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Dom  Anriqoe, 

Carta  do  Autor  defta  obra, 

1^^  E  toaollos  Líuros  que  nas 
3  Sciendas  Miicheniaricas 
tenho  compofto,  amito  al 
to  Sí  muico  excellentePrin 
cipe,  nenhum  he  de  unto 
proiieito  como  efteck  AI- 
g  ebra^  q  he  co  n  ta  fací  I  & 
brciio  para  conheccr  a  quantidade  ignora^  em 
c}üait]üer  propoíico  de  Aiithmetica  ík  Gcome- 
triajík;  en  coda  oiura  arte  que  vía  de  conta  &  de 
medida,  comolam  Coíinographta,Anrologiaj, 
Archite¿hira,&  Mercanrii.  £ poíloque os pria 
cipios  dcíla  ÍLibtiüíiinia  arte  rejam  tirados  dos, 
lauros  clomentarios  de  Eiiclides, nam  íe  pode 
porcm  fem  ella  tcra pradica  dos  meíinos  liuros,, 
&  dob  de  Archimedes.  He  Algebra  nomc  Ara- 
utgo  que  íígiiiJica  rcftaiiracao,  por  qire  tirando 
o  íobejo,  ¿Jcrcftaurando  o  dinúnuto^vimos  em 
conhccimento  do  que  buícanios.  A  outros  pa- 
refce  que  fe  chama  allí ,  por  que  dizem  que  ho  ^ 

a  ij  inuQn 


CARTA  DO  AVTOIl 
inuétoráeftaartefoy  lium  Mathematico  Moiv 
l-o,GUjo  rióme  era  Gel>re^&  ha,  ero  algiiEs  Liora 
rias  hum  pequeño  tradado  eni  Araitigo ,  que. 
contem  os  capítulos  de^víamoll  Maslognn^ 
de  Monteregió  ctn  lioa  ora  cao  que  fez  tíos  loíi-r 
ñores  das  Machemadcas ,  faz  meiicaó  dos  li.it 
uros  que  Diopliante autorGrego deílí^ arte  eí^ 
creueo,  que  ajnda  napi  íam  diiuiigí^dps.  lia  pxu 
mtto  Liuío  que  de  Algebra  fe  imprimió ,  he  o,, 
í^ueFrey  Lucas  de  Burgo  caro.pas  w  Hngoa 
Vériedanaj,  mas  tam  obfcuraraenre  ^  tam  leiís 
snethodoj  que  paía  de .  áa.  annos  quefoy  irB'* 
preíFo, Se  ajnda  oje  eoi  EÍpanha  ha  muy  poucos_ 
^Üe  tenham  noticia  de  Algebra .  E  ha  poxeiii 
era  Icalia  algus  homés  muy  exercitados  neíft^ 
arte, por  que  em  todailas  cidades  ha  Meftcrs  ía- 
lariados  de  cónta  em  Arithnictíca  &  Geometria, 
&  íe  da  eíle  partido  por  o,ppoíica,a .  Por  aqüi 
vera  V.A.  qua^nt^  mais  razaoí enanque  ouueííe 
efta  do<9;rina  nefta  opulentiíííroa  cidade  de  lix 
poa,  onde  tanto  negocio  h^  anido  extremo  Or 
rientej&:  occidente;&;  ilhas  do  marOceanOj& 
onde  eí  Rey  nolo  Señor  tem  corentí^  contador 
res  de  fuá  fázenda.Por  eíla  caula  vendo  en  qua» 
tp  feja  vtil  para  ho  vfo  dos  honies  efta  arte  que 
irada  dos  números  &  medidas ,  pretendi  neftíi 

raíu« 


•JDES.TA-    OB-R:Á.     r 

¿rninlia  obr¿t  que  lera  precéáer  <io¿lnná  c!e  íciei» 
^íd  eípcciiLitiuíi,  na  qiial  fe  gafta  mais  tenipo,^ 
pollaní  per  fí  aprender  &  em  pquco  tempo ,  B, 
laalmerite^iem  inais  ajuda  de  meftre ,  Por  qi^ 
as  dcsnoftrac|es  que  neftelj uro  tragó  c|ueteni 
necerfítiadede  oiuros  príncspioSjrnais  íam  pa- 
ra íadsfazer  aos  que  duujdaretíi  a§  regras  naín 
fe  cotencando  cora  as  oiicras  prouaSj&parapeff 
fcjcno  defta  obra,  que  paraeíiecn^ao  do  q que- 
remos  íaber.E  porque  emtodaÜas  artes íio  ex» 
erckio  he  a  principalpartejpor  eftacauía  para 
niiihor  feíaber  eíl-aarte,ercoihi  muiros  &  muy 
Varios  calos  em  Aritbmetiea  &  Geómecria,  q 
|)ollás  regras  cjiíe  trazemoscoiii  íeiis  diícuríos 
dcmonftratiuos  fe  pracicara.Efta  obra  ha  perto 
de.xXx.annos  que  foy  per  roy  copofta^maspor 
que  deípois  Riy  occupaáo  em  eftiido de  couías 
muy  difíérentes,  &  de  mera  eípeGulacao,  poílo 
que  alg'ua  s  vezes  areui!íre;,&:  conferi0é  com  o  q 
Ducros  deípois  eícreueraó^á  deix&y  dcpübricat 
¿itegora^quc  debáxo  do  nomc  &  tticela  de  V.A» 
a  mando  foi'a  .  E  primeirameíitea  eícreuj  em 
S)oiTa  lingoa  Portügueíá^&  aíli  atíto  V. A.  ma& 
deípois  conííderafido  que  bo  bem  quanro  mais 
tómum  &vpí"eíial,ranto  baraais  excellchte,&: 
f  orque  a  lingoaCaftelbana  he  mais  comüm  em 


CA^RTA    D-O    AVTOR.. 

toáa  EípaiiKa  qiíeanoía,  porefta  caula  a<|iiíg 
trasladar  em  lingoa  Cafteihana  ,  para  nelk  íe 
auer  de  iinpriroirj  porq  nam  carena  della  aqiie- 
lia  nació  canto  ñola  vizinlia  ^  com  acjnai  tarito- 
€oroonicanios^.&  tanta  amizade  temos,.. E  deftoi 
men  trabalho  tenlio  por  muy  jufto  premio  apro 
oeitarenie  dclle  os  que  deíiaArte  careGemaSc 
folgar  V^A.com  i/lo, cuja  vida  &  muito  alto  & 
moiro  exceileore  eílado  do/?o  Señor  íempre 
guarde  &  proípere^para  coníéruacao  & 
augmen  ío  deíles  regnoSyCjuc  a© 
prefentegoiierna.  Em  Lix-». 
.  boa,  o  prínieJfo  de 
DezembrOjde 


LA  TABLA  DESTá.,OBHá* 
f  EJlii-  ohra  es  partida  en  tres  partes  principaleí 4 

OT  la  primera  parce  tiene.  6^  Qtpimlo's. 
Val  íea  el  fin  de  k  Algebra ,  y  de  fus  ' 
-^  conjugaciones  y  regías,  eap.  1,        fol. f 
;  Pradica  de  ks  regUs,  cap.  i.  .folá 

Deinonil.delas  reglas  délas  conjuj^.fímpl  ca.3.  $■ 
Demoníl.delasreglaS' délas  Goniiig,cóp.£ap.4,  á 
Que  hecha  !a  ygualacíon,  fe deue'todq. 
de  reduzir  a  vncenfo.  cap. 5.  íg 

"  Como  conofceremos  fi  el  cafo  es  impoffible, 
o  neeeíTario  a  ídda  cjuantidad.  cap.tf.        19 
^  Lajegunda  parte  principal  time  tres  partes. 
T  la  primera  deltas  tisae.ti.Qip» 
De  la  dffnominacion  de  las  dígnidades.cap.t.  24 
Sumar  las  dignidades  enteras,  cap.2;  .24^ 

Diminuir  las  dignidades,  cap.  5,  zs* 

Huítiplicar  las  dignidades. cap<4.  2fí 

Partir  las  dignidades,  cap.  ? .  30 

Los  quebrados  de  fegunda  intención,  como 
fe  deuen  de  reduzír.a  vna  mirma  denomi- 
nación y  naturaleza,  cap.  (í.  34 
Abreuíareftos  quebrados,  cap.7.             '  ,  5<^ 
Sumar  eftos  quebrados,  cap.  8\                    '38 
'Diminuiremos  quebrados. cap.9.                 ,3Íá 
Multiplicar  eftos  quebrados,  eap.jo,  ■  j.y 
Partir  cftós  quebrados,  cap^i.                    40 
f  Lajegunda  parte  dejia  fegunda  parte 
principal  tiene.  1 2 .  (/«/'. 
Q¿?anras  differtíncias  ha  de  raizes,  y  fus 

definiciones,  cap.t.  41 

Como  auemos  de  recíuáír  las  raizcs  de  díircr fas 
.  íiasuraiesas  a  oirás  de  vna  mirma  natufaleís 

a  iiíj  y  45^ 
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y  deoominacíoOjCon  fu  dcmonfÍTacío.cs.2.4^ 
Multiplicar  las  raízes,  cap.  5.  4g 

Dcmonílradódel  miiífiplícar  lasraízes.ca.4.50 
Suifiarlasraizcs.  cap.5'.  52 

DemoníiTacion  del  uimar  las  raízes*  cap,^.  54 
Regla  general  del  funiar  las  raízes,  cap.  7.  54 . 
Demoníl-racion  della  regla  general,  cap.  8.  $s 
Diminuir  las  raízeSjCon  fu  demóní!.  cap.  9.  s^ 
Regla  general  para  diminuir  las  raizes.ca.ío.  57 
Demonftracion  deíla  regla  general»  cap.  n,  58 
Repartir  las  raízes.  cap.  1 2.  59 

q  La  tercem  parte  deftaJegunJd  pane  principal 
tiene  cap.  ii^.y  es  eltratado  délas  proporciones. 

Definición  de  la  proporción*  cap.i.  6G 

Diuifiotí  de  la  proporción*  cap,  2*  70 

De  la  quantidad  y  denominación  de  las  pró^ 

porciones  racionales»  cap.|.  75- 

Como  conofccremos  en  los  5  géneros  los  nuí2i€ 
ros  déla  propor.  por  el  oomb«q  tienc.ca.4.7^ 
Siendo  nos  propucftos  dos  números, como  co- 
nofccremos la  fu  proporción,  cap.5:.  7^ 
Comparación  entre  cHos  5  generos,proporci5 
de  igualdadj^porcion  de  mayor  dcíígualdadj 
y  proporción  de  menor  dcíiguáldad.cap.6. 77 
Della  compoficíondelas  proporcíones.ca.7. 7S 
Como  conofccremos  por  íostcrm.dela  propor, 
qual  es  lamayor  délas  dos  q  nos  ^pon?,y  co- 
mo auemosdefacar  lavnaaeíaotra.cap>g.  82 
Siendo  nos  propucííasdos  proporcíones,com0 
conofccremos  qüal  es  k  q  dclias  es  cppucftaj 
y  quaks  fon  c5menfurables,y  quales  incom- 
jaícnfurabies,cap.5?,£l  qual  cóticBC  25  docu.Kj 

Pr¿- 


DESTA    OBRA, 
Frimero  doc,  Siy  na  propqrcsp  fuere  fuftamete 
cqmpiíefta  de.do.Sjlfttt  m'ucliaS'propdrdoiies 
l-acionaieSjUecefTanamente  fera  racional    Hf 
i.docu.  Ninguna  proporción  racional  es  jufta- 
■    mente  compiuefta  de  Víia  proporqion  racio- 
nal,y  de  otra  irracional.  S"? 

5.  docu.  La  proporción  de  mayor  deíigualdad 
puede  juftamente  fer  compuefta  de  yna  pror 
porción  de igiialdad,y  de  otra  de  imayor  def-. 
igualdad,y  de  otra  de  menor  deíigualdad.  $f 
4.d0c.  Que  no  podra  feí:  compuefta  de  muchas 
proporciones  de  ygualdad  juftamente,  ny  de 
muchas  de  menor  defigualdadj'ny  de  vna  de 
yguaidadjy  otra  de  menor  deíigualdad.    87 
^,úoc,Que  ninguna  ^porcio  de  mayor defigual 
dad  puede  juftamente  fer  compuefta  de  otras 
proporciones  de  mayordeííguaidadenírefi  i- 
iguales  o  d efig«ales,q«e  fean  mayores  qeWa^ 
aun  gue  la  proporción  de  menor  defiguaidad 
puede  Juftamente  fer  copipuefta  de  otras  de 
menor  dcfiguáldad  mayores  que  eHa.       £7 
6.docu.  Qualquíer  proporción  de  mayor  dtíu 
gualdad  puede  con&ar  de  infinitas  propor- 
ciones de  mayor  dcfigualdad,c6uicn«  a  laber 
de  mayor  y  mayor  numero  de  proporciones 
ác  mayor  def3gua.ldad,fm  q  efto  tenga fin.87 
7.doc.Cliie  niní?una  proporcio  mulíip*pucde  )«- 
ftamérefer  copuelta  cíe  muchas  proporciones 
yguales  racionales; q  no  fean  mukiplices,    S? 
S.dbcu.Toda  proporción  que  de  niuitipliccsci 
juftamente  compueita,  or¿  fcan  yguaks,  ora 
dcfigu^cs,  es  roolíiplice,      ^  ,87 

S>.docu»  Que  ninguna  proporción  fuperparti- 
'  "     '     ■  a  V  cuiar 


■  LA    T  A^B  L'A 

■■  ¿uíar  puede  juftamentefer  compucíla  de  ftiii-, 
chas  proporciones  iguales  fado  nales*        b'7 
ío.docu.  (¿líe  ninguna  proporción  podra  fer 
parce  alK]iioía  de  v na  racional miiltiplice, 
y  de  o  ira  radoiía!  úó  mulriplice.  S'S 

ii.doc.  Ct.ne  ninguna  propordo  racional  puede 
fer  ¿ópucña  de  vna  o  niuehas  proporcsoncs 
fuperpartieuiares  ygualcSjCon  parte  o  partes 
aliquotas  de  la  miíma  fupcrparriculár.      SS 
ii.doc.  Lapropordoíiiiiperpardente^y  laniui- 
íiplice fuperpardenre,  y  la  mulriplice  fuper- 
paríicularjde  que  proporciones  iguales  pue- 
dan juftan-Tente.fereompueíbs.     ■  §8 
t^.doc.Sí  dos  proporciones  de  mayor  defigual 
•  dad  raGÍonaiei",no  tiuiíerco  parte  alíquota  co- 
ñiun.q  feaproporcio  racíoííal,ny  la  vnafuere 
parte  áíiquota  de  la  otra,no  podrá  co/iiunicar 
€0  parre a]iquotd,q  fea jpporció  irracional  ??<> 
f4.dotíi!.  Que  ellas  tales  proporciones  no  feraii 
commenfurablcs.                                      %' 
S5édocu.  Qi'aiqwer  proporción  mukiplíce  es 
commeníurable  con  algunas  otras  mülti- 
plicesj  pero  no  fera  commenfurable  con  ce- 
tras proporciones  de  otro  genero.           '^i© 
i6Aoc.  Si  dos  proporciones  multíplices  fuere  de 
vna  miíma  orden/eran  commenfurabics,yri 
fueren  cGmenfurabies/éTan  de  vna  orden,  po 
i/.doc.Ningima  proporciort  fuperparricular  es ' 
commenfurable  con  otrafupcrparticular.  91 
i8,docu.  Alguna  fuperparricular  es  commenfu- 
rable con  alguna  fupcrparcientc.               pi 
íf?.dQcu.  Alguna  fuperpardculares  eomenfura- 
kk  con  alguna  mwltiplic€  íuperparticulangí 


DESTA,  OBRA...  , 

ao.doÉii*  Alguna  fuperparíicuíar  es  cSmcnfura* 
bíe  con  alguna  multíplice  íuperparaeníerpí 

ai.doGW.  Alguna  fuperparciente  es  comménfu- 
,  rabie  con  alguna  fupefparciente.  91 

32.docu«  Alguna  fupcrpafeicmc  es  commcnfu- 
rable  c6  alguna  multiplícé  fuperparricuíar.gí 

z-^.docih  Alguna  fuperparciente  es  commenfu- 
rabie  co  alguna  muíriplice  íuperparcicnre.^í 

34.dociu  Alguna  multipliee  fuper particular  es 
cómenfurabk  con  otra  multíplice  fuperpar- 
íicuíar^ Y  algunas  multíplices  fuperpareiétes 
fon  enrrefi  coínmenfurablcs,  y  alguna  roul- 
tiplice  fuperparticular  eoh  alguna  muitipliee 
fuperparciente.  91 

s.^.docSiendo  nospropucftas  dos  proporciones 
racionales  de  mayor  defiguaIdaíf,como  cono 

.    fceremos  íi  fon  cómeñfuraBvo  fi  nó  lo  fon;  91 

, Cap. 10.  Siendo  nos  propueftas  dos  proporeio- 
neS,k  vna  racionaI,y  la  otra  irracional, o  en» 
írainbas  irracionales,  como  cono  fceremos  íi 
fon  cdmmenfurables.  ¡^6 

Cap.ii.Üc  !a  compofieion  de  proporciofies,quc 
feijazc  por  la  cornpofieioñ  de  los  términos, 
con  fus  documentos*  97 

Capaz*  Como  en  las  proporciones  por  lo  noto 
eonofeeremos  Jo  ignoto.  ^9 

Cap.13,  bel  mwltipHcar  y  partir  en  las  pró'     , 
porciones.  ícs| 

Cap;i4.Deíos  medios  proporcioiiales.        104 

Cap , f  5.  De  Jas  raizes  de  los  binomios»        m 
^Teném  faru p'mipd,  '  ' 

Cap,  primero:  Gomo  fe  deue  de  harcrí^ygua- 
iacion  afia  sri  las  dignidades  cnceras,cbmo  en 


LA     TABLA 

ló s  qo,€bi*ados  y  rafzeSi  12^ 

Cap.  2.  De  las  oueltras  reglas,  que  refponden  a 
las  rrcs  de  las  conjugaciones  compiieftaSjque 
efran  en  la  primera  parte*      ■  1 42 

Cap.].  De  las  regías  femejantes  a  las  fimples 
dt  la  pnniera  parte*  147 

Cap*  4.  De  la  regla  general  para  las  íoaiiiga-. 
Clones  compueftas,  eo  las  quales  las  dígui* 
dadcs  fueren  proporcií)nales,  14^ 

Cap.jiDe  la  pradrica  deks  reglas  de  Algebra  en 
los  Gafos  de  Arítíimetica^que  fon  lio.        151 

X,  Partir  30  en  tales  dos  partes, que  dando  a  la 
primera  5  ,y  a  h  fegunda  5.  refulte  la  primera 
ei  duplo  de  la  fegunda.  151 

2.  Bufcar  vn  numero  que  muldplisadtí  en  íi 
mifmo,  y  el  producto  por  4,  y  de  lo  qué 
fe  }i!:jicre  Tacando  20.  «puedan  loo*  1  ^z 

^»  Partir  12  en  tales  dos  pavtes,qu€  el  quadradcí 
de  la  mayor  exceda  al  qiiadrado  de  la  menor 
eii  JO»  tyi 

4.  Bufcar  dos  niSmeroS,que  ía  dríferéncia  dellos 

,   (ea^  2.  y  la  délos  quadrados  fea  10.  i^i 

f .  Partir  30  tm  tales  dos  partes^  que  partiendo 
la  mayor  por  la  menor  vengan  zú*  15a 

^.Bufcar  vn  humero^  que  Tacándole  los  fus  |.  y 
mulcíplicando  lo  que  quedare  por  5'^  *  h^^g^- 
mos  tanto  como  ü  al  raiímo  numero  junta-* 
femoslos  mifmos  5^.  i5'2 

7,Partir  3p,en  tales  dos  partés^que  la  metior  fea 
I  de  la  mayor,  y  mas  4.   .  i^ 

g. Bufcar  dos  números  en  proporcío  dupla,qucí 
multiplicando  vno  por  otro  hagan  ío»       i^ 

^.Bufcar  va nimiero  «jue íacandolQ  de í|.y de 


.DE.STA    QBKÁ, 
I  g.  los  números  que  quedaren  terjgan  enírefí 
proporción  fefqi|!>Í!ter9.  b'| 

Í9,  ¡untar  con  cílos  ^  iiumeros  ^,y>  otros  dos 
íiumcros  m  ia  proporción  cíe  5  para  1.  y  qm 
(em  Hleié  que  hgclia  «íla  d^ááimn»nMu  Ú 
vno  duplo  4^1  offQ»  ij|: 

fí,  Bufcar  dojí  números  en  proporcíp  dppía,q^e 
ríiuUiplicwdo  cl  vno  por  ?1  oíroj  y  lojs  c]Ma- 
(árados  4e  entrambos,  tocio  junto  fe^  70.  15-4 

|i.  Partamos  iQentííÍesdosparres,queeídu¿lQ 
dcilas  fea  quadruplo  d?k  menor  parre,     154 

íj.  Buícar  vn  numero  q  multiplicado  en  fi  mif- 
mo,  y  el  produ61;o  por  6.  haga  dos  vezcs  tan- 
to como  filomukiplicíifefnosenridosvezeSj 
que  es  el  fu  cubo,  154, 

f4,.Parrir  20  en  tales  dos  parícs,que  la  vna  mul- 
tiplicada por  4. llaga  p.  5 .  que  la  otra  nniirí- 
plícada  por  6*  154 

15:.  Partamos  20  en  íales  dos  p¿irtes,quela  vns^ 
muitiplicí^da  por  ^.haga  tres  vezes  tanto  cQi> 
mola  otra  por  5.  15^ 

i<5. Partamos  zo  en  tales  dos  partes,quepartíen«. 
áo  la  vna  por  4.  venga  tres  vezes  taqto  co-» 
mo  partiendo  la  otra  por  s*  .  15$ 

fy.Buíquemos  t,  numeroscn  proporción  fefquL 
aitera,y  que  fea  tales  <|  multipl.eí  pria^ero  poy 
el  fegüda, bailamos  ygual  numcrQ,o  ja  mitad, 
o  ákz  vezes  mas  q  cltercero,yen  qualquicr 
proporción  que  nos  fuere  demandada.   .  15?^ 

s8.  Partámoslo  en  tales  ;  partcs,quc  la  primera 
multiplicada  p'  "  -  >  iaíegundapor4.yla  ter:? 
cera  par  8 .  reÍMiím  auoictos  en  proporcian 

•  iriplaf  "  '  "  <?'? 
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19  Partamos  20  en  rales  3  partes.que  tanta  haga 
ja  primera  rnultíplícada  por  2.  como  la  fegun- 
dapor  3.  y  tanto  haga  la  fegunda  por  4,comó 
laterceraporí»     _•  ■'  i^^^. 

-zo.  Partamos  jooen  tajes  ^  partes,qii.e  la  prime- 
ra partida  por  5.7  ja  fí-guiida  miiíciplícada  pdr 
4,  y  la  tercera  partida  por  5.  reluiten  quanti^ 
dades  iguales.  '"'■    156 

ai. Partamos  100  en  tales  5  partes,q  tanto  venga 
partiendo  la  primera  por  "2  .como  la  fegunda 
por  5.  y  como  Ja  tercera  por  4.  ,  isi- 

22»  Partamos  100  en  tales  3  piartes,  qiie  partien- 
do la  primera  por  4.  y  k  fegunda  por  5-,  y  la 
tercera  por  6,  los  tres  quocientes  guarden  ' 
entrcfi  proporción  tripla,  157 

25.  Parramos  1  o  en  tales  2  partes,  que  tanto  ex- 
ceda cí  mifmo  10 .  la  parte  mayor,  quanto  la 
parte  mayor  excede  la  menorjque espfopor- 
cjon  Ariíhmeríca.  157 

54,Bufquemos  dos  números  en  proporción  du 
pía,  y  que  el  quarto  del  menor  mukípiicada 
por  el  tercio  del  mayor  haga  20.  t^^ 

ZS'  Bufquemos  vn  numero  q  multiplicado  por 
4.  y  por  lo  que  fe  hizierc  partiendo  el  nume- ' 
r,o  30.  fea  lo  que  viniere  fcfq'uiakero  del  mif- 
mo numero,  lijg 
,2,(S. Bufquemos  5  números  en  proporcíófefqui- 
aítcra,que  muíríplicando  el  primero  por  el  fe- 
gundo^y  el  jpduBo  por  el  tercero,hagá  is.  1)8 
s-i.  Bufquemos  vn  numeró  que  multiplicado 

por  la  fu  mz  quadrada  haga  4 .  t^p 

38  Bufquemos  vn  numero  cjtie  la  fu  raíz  qua- 
drada  fea  fefquialterd  déla  fu  rais  cubica,  is^ . 

ítp.Par 


D'^ESTA   OBRA, 

zp*  Faríarooíí  lo  en  tales,  dos  partes,  que  el  fií 
quadrado  yjos  de  las  parteü  guarden  entre 
fi  proporción  Arithmetíca.  ^.^ 

30.  Buíq liemos  dos  números  que  mulriplícan- 
do_£Í  vno  por  ei  otro,  fea  el  produéro  fefquí* 
altero  del  vno,  y  ferquitcrcio  del  otro.       159 
jr.Partanios  <ío en  <> partes.proporcíonales  fegü 
proporcío  Ariíhmetica  ppr  5  de  difftTécia.iáo 
p.El  numero  ()o  efta partido  en  6  partes ^por- 
cionales  iegun  proporción  Arith.y  la  primera 
parte  es  5.,y  queremos  conofcer  las  otras.  i<ío 
3  3  .Partamos  12  en  tales  dos  partes,  que  lapri- 
mera  con  4  de  la  fegunda  haga  7.     ■        1  óo 
34.  Fartarrtos  1 2  en  tales  dos;partes,quek pri- 
mera con  i  de  la  fegunda  haga  tanto  coino.íá 
fegunda  con  |  de  la. primera.  160 

5.5.  Bufquepos  dosnumerQS,que  el  pn*mero.c'o 
l'i  del  legündo  haga  8 .  y  el  fegundo  con  idei 
primero  haga  í  i .  ■Kíi 

16,  Bufquemos  dosnumcros,que  facando  el  nú 
mero  z  del  fegüdo,y  dándolo  al  prímcro,reíui- 
íe  el  primero  duplo  del  fegundo,y  ^  facando  el 
mifaio  numero  ¿.del  pnmero,y  ciandolo  alie- 
güdo,rerültc  el  fegüdo  triplo  del  primero,  t64 
37. Tenemos  ellos  clos  números  8.y  »2, y  juntado 
con  el  8.vn  numero  ignoto,y juntando  con  c! 
12.  la oíiaua.parte del nufmo  nurneroignoto^ 
reluítan  ygualcs  el  H.y  el  laJicchala  tai  aádi.- 
cion,y  queremos  conofcíT  eJ.  ignoto.  ,  i.6í 
58. Tenemos  5  numerQs,y  los  4  dellos  fm  d  pri- 
mera valen  127.7  los  4  ^'"  ^^  ícgíido,  valen  np. 
y  los  4  fin  el  tercero  vale  f05j,y  los  4  fin  d  quaf 
.£0  .v.^ileu  104*  y  jos. 4,  fin  el  quinto  Vákn  s>y*  y 

que- 


'h  A    t  A  B'íI-á 
qiiemos  Caber  qiianto  es  c^da  voo  dellos,  i6t 

I^.Biifc^uemo'svii  numero '4  los  cfogdrados'de  la 
íü  mitad,y  del  fuí€rcío,ydc}  fu  quarto,todos 
iuntosh^gá  íaní.a  sfimajcomo  ese!  miUmit(yz. 

^*  Partíioios  íoo  en'tsles  $  «tiitieros^que  e!  fe- 

'  gíiódo  exceda  al  prismero  en  5. y  clíercero  al 
fegiindo  en  7,  y  ti  quarto  ai  tercero  en  10.  y 
el  qpíiito  al  quarío  en  20-     '  162 

4LTencmos  |  nií.fneroSj<5'e|  primero'y  fegiindo 
ío'íi  la  miíad  del  ter^iero  hazen  loo.y  el  fegun 
do  y  tcrf «ro  c;orj  |  del  primero  hai;eí1  ioo*y  el 
íerecroy  primero  c6^  del  fegfido  Ita^c  loo.y 
«|ue¡remosfaber  qiiaío  es  cadavno  dellos.ié» 

4?*Tcíietoo$  5..íiunierós,c|i!e  el  primero  cq  f  de!. 

'  fegüdo  y  del  tercero  haze  loo.y  el  fegfido  co 

,;  I  del  priínero  y  del  tercero  haze  loo.y  el  |er<- 
cero  co  |  de|  primero  y  del  fegfido  hazeíoo, 
y  ^reinos  faber  quaíitoes  cadavno  del¡o$.¡6^. 

^^.Tenemos  4  numeros,q  el  primero  conf  del 
feguíido  y  ¿el  tercero  y  del  quarto  ha?;ea  40. 
yelftgundoeon  los  | del  primero  y  del  ter»- ' 
cero  y  del  quarto  lií?zcn4o.y  el  tercero  c6  los 
f  del  primero  y  del  fegundb  y  del  quarto  lía 
^en  49,y  el  qugrío  c6  loS  |  del  primero  y  del 
fegundo  y  del  tercero  liaxcn  40,  y  queremos 
íaber  quanto  es  cada  vno  dellos.  ■  Í64 
,  44,Tcnemos  5  numeros;que  el  primero  con  la 
mirad  del  feguiido  liazé  60,  y  el  fegundo  con 
I  dd  tercero  íia?e  6o*  y  el  rercero  cq  :J  del  prl 
mero  hazc  6o.y  auércmoi  fa^er  quanto  es  ca^ 
davnodeííos^  165; 

45,  Tenemos  vn  numero  partido  en'íaks  írc$ 
|ari€S,  ^  dando  la  |>riíBera  el  máo  de  ñ  mif- 
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iiia,yja  fegunda.dando  |  de  ñ  mifma  j  d^ñdo 
h  tercera  e!  |  de  ü  miíma,y  hasiendo  vna  su- 
ma de  lo  q  las  tres  partes  han  dadp,y  partien- 
do efa  suma  en  j  partes  ygua!es,y  boluicndo 
a  cadavna  no  lo  que  ha  dado, mas  ci  tercio  de 
la  diclia  süíBa,qiie  fue  partida  en  3  partesigua 
ies,quedan  ordenadas  por  tai  manera  las  pri 
meras  partes  del  dicho  numero,q!a  primera 
es  la  mitad  éd  mifino  numero,y  lafegunda  es 
el  tercio,  y  la  tercera  es  el  fextOj  y  queremos 
faber  quanto  es  cfte  primero  numero,y  qiian 
to  es  cada  vna  délas  partes,en.|as j:|uaies  efta 
,  eíía  partido,  y  eílo  en  enteras.;'.'  :t66  ^ 

4.6.Buít|uemos  dosnumeros  que  multiplicando ' 
el  vno  por  el  ocro,y  partiendo  el  jpdutlo  por 
•    la  differencia  delios, vengan  20.  167 

47.  Bufquemos  dosnunaeros,qúe  fí  primero  co 
Sdel  íegundo  reMíe  feis  vczes  mayor  que  lo 
que  queda  del  fe|5undo,y  el  íegundo  co  7  del 
fjriniero  refulfe  leis  vezes  mayor  que  lo  que 
queda  del  primero.  167 

4S.Biifquemos  5  numfros  que  el  primero  co  jo 
del  fegudo  refulte  ygual alo  que  refta  del  fe- 
gundo,y  el  Íegundo  con  lo  del  tercero  refulte 
duplo  de  lo  que  r^íia  cícl  tercera,y  el  tercero 
con  xo  dd  primero  refulte  triplo  de  Jo  que  re- 
fta del  primero.  láH 
49.Bufquemos  4  numeroSj  queelprimero  c6  el 
quarto  juntos  fean  loo^y  eíto  fea  el  duplo  da 
ios  otros  doSjy  elfegundo  con  el  quarto  (can 
iiy.y  fean  el  triplo  de  ios  otros  dos, y  el  terce- 
ro con  elquarto  íean  uo.y  fe^nelquadruplo 
dé  los  otros  dos.  'f^S 
í       ■     '                             k       '      5Q.,BuJK" 
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5o.Biifquemos  2  numcros,jqiie  el  1  con  { <iel2  y 
rnas  4..  refulte  duplo  de  lo  que  queda  del  %  ^y 
el  z  con  k  mitad  del  i  y  mas  <5,  refoke  5-  vescs 
mas  que  lo  que  queda  del  primero.  1 6p 

5i.Bufquenios  3numeros,q  eí  í  con  la  untad  del 
2  y  del  5  haga  32.  y  el  2  con  f  del  ¡  y  de!  5  haga 
2K.  y  ei  tercero  con  ^ dei  1  y  áú  z  haga  5  j.   169 

52  Parramos  ío  en  taks  dos  partes  q  las  ius  rai- 
2£í;  uuadradas  Juntas  hagan  4.  170: 

5  3 .  Parramos  ío  en  tales  dos  partesy?]  partienda 
vna  por  ocr3,y  la  otra  por  |a  otrajcntrambos 
ios  quocienies  hagan  2~f.  T¡^_ 

5'4. Parramos  íoeii  tales  2  parfes,q  partiendo  la 
mayor  por  la  mcnor,lo  q  viniere  fea  la  mitad 
át\o  q  fe  haze  mulr.la  mayor  por  la  menor.170 

55.  Parrarnos  %  en  tales  2  pártes^q  partiendo  los 
quadr  ácU's>  partes  el  ynp  por  el  o£ro,y  e!  otrq 
por  ci otro,entraboS  los  quociétcs haga  igf .472 

56.  Bnfgucmoíí  z  números  en  proporción  dupla 
feíquíaltera,  q  la  differentia  dellos  fea  9.  ly:^ 

57.  Bufquemos  vn  numero  que  multiplicado 
por  el  fu  tercio  haga  20*  i7| 

58.  Partamos  12  en  4  partes  proporcionales  en 
continua  proporcion,y  q  lean  tales  qne  la  í  y  | 
juntas  fean  4.y  ia  fegunda  con  la  quarta  8. 175 

59;Bufquemos  yn  uumcro  que  el  duplo  del  y 
cífuquadrado  todo  junto  fea  15-.   ■  i7| 

do.Bufquemosvn  numero  q  muítípíícado  en  fi, 
yeíl:opor5,y  juntando  mas  clquadruplo  del 
mifmo  numerOjtodo  eíío  junto  íea  ao.       174 

ói.BufquemQsvn  numero  q  junrandolc4,y  muí 
tiplícando  todo  por  ei  mifmo  nu.haga  zu  174, 

í^z.Bufqucmos  vn  numero  que  juntándole zo,' 
..     "  '     '  Tea 
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fea  tanto  corto  d  fu  quacírado.  174 

<?5,  Bufquemos  vn  nu,c|uemultipLporí^.haga  • 
tanto  como  el  fu  quadrado  sumado  co  8. 174 

íÍ4.Paríamos8  en  tales  2  parres,q  ios  fus  quadr. 
y  la  multiplic.  de  la  vna  en  la  otra  fea  49.  174 

é5.Partamos  u  en  tales  2  partes  q  laraíz  déla  v- 
na  niultiplic.por  la  raíz  déla  otra  haga  jr- 175 

66,Buíc]u^mos  ;snu.q  el  viiomultip.porelotra 
haga6.yla  differecíadelos  qiiadrados  feaj.i/jr 

<J7.  Par  tamos  í8  en  tales  z  partes  que  la  diiferen- 
cía  délas  raizes  defas  partes  fea  2.  175 

6H.  Partamos  10  en  tales  dos  partes  que  los  fus 
quadrados  juntos  hagan  fío.  .     177 

ííí). Partamos  8  en  tales  dos  partes.q  los  fus  qua- 
drados junto  excedan  emolo  q  fe hazemui- 
típlicando  la  vna  parte  por  la  otra.  17^ 

7'o.PartamosioentaIesdóspartes,qucmuItipH 
cando  la  vna  por  la  otra  hagan  20.  179 

7uBufi]uemos  znu.cuyos  quadrados  juros  haga 
5o.y  la  mulcipl.del  vno  por  el  otro  haga  10.  lyp 

72.  Partamos  10  en  tales  2  parres  q  el  quadrado 
delá  mayor  fea  triplo  del  quad.dela  menor:  iSi 

73. Bufquemos  2  números  cuyos  quadrados  jun- 
tos fean  54 .  y  lo  que  fe  hase  multiplicando  el 
vno  por  el  otro,  puerto  en  vna  suma  con  los 
mifmos  dos  numero s,todo  ;unto  haga  25. 181 

74.Bufquemos2nu,q  multip.elvno  porelotro 
haga  iQ.y  q  los  quadrados  defos  2  nu.pueftos 
en  vna  süraa  con  ellos  mifmos  hagan  51$.  1S2 

yf^Partamos  12  en  tales  %  partes^r]  el  quadrado 

"  deia  vna  parre  partido  por  la  otra  parre,y  el 

quadrado  déla  otra  parte  partido poy |a,o- 

j:ra,  los  dos  quocif ntes  fean  iH.  j 83 

t)  íí       ,      76.Buf' 
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7^;  BufqMcmos  dos  números,  que  tomaiido'e! 
primero  30  cid  íeíyíidojreíiiire  mayor  que  lo  q 
queda  del  íegüíjáo  vn  tanto  y  dos  tercios,  y 
ciando  al  fegiuido  tai  parte  del  primero,qüal 
30  es  dei  mifnio  fegundo^reíulrc  y  vtzts  ma- 
yor que  io  que  reita  del  primero.-  ■  t^ 

77,"Biifqu€mos  dosnuirseroSjqüe  recibiendo  el 
.primero  tal  parte  del  fcgundo,  quai  9  es  del 
fñiímo  primero, refulte  el  primero  nviyor  9 
lo  que  refta  del  legimdo  en'ig.y  nx-íbicndo  el 
/fegundo  tal  parre  delprimero^qual  lo  es  de! 
jiiifmo  íegimdOjrefülreei'legimdo  ínayor  que 
loquereíLidelprimcro  por  24.    '  184 

78.  Partamos  2<í  en  tres  parres  proporcionales, 
que  m'iütiplicando  la  priiiiera  por  2.  y  la  fe^ 
güiida  por  5. y  la  tercera  por  4.  eflas  tres  muí 
tipiicaciones  llagan  94,  '  iS6 

7P.  Btífí:|uemos  2  mimcros  en  proporción  de'4 
■para5,querecík"edo  el  primero  tal  parte  del 
'ii\gií.do,quai  4  es  del  miímo  primero^rtíulre 
cl'priíiiero  triplo  de  lo  que  reíhi  del  jegundo.- 
Y  i]  recibiendo  elfegundo  ta!  parte  del  prime 
ro,qiial5  es  cíelmifmo  feguílílo,  refultc'cl  íe- 
gundo  quadriiplo'deloq  refla  del  primero. i8S 

So.  Paitamos  z6  en  5  partes  proporcionales,  de 
lal  manera,  que  la  primera, que  es  la  menor, 
nnütiplicada  por  3.  y  la  íegiinda por  5,  íeah  ' 
entrambas  juntas  yguales  ala  tercera  multi- 
plicada por?.    ,  jgci 

gi.PartaiROS  ¡2  en  3  partes  proporcionales,que  - 

los  fus  quadrados  juntos  hagan'^f).  '       ipo 

Si^Buíqucinos  2 numeros,que  tanto  hagan  sü- 

,mad,üS  como  múííiplicadüSjyquelos  íiisqua 

dra-' 
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..:£!rados  y  ios  mifmos, números  tocfojunto 
.     háganlo,  ,_  '  ;;  -  lys' 

Sj,  Partamos  6o  en  4  partes  proporcioitóks  en 
conííüua  proporcíoii,  y  que  ia  primeraparíe 
co  ia  fegfsnda  juntas  ft'an  6,y  la  tercera  y  c|tjar- 
ta  juntas  küu  5-4.  íps 

*  ÍS4.  Parramos  lio  m  4  partes  proporcionales  cu 
coíiísoua  proporcion,y  cjue  U  ícgunda con  la 
...  tercera  juntas  íean  24-.y  la  primera  co  la  qifar- 
:  ujüntásíe-dn^ó,  '  í^íj 

:SS'  Bufcjuemos  dos  mime  ros,  cuy  a  diffcreBcw 
fea  4.y  los  fus  quadrados|mitos  íem  S'o«  jpy 
tG. .  Bulciuemos  4  números  proporcionales  en 
.  cotinua proporciofi,y q  todos  juntosfían Ho. 
y  la  mulrípllcacíon  de!  primero  y  fegudo  jun 
toís  por  el  tercero  y  quarto  iütos  haga  576.i9<f 
S7.  Buíquemos  doji  nun-\eros  en  proporción  dé 
7  para  4.  que  facando  el  mayor  de  p.y  el  oie- 
noi  dti  <S\  queden  números  yguaks» '        u)6 
^?>.BnÍ£¡Uizmoh  dos  numcroSjq  eíprimero  cola, 
rais  dt,'l  fegufldo  exceda  lo  c¡  refta  del  fegunda 
e«  la  vnidadjy q el  fegundoconlaraí? áelprí 
rnero  exceda  io  que  refta  delprimero  en  io.ip.S 
%. Partamos  20  por  Vii  tal  nuro.ero5qii€  el  qüo- 
cíenrc  excedas!  partidor  en  4.        '        ¡pg 
5)0.  l-'ar  ramos  14  en  3  partes  proporcíonaleSjque 
íiiulripIicaiHio  la.  primera  por  laícgunda,y  el 
prodü¿io  por  la  tercera,  tea  efto  64.       '  lyy 
5>í.  Pareamos  ío  cu  3  parres  proporcionaleSjque 
mukípijcancb  Ja  primera  po|r  ia  fegunda,  y 
la  !cgund:i  por  la  terceras  y  la  tercera  por  la 
primera  hao:i a  3..0»  ,    seo 

pi,  rartauiog  /o  ai  tixks  ttes  psrteS  proporcio- 

h  ü)  íiáicSj 
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nales,q  el  quadradó  de  h  pi  imcra  con  eí  qua- 
drado  de  la  fegütia  junios  lean  iguales  al  qua- 
drado  de  la  tercera.  /    201 

5^5.  Biiíquenioíi  dos  números,  q  tanto  el  mayor 
multiplicado  por  el  menor,  como  Ja  dilferen 
ciadeííosen  li  mifma,  y  que  los  quadrados 
juntos  kan  20.  203 

94.RurquemoS2  números  qladírTerencía  dellos 
multipiicada  por  la  dilierencia  de  los  fus  qua- 
drados haga  10*  y  que  la  suma  de  ios  números 
por  la  suma  de  los  quadrados  haga  20.      204 
9j  .  Buíqucmos  4  números  proporcionales  en 
continua  proporción,  que  el  primero  multi» 
pilcado  por  el  tercero  haga  5.  y  ei  fegüdo  por 
ci  quarto  haga  15»  206 

^6  ',  Bufquemos  4  números  proporcionales  en 
cotinua  proporci5,que  el  t  multiplicado  por 
el  2  haga  5 .  y  el  5  por  el  4  haga  10.  206 

P7.  Bufquemos  3  números  proporcionales,  que 
el  quadrado  d«l  primero  y  del  fegüdo  entraní 
bos  jütosfeá  iguales  al  quadrado  del  tercero^y 
q  elprimero  multip.por  el  fegüdo, haga  10.208 
5)8.  Partamos  12  en  tales  dos  partes, que  lea  la  v- 
na  dellas  medio  proporcional  entre  la  otra  y 
el  numero  10.  í  zto 

99,Bufquemos  dos  números  que  multiplicado 
el  vno  por  el  otro, haga  u.  y  que  fea  el  nume- 
ro 2.  tercero  proporcional  con  ellos.        zii 
|oo.  Bufquemos  4  números  proporcionales  en 
continua  proporcion,y  qc!  primero  mUÍtipU 
cado  por  el  fegundo,y  el  producido  por  el  rer« 
.cero,y  efte^  ludo  por  el  quartojiagan.%  yq 
'    si  primero  jiiuluplicado  por  ei  5.  ha¿>a  6  .  zn 

icí.  BuC 


DESTA    O'BRA* 

1^1.  Bufquemos  4  números  proporcionales  en 
continua  proporcíon,que  d  priinero  muiti- 
cado  por  ei  ífgundo;y  d  proríiidopor  el  ccr- 
cero,y  cite  produao  por  eí  qmrtojmpjiüo. 
y  4  el  primero  y^i  qwdno  junios  iiagá  7,  ¿n 

mz.  Buk¡wmm 4  números  proporcionaícs  tu 
.cótinua  prop_orcion,que  la  sfima  del  primero 
y  fcgLijido^íiendo  multiplicada  por  lasfiína 
ííel  tercero  y  qiiarto,  hagan  íó.y  que  todos  4 
niimeros  ¡untos  m  vna  í;ilm3,feaní^.     ,214 

,103 .  Partamos  1 5  en  4  partes  proporcionales  en 
continua  proporción, q,u.e  los  íxis  quadrados 

todos  jumos  íem  Bs*  -.      255 

Í04.B  iifq  ue,.m  os  3  n  umeros  propo:rcion,ales,q  uc 
el  primero  multiplicado  por  el  lcgüdo,haga 
cl  í;ercero,y  que  el  quadrado  del  primero  con 
el  quadrado  dd  fcgiundo  fean  entrambos  jiin 
toü  y^uales  .al  quadn^do  dd  terecro.  2  n 
ip.y.  Partamos  laen  3  partes  propQrcíoiules,y  q 
fcaníiiksquc  la  príniera  rauldfiicada  por  la 
tercera,  haga  tres  tanto  que  ia  primera  niid- 
tiplícada  por  la  íegunda.  2^9 

?Eo6.Teneir\os  5  números  q  elprímero  cónla  mi 
taddel  fegudo  y  la  tercia  parte  de!  tercero  ha- 
Z€  u.y  el  ícguiido  con  laquarra  parte  del  prí- 
j3iero,y  vn  rercío  del  tercero  iiasrcís-,  y  cí ter- 
cero con  el  quarto  del  primero,y  elx]f  íirrto  df  I 
■  fegundo  liase  2o.y  queremos  faberquaníoíea 
cadaviK)  denos  tí  es  n  unvcros.  i.\  ?/ 

J07.Teue.mos  3  nií  meros,  que  eipriir.ero  ce  n  la 
_  .'mitad-  del  fegíidG,,y  .eí  tercio  del  tcrccroiiare 
i2."y  díi^gordo  con  d  qswrío  del  prHi^er<?  y  x,. 
,deí  t¿rc<ro]..4:^eí5^.  y  el  tercero  cüií.|  id  pri. 
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mero,  y  |  del  fegiindo  hase  20.  y.  qiifrenios 
íaber  quanío  fcacadiivito,Y  e s  elk  cafo  diffc 
rente  del  psfado  en  los  quebrados.'         220 

loS.  Tenernos  3  nuíi^eros^quc  el  primero  con  ia 
íTiiíad  del  íeguncio  y  del  tercero  hazcsjo.y  el 
fcgundo  conk.teixid.  parce  del  primero  y  de!, 
tercero  haze  84.7 el  tercero  c6  ia  quarta  par- 
te óe\  primero  y  dd  íegüdo  y  maü  (J.haze  87. 
y  qremos;  faber  quato  íéa  cadavno  de|]os.22i 

jo9.T€hírnos3  inimeroí;jque  el  primero  juntan 
dok  10.  reluka  duplo  de  los  oíros  juntüs,y  el 
fcgundo  c&  lo.refuira  triplo  de  los  oíros  doS| 
y  el  tercero  con  ío.  reinita  quadruplo  de  los 
otros  do§,  y  queremos  faber  quaiiro  es  cada- 
vno dellos.  221 

lio.  Tenemos  5  números,  que  el  primero  con  e! 
tercio  de  los  otros  dos, y  mas  4.  haze  loo.  y 
el  fcgundo  con  60,  que  fe  le  junté  facados  de 
los  Oíros  dos,refulta  duplo  menos  4.  de  lo  c¡ 
refta  délos  otros  dos,y  el  tercero  co  el  qtiar- 
to  de  los  otros  dos,y  mas  j^refulta  triplo  de 
lo  que  refta  de  los  otros  dos,menos  5. y  que- 
remos faber  quanto  es  cadavno  dellos,    222 

Cap  ADe  la  regla  de  la  quantidad  fimple,©  ab- 
foluta,con  fus  cafos.  .      2I4 

Gap. 7.  De  la  pradica  de  Algebra  en  los  cafos 
o  ejemplos  de  Geometriá^y  primeramente 
délos  quadrados.'  .   217 

l.Si  el  lado  del  quadrado  fuérejconofcido,  la 
área  fera  también  conofcida*  227 

2.SÍ  la  área  fuere  conofcida,el  lado  fera  coiio.itg 

j.Si  el  lado  fuere  conofc.el  diam.fera  conofczzS 

^.Si  el  diam.fuereconofc.ellado  fcraconofc.228 

5.5i 
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5.SÍ  k  suma  del  diameíro  y  de!  lado  fuere  co- 
iiofdda,  cadavno  por-fi  fera  conofddo,  zz^ 

6.  Si  el  dii¿to  del  diámetro  en  el  lado  fuere  co- 
nofcido.cadaviio  deilqs  fera  conofddo.  229 

7,  Si  el  exceíTo  del  diámetro  íobre  el  lado  fuere 
conofcfdo,cadavno  por  fi  feraconoicido.  zio 

S>Si  el  duao  dd  iado  enel  exceíío  q  fobrd  tiene 
el  diam  Juere  conofddo,todo  fera  conoíc.ajo 

^.5i  el  dudo  del  diam.cne!  exceíTo  q  dene  fobre 
el  lado  fuere  coiiofcido,íbdo  fera  conofo  231 

lo.Siel  iado  y  la  área  todo  junto  en  vnasfimafu 
ere  conofddo, cadavno  por  fi  fera  conofc.  231 

II.  ¿ii  el  diam.  y  la  área  todo  /úntoen  vna  suma 
fuere  conofc.cadavno  porfi  feraconofddo.23s 

12. Si  el  lado  y  el  diam.y  la  área  todo ;unto  fuere 
conofcido,cadavno  por  fi  fera  conofddo.  232 

ij.  Si  el  dudo  del  lado  en  la  área  del  quadr.fuere 
conofcidojcadavno  por  ñ  fera  conofddo. 232 

34.SÍ  el  du-ci:o  del  diam. en  ía  área  del  quadr.fue^ 
re  conofddOjCadavno  por  fi  fera  conofe.  235 
f  Quddrangulosreñangulosno  quadmáos, 

i^.  Si  enel  quadráguío  reaangulo  no  quadrado 
ios  dosladosq  compreheoden  el  ángulo  refto 
fueren  conofddos,la  área  fera  conofcida.  234 

í6.  Si  la  área  fuere  conofcida,y  el  vno  de  los  la- 
dos conofddojCÍ  otro  lado  que  conelcótiene 
cí  ángulo  redo,  también  fera  conofcido*  254 

ty*  Si  ei  vno  de  los  lados  y  á  diatnctro  fueren 
conofddo s,  la  área  fera  conofcida*         z'!i4, 

ig.Si  la  área  fuere  conofcida,y  los  dos  ladosque 
contienen  el  ángulo  redojCntrambos  juntos 
en  vna  sxíma, fueren  conofcidos,  cadaviio  de 
los  lados  por  fi  fera  Gonofddo.  254 
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1%  Si  la  área  fuere  coiioícída,  y  cí  dómeíro  co- 
nofcido,  los  lados  íeran  conofcidos.         235" 

20.  Si  la  arca  fuere  conoft"ida,y  Li  proporció  efe 
los  lados  coiiofdda,todo  fcra  cono ícído.  253: 

zu  Si  U  área  fuere  conofcida,  y  el  exceíTo  de  vn 
lado  febre  el  otro  fuere  coiioícidOj  .cada  v no 
de  los  lados  íera  por  íí  conoícído*  zi(í 

,22.  Si  el  diámetro  fuere  conofddo,  y  la  suma  de 
los  dos  lados  también  fuere  conofcida ,  cad* 
vno  de  ios  lados  y  h  área  ferá  cono fci do 5.251^ 

^3.  Si  el  vno  dejos  dos  lados  fuere  conoícido, 
y  lasííma  dd  diámetro  y  del  otro  lado  fuere 
conofcidaj  cadavno  por  fí  fera  íonofcido,  y 
también  la  área.  z]^. 

24,  Sí  el  cxccíío  del  vn  lado  fobr-e  el  otro  fuere 
conoícído,y  la  suma  de  la  área  con  el  diáme- 
tro fuere  .coJioícida^cadavno  por  íi  lera  co-^ 
nofcido.  2  3(5 

25,Si  la  suma  de  losa  lados  co  ^I  diámetro  fuere 
conofcidaj  y  el  exccfíb  del  diámetro  íobre  c| 
vno  de  los  lados  fuere  conofcido,cadavno  de 
los  lados  fera  conofcidojy  la  área  colioíc*  25  g 

lÉí.íii  la  süinande  los  dos  lados  cóel  diámetro  fu,- 

ere  conofcida,  y  e!  exceíío  del  lado  mayor  fo 

brc  el  menor  fuefe  conofcido,cadavji]iO  por  ñ 

.  y  laareafgran  conofcidos,  2;8 

27. Si  la  süma.de  los  dos  lados  con  h  área  fuere 
conofcida,y  el  exceffo  de  vnlado  fobreel  otro 
fuere  conoícidojcadavno  por  fi  fera  conoC2í<> 

z8.  Si  el  vno  de  los  dos  lados  fuere  conofcidojy 
el  duifro  del  otro  lacio  en  la  área  fuere  conoíci 
do,cadavno  por  fi  feraconofcido.  259 

Zif,  Si  el  vno  de  ios  dos  lados  fuere  coiioCcido^y 

«Idu 
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d  duCro  Lá  otro  lado  enel  diámetro  fuere  ta- 
bien  conofcidojcadavno  por  fi  fera  conok.i^^ 

3 o.  Si  ios  exceíTos  del  lado  mayor  fobre  el  me- 
nor,)' del  diámetro  fobre  el  lado  mayor  fuere 
conofci4os,cadavno  por  ñ  fera  cono ícído, 240 

51.  Si  la  propordori,de  los  dos  lados  fuere  cono 
fcida,y  la  quantídad  del  diámetro  fuere  co-* 
nofcida  ,  o  íi  fuere  coiiofcida  la  proporción 
del  diámetro  al  vno  de  los  dos  lados,  y  el  o- 
tro  lado  fuere  conofcido,  cadavno  de  los  o- 
tros  fera  cono fcido.  240 

ijj  Triángulos,  fol.  241. 

32,SÍIos  tres  lados  deltriangulo  fueren  conofci* 
dos  por  ellos  conofceremos  íi  es  rcdangulo, 
o  ñQ$  obtufianguloj  o  í\  es  oxygonio.       1^1 

35.  Si  los  tres  lados  del  triangulo  fueren  cono« 
fcídos^el  catheto  y  las  partes  de  iabafe  fcbrí: 
que  cae,íeran  conofcidos.  24X 

34. .Si  los  ?  lados  del  triangulo  fuere  conofddosj 
h  área  fera  conofcida  por  noticia  del  catheto, 
y  fi  I0.S  lados  áá  triangulo  equilátero  fueren 
números,  la  fu  área  no  podra  íer  numero,  ea 
lo  que  le  engaño  Orondo.  247 

5  5.SÍ  el  triangulo  rectángulo  tuuíere  dos  lados 
conorcidos,la  arca  fera  conofdda.  24ÍS 

^(í.Si  los  tres  lados  áá  triangulo  recí:angnlo  ta 
dos  juntos  en  vna  suma  fueren  conoíddos,  y 
fueren  proporcionales,  queremos  dezir,  que 
d  l'ído  mayor,  el  qxíai  es  oppofito  al  ángulo 
reCíOjíí-nga  ral  proporcio  para  el  Uáo  mayor 
de  los  dos  que  cóíienen  el  ángulo  tt^o,  qua| 
íirneeílc  mifmo.íado  parad  menor,cadavno 
dt  los  u-e¿  lados  por  fi  lera  conofcido,  ^248 
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^%  Si  los  tí€$  lados  del  trianj^ulo  fueren  cono- 
fcscííjs,f  odrcmos  por  ellos  íabcrquanta  fea  la 
arca,,  ím  noticia  de  la  perpcndícuSar.         249 
^%.^i  la  arca  áel  iriangulo  fuere  conofdda,y  la  su- 
ma de  los-jlados/ünios  íambie  futre  conofci- 
da,cadavn-o  de  los  lados  por  íi  fcra  conofc.259 
§9.  5i  ki  área  del  triaiioulo  re¿taíií>iilo  fuere  co- 
nofcida,y  la  suma  de  los  tres  lados  conofcidaj 
cadavno  de  ios  Jados  por  fi  feraconofcído.262, 
40. .^'i  la  área  del  rriangulo  equilátero  fuere  co- 
■    nofcidajfera  el  fu  lado  coíiokido,y  ei  cathero 
también  lera  conoixido.  z6y 

4I.SÍ  enel  triangulo  equilátero  t\  catheto  fuere 
cp  nofcido ,  la  arca  fera  conoícida  5  y  el  lado 
también  fera  coiioj'eido¿  26'^ 

42,.Si  l'dá  proporciones  de  los  tres  lados  del  ín- 
•  ángulo  fueren  conofcidas,  y  el  carljeto  tam- 
*  bien conoicidojferá Joslados co>7i>oriídos.2¿)8 
45.  Si  la  proporción  de  ios  rres  lados  fuere  co~ 
nokiáa.,Y  la  área  también  fu^rc  conofcida,!t)S 
lados  feran  conofciclos.  26S 

44.  Si  en  ú  triangulo  ia  proporeicn  de  los  dos 
lados  dcfigaales  £Líer>':  coiiofcída,/  las  partes 
de  ía  bafe,  adonde  cae elcatlieto,  fueren  co- 
íiofciuasj'os  lados  ferar.  conr^íadaso        26S 

45.  Sidos  lados  del  n'íjn''5ulo  eLtr.'n.ívos  jun- 
tos fueren  coriOlci.^oí,,  y  ias  p.-.r:ró  de  ia  b?Sc¡, 
adondecae  la  uer|nhdívr>:ar,íi'erc';otioú  ■¡da'--, 
cadavno  délos  lados  lera  pnr  ft  £i>v-oi\h-'^«.\  y 
la  areá  y  el  caf  licto  taírbie  fc/á  co.'o'ci'  ioi  id^)  , 

46,81  el  catheto  fuere  copix-lddQ^v  ^'  f  •*•      ,.  ^ 

bien  conofcida,  y  fiicre  fabída  I-i  prc^  ;  ~  ? :.  .i 

I  «3UC  eiitrefi  tiene  ios  dos  iadoSjicraxi  ],V:  ..,¿>  i 
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eonofcídos»  y  las  partes  de  la  bafe  adonde  cae 

la  perpendicular,   ,         ■;  270 

47,  S)i  la  bale  del  triangulo  fuereconofcida,  y  la 

perpendicular  también  fuere  cono Icidá,  y  la 

suma  de  ios  dos  lados  conofcidajcadavno 

por  fi  íera  conofcido.  .,  -zyt 

.48; ^i  hs  partes  de  la  bafe  áé  triangulo  adonde 

cae  h  perpendicular  fuere  coiiofcidas,y  la  dif- 

fercnda  de  los  dos  lados  fuere  conoícidajca- 

davnó  de  los  lados  fera  cónofcido,  27? 

49.  Si  los  dos  lados  del  rriangulo  fueren  cono- 
icidos,  y  la  proporción  que  entren  tienen,  las 
paríes  de  la  bafe  adonde  ene  b  perpendicular 
tuere  coiioicidaja  h¡ác  y  la  perperidiculary  la 
área  feran  conofddas.       '     .'  273 

50.  Si  las  parres  de  la  bafe  adonde  cae  la  perpen- 
diciüar  fueren  conofcidaSj  y  la  proporción  de 
ioslados fuere  conofcida^cadavno  délos  lados 
fera  conofcido,y  la  perpendicukr  y  la  área. 275 

51 .  Si  la  dííTcrencia  que  ha  entre  las  partes  de  k 
bafe^adonde  cae  la  pérpendiculan^fuere  cono- 
fcidajja  differecia,c]ue  Isa  entre  los  dos  lados 
también  fuere  cono!cida,y  díi lajicrpédicuíar„ 
las  partes  de  la  bafe  y  ios  lados  lera  conofc,27| 

52.  Si  la  área  dd  triani^ulo  fuere  conofcidaj  ios 
dos  lados  cquofcidoííjfera  el  tercero  lado  co- 
nofcido.  ,  274 

55.SÍ  ios  lados  del  triangulo  fueren  conofcidoss 
el  femidiametro  der-cíVcuío  que  ene!  es  deferí- 
|}to,tocanre  los  fus  Iados,fera  coiíofcido.  275 

54.SÍ  ios  lados  del  triangulo  fueren  conofcidos, 

el  femidiametro  dd  circulo  queio  cerca  fera 

"topofcído.  .íTíí 
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SS'  Si  el  diámetro  de!  drculo  enel  qoal  es  deferí 
pro  el  triangulo  fuere  conoícido,y  lapropor- 
CÍO  de  los  lados  fuere  conofdda,fera  los  lados 
cooofcidos  en  coparacion  del  diámetro.    277 

S6.$i  el  diámetro  del  circulo  defcrípto  enel  tri- 
angulo tocante  los  fus  lados,fuere  conofcido, 
y  la  proporción  €|ue  ios  tres  lados  entren  lie- 
pen, fuere  fabida,feran  los  miffnoíf  lados  co- 
no fcidos  eíi  comparación  del  diámetro.  277 

57.  Si  los  tres  lados  del  triangulo  fueren  Gonp- 
■  fcidos,  y  en  el  fuere  defcripto  vn  circulo  to- 
cante los  fus  lados,  el  femidiarnetro  del  cir- 
culo feraconofcidojy  las  partes  dos  lados  di 
nididos  en  los  puntos  de  la  contingencia ,  y 
las  diílancias  del  centro  a  los  ángulos  del  tri- 
angulo feraii  también  conofcidas.  277 
5g.Si  enel  triangulo  fuere  defcripto  vn  circulo, 
tócate  ios  fus  lados,  y  el  femidiametro  fuere 
conofcido,  y  también  el  vno  de  los  lados  del 
triangulo,  y  las  partes  del  mifmo  lado,  díui- 
dido  enel  punto  de  la  coritingencia,los  otros 
2  lados  del  triangulo  feran  conofcidos.   27S 

59.SÍI0S  5  lados  del  triangulo  fuere  conofcidos, 

la  linea  refta  que  falíere  de  qualquier  de  los 

'  anguioSjy  partiere  el  lado  oppofiio  en  partes 

conofcidas,  feraconofcida.    •  279 

fío  -  Si  el  diámetro  del  circulo  fuere  conofcido, 
el  lado  del  triangulo  equilatero,quc  ?n  el  es 
defcripto,  fera  conofcido*  2B0 

él.  Si  el  lado  del  triangulo  equilátero  fuere  co- 
nofcido, el  lado  del  mayor  quadrad^  qiie  en 
d  cabe  fera  conofcido, '  iS'i 

0iM. 
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6i .  SI  los  ladojí  de!  triangulo  fufireíi  defiguales 
y  coiiofcidos,  y  fobre  el  vno  de  Iqs  lados  fu- 
ere conftíruido  vn  quadrado  que  con  dos  an 
giilos  toque  los  otros  dos  lados,  eUado  deíe 
qua..irado  ícra  conofcido.  2g4, 

63.  sSí  los  lados  del  írianguio  fuere  conofcidos, 
por  cüos  podremos  faber  quafo  el  centro  del 
pfíb  es  apartado  de  cadavno  cielos  ang.  ¿87 

()4.Si  los  lados  del  triangulo  fuere  conoícídoi:, 
por  ellos  podremos  faber  quantoqualquier 
de  los  lados  fe  puede  ellender  o  abreuiar,  fui 
auer  mudaníja  en  los  otros  dos,  y  fin  la  área 
crefccr  o  menguar  de  lo  que  antes  era,    2510 

qKomhos.  fol%^.%. 

65.  Si  d  lado  de]  Rombo  fuere  QOñokiáo^y  c\ 
vno  de  los  diámetros  también  fuere  conofeí 
do,  la  área  fera  cono  leída.  299 

66.  Sí  ia  área  del  Rombo  fuere  conofcida,  y  el  v- 
110  de  ios  diámetros  conofcido,eioíro  díame 
tro  fera  eonofcidoj  el  lado  también  fera  ca- 
noícído.  299 

^7.  Sí  la  área  del  Rombo  fuere  conafcida,  y  la 
proporción  de  los  diámetros  también  fuere 
conofcida,  fera  el  lado  conofcido,  apt? 

(J8.  Si  k  área  del  Rombo  fuere  conofcÍda,y  lo  que 
viene  en  h  partición  del  mayor  diámetro  por 
el  menor,tambien  fuere  conofcido,lbs  diáme- 
tros feran  conofcidos,y  el  lado  conofcido.500 

ég.Enel  Romboide  fí  los  dos  lados  que  compre 

'  henden  elangulo,yeldíametro,fuer€ncono- 
fcidos,  la  área  fera  conofcida»  ?  o  z 

••   •         ■  qTra" 
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^o.ÍEnel  Trapezio  qoe  tiene  2  lados  equidiftan^ 
£es,y  todos  4  lados  fon  conofcidoSjComo  po~ 
dremos  conofcer  el  cociirfo  de  los  lados  que 
no  fon  equidiílantes,  y  la  arca.        ■,         305 
.71.  Enclmifmo  Trapezio  la  qualidad  de  los  án- 
gulos fobre  la  bafe^yüs  perpendiculares  que 
vienen  de  la  cabe^.a,  fera  conofcida.  50  <; 

72,Enel  mifmo  Trapezio  la  arca  fera  conofcida 
por  otro  modo  diff érente  del  cafo  70.      309 
75.En€l  mífmo  Trapezio  faber  todo  lo  fobredi- 
cho  por  víia  fola  regla  con  in  demonftr*  3  iz 

74,  Si  los  4  lados  del  Trapezio  que  no  tiene  Ja- 
dos equidiíianteSjY  el  cíiametro/uereíi  cono 
fcidos,  la  área  fera  conofcida.  3 17 
q  Vtntagonos,y  otras  figuras  de  muchos  lados. 

75.  Si  ios  lados  del  Peoíagono,.o  de  otra  qual- 

■  quier  ligara  de  muchos  lados  fueren  coiio- 
.  fcidos_,la  areai¿ra  conofcida  con  ayuda  de  in« 
feumento  fiircHanico.  317 

?76.  Si  el  lado  del  Pentágono  equilátero  y  equi- 
ángulo fuere  conoíddo,ei  frmídiametro  del 
'  círculo  ctrcnícrípto,y  del  infcriptoj,  la  cuer- 
da del  ángulo  FeíiEagonicOj  y  la  área ,  feran 
cono  fcidos.  319 

77*  Si  el  diámetro  del  circulo  fuere  conofcido, 
cllado  del  Pentágono  encl  defcripro  fera  co- 
noícido,  y  la  cuerda  del  ángulo  pentagoníco, 
y  el  fernidian^etro  del  circulo  enel  pentágono 
¿nfcripto ,  y  la  área  del  pentágono  también 
fera  conofcida.  521 

^  Carta  a  los  Leftores,  la  qual  es  cenfura.  de  la 
algebra  de  Nicolao  rartallá,vie)a  y  nueua;  323 
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Cap. primero  delfín  de  la  JlpbraLj^ 
j  de  fm  Conjugaciones  j  %eglas. 

N  tña  Arte  de  Algebra  el  fin  que  fe 
prctcnde,cs  manifcílar  la  quantídad 
iginiOía,EÍ  medio  de  que  víamos  pa- 
ra alcaníjar  efte  finges  ygualdad.  Las 
principales  quatidades  a  q  por  difcurfos  de'moi 
ílratíuos  procuramos  cfta  ygiialdad^dandó  les 
o  quirandoles  quanto  cóuiene, como  quien  pó 
nc  en  balan^a/on  írcs:Numcro,Cofa,Cenfo* 

Numero  en  eíla  Arte  fe  dízc  qualqukra  quan- 
tidad,quando  la  entendemos  compuerta  devni 
dadcs,  o  fea  numero  entero,  o  fea  quebrado,  o 
fea  Rai2,aun  c]  feaforda.Como  quien  dixieííe: 
g.  9.  lo.  :^  4  4- S¿.  fíf  ^^4 '  Í<ai2:  de  .8.  Raíz  de  .9. 
Rair  de.io.  Raií  de4.  Raiz  de.}.  Raíz  de.^.  Raiz 
de  .81-  .Raíz  de  .^ .  Raíz  de  .8^ .  Cofa  fe  dizc  la 
Raizdcqualquier  quadrado,yGenfo  llamamos 
el  quadrado  que  fale  de  aquella  Raiz.. 

Eítas  tres  quaníidacles  íe  pueden  conjugar  en 
la  ygualdad,  que  el  Arte  fiempre  procura  por 
Í€is  modos.Porquefoniíres  conjugaciofl6.^fim 
ples,y  tres  compueftas* 
*-, "-       •         Cu  Genfos  VGWíilcs  a  Gofas. 
A  - °  i     .    <  2,Ceiilos  yguaies  a  M  urtiero. 
^     *      1 3* Cofas  yguai.es  a" A'umeuo. 
Gójugaciones  hí ^í^'*'  ^  ^°^'^'  yguakra numero; 
compucíbs;  ^  ^'í**^?  ^  ""'"''^ ygiwles aGenfo.. 
^  '  ^^<í..Cenfoy.numeroygualcsacoía8. 

A  A  ca« 


A  cada  vna  4eftas  íejs  conjiigacioncs  rerponde 
íu  regla:  átíuexu  que  fon  feis  reglas,  trcs^para 
las  fimples,y  tres  para  las  compucítas. 

Primera  R€gÍa:Quaiido  Ceníos  fueren  ^iguales 
a  Cofas,partiren)os  el  rjumerp  délas  cofas  por  el 
tornero  de  los  cenfos,^  lo  q  viniere  en  la  parti- 
ción fera  el  valor  de  la  cofa .  ExeiBpio :  Ponga- 
PÍOS  que  fiendo  nos  propueáo  algún  problema 
para  rcfoluer,)!  procurando  la  agualdad  q  con- 
Wíen£,haÍlamos  4..4-cenfos  fon  jiguaksa.zo.co- 
fáSíPartíremospor  tanto. 2o»por.4.  y  vernan.y* 
pdrvalor  deía  cofa.E  la  experiencia  affi  lo  dize: 
Forq.zo.multiplícados  por.  <;.q  es  el  valor  de  la 
cpfa,naaen.ióo.  y  porq  fiendo; la  cofa.5. el  cenfo 
CS.25. valdrán  por  ranto.ido.  lós,4.cenfos. 

íSegiinda:Quando  ceñios  fueren  iguales  a  nu- 
mero. Partiremos  el  numero  por  los*  cenfos,>  la 
raiz  de  lo  que  viniere  en  la  partición  fera  el  va- 
lor de  la  cofa.  Exemplo  ;  Pongamos  que. 7. ceñ- 
ios fon  iguales  al  numero  .63.  Partimos  ¿5.  por 
«7«  y  vcrnan.9.  cuya  raiz  que  es.j.  fera  el  valor  de 
la  cofa^Yaffi  es  por  que  fiendo  ci  valor  de  la  co- 
fa.?, el  cenfo  fera  .9.  y  fíete  cenfos  valdrán  .63. 
|>orque,7.vezes*9.  fon.é}*' 

Tercera :  Quando  las  cofas  fueren  yguales  a 
fliimerOjpartiremos  el  numero  por  las  cofas,y 
lo  que  viniere  en  la  particion,fera  el  valor  de  la 
coía.ExcmpIo:  Ponj;7amos'qiic.io.cofas  fony^ 
guales a.2y. partiremos  .zi:*por.  10. y  lo  q  viene 
que  es.;2|.fera  el  valor  de  la  cofajporquc.io.ve- 
Sfcs.2|.  fon  los  mefmos,2?. 
.Qiíarra  Kegla,q  es  la  primera  délas  copueftas: 
Ñi^máo  vn  cenfo  y  las  cofas  fueren  yguales  a 

nu- 


numero,  multiplicaremos  la  mitad  del  numero 
de  las  cofas  en  fy  mefma,criaíido  quadradojy  ai 
eftc  quadrado  j untaremos  el  numero  jppueílo^ 
y  de  toda  la  snnia  tomaremos  la  raiz^üc  íaqual 
raíz  quitaremos  la  mitad  del  numero  de  las  co- 
fas,y  quedara  manifefto  el  valor  de  la  cofa  £x* 
cmpía;  Pongamos  q  vn  cenlb  y.  diez  cofas  foíi 
yguales  al  numero  456.y  qremos  faber  el  valor 
de  la  cofa.Muitiplicaremos  en  fi*5.q  es.  la  mitad 
del  numero  de  las  cofaSjy  haremos.ií.los  qua^ 
ks  juntaremos  con  .56.  y  haremos  .81,  La  raía; 
deííes. S'!.es.9.  y  deftcs  .9.quitarcmos,5'.  que  es 
la  mitad  del  numero  de  las  cofas,y  quedaran,4. 
por  valor  de  la  cofa,  fc  anfi  es,porq  riendo,4.  el 
valor  déla  cofa,fera el cenfo.í6,losquales jun- 
tado con,4o,q  es  el  valor  de.  10.  cofas,haremo$ 
,y6.q pufuTios  ícr yguales  a.í.cenfo y.io.cofas. 
c;)aiinta  Regla,que  es  la  fegunda  délas  compu- 
cfí-as;  Quando  cofas  y  numero  fueren  yguales  a 
vn  cenfo,multipÍicaremos  en  ñ  la  mitad  del  nu 
mero  délas  cofas  criando  quadrado,y  con eftc 
quadrado  juntaremos  el  numero^  como  antes 
hezímos  .  Y  de  toda  ella  Suma  tomaremos  la 
rai)c,con  la  qual  juntaremos  la  mitad  del  nume 
ro  délas  cofas,y  íera  la  Sfima  el  valor  déla  cofa> 
Exemplo:  Pongamos  q.6.cofas  con  el  numero 
o.fon  yguales  a  vn  cenfo.  Multiplicaremos,  en 
.3.  q  es  la  mitad. del  numero  de  las  coías,y  ha- 
remos.9,  cíVes.9.con,4o.  hazen.49.cuyaraizq 
es. 7,  juntaremos  con  los. 3.  y  haremos. lo.quc 
fera  el  valor  de  la  cofa  .  E  la  experiencia  aiíi  lo 
mueftra,  porque  .6,  cofas  valen. 6o»  los  quales 
con  .40<hazen  .100»  que  es  el  cenfo  de  diez. 

A  ií         Scx- 
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-Sexta^Reglají^  es  la  tercera  délas  compueftasí 
Ciando  vn  cenfo  y  ti  numero  fueren  yguaícs  a 
las  cofas,muIripIícaremos  en  ñ  la  mirad  de]  nu- 
mero de  las  cofas  criando  quíidradOj  del  qual 
quitaremos,  el  numero  propucí^o ,  y  de  lo  que 
quedare  tomaremos  la  RaíiJ,  La  qual  juntando 
con  la  mirad  del  numero  de  Im  coías,o  qiiiran- 
liolaíi quiíieremos,nosdaraeí  valor  déla  cofa. 
Exemplo:  Pongamos  que  vn  cenfo  con  eí  nu^ 
merO'ii^..  íonyguales  a^io^cofas^y  queremos 
faber  quato  fea  el  valor  de  la  cofa.  La  mirad  del 
fiumcro  de  las  cofas  es. 5-. que  multiplicados  en 
(ijnzen*2$ , delo$  quaics  quitando  ,314.  queda 
vnOjCuya  raíz  que  es.i.  iuntaremos  con.  5:,y  i^a- 
remos*é.  que  fera  el  valor  de  la  cofa.  E  podre- 
mes  también  íi  nos  pluguiere  quitar.  ¡.  de.  5, y 
quedaran  .4,  q  otro  íi  puede  fer  valor  de  la  co- 
fa: mas  en  refpeto  de  otro  cenfo,y  con  cntram- 
Ijos  los  valores  de  la  cofa,quadra  el  exemplo» 
E  fí  acaeciere  q  el  numero  propucfto  feaygual  ai 
quadrado  de  la  mitad  del  numero  de  las  cofas, 
en  tal  cafo  efía  mitad  del  numero  de  las  cofas 
fera  el  valor  de  la  cofa.Exemplo:i. cenfo  con.^* 
feam  yguales  á.d.cofas,  0igo  que  el  valor  de  la 
cofa  lera.  3.  Porque  el  quadrado  de  la  mitad  del 
numero  de  las  cofas  es  ,9.  del  quaí  quitando  el 
humero  q  otrofi  es  .^.queda  cifradla  qualoqui.* 
fadd  de.  3.  o  añadida  a  íos-^-fiempre  refultan.j.  ■ 

Wmtka  éílaslieglas.  Cap ,  i .  ^ 

J^  Vefi-o  (Jla  pratica  deíias  reglas  prcfiipoíigá 
'  j^í^etyafabido  el  Aigoriíhmo,de  las  quan 
mm€$  deguetrataiíioíij^enlafegunda  parte 

deil-a 
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dejfta  obra  cfcreuimos,toda via  para  que  demos 
algún  güilo  a  los  q  efta  arte  de  Algebra  por  eñe 
fiueíh-o  libro  quieren,  deprender,hallando  lue- 
go cnel  principio  algún  frudi:o,q  es  hazer  nota 
por  eftas  Reglas  lo  que  antes  nos  era  ignoto,y 
para  q  con  mayor  atención  lean  todo  ío  que  fe 
íígue,como  dod:rina  neceíTaria  para  lo  q  la  arte 
pretendernos  pareció  por  citas  eaufas  cofa  muy 
conuenicntc  moñrarmos  el  vfo  de  las  dichas  re 
glas  en  algunos  Problemas,quc  fácilmente  por 
ellas  fe  pueden  refoluer,fin  que  liagafajta  ía  dp 
¿crina  de  la  dicha  fegunda  parte.  En  el  primero 
Problema  pratícaremos  la  primera  Regla^ycíi 
las  cj  dcfpues  fcfiguen  pratícaremos  las  otras* 
Bufqucmos  dos  números  q  guardando  entre 
íi  qualquiera  pporcion  q  nos  fuere  propucíla, 
tanto  hagan  fumadoSjComo  muítiplicadosvno 
por  el  otro.  Para  que  hallemos  eftes  números, 
pornemos  el  menor  dellos  fer  *í.  cofa,  y  ponga- 
mos por  exemplo,4  la  proporción  que  han  de 
guardar  entrefi  fea  como  de»  5 .para,  i,  que  es  tri 
pla,y  fera  por  tanto  el  mayor  dellos  .^.cofas  ,y 
entrambos  en  vna  suma  feran  .4,  cofas.  Multi- 

Í Jilearemos  vnoporotro,  .f.  vna  cofa  por  .5.C0- 
as,y  harán  .;}.ccnfos,por  quanto  raiz  multipli- 
cada por  raizKazequadrado*  Y  porque  tan- 
toban  de  hazer  fiendo  fumados  como  ííefída 
muItiplicados,yguaks  feran  luego.4.cofas  a.  5» 
cenfos^qiie  es  la  primera  conjugacion.,a-que  re- 
fponde  la  primera  regla,,E  cpfprme  a  ella  obrara 
clD,parti'remos  el  numero  de  las  cofas^quc  cs4« 
poí-  el  numero 'dc; los. cenfo,s,que"es,, ^.yyerna 
"^í-pór  valor<  de  la  cofajy  efte  fera  el  m^^o^B^" 

Á  iíj  sne^ 
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'mimero,y  porq  a{.  niultipiicadopor.3Jiaze.4; 
ferapof  ránt'o  él  mayor  numero. 4. E  manifefto 
cSjique  tanto  hazen  sumados  como  multiplica^ 
dos^porq  la  suma  deüos  es.5}.y  multiplicando 
"el vno p'or elotro  también  liasen. 5|-, 

Bufquemos  dos  números,  q  "guardando  entrefi 
la  proporción  q  nos  futre  pfopuefta,  y  multi- 
plicados el  vno  por  el  otrOjiíaj^an  el  numero  4 
quifiercmos.Gómofe  nosdiJféííen  affi:Bufque- 
irsos  dos  números  en  !a  proporción  de .  j-^para 
,4.que  feantales,q  multiplicados  el  vno  por  el 
otro  hagán.ííó,  Pornemos  el  menor  fer.i.cofa, 
y  fera  por  tanto  el  mayor  vna  cofa  y4*<^e  cofa. 
Multiplicáremos  .r.cofa  por  j. cofa  y  4-  ^^  ^oía» 
yharan.¡.cenfoy4.cíecenfo,por  la  razón  fo- 
fcredicha,q  raiz  multiplicada  por  ñ  mcfma  hazc 
quadrado,y  la  raiz  fe  llama  cofa,y  el  quadrado 
cenfo.E  por  que  fe  propufo  que  muítipiicando 
vno  de  los  números  por  el  otro,  han  de  hazcr 
♦ííó.yguales  feranlucgocíks  .80.  aa.cenfo  3i.|. 
de  ccnfojcj  és  la  fegunda  con)ugacioii,  a  que  re-- 
fponde  la  fegunda  regla. Partiremos. 80.  pürj|. 
f  fera  el  quociente.64.  cuya  s*aizquadrada,quc 
cs.8,fcra  el  valor  de  la  cola,y  ettc.fcrael  menor 
fiumcro,y  por  que  el  mayor  crá  .í.coíay  .J.fera 
luego  ,10. el  mayor, 

Vrat(cade¡a,^.l{eg¡4, 
feíifqucmos  dos  numero s,cuya  diffcrencía  fea 
„4.  y^wc  fean  íaíes,  que  creciendo  el  meiior  m 
1a'|)orpojrcio  de4«^aí'^'3'y  el  mayor  tnlá- pro*, 
pordoíí  de.2.para.2vdefpucíí4e#c$.  crcfcimien»-, 
m$  rcínlic  tí  mayor  iu^-Mmmx^Maíér^ 
"'  ■'  -  liira 


uira  para  fabrica  de  inftrumentosxJe  Mufica. 
Pornémos  el  menor  numero  f€r:.í.cofa,y  ftra 
por  tanto  el  mayora.cefay  mas.4.  Acrecerirá^ 
remos  al  menor  fu  í'ercid,yrefukara>i.cofay.|. 
y  acrecentaremos  al  mayor,  fir  mitad,  y  reful- 
tara.úícofa  y.|.y  ma!í;6.Y  porque  dcfpiies  dcftcS 
crerciiDie'ntoíi  refulta  el  mayor  d\íplo  del  me-^ 
nor,fera  por  efta  caiifa  .1 .  cofa  y  media  y  mas .6. 
el  duplo  dcí.í.cofa  yVf.de  cofa.Doblemosagar? 
.t.cof^'^;|.dc  cofa,mMltiplícandojp'or. 2.  y  hare- 
mos h'.  cofai y  .f .de  cofa,  q  necelíariamentefc- 
ran  yguales  a.i.coíía  y.'-}.y  mas<6;  Ello  fe  prueü^ 
por  aquel  pri'ncipiót-cj'ueridos-guatidádes fue- 
ren él  doble  de  vna  tercera  quanrídad,  fera  rier 
ceííário  que  elTas  dó;S-quantidadé$5fcaniygualc$ 
enrrefi^T  encmos  0frb'pritKipio°comun,cl  qual 
dizc,  qiíc  íi  de  do'S;icjüantidadesi.ygiialc5  tanto 
quitaremos  de  la  v4a  como  dclaíptra^^faüquaiiir 
íidades  q  quedaren  feran  entrefryguaks.  Qui- 
taremos por  tanro;r.dofaiy.-]».á€laíquantida<|¿ 
que  érá  .r!  co;|.  ymas.é,  y  quedaran,  foIam?ntc 
los.é.  E  quitaremos  otro  tanto  de  fu  ymi^M 
qual  era.z.cofás  y,f  de  cofa,y  quedara folamétc 
.l.cofá /,^.  de  coia-,yja[ual  íera  por  tanto  ellRi^* 
niero.6.  ¡i  vna  cofa ys^.  de  cófa/quccslateracr^ 
conjugaron aqüéréfponde  la-terccra regla»:  i 
Partiremos  íufcgo*6.pór  .i|:y  vernan.íí?.por.v^ 
lor  dela,cofa,q  pufíifíos  fer el  numero. menor^tE 
fera  el  riíayor  eífb  ítiefmo  con".4.mas,,qíon.í>9. 
Ijáprneuíro  expéjfi^ftciaaffi  lo  m«cílra, par<i 
crtckhá&  .^  |r .  eíí  fu  terció jrcíul tai-a ;  íf  y  mc^ 
ciendo^y^.  en  la  íiiitad;m as,  refultafa  íi^f  y  m?í- 
•mfieíl:G''€S^QiíC'"dup|o'#s.->3Í;<3<í'^^"-í'.  •=  -' <  ■  '^---'F 
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:■  .•l*artamos,..6o¿por  .vn»tal  numero  quejo  que 
o  viniere  eola  partición-  exceda  al  partidor  £11.4. 
Pongamos  el  partidor  íer,!,cofa,yfcra  por  tan- 
tóA.  cofa,  y  mas  .4.  ei  nuíT?,ero  que  ha  devenir 
en  la  partición,. Muí tipjiquemos .  i.cofa  por.  !♦ 
^  cofa,y mas.4,<y  liarenioSa^ qenfo,y mas.4.cofaSp 
queíeranyguales  al  numcjrpq  fe  parte,port]  el 
-partidor  y  el  quociente-muitjplicados  vno  por 
;  d  ütro,íiempre  hazen  la.qHátidad  que  fe  parte, 
«Ygual  fera  por  efta  caufa  ci  n.umcro,6o.  a.i.ceii- 
ío;y  nías  ♦4.cofas,qu.e  es- la  q^arta  conjugación 
.  a.qúerefpondela ,4. RegiayCuya platica  es eílas 
Einumero  d^  las  cofas  es  *4,cuy3  mííacl  es.2,q 
tnultiplícados  en  íi  ha2Ó4,efl-es.4.ayütaremos 
■'  £on.6o.y  haremps.64<-De  1^  raiz  q  es.^.quitare- 
snos,2.y  quedaran.i6.por.^^aíor  déla  cofa,quc  es 
elrpartidior.y  por  q  eíqiioaente  excede  al  par- 
tidor en.4.  ayuntareírios^4"Con.6,y  haremos.so. 
De  fuerte  qu¡e.6o.  partidos  por  feis,vienen  .10, 
.  dii  la  partición,  los  quaks  exceden  al  partidor 
i  cn,4«como  fe  pedia. 

■■Praticd  dda,^,^€:gU\  , 

©tííquemos  vn  numero  que, acrecentadolcjf* 

réfüíte  ygual  a  ín  quadra.dovPorneraoseíle  nu^ 

: m€:rafer.i.  cofa,y  dcmoS'j?.so;tcrnemo¡^luego 

■IVcofa^y  mas  ,20.  que  fcran.ygualesaíi.^cenfo,q 

:  '^s  el  qtiadrado,y  efta  es  la  qijinta  conjugación  o 

•  fcg^inda  délas  copueftas,  ciiya  pratica.fcra  efta. 

por  que  la  cofa  es  vna,  inV!li3iplicareiiios.|,en;fi, 

•y  haremos.^,  el  qual  ayuntando,  con  „  20.  ternc- 

-  •stios.zo^^cuyai'aiz  q  es  c4í»ay untaremos,  con^l, 

smt  es  la  miad  dcks  CQ^s^y  haremos  .5..  q  fera 

el 
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tí  valor  áela  cofa. Efté  fera  el  numero  q  coíl*20* 
liaíse  vna  Suma  ygual  de  fu  quadrado  ^  es.i5. 

■.  >  "PraticadeU.ó.liegU. 

Bufquemos  vn  numero  q  müitiplicado  por  *é. 
baga  tanto  como  fu  mefmo  quadrado  fumado 
con.S»  Pongamos  el  numero  fer.i.  coía,  mul- 
íípljcado  por,6Jiara.6,cofas.  y  pues  que  el  nu- 
mero es.  1  .cofa /u  quadrado  fera, i .cenfo,a que 
acreceníaremos.8.y  tememos. Kcenfo,y  mas;8. 
q  fcran  yguales  a.6.cofas.  y  efta  es  la  fexta  con- 
jugacion,a  que  rcfpondela  fexta  regla,que  es  la 
tercera  de  las  compueftasXa  pratica  lera  etojia 
mitad  del  numero  délas  cofas,  que  es  .5.  multi- 
plicada en  fi,hara.9.  deflros  quitaremos  el  nu- 
mero que  es.  8.  y  quedara  vno,cuya  raíz  que  es 
vno,qu¡taremosac.3,q  es  la  mitad  del  numero 
délas  cofas,y  quedaran,  a.por  valor  déla  cofa^y 
cftefcra  el  numero  quebufcauamos.  Podemos 
también  ayuntar  vno  con  .5»  y  haremos.4.que 
otro  ñ  puede  fer  el  valor  déla  cofa.  De  fuerte  q 
qualquier  dcrtos  dos  numeros.2.  y  .4»fatisfa2e 
'  a  lo  que  fe  pedia.  Por  que  íi  tomaremos  ,2.má- 
nifieíto  es  que  multiplicados  por.6.hazen  ,ta.y 
d  fu  quadrado  que  fes  *4.  Sumado  con.8.otro  íi 
harán,  1 2.  E  ñ  tomáremos  .4*  multiplicando  le 
'  por.6;haremos  .24. y  otro  tanto  hará,  i6.  qua- 
drado de.4.  iumadó  con  »8i 

f  (Demónflracion  de  liis%egl(ís 
[imples.  Cap.},. 
^  "r\Ara  dcmónftracíqn  de  lo  q  dicho  tenemos; 
l-'y  claro  entendimiento  en  ella  materia  gúc 
*-  íratamos,deucmo$  confidcrar  que  pues  aííi 

Av  es 
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cs,qiie  por  ía  diuifion  del  continuo  fe  liazc  mi* 
jnero/omo  dize  Ariítote|es,y  numero  es  vn  3^ 
yuntamienío  o  collcdion  de  vnidades,podere- 
mos  por  tanto  imaginar  eílosnumerosy  vni- 
dadcs  m  las  líneas,y  'en  las  fuperficies,  y  en  los 
cuerpos,por  fu  diuifion  en  partes.  E  aún  q  por 
qualcjuier  modo  que  el  continuo  fe  diuídíeííe, . 
p  en  partes  yguales,  o  en  defigiiales,  refultaria 
numero¡>  los  Maíhcm áticos  porende  iniaginati 
cftas  diuifiones  en  partes  ygualcSjparaii quede 
tal  proporción  entre  las  partes  y  con  ei  todo, 
qualfe  reprefentapor  los  mefinos números.  E 
fuelen  diuidir  la  fuperficie  plana  en  partes  :ygua 
Íes  yquadradas,a  cada  vna  délas  quaics  llaman 
ynidad, conforme  ala  vnidad  lineal  q  le  queda 
por  lado.  E  la  vnidad  corpórea  es  vn  cuerpo 
perfeftamente  quadrado,que  le  funda  fobre  h 
vnidad  fuperficía!.  De  fuerte  q  teniendo  fabido 
quantasvnidadesiineaies  contienen  las  dos  li- 
neas que  comprehenden  la  figura  plana  re.(í?:an> 
gula,4  ft)n  los  dos  lados  que  hazen  el  ángulo 
redto,  luego  por  vna  fola  multiplicación  fe  al- 
canza quanto  fea  el  valor  déla  tal  figura  i  E  co-- 
nofcicndo  el  altura  déla  figura  folída  otro  fi  re- 
aangula,  por  otra  m ultipiicacíon  allendcdcla 
priníera  fe  coní prebende  fu  capacidad.  For lo 
qual  tantas  vnidades  quadradas  terna  cada  vna 
raizdel  quadrado,quantas  fueren  las  raizes  q  fe, 
ygualan  con  el  mcfmo  quadrado,por  quanto  el 
quadrado  refulta  déla  multiplica  ció  del  nume- 
ro de  raizes  quecnel  ay  por  ít  mcfmó,  y  oirás 
farotas  vnidades;  lineales  terna  el  lado  deiqua- 
drado,que  e$  d  mayor  lado  déla  raiz^ExemplOy 
■    '  '  ir 
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fi.  i  .raisscs  fon  ygualcs  a  d  quadrado  a«  b*  t*é^ 
€S  ncceíTario  que  cada  vna  dclas  raises  valga^i. 
por  q  .5.  raizes  tres  vezcs  hazen  a  fu  quadrado 
que  es  .9»  comiiene  a  faber  ,5.  vnidades  en  cada 
vnaraiz,  y  qda  cnelquadrado  figurada  fu  rai2 
en  figura  rcáangula.  Laqualcstan  alta  como 
el  lacio  del  quadrado,y  tiene  por  bafc  la  vnidad 
Jincaí  como  en  efta  figura  parece.  En  la  qual  e! 
quadrado  a.  b.c.  d.  es  compuefto  de  tres  rai- 
zes que  fon  lo?  redtangulos  a  c.  f  g,  h  c,  y  par- 
tiendo defpues  cada  vn  rcdangulo  en^j. parres 
por  lincas  equidiíianres  al  lado  a .  b,  quedara 
el  dicho  quadrado  partido  £n,9.quadradospc- 
qucños,que  fon  vnidades.  Y  lo  mifmo  enten- 
deremos cnel  numero  quadrado  de  Vnidades 
indiwifibles .  Que  ficndo ,  j.  raizes  yguaies ai 
quadrado,  terna  cada  vna .  5 .  vnidades. 


Y  por  tanto  quando 
en  la  primera  Regla, 
q  refponde  a  la  priine 
ra  conjugación, dixi- 
mos  q  fi  las  cofas  fue- 
ren yguaks  a  cenfos, 
partiremos  el  nume- 
ro de  las  cofas  por  el 
numero  délos  ceñ- 
ios ,  y  pronunciare- 
mos el  numero  quo- 
■  dente  por  valor  ác 


h.    h 


g 


la  cofa,  tiene  efta  rasroíi  que  agora  aucmos 
íeñaíado  ♦  Que;  puefto  que  lo  que  viene  en!a 
particionfe?  cí  numero  de  cofas  que  vale  vn 
£enfo,y  na  Jas  vnidades  q  contiene  vná  cofa. 

■   Empero 


PARTE     PRIMERA 

Empero  porq  tantas  ynidades  tiene;  cadavna 
cofa,qiiátas  cofas  tiene  el  cénfojuftamente  to- 
maremos el  nüiiiero  de  cofas  q  vale  vn  cenfo^ 
por  el  numero  de  vnidades  que  vale  vna  cola. 
Las  otras  dos  reglas  de  conjugaciones  fmipks 
fon  tan  claras  q  no  tienen  neceffidad  de  niieua 
demonftracion.Ponc  lordano'entrelos  princi- 
pios deAriíhmctica,q  fe  vn  nunicrq  fuere  par- 
tido por  Qtrojy  multiplicaremos  el  quocieme 
^or  ci  partidor,refulrara  el  primero  numero  q 
fue  parrido,y  la  conuerfa  deílapropoficionjdc 
que  la  fegimda  regla  y  tercera  toman  fu  eui- 
dencia  ♦  Y  de  lo  que  en  cftc  Capitulo  tenemos 
dicho  queda  claro  que  la  raíz  del  quadrado  es 
fuperficié,maseÍlado  del  quadrado  es  linea  en 
lo  que  algunos  fe  cngafian,pehfando  q  todo  es 
vno,y  no  miran  q  fi  ]a  raíz  fuefc  linea,  impoC 
fible  feria  que  cofas  fueíTeíi  yguales  a  cenfos, 

ÚDemoítjMcion  delad  ^glM  Com- 

íutjlas.Cap,^,     J    AS  Reglas 

C  ,   y  i  "J^.delascon- 

jugaciones  com 
pueftas  tienen 
'mayor  neccífi- 
dad  de  demolí- 
Jracion ,  y  por 
tanto  dcmoítra 
remos  cadavna* 
dellis  por  fi,  y 
primeramente 
ia^ptímcrapor 
cftciaiodo.;..,  / 
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La  mitad  del  numero  de  cofas  fe  reprefente  por 
la  línea  a.  b.  La  qual  licuaremos  a  delante  eften- 
diendola  hafta  el  p  unto  c,  y  fea  b.  c.  vn  lado  deí 
cenfo  ígnoto,elquai  cenfo  juntamente  con  las 
cofas  q  nos  fueron  propuefras  en  numero  noto 
aun  q  el  valor  de  cada  vna  fea  ignoto, fe  ygua- 
lan  con  el  numero  que  por  ñ  puíímós  noto  por 
tercera  quantídad  de  la  conjugación  primera,y 
queremos  por  cftas  cofa;s  concedidas  conofcer 
quáto  fea  ei  valor  dcla  cofa,q  es  la  raíz  del  qua- 
drado  fundado  fobrc  la  linea  b.  cHaremospor 
tanto  fobrc  toda  la  linea  a.  c.  el  quadrado  a.c« 
d.  e.  y  fobre  la  linca  b.c.  el  quadrado  b.  c.g.  f, 
q  es  el  cenfo  propueílo.  y  cílendcremos  las  dos 
lineas  b  f.  f  g.  haíta  los  puntos  y.  h.  en  los  la- 
dos e.  d.  á.  e.  y  la  figura  e»y,  f  Ji.  refultara  qua- 
drada,y  los  dos  rectángulos  a.b.ÍF.h.yf  g.ay, 
ferán  yguales,por  la  ygualdad  de  las  lineas  op 
pofitas'equidirtantcSjj  délos  dos  lados  del  qua 
drado  b.  c.  f.  g.  E  por  que  a.  b.  es  la  mitad  del 
numero  délas  cofas  que  fueron  propuefl:as,y  la 
linea  b.  f.  es  lado  del  cenfo  ignoto,fera  por  eíla 
caufa  el  redangulo  a.  b.  f.k  la  mitad  del  va- 
lor délas  dichas  cofas  conforme  a  la  docí;rina 
del  capitulo  paííado,y  otro  tanto  valdrá  elre- 
d-ahgulo  f.g.  d,y.  y  los  dos,  reftangulos  juntos 
feran  el  entero  valor  délas  cofas*  É  porq  las  co. 
fas  con  el  cenfo  todo  juntamente  fue  propueíto 
yguslavn  cierto  numero  o  quantídad  nota, 
feran  por  eíta  caufa  los  dosrcáanguloscon  eí 
cenfo  o  quadrado  b.  c.  g.  f.  en  vna  Suma  co-. 
nofcidos .  A  eíta  Suma  añadiremos  el  quadra* 
do  e.  y.  f,  h,  el  qual  es  noto,  por  que  tiene  por 
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lado  la  linea  f.  h.  q  por  fer^j/guai  a  la  línea  a.  K 
es  conofdda,y  refultara  el  quadrado  vniuerfal 
q  todo  en  ñ  caprehende,el  qual  fera  conofcido, 
y  por  cfta  caufa  fu  lado  q  es  la  linea  a.  c,  fera  co- 
nofcido .  Dcfta  linea  a.  c,  q  nos  es  nota/acare- 
mos  ia  linea  a.b.  q  nos  es  noía,por  feria  mitad 
del  numero  délas  cofas,  y  rcftara  conofcido  el 
lado  b.  c.  del  quadrado  b,  c .  g.  f.  y  la  ram  del 
mefmo  quadrado  otro  ftféra nota.  Ycífo  es  lo 
q  fe  propyfopara  demonítrar.Lucgo  quádo  vn 
cenfo  y  cofas  en  numero  conofcido  fe  proponen 
3?guales  a  vn  numero  conofcido,bien  hazemos 
€11  tomar  la  instad  del  numero  délas  Cofas  q  t$ 
a.  b.  y  multiplicarlo  en  ñ  hazitndo  el  quadrado 
e.y.  f,  h.  ;^  juntarle  el  numero  propucllo  que  fe 
da  conofcido,  el  qual  numero  es  la  Suma  délos 
dos  redangulos  y  del  quadrado  b.  c»  g,f.  /y  de 
toda  la  suma  q  es  el  quadrado  vniuerfal  tomar 
la  raír,la  qual  raiz  es  rcfpondcnte  a  las  vnida- 
des  o  quátidad  del  lado  a.c.  Del  qual  quitando 
la  mitad  del  numero  délas  cofasq  es  aw.  reibra 
conofcida  la  raiz  del  cenfo  K  c.  g.  f.Laqual  raiz 
ftrcprcfenta  por  el  lado  b.  c»  pucfto  que  vera- 
mente la  raiz  fea  fuperficic,y  el  lado  b.  c.  línea, 
pero  fon  conformes  enel  numero  de  vnidades 
ií  fon  quantidades  racionales,);  quando  la  linea 
fiíere  quantidad  irracianal/era  también  la  raíz 
irracional  del  mifmo  nombre^j^efio  queríamos 
dcmonftrar,como  en  la  primera  regla  délas  co* 
pueílas  fe  conticne.Defta  figura  51  demonftracio 
vfo  Euclidcs  en  la  quartaprop oficio n  del.i.lib. 
para  prouar  que  ñ  ja  linca  a,  c.  fuere  partida  en 
ms  partes^como  cnel  punto  K  el  quadrado  de 

íod- 


DESTA   OBRA,  S 

toda  la  linca  a,  c.  fera  ygual  a  I05  quadrados  de 
entrambas  las  partesjuntamentc  con  ei  rechn 
guio  q  las  parres  contienen  tomado  dos  vqzcs, 
y  lo  meímo  demonÜTo  Campano  lobrc  la  pro- 
pofjcion.  4<5.dcl  .5>,libro5en  números  de  vnida- 
des  iridiuífibles,  líi  qual  por  efte  modo  feruira  a 
liueftro  propofito.  La  mitad  del  numero  délas 
cofas  lea  a.b.  yfeab.clas  vnídadesquevalela 
cofa,  a.  . . , .  b,  « .  ♦  c.  Por  tanto  íi  multiplica- 
remos a,b.  en  b.  c.  haremos  la  mitaddel  valor 
délas  cofas,)!  multiplicando  a.b.  en  b.c.  dos  ve- 
zes,ternemos  el  entero  valor  dellas,ei  qual  to- 
davia  nos  fera  ignoto  *  Porq  puello  que  a.  b. 
fea  numero  noto,  es  b,  c .  aun  ignoto .  Mas  íi 
j  untaremos  con  elle  valor  délas  cofas  el  quadra 
do  de  b.  c.  que  es  el  ccnfo,  toda  eíTa  6üma  nos 
fera  nota,  por  fer  ygual  a  el  numero  propuefto, 
el  qual  fe  da  noto. Con  efta  suma  juntaremos  el 
quádrado  de  a.b.  el  qual  €snoto,por  a.b.  fer  nu- 
mero noto,  y  refulíara  de  todo  vn  numero  no- 
to, q  fera  ygual  a  el  quadrado  de  a.c.  por  quanto 
los  quadrados  de  a.  b.  y  b,  c.  con  las  dos  multi- 
plicaciones de  a.b.  en  b,  c.  fon  yguales  al  qua- 
drado de  a.c.  De  fu  lado  que  es  a.  c.  facaremos. 
el  numero  a.  b.  el  qual  es  noto,y  reftara  noto  ei 
numero  b.  c.  que  es  lado  del  cenfo,y  por  confi- 
guíente  el  valor  déla  cofa  fera  noto.  Efta  regla 
pero  no  podra  feruir  a  números  de  vnidades 
indiuifibles,  quando  el  numero  délas  cofas  fue- 
re impar,por  que  no  tiene  mitad.  Por  eíla  caufa 
compufimos  otras  Reglas  que  a  todo  firuen,las 
qualcs  eftan  efcriptas  cnel  capítulo  fegundo  de 
la  tercera  parte  principal  dcila  obra. 
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;  L.a  fegiinda  regla- 
deias  copueftas 
la  qual  nos  dizc 
lo  que  deuemos 
hazer  para  faber 
^  quanto  fea  d  va- 
lor déla  cofa,qut 
do  las  cofas  con 
^  el  numero. fuere 
§  yguaksavnccíi 
,  ÍOjdcmoíiftrare-- 
^  -..^_^.,..™_.^^b  raosporeftemo' 

f     '"^  do;Elcc!ifpigiio, 

£©  fea  el  quadrado  a.b.c,  d.ydcfulado  a*:b» 
cortaremos, la  linea  a.  e.  que  fea  el  numero  de 
las  cofaSjíomando  numero  como  cfta  diffinido 
eo  principio  dcfte  libro  .Y  del  .punto  eílleua- 
remos  la  Unta.  e. £  tquidiñmut  a  ia  linea  o 
lado  b.  c.  y  fera  por  eftacaufa  el  redangulo  a« 
c,.f. d.cl  ,cntero.valor  de  las  cofas,  y  cl.red:an-'- 
guio  e,  b.  c.d.  que  del  ccnfo  rcrta,fera  einumc 
ro  q  fe  propufo  en  compañía  délas  cofas .  JPar- 
fircinos  pues  el  nuraero  délas  cofas  4  pofíroos 
fcr  a., c,  en- dos  partes  yguales.cnel punto  p.y: 
affirm'amos  que  íi  con  eí quadrado  dep.e.  jun^ 
tareiBOS  ci  reiftaíi^uio-  e .  b,'c;  f.  que  es  el  nume-, 
ro  propucftOjydetoda  cfTa^Silma  tomaremos  " 
el  lado  quadrado,  al  qual  comunmente  llama!- 
iBosraiz,y  con  efíe  lado  quadrado  juntaremos  .. 
la  otra  mitad  del  numero  dclis  cofas  qu«pcs.a.' 
p»  ícra.por  cíicmodo  coílitiíido  ei  lado  del  cea 
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fo  Ignoto  a*  b,  c.  d.  el  q^ial  lado  es  refponden.te 
delvalor  deia  cofa»  Para  prueuadefto  tomare^, 
mos  déla  linca  b  c,  la  linea  b.g^ygualaíajínca 
b,  ?.  y  ikuarcmo  $  dé  punto  g .  La  línea  g,  le, " 
cqojdiftante  a  la  linca  a.b.y  conftlmiremos  fot 
bre  b.  p.cl  quadrado  b.  p .  r.  t.  El  encuentro  de 
g,  jk.  con  p.  r.  fea  en  s,  y  cooe.  f.feacoo.  y  de 
r,  t.  con  c.  f.  fea  en  y.  Quadrada  fera  por  tanto 
la  figura  e.  b.  g,  o .  y  loü  dos  reóiangulos  e.  o. 
s.  p,  g.  p,  y.  í.  fcran  entre  ñ  y'guales.  Y  por  que 
las  dos  lineas  a.  p.  y  t,  c*  fon  entre  ñ  yguales, 
y  por  la  mifma  caufa  e.  p.  y  g » t.  fon  yguales, 
por  que  aOi  las  vnas  como  las  otras  rcftan  fa-f 
candólas  de  lincas  yguaks  q  fon  lados  de  qua-^ 
drados,y  por  queaucmos  hecho  yguales  c»,pí 
y  ^  'P.*  yguales  feran  por  común  fentencia  laf¿ 
dos  lineas  g.  t,  y  t.  c.  y  los  dos  rcfiangulps  g., 
q.y,  t.  y  t.  c.  f.  y.  fcran  entre  ñ  iguales,y  igua- 
Icstambicn  entre  íi  ios  dos  redangiilos  e.o.s.p. 
y  í.  c.  f. y.  Luego  ygual  fera  el reclangulp.  e* 
b.  c.  f,  que  es  el  numero  que  fe  propufo  al  gno- 
rnonj.  o  es  quadrado  que  es  compueílo  dei  qua 
drado  e,  b,  g.  o.  y  délos  fiiplcmentos  e.  o.  s.p. 
g.  o.y.  t.  Y  por  q  el  dicho  reiSangulo  e.  b.  c.f. 
.es.numero  noto,noto  fera  por  ella  caula  el  gno- 
mon* íuntaremos  pues  con  el  gnomo.n  el'qiuU 
drado  o»y.r.s*que  nps  es  noto,por  que  fu  lado 
OvS.  por  fer  ygual.a  la  linea  c*  p.  es  noi:o,y  fera 
conftituida  vná  Suma  nota,  la  qual  es  el  qu?-' 
drado  b.p.  r.  t,  cuyo  lado,  b«p.  fera  noto*  íun- 
taremos pues  con  el  la  línea  a.p.mit^d  del  nu< 
ijipro  délas ,cofas,q  nos  es  nota,  y  toda  la  linea 
.^\í^,^-  que  es  d  lado  delcenfp  a.b,c,d,  fera  nota, 
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f  por  coníegüiente  la  raís  del  cenfo  que  es  el  vá 
lor  deía  cofa  conforme  a  nueítra  dodrrina  lera 
iiora,y  eño  es  lo  que  quedamos  demóürar. 
Por  eftc  mífmo  modo  demoftro  Euclides  en  la 
fexta  propofíciadelfegudo  librojqfi  vna  linea 
fuere  partida  en  dos  parces  yguales,  como  a.  e* 
ene!  punto  p.  y  k  juiíraremos  derechamente 
©rra  linca  como  c.  b.  el  rectángulo  que  fe  con- 
tiene por  toda  la  linea  a.b.y  la  que  le  Junto  que 
es  e.  b.  sumado  con  el  quadrado  d.  e.  p.  q  es  la; 
juirad  déla  primera  linea,  fera  ygual  al  quadra- 
do que  fuere  confi-iruido  fobre  la  linea  b'.p.quc 
cscompueftá  déla  mirad  déla  primera  linea,  y 
déla  q  fc  le  juntÓ.Y  iamümo  demon/tro  Cam- 

fano  en  números  de  vnidadcs  indiuifibles  fo- 
re  la  .lé.  del  libro  nono,  laqualpor  eíte  mo^ 
¿o  fe  ápplicara  al  propofito  .  La  raíz  de)  cenfoí 
ignoto  fea  el  numero  a . , .  d..  ♦  c. .  b.  otrofy 
ignoto,y  el  numero  délas  cof^s  o  raizes  el  qual 
fe  propone  noto  fea  a  .c.  La  mitad  defte  nu- 
mero de  raizes  íea  a  d  .  o  d.  c .  y  fea  nos  tam- 
bién noto  el  numero  q  falta  al  valor  délas  raí- 
res  para  cumplimiento  del  quadrado  ignoto. 
Digo  que  el  numero  a.  b.  no  podra  fcr  ignoto. 
Porque  manifiella  es,que  la  multiplication  del 
a.  b,  en  fy  mii'mo  es  ygual  a  ia  multiplicación 
ie-ñ  mifmo  en  todas  fus  parteSjCOmo  Campa- 
Si  o  demueftra  en  eíTe  miímo  lugai".  Por  lo  qual 
fi  multiplicaremos  a.  b.  en  a.c.  y  en  c. b.  fera 
iodo  juntamente  ygual  al  quadrado  de  a.  k  Y 
porque  la  multipiicacion  de  a,  b.  que  es  elva- 
lor  de  vna  raíz  en  a.  c.  que  es  el  numero  délías 
liase  d  eiiíero  viaior  deiasraizcs^luego  kmiil- 
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típlicadon  de  a.  b*  en  cís.  fera  lo  que  falta  para 
cumplimiento  del  quadrado  ignoto^cuya  raíz 
€S  a.  b  .y  por  confeguiente  ia'mifnia multipli- 
cación de  a .  b.  en  g.  b.  hará  el  numero  que  fe 
'  propufo  noto  .  iunt¿r  íe  emos  el  quadrado  de 
d.c.eiquales  noto,y  jera  todo  juntamente  no- 
to, y  yguai  al  quadrado  de  d.  b.  Fpues  quee! 
quadrado  de  d.  b,  dcfta  fuerte  es  hecho  noto¿ 
también  íu  raiz  fei:a  nota,Íaqual  es  d.b.  y  porq 
a.  d.  es  numero  noto.conuiene  a  faber  la  mitad 
del  numero  délas  cofas,  lera, luego  el  numeró 
a.  b.  enteramente  notOj  que  es  el  valor  de  vna 
cofa,como  a  dmá  aremos  demonfi^rado  en  nú- 
meros de  vnidades  diuifiblcs.  Eíla  Regla  pero 
y  fu  demonílracion  no  podran  feruir  quando  el 
numero  délas  cofas  fuere  ímpar,y  ¡as  vnidades 
fuere  indiuifibles.Y  por  la  mifma  Sexta  del  fegíl 
do  libro  de  Euclidcs  fe  podra  también  demon- 
ítrar  la  primera  Regla  délas  compueflas  q  por 
ia.4.auemos  prouado.  Porque  fea  la  linca  a.b, 
el  numero  délas  cofas^y  b*c.iado  del  cenfo  b.c». 
d.  e .  y  acabefe  el  rectángulo  de  a*  c.  en  b.c  el 
qual  fea  c.f,  y  efte  fera  el  entero  valor  délas  co- 
fas juntamente  con  el  cenfo,  la  qual  suma  fue 
pfopueíla  ygual  avn  numero  noto.  Partiremos 
pues  la  linea  a.  b,  en  dos  partes  yguales  en  g- 
y  fera  conofcido  el  quadrado  de  b.g.  y  efte  jun 
tamente  con  el  numero  o  reftangulo  c.f.  hará 
vna  suma  que  fera  ygüaí  al  (juadrado  de  g.  €♦ 
por  la  fcxta  del  fegundoyla  qual  suma  fera  co-- 
nofcida^  Conofcido  fera  luego  el  quadrado  déí 
g. c.  y  ¡a mifma  g.  c .  fera  también  Conofcida» 
Deftag.c,faGarcmo5>b;g4  ^or  feria  mitad  del 
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numero- 
dclas  co,- 
íasfsco 
noícida,. 
y  queda^ 
«  racono-= 
S  O       :  _      ícidak. 

linea  h.  c.  lado  del  cenfo  que  era  ignoto  *  y  la. 
refpondente  raíz  del  cenfo  que  es  el  valor  deia 
cofa  fera  nota. 

Dzmonftrdmndeh  tercer ii^^gh 
délas  Compueftás.         ■  ■■ 

k  tercera  Regla  délas  compiieñas  nosdízc 
-loqdeuemoshazer  para  íaber  eí  valor  de 
la  cofa^quando  numero  y  cenfo  fueren  yguak$ 
a  cofas,  y  demonárar  fe  ha  por  eñe  modo.  El 
numero  délas  cofas  fea  }alíneaa.bJaqual  part» 
tiremos  en  dos  partes  yguales  enel  punto  c.y 
pongamos  prímeraméte  íer  menor  el  lado  del 
cenfo  que  la  mitad  át  a.  b.  affi  como  es  d.  b.  y 
conftitueremos  el  cenfo  b.  d.  e.  f.  y  eftcndere- 
mos  la  linea  f,  e.  hafta  encotrarfe  ene]  punto  g. 
con  otra  q  faiga  del  punto  a.  equidiftanreala 
linea  b.  f.  Sera  por  tanto  el  recfrangulo  a.b.f.g. 
el  entero  valor  deías  cofas,  y  fera  el  redtangulo 
a.d.e.g.el  numero  c]  con  el  cenfo  fe  yguala  con 
las  cofas^y  queremos  por  noticia  át^c  numc- 
ro,y  ásLÍ  numero  délas  cofas-  conofcer  quanto 
fea  el  valor  dcia  cofa .  Haremos  conforme  a  la 
regla  fohre  h.c.  el  quadrado  c.b.Jc.  y.  el  qual es 
noto  por  qvLt  fu  iado  c,  b.  es  noto, y  eftcnderc- 
irios  Ja  linea  d^e.liaña  el  punto  o.enel  lado  y.k, 
y  fea  el  encuentro  de  c.y,  con  f.g.  en  r  ,N «ceíTa*. 
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fiamentclos  dos  recíranguloíJc.d.e.r.y  cXfc.o. 
aq  llamamos  fupkmentos  feran  ygualeSjy  dan- 
do acada  vno  dellos  el  quadrado  b.  d.  e*  fi  Jos 
dos  rcdlangiilos  b .  d  .  o .  k*  y  c.  b.  f.  r.  feran 
yguales.  Y  por  q  también  el  reélangulo  a.cr.g, 
es  ygiial  al  reftangulo  c.  b.  f.  r.  fígiiefe  por  co- 
mún fentcncia  que  los  dos  rcíítangulos  a.cr.g, 
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y  b.d.  o  Jf.  feran  entre fy  yguales.Por  lo  qual fy 
juntaremos  con  cada  vno  dcliós  el  reftangulo 
Cid.c.r»  rcfultara  por  comtmfentenciael  redan 
guio  á.  d.  c.g,  que  es  el  numero  que  fe  propufo 
ygual  al  gnomon  compueíto  de  los  dos  fuple- 
itientos  y  del  quadrado  b.d.  e.  f.  AíTyq  facando 
del  valor  del  quadrado  c,  b.  k.  y.  el  qual  es  co- 
ñofcido^el  ^nómdh;q  por  ferygual  al  numero 
'^fe  propufo' es  conofddo,quedarael  quadrado 
uo.y.r.  coriofcido.  Y  por  q  fu  lado  e.r.  es  ygual 
aía  línea  c.á .  fera  por  en:a,'cáufa  e(Ta línea  c.  d. 
conofci'da .  kqualfacaremoi"dcc;b»q  también 
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esconofcida,y  refi:arad,b.  conofddaylaqualeí 
lado  del  ccnfo,  por  lacjual  el  valor  déla  cofa  q- 
dara  conofcido .  Mas  pongamos  de  principio 
no  haziendo  mudan<;a  encl  numero  que  fe  pro- 
pufo,  ny  encl  numero  délas  cofas  ,que  el  lado 
dd  cenfo  no  fea  d  .b.  mas  fea  a,d,  y  dexando 
hecha  toda  la  ñgurz  de  que  aucmos  vfado,fun- , 
demos  fobre  a.d,  el  quadrado  a«d.  t.p»  y  eften* 
damos  p*t.  y  b.k^hafta  el  punto  s.deíu  encuen. 
tro,  Y  fera  por  tanto  el  redangulo  a.  h.  s.  p,  el 
valor  délas  cofas,el  quales  ignoto  aun  q  el  nu- 
mero dcllas  fea  notoj  por  q  a.d»r.p.cs  el  cenfo, 
elrcdhtngulo  d.b,s.  t.fera  el  numero  que  fe  pro 
pufo  conofcido,y  es  el  numero  q  auiamos  pro- 
puefto  quando  pufimos  que  el  cenfo  ignoto  fu. 
clTc  b.d.e.f»  Es  la  caufa,quc  los  dos  reaangulos 
a.d.cg.  y  d.b.s.t.  fon  entre  ü  yguales,por  la  y. 
gualcíad  de  los  lados  ad.  y  d.e.con  los  dosd.r. 
y  d.b,y  era  a.d,e,g.el  numero  que  fe  propuro,y 
ygual  al  gnomon  compuefl-o  délos  dos  rcéran- 
gulos  cb.f.r.y  c.f.k.o.  Y  por  tanto  también  en 
éftadifpoficionfidel  quadrado  c.b.k. y.  quita- 
remos el  dicho  gnomon,quc  es  ygual  al  numc- 
ro,reítara  el  quadrado  c.o.  y,r.  conofcido,y  fu 
iado  e.r.  fera  conofcido,y  por  configuientc  c.d» 
fu  ygual,  la  qual  c.d.  juntaremos  con  a.c.  mitad 
del  numero  délas  cofas,y  toda  la  linca  a.d.  que 
es  lado  del  cenfo  en  cíla  fegunda  poficion  ícra 
conofcidaj  el  valor  déla  cofa  por  elTa  razón  fe- 
ra conofcido.  De  fuerte  que  quando  el  cenfo  y 
el  numcro'fon  yguales  alas  cofas,  podra  la  po- 
ficion  tener  ficmprc  dos  refpueftas,  y  cada  vna 
GcHiisíaíisfara,  Porque  puede  ci  cenfo  fcr pe- 
que- 
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^;|ueño ,  y  el  valor  délas  coías  rnaior ,  com^ei» 
la  primera  difpoftcio.Y  pue^c  fer  elcenlo  gran- 
de S.  fundado  Tobrc  la  maior  parte,como  en  U 
fcjíundajy  el  valor  délas  cofas  fcra  menor,fmq[ 
el  numero  reciba  mudan(;a,  ny  el  numero  délas 
cofas  que  fe  propufo*  Como  íi  vn  cenfO;y..2o. 
numero  fueren  propucíloí;  ygualcsa  j^^.cplas, 
clquadrado  de  c.b.  clcjual  es  la  mitad  del  nu- 
mero délas  cofas  valdrá  .56.  delqu^I  facandoel 
gnomon  c¡  es  el  numero  propueilo.f.zo.  queda 
ran  ,iC».  por  valor  del  quadrado  c.  o.  y.  r.  cvjo 
jado  que  es  c.  d.  valdrá  ♦4.  Pues  ñ  cfíes  4.  faca^ 
remos  de  c.  b.  que  es  *6.  reflara  d,  b.  kdo  del 
pcquctío  cenfo  que  valdrá  ,2.  y  el  cenfo  valdrá 
4. que  con  el  numcro,20.  haran.24.  q  es  d  valor 
de.  u»  cofíis.Pcro  fi  juntaremos  eíles.4.que  tknc 
cd.  con, 6.  que  tiene  a  c.  valdrá.  10.  la  linea a.d» 
Jaqual  es  lado  del  cenfo  grande, y  porjanco  la 
cofa  valdrá.  10.  y  el  cenfo  valdrá.  100.  que  coin 
d  numero.  20.  haríin.  no.  ysuiales  a  ¿ozc cofas. 
Deíío  queda  manifid^o  que  todas  las  veees 
que  en  eldifcurfo  que  Ijazemoü  refultare  que 
el  numero  y  cenlo  fe  y5:„nialan  con  h&  cofas  re- 
íjponden  dos  valores  ala  cofa ,  y  las  mas  vczcs 
íírucn  entrambos  valores  para  folucionde  la 
qucflíon,  y  algunas  vcscs  vn  folo  valor,  como 
tn  la prach'ca fe  vcla^Deib  demonftracion fe  fi- 
guc,que  el  numero  que  con  el  cenfo  fe  propone 
en  fu  compailía^ntuica  puede  fer  maior,  que  cj 
quadrado  déla  mitad  del  numero  délas  cofas, 
mas  o  íera  menor, o  fcra  ygual^  y.quando  fuere 
Vj3;ual,Mnto  fcra  el  valor  deU  cofa,quan£afucrí^ 
la  mitad  del  numero  dchü  cofas.  ^ 

B  iiij  £x^ 
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Exemplo:  Pongamos  q  vn  cenfo  con  el  nume- 
ro .9.  fon  yguales  a  leís  cofas ,  Por  que  la  mitad 
del  numero  délas  cofas  es .  3.  cuyo  quadrado  es 
pediremos  que  la  cofa  vaíe.^*  y  affi  es,por  que  el 
cenfo  vale  ,9,  que  con  ios.9»aeI  numero  hazen 
jS.  yftánto  hazen  .6.  cofas,dando  acada  vna  .3, 
Y  para  no  hazermos  regía  nueua,podremos  dí- 
2ir  aífi  por  q  la  mirad  délas  cofas  es.3.  el  fu  qua- 
drado fera.9.deíl'OS.9  Jacaremos  el  numero  que 
.  también  es. 9,  y  quedara  cifra.  Y  por  que  Jaraíz 
de  cifra  es  cífraj  facaremos  efa  cifra  de.3:  quees 
la  mitad  del  numero  délas  cofas^y  reinaran  elfos 
tres  por  valor  déla  cofa.  Pero  efte  difcurfo  no 
es  necefíario  para  quien  tiene  la  demonftracioa 
La  qual  es  eíta  .Pongamos  que  la  linea  a.  b.fca 
el  numero  délas  cofas,  y  c.  b.  fea  lado  del  cenfo 
c.b.e,d.  y  falga  del  pundo  a.la  líneaa  a.f*equidí- 
ííante  a  la  linea  b.  e ,  y  cítendamos  hlmcd  e .  d. 
haíla  concurrir  con  a.f-  en  eíTe  punto  f,Ser2  por 

a  tanto  el 

.   ^  e 


3, 


9 


S 


Tccrangu 
lo  a.b.c.f 
el  entero 
valor  de 
las  cofas, 
lasquales 
pufimos 
yguales  a 


el  ccñfo  con  el  numero.  Por  cfta  caula  eí  redraii 
^Q  a.c.  d.  £  fera  el  numero.  Pongamos  pues 
^  eñe  numero  fea  yguaí  al  quadrado  déla  mitad 
del  numero  délas  cofa5,por  lo  qual  fera  neceíla- 

rk)  q  k  lííiea  a,  <.  fea  la  mirad  dú  numero  délas 


co- 
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cofas^y  4^1  f"  quadrada fea  eífe.mifmo  redan- 
guio  a.  cd.f.  Porq  fi otra lmea,y  no  a.c.fucfle íá 
mitad  del  numero  délas  cofas,  formando  fobrc 
eCfa  raí  linea  vn  quadrado,  en  tal  cafo  eíTe  qua- 
drado  refultaria  o  mayor  o  menor  que  el  numc 
tOjel  qual  cónfta  fer  yguál  al  rectángulo  a.c.d.f. 
Mas  por  que  pufimosqel  numero  que  efbaen 
la  compañía  del  cenfo,y  el  quadrado  déla  mirad 
del  numero  délas  cofas  fucfTen  yguales ,  es  por 
tanto  neccíTario  q  las  dos  lineas  a,  c.  y  c.  b»  lean 
^yguales.  Y  por  q  el  numerodeias  cofas  fe  da  co- 
nofcido,fera  luego  conofcido  el  numero  c.  b.el 
qual  es  lado  del  cenfo,y  el  refpondente  valor  de 
■lá  cofa  fera  también  conofcido.  Digamos  pues 
concluyendo^  que  quando  el  numero  que  efta 
en  compañía  del  cenfo  fuereygual  al  quadrado 
déla  mitad  del  numero  délas  cofas, tomaremos 
conforme  a  efta  demonftracion  la  mitad  del  nu 
mero  délas  cofas  por  valor  déla  cofa.O  obrare- 
mos por  la  regla¡pues  q  las  cifras  no  hazcn  cre- 
cef  ,ny  mengoar.Dela  demoftració  defta  tercera 
Regla  vfo  Euclides  enla  quinta  propoficion  del 
feciido  lib.para  prouar  q  ü  vna linca  refía  fuere 

Íiartida  en  dos  partes  yguales,y  en  dos  defigua 
es.  Lo  q  fe  hizierc  déla  mayor  parte  en  la  me- 
norjuntamentc  con  el  quadrado  deh  linea  qü& 
•queda  entre  el  punto  medio  déla  linea  y  el  ter- 
mino déla  parte  mayor,  fera  ygual  al  quadrado 
déla  mitad  deíTa  linea .  Y  lo  mifmo  demonftro 
Campano  fobre  la  propoíició.  lé.delnonolíb.y 
iordano  enla*  i^.dciprimero  lib.defuArithmctí 
ca  en  números  de  vnidadcs  indíuiñbks.  Laqual 
k  aplicara  a  ,efta  tercera  Regla  por  cñt  nrodó; 

¿lea 
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Sea  a.d  el  numero  de  las  coías.Las  fus  mitades 

lean  a.b.b.d.y  el  lado  del  cenfo  íca  c.d.Y  ferapor 

tanto  lo  q  fe  hazc  multí- 

Sf.. .. !>♦♦». c.»d  plicando  a.  d.  en  c.iel 

valor  délas  cofas.  Vporq 
como  Campano  y  lordano  en  eíTe  mifmo  lugar 
dem5ftraron,tanro  fe  haze  multiplicado  todo  el 
numero  en  vnaparte,como  fe  hará  multiplicado 
la  mifma  parte  en  fi,  juntamente  con  la  mulripli 
cadon  de  vna  parte  en  la  otra,ygual  fera  luego  el 
valor  délas  colas  alo  que  fe  haze  multiplicando 
c,d.  enfijiuntamence  con  la  multiplicationdc 
la  mifma  parte  cd.en  a.  c.  Y  parq  cá.  en  íi  haze 
al  cenfo, el  qual  juntamente  con  el  numero  esy- 
gual  a  las  cofas/era  por  efta  caufa  lo  que  fe  haze 
multiplicando  a.cen  c.d.ygualalnumero  qfuc 
propucño  en  compañía  del  cenfo ,Y  pues  quelo 
que  fe  haze  de  a.c.en  c,d.  júntamete  con  el  qua- 
drado  deb.ces ygual  al  quadrado  de  b«d.mítad 
del  numero  délas  cofas/acarciriosdel  quadrado 
de  b.d.el  qual  es  conofcido,  lo  q  fe  haze  ¿c  a.c. 
en  c.d.  que  es  yguaí  al  numero  q  fue  propuefto, 
y  reftara  el  quadrado  de  b,  c .  conofcido,  por  lo 
<jual  el  fu  lado  que  es  b.  c.  fera  conofcido.  Eftc 
lado  b.  Ct  facaremos  de  b.  d.  y  quedara  conofci- 
<3o  c,  d.  lado  del  cenfo,  y  valor  déla  cofa.  Pero  fi 
pufiefcmos  que  el  lado  del  cenfo  fucile  a.  c.  ha- 
ríamos nueftra  demoftracíon  para  la  otra  parte, 
y  juntando  b.  c.  con  a.  b.  rcfultaria  conofcido  el 
lado  del  cenfo  o  valor  déla  cofa,que  es  a.  c.  Mas 
€ílas  demonftracioncs  de  Campano  y  lordano 
no  pueden  feruir  para  la  Regla,quando  el  nume- 
ro dcks  coüs  fusrc  impar» 

Si- 
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Siguen  fe  otras  demenflracioms  nmuás 

M  y  mas  per  ferias. 

AS  cftas  dcmonftracioncs  de  las  tres  re 
gks  p  oftreras  pueft o  q  km  muy  ciaras» 
podra  el  aducrfario  impcdir,dizícndo,  que  enh 
d.emoftracion  déla  primera  prefuponcmos,  que 
vn  ccnfoconlas  cofas  en  qualqiiier  numero  que 
ellas  lean, puede  ler  ygualesaqualquicr  numero^ 
^  tomado 

numero 
como 
auemos 
definido 
en  prin 
cipiode 
ñe  libro 
yq  eñe 
prcíupu 
C  .  ciio  no 

es  cier- 
to. Por  lo  qual  fera  neceíTatio  dcmonftrarlo  .Sen 
la  linea  a.  b.  el  numero  délas  cofaSjy  el  nume- 
ro que  pufimos  íer  ^rgualalas  cofas  con  el  cenfo 
tenga  por  lado  quadrado  la  linca  c.yparn'remos 
la  linea  a.  b .  por  la  mitad  cnel  punto  d.  y  deíTe 
mifmo  punto  íalga  la  línea  d.  e.  que  haga  ángu- 
los red  os  con  la  linea  a,b.  y  haremos  d.e.  ygual 
ala  linea  c.  y  del  punto  e.parab. licuaremos  línea 
reííra  c.  b,  y  quedara  por  eftc  modo  confrituido 
«1  triang^ulo  rediangulo  e.  d.  b.  EllcndcremoJí 
pues  la  línea  d ,  b »  quanto  cumpliere ,  y  delU 
cortaremos  d.  f.  ygual  ala  linca  e.  b.  y  dezimos* 
Que  la  Uaea  b,  f.  es  lado  de  vn  cenib,que  junta^ 

meii' 
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mente  con  las  cofas  cuyo  numero  es  a.  b.  fe  y- 
guala  con  el  numero  propuefto,  que  tiene  por 
lado  quadrado  í  a  linea  c.y  ia  demóííracion  i  era 
efra.  El  quadrado  de  b.  e. esygual  al  quadrado 
de  e.d.y  alquadradó  de  d.b.  ambos  juntos,por 
la  propoftcio,47.del  primero  lib.de  Euclides.  Y 
porq  b.e.y  d.f.  fon  yguaies.ranto  valdrá  luego 
el  foío  quadrado  de  d.f.  quanfó  los  dichos  dos 
.quadrados  de  b.d.  y  d,  e .  Y  por  que  eííe  mifmo 
quadrado  de  d.f.  vale  tanto  como  los  dos  qua- 
drados  de  b.d.  y  de  b.f.  con  el  duplo  del  re£lan 
^ulo  coprehenfo  por  d.b.y  b.f.por  ia.4.propo 
ficíó  del  fegf] do  lib.facaremos  por  tanto  deíTas 
dos  sumas  q  por  común  fentencia  fon  yguaíesj 
el  común  quadradojq  es  déla  linea  b.d.  y  qdara 
el  quadrado  déla  linea  d,€.  ygual  a  la  sfima  del 
quadrado  de  b*  f.  con  el  duplo  del  recírangulo 
comprehenfo  por  d.b.  y  b,f .  Y  porque  d.  b.  es 
la  mitad  dd  numero  délas  cofas,pornemos  b.f, 
iado  del  cenfo,  y  fera  por  tanto  el  reétanguío 
-corhprebenfo  por  d.  b,  y  b,f.  la  mitad  del  valor 
délas  cofas, y  el  duplo  dcftereñangulo  fera  el 
entero  valor  delías,  y  el  cenfo  con  las  cofas  fera 
yguales  al  quadrado  déla  linea  d»  e*  q  pufimos 
ygual  ala  linea  c.  cuyo  quadrado  puíimós  que 
fueífe  el  numero,q  en  principio  aüemos  puefto 
fer  ygual  a  las  cofas  juntamente  con  el  cenfo,y 
efíro  es  lo  que  queríamos  demonílran 
£a  obra  fera  la  mifma  qde  antes,  por  q  juntar e- 
íBosclquadradoded»  b.  con  el  numero  q  nos 
dan  conofcido,eiqual  es  ygual  al  quadrado  de 
c.d»  y  haremos  el  quadrado  de  b.  e.  o  d .  f.  que 
por  cffacaufa  fera  conofcMojy  el  lado  á,  f*  fera 

--■       '  co« 
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conofcido.Del  qualfacaremos  la  mitad  del  nu- 
mero délas  cofasjaqual  esd.  b.  y  quedara  b.f^ 
conofcida,la  qual  es  lado  del  ccnfo,  y  por  tanto 
el  valor.dela  cofa  fera  conorddo.Lo  mifrho  po- 
dremos concliii)-  por  la  6,  del  fegundo,  porque 
cnella  es  demonftrado  que  el  quadrado  de  d.f» 
vale  tanto  cpmo  el  quadrado  de  d.b.  con  el  re- 
clagúlo  comprehenlb  por  b.f.y  a.f.y  porq  d.f, 
y.b*e.  fon  yguales,  tanto  valdrá  luego  el  qua- 
drado de  b.  e.  como  el  quadrado  de  d.b.  con  el 
recbngulo  comprehenío  por  b.f.  ya.f.  y  porq 
cífe  quadrado  de  b,.e.  vale  tanto  como  los  qua- 
drados  de  e.  d.  y  de  d.b,  Yguales  feran  luego 
elíos  dps  quadrados  de  e.d.  y  d.b,  al  quadrado 
de  d-b.  con  el  re6>angulo  comprehenfo  por  b.f. 
y  a.  f*  Sacaremos  deftas  dos  síímas  cl  commun 
quadrado  dcla  línea  d*b.  y  quedaran  por  tanto 
yguales  cl  dicho  quadrado  de  e .  d.  y  el  rectán- 
gulo comprehenío  por  b.  f*  y  a.  f.  Y  porque  el 
quadrado  de  e»  d.  es  el  numero  q  propufimos 
ygualaelcenfo  con  las  cofaSjy  el  dicho  redan- 
guio  coraprí;henfo  por  b  f.  y  a .  f.  vale  tanto 
como  el  quadradp  de  b*f.  con  elredanguío  c5- 
prehcnfo  por  bvf.y  a,;b..  Por  lafegüda  del  fegun 
do.  tanto  valdrá  ÍLuefto.eíTe  numero  q  fue  pro^ 
puefi:p,cQmo  el^  qua(^ado  de  b.f.  con  el  re¿tan- 
guíp  cpprehemop.dr.brf-  y  a.b.  Y  porq  a.l).  es  el 
nvimero.dela^  cpfas/éra  por  efta  caufa  el  redaii 
gülp  cpprehenío.  por  b.f.  y  a.b.  el  entero  valov 
acias  cofas,  y  el  quadrado  de  b.  f.  fera  el  cenfo, 
y  el  lado  b.f..fera,conofcido  por  la  mifmá  arte. 
.    y  porque  tanibieti  podría  el  aduerfario  im- 
pedir la  demoftradoíi  déla  fcgunda  Regla  dela$ 
,'    ,  •  '  com- 
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compueftaSjpor  que  prcíiiponcroos  en  ella  que 
«cualquier  numero  que  nos  propufiercn  junta- 
mente con  ías  cofas  en  quaiquicr  numero  que 
fean,pucden  fer  yguaics  a  vn  ccnío,y  efi-onoes 
maniñeílOjdemonfírarlocmos  por  eftc  modo'.y 
en  ía  míima  figura  .  La  linca  a.  b.  kí  qualquicr 
numero  de  cofas  que  nos  fuere  propueño^y  fea 
c.latío  quadrado  de  qualquiei"  numero  que  nos 
propuñ€ren,y  queremos  fabcr  qual  fera  el  ccnfo 
que  fe  yguale  con  las  cofas  cuyo  numero  esa.b. 
íuntamentc  con  el  numero  cuyo  lado  quadrado 
es  ia  linea  c»  dcfcrcuirloy  manifeílrarlo.  V  vían- 
do  deia  figura  y  conílrucion  pafada  dezimos  q 
ñ  hisieremos  quadrado  fobre  toda  la  linca  a.  f. 
eíTe  quadrado  fera  ci  cenfo  que  fera  ygual  al  no, 
mero  cuyo  lado  quadrado  es  la  linea  c,  o  d.e.  ya 
las  cofas  cuyo  numero  es  a.b.junramcnte.  Porq 
el  quadrado  de  b.e.cs  igual  alos  quadrados  de  c. 
d.y  d.b.  y  porque  liezimosd.f.yguala  b.c.igual 
fera  luego  el  quadrado  de  d.  f.  alos  dichos  dos 
quadrados  de  d.  b.  y  d .  e.  y  por  que  la  fexta  del 
fegundo  el  mifmo  quadrado  de  d.  f .  es  ygual  al 
quadrado  de  b.d.  mirad  del  numero  délas  colas, 
con  el  rcdtanguio  comprchenfo  por  a.f .y  b,f.  y- 
guales  ferafl  luego  por  cómun  fentcnciaios  dos 
quadrados  de  e.d.  y  d.b.  al  q üadrado  de  b. d.con 
el  dicbore<ííangulo  comprchenfo  por  a.f.  yb.f. 
Sacaremos  el  commun  quatirado  que  es  de  d.  b. 
el  qual  entra  en  ambas  íummas,y  quedaran  por 
tantoygualcs  el  quadrado  de  c»d.y  el  reéiangülo 
comprchenfo  por  a.f.  y  b.f.  Y  porque  pufimos  ^ 
la  linea  e.d.  fucfc  ygual  al  lado  quadrado  del  nu- 
mero que  con  ks  cofas  le  ygxuk  con  el  ccnfo. 

ygual 
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Vgualfera  luego  efe  numero  al  reítatigulo  com- 
prehcnfo  pora.f.  y  b.  f.  y  por  que  el  quadrado 
de  a.  f.  es  ygwal  al  dicho  retííartgulo  y  al  redirán- 
guio  comprehcnlb  pora.f.  ya.b.  entrambos  en 
vna  fumma,  por  la  íegunda  dfl  Segundo  libro. 
Vidual  Tera  por  tanto  el  mifmo  quadrado  de  a,f, 
afdicho  numero  que  nos  fue  propucfto,yal  re- 
¿iangulo  comprehenfo  pora.f.  ya.b.  todo  jun- 
to; Y  porque  a.  b.  es  el  numero  délas  cofas,  poi: 
tña.  caufa  íi  pufieremos  a .  f .  fer  lado  del  cenfo, 
fcra  el  rectángulo  comprehenfo  pora,  f.  y  a.  b. 
el  jufto  valor  délas  cofas^y  fcra  el  dicho  cenío  y- 
giial  alas  cofas  y  al  numero  propueílo  todo  jun- 
to .  Y  efiro  es  lo  que  queríamos  dcmonftrar.  La 
obra  para  manifeftar  el  cenfo  de  la  mifma  figura 
fe  colige.Porque  con  el  quadrado  átb.d,  junta- 
remos el  numero  propuefto,eI  qual  vale  tanto, 
como  el  quadrado  de  e.  d.  y  haremos  el  quadra- 
do de  b.c.  o  d  f.  y  fcra  luego  d.  f.  conofcida,  con 
la  qual  juntaremos  a .  d .  la  qual  nos  proponen 
conofcida  ;  porque  toda  la  linea  a .  b«  es  cono- 
fcida, y  fcra  por  tanto  conofcida  la  linsa  a.  f. 
lado  del  cenfo,  y  el  mifmo  cenfo  conofcidc),y 
las  cofas conofcidas. 

LA  tercera  Regla  délas  compueftas,requiere 
conftituirvn  cenfo  q  acompañado  de  qual 
quier  numero  que  nos  fea  propuefto,haga  vna 
suma  ygúál  c6  el  valor  délas  cofas  enqualquier 
numero  que  feprorpongan.Porquelas  demon- 
ííraciones  primeras  q  hiÉzímos  affi  déla  tercera 
Regla  como  déla  primera' y  fegund^ódo  lo  p- 
füponen  hecho,y  folamente  tratan  de- iñanife- 
Itar  ellado  del  ccnfo,por  la  gual  razón  qdaron 
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imperfecras*las  tales  demonftraciones.  Délas 
quaies  an  vfado  los  q  primero  que  no  san  diuul 
gado  fus  obras  jpero  no  tan  apuradamente  co- 
mo nos  ias  auemos  traido.Sea  pues  la  linea  a.b. 
d  numero  deias  cofas  el  quai  es  noto,  avn  q  el 
vaior  delias  fea  ignoto,  y  fea  c.  lado  quadrado 
de  vn  numero  que  nos  proponen  noto.Yqre-  ; 
mos  conftiruír  vn  cenfo  que  acompañado  defe 
numero  cuyo  lado  quadrado  es  la  linea  c.  haga 
vna  suma  ygual  al  folo  valor  délas  cofas.  Para 
que  hallemos  y  cóftituyamos  eík  taiíenfoj  fer- 
nos  a  neceíTario  partir  la  linea  a.b.  en  tales  úqs 
partes^  q  el  rectángulo  comprehenfo  por  eías 
partes  fea  ygual  al  quadrado  déla  linea  c.  Por  q 
fiendo  afá  partida  qualquier  délas  partes  podu 
feriado  del  cenfo^y  el  rectángulo  comprehenfo 
por  las  miüiias  partes  lera  ygual  ai  numero  cu- 
yo Wo 

f S— . g  q  uadra- 

5^  do  es  la 
linea  c.el 
qual  pu- 
.  fimos  en 
cópafíia 
{5  del  cenfo 
y  el  redi 
gulocó- 

prehenfo  por  toda  la  linea  a.  b.  y  por  la  parte  q 
tomaremos  por  lado  del  cenfo,  fera  el  valor  de 
las  cofas,y  maníñeíro  es  q  el  numero  cuyo  lado 
quadradcipofimos  feria  línea  c.  no  podra  fer 
mayor  que  el  quRÚrRáo.q  fuere  defcripto  fobre 
la í¿iraá  áek  linea 4  *  b-«  querejnos  desir  qu?4? 
•  -  '  linea 
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iíflca  c.  no  puede  fer  mayor  que  la  mitad  de  á«b» 
porque  el  quadrado  déla  mitad  es  mayor  que 
qualquier  redangulo-  cóprehenfo  por  las:par- 
tes  deíiguales  de  fa  miíma  linea  a.b. lo  qual  da 
ramente  demueftra  la  quinta  propofi don  del 
fegundo  libro  de  EiicIÍd,es.Y  la  arte  q  tememos 
para  partir  la  linea  a.-b.  aífi  como  fe  requiere^ 
fera  cita:  Partiremos  la  linea  a.  b.  por  la  miíad 
«nel  punto  d,  y  fi  la  línea  c.  fuere  hallada ygual 
a  la  línea  a.  d»  o  d.  b.  en  tai  cafo  el  punto  d.fcra 
el  puntó  deladiuifíbnjporqei  re^ángulo  eom 
prehenfo  por  a.  d,  y  d.  b.  fera  elx^uadi  adb  dé- 
icrípto  fobrca.d.el  qual  fea  a.d.e.f.y  fera  ygual 
al  numero  propueílo,cuyo  lado  quadrado  es  la 
linea  c.  y  licuando  del  punto  b.vriá  linea  eguí^ 
diílante  ala  línea  a.f .  y  eftendíendo  la  linea  f.e* 
haíla  el  punto  del  concurfo  que  fea  g.'  quedará 
defcripro  el  rectángulo  a.  g.  el  qual  fera  com-' 
puefto  de  dos  quadrados,y  qualquier  dcllo  fe- 
ra el  cenfo,q  queremos  c6ftituir,y  el  otro  ferát 
ygual  al  dicho  numero  noto,cuyo  lado  quadra 

dd es  [ali- 
nea c,  yto-*^ 
do  el  rcdíS 
guio  a.'g*' 
fera  el  ente 
•to  valor  de 
■  las  cofas j  q 
a  toda  la 
sfima  es  y- 
guaL  Mas 
pongamos 
qláuncac* 
es 
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es  menor  que  a.  d.  o  d.  b.  pues  que  porkra- 
zpn fobredícha  no  puede  ícr  mayor ,  en talcafo 
para  partirmos  la  linca  a ,  b.  en  tales  despartes 
que fil redan^uio  por  ellas  comprehenfojea 
ygual  al  quadrado  déla  linea  c.  Tomaremos  la 
linea  h.y.ygual  ala  linea  c,  y  de  vn  extremo  de 
Ha  que  fea  el  punto  y .  lleuarcmos  la  línea  y .  k. 
cftefidíd'a  quáto  cumpliere,q  haga  enefepunto 
y,  ángulo  recto  con  h.  y,  V  haziendo  centro  ea 
11.  Tiendo  elinterualo  ygual  a  la  linea  a.d.  o  i.h. 
haremos  circulo,ei  qual  nccelTariamente  corta. 
ra  ln  Uneay.k^yefto  por  que  h.y.es  menorqla 
mitad  déla  línea  a.  b,  laqual  es  ygual  ai  iemídia- 
jnetro  ,Sea  pues  eñe  encontró  en  Ly  tomareinos 
déla  linea  d.  b«  la  linea  d.m.  que  fea  ygual  alali- 
iiea  y.  1.  y  fera  por  tanto  cn.cl  punto  in.  la  díui- 
fion  que  queríamos  hazer,  de  fuerte  que  el  qua. 
drado  déla  linea  c.o  h.  y,  es  ygual  al  redtangulo 
comprehenfo  pora.m,y  m.b.loqual  demonftra 
tejoios  afñ.  Del  punto  m^lleuaremos  la  lineara, 
ñ.que  fea  ygual  ala  línea  c.o  h.y.  y  haga  ángulos 
reoios  con  la  linea  a.  b-  enel  mífmo  punto  m  .y 
llenaremos  de  h.  para  L  y  de  d.  para  n .lineas  re- 
fias^y  por  que  h.y.es  ygual  a  m.n.  y  d.m,ygual 
a  y,¿yguales  fera  luego  h.l.  y  d.n.  por  la  quarta 
deí  primero  de  EucIides.Y  porq  h.Les  ygualaía 
íinead.b.ygual  fera  luego  d.n.  a  d.b.Porio  qual 
fi  fobrc  el  centro  d.  con  el  interuallo  d.  n#hizic. 
remos  drculo,pafara  ele  tarcírculo  ppt  a.y  b.  j 
cficñdtrcmosk  linea  n,m.  baila  encontrar  con 
cí drculo  en  o^y  manrñeíto  es  por  la.3.pro|>o^I■. 
ao^del.3.Iibro  de  Euclides,q  n.íii.y  mHíeran 
ygíiale^y  por  la,  j^.  del  mifmo  tefcenQ  librd  cl 

teñitu 
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íeílágulo  c5 
prehcío  por 
n.  m .  y  m. 
o.  el  qual  es 
quadrado, 
fcraygual  al 
tcéia.ngulo 
cóprchenfo 
por  a  .  m.  y 
m«b.  Y  porq 
poñmos  m. 
n«  ygual  a  la 
linea  ciado 
quadrado 

del  numero  q  cfta  en  compañía  del  cenfo,  íi  q  fe 
luego  qk  linca  a.b.qda partida  encl  punto  m.de 
tal  modo^q  el  re^langulo  coprehcnfo  gor  a,m.  y 
m.b.  es  ygual  al  dicho  numero  déla  copan ia  del 
tenfo.Y  fiendo  afA  hecha  lapartícion,podremos 
tomar  la  linca  m.b.  por  lado  del  cenfo  ígnQto,cl 
qual  Tea  b.m.q.r,  y  el  rc<ííangulo  b.s.  fcra  en  tal 
'  calo  el  valor  de  las  cofas,el  qual  es  copucfto  del 
.dicho  cenfo,y  del  reí^anguloa.q.clqual  es  igual 
-al  numero  conofcido  c|e'la  compañía  del  ccnfo.Y 
también  podremos  tomar  la  linca  a.m.  por  lado 
del  cenfo  como  en  la  figuiétc  figura  fe  ve,el  qual 
cóíVituiremos  fobrela  linca  s.q.  la  qual  es  ygual 
ala  línea  a.m.  y  fea  cite  tal  cenfo  s.q.r.t.  y  en  tal 
cafo  el  rcftagulo  a.r.fcra  elvalor  délas  cofas,por 
a  las  lineas  a.b.y  m.r.  fon  ygualcs,y  el  dicho  re- 
ctángulo es  copucfto  del  ccñfo  s.r.  y  del  reftari*. 
.  guio  a.^.  el  qual  es  ygual  al  numero  conofcido, 
4  de  principio  fe  propufo  etila  copan  ta  del  cifo. 


Y  ficndo 
alTi  con- 
íUtuido 
qualqer 
dcloscé- 
ios,  po- 
der lose- 
mos ma. 
nifeftar, 
como  de 
antespor 
3a  quinta 
delfegfi- 
■*ibdo  libVo 
de  F,ii eli- 
des. Porque  facar«mos  dclquadrado  dcJa  linca 
d,b,cl  r€ S ángulo  iopréhenfo  por  a.  m,  y  m.b. 
el  qual  es  ygual  ai  numero  propuefi^o  dcla  com 
pañja  del  ccfifo,  y  refiiltara  conofcido  ci  qiia- 
dra.do  dcla  linea  d  m.  en  la  figura  paiadarpor  lo 
qual  efe miTiuo lado  d.m.  fna  conorddo,yfa- 
candolo  déla  linea  d.b.quedara  conofcida  m.b, 
lado  del  cenfoi>*miq.r .  Pero  Ü  qremos  tomar 
por  cenfo crquadrado  q.s.t.  r.  como  eñ  cíh fi- 
gura poílrerajuntáremos  la  linea  d.m.  la  qual 
ya  fue  conofcidá  con  la  linea  a. d-  y  toda  la  li- 
nea a,m.  refuítara  condfcidájla  qual  es  yguala 
«linea  s.  q;iado  de]  ccfifo  s,q.r.t, 

Qjie  en  las  ^egltps^compkeftd^fedeut 

Yha^^er  reducíon  a  Vn  cenfo.  Cap.  5  ~,< 
Por  eftas  demonflraciones  queda  claro  ^ 
obraadopor  eftas  tres  Reglas  délas  con. 
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fügaciones  compucftas,  tanto  queU  ygualació 
fu£re  hecha,  deja  qual  en  fu  lugar  trataremos 
copio£iiTiente,ie;  deue  todo  reduzir  a  yn.  cenfo, 
partiendo  todas  las  cuantidades  por  d.nume- 
ro  délos  ceníos,ora  fea  numero  entcro^ora  fea 
quebrado,  por  q  de  otro  modo  las  dichas  Re-* 
glas  no  podran  feruir,  Excmplo^fi  nos  prcgun- 
tafen,  qual  es  el  numeroq  multiplicado,  por  iy 
mifmo,ydefpuesloproduzido  pór.ó.yquejuní 
tando  conlo  que  fe  hiziere  eí  triplo  del  mefmo 
primero  numero,fea  toda  la  suma. 5 o.  La  obra 
feria  eíta;  Pongamos  q  efe  numero  ignoto  fea 
vna  coüjíicndo  multiplicado  en  fy  miímo  hará 
vn  cenio .  porque  toda  raíz  de  quadrado  al  qual 
llamamos  cenlb  multiplicada  por  íy^haze  al  cé- 
fo.  J£íle  cenlb  multiplicado  pór^íí.hara.é.ce.  co 
dloí  .6.  ce.  juntaremos  el  triplo  del  numero  4 
íera,^coias,y  haremos  ó.cenfos. p .3,  cofas .  Lá  ' 
qyalsumaíeraygualal  numero ,310,  Agoraan- 
tts  q  obremos  por  íu  regla  la  qual  es  la  prime- 
ra délas  compucftas,conuiene  q  partamos  eftas 
tres  quantid.idcs  .6.  ce.  y.j.có.y  alnumero.^o, 
por  el  numero  délos  cenfos  que  es.é.  y  fcrS  los 
quocíentes.i.cenfo  f. media  cofa,  y  elnumero.5:. 
De  fuerte  que  .t.cenfo  p.4.  cofa  feran  yguales  a 
^.numero  .  Por  que  (tendo  todo  partida pon6* 
todo  quedo  abatido  ygualmente,  y  efta  claro  q 
fi.(í.ce,p.^.co.  fe  ygualanc5.5o.numero,láfext3 
parte  de.6.ce.  y  de.^.co. quedara ygual ala fezra 
toaaie  de  .^©.numero  .Siguiremos  por  tanto  k 
lt<^la  díziendo  afft ;  La  mitad  del  nu  mero  délas 
cofas  cs^icl  qual  fícndo  multiplicado  por  ft  ha 
rsi.f^fwnt5do  1?  ,5»haremo*:y.T«,<íuyaraiz  eíi.4. 

Ciij  de 
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,  dcla  qualfacaramoS  el4.  q  es  la  mitad  del  nurne. 
ro  délas  cofas,yrcílaran.2.por  valor  dda  cofa,y 
cíTc  es  numero  que  buí'cauamos .  Y  íi  el  numero 
délos  ceñios  tuuierc  qucbrado,como  fi  fueíTe.:^ 
o ,  i^.  partiremos  todas  las  quantidades  por  .i|. 
o  por.  1^.  íegun  fuere  el  qucbrado,y  fi  no  llegare 
a  vn  cenlo  cntero,como  íi  fuefc-i.de  cenfo,par- 
íiremos  todo  por  efe  quebrado  .    Como  fi  nos 
dixeflcn  affi:  Bufc^ucraos  vn  numero  que  conk 
quarta  parte  de  iu  mfimo  quadrada  haga.15. 
Pornemos  eíTe  numero  ignoto  íer.i.co.cl  Tu  qüa 
drado  fera  vn  ceníb,y  la  quarta  parte  del  fu  qua- 
drado  fera.l'dc  vn  cenlb^porloqual.i.co.p^.de 
f.cenfo,todo  júntamete  fera  yguai  al  numero.^, 
Y  antes  q  obremos  por  laRegía,partircmos  eftas 
quáfidades  por4-y  vernan.4.co.y.  i.ccnfo,y»6o. 
y  diremos  por  tanto^quc.4.co.p.».c€.fon  yguales 
a.éo.  Seguiremos  pues  la  Regla>dizieDdo  aífi.s. 
vczes.2.lbn.4.  que  con.6o.hazcn.é4,de  fu  raizóla 
qual  cs.2^  facaremos  la  mitad  del  numero  dclas 
cofas,la  qual  es  ,1.  y  quedaran. é.  por  valor  del 
numero  que  era  ygnoto. 

f  Camo  conofieremosjí  el  cafo  es 
necejfario  o  impopbk.  Cap,  6 . 

Y  Por  quito  en  los  quefitos  ay  tres  diferen 
das,porquc  o  lo  q  bufcamos  es  neceíTario 
haUarfe  en  qualquicr  numeroso  fera impdf 
iiHe  haliarfc  en  numero,  o  fera  poffiblcy  neccf- 
íárioq  fehaltccn  algún  numero,©  en  algunos nu 
rueros^ero  no  en  todos,y  nos  tratamos  finó  de 
i3  ttrcera  parte  inucftigádo  ía  quatídad  ignotaj 
la  queremos  por  las  dichas  Reglas  manifeftán 

Da- 
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Erremos  por  tanto  algunos  auifospara  cono- 
leer  fi  el  cafo  es  impomble  o  neceííario,  para  4 
no  trabajemos  en  vano ,  Porque  vanidad  feria 
bufcarlo  ^ue  es  imp6ffible,o  lo  que  a  todo  nu- 
Hiero  es  comim. 

Primcramentc,fi  obrado  y  ygiialando  confor- 
me alo  q  el  calo  demanda  viniéremos  a  parar  en 
quantidadcs  yguaks  en  numero  a  otras  quantí 
dadcs  de  fu  mifma  naturale2a,como  fi  hazicndo 
nueftros  difcurfos  vínicfemos  a  parar  en  cfto  q 
jo.co.fon  ygualcs  a. 10.  co.  o.4.ce.  á.4.cc,o  el  nu- 
inero.ío.al  numero,  10. Pronunciaremos  que io 
que  fe  bufca  es  neccíTario  hallarle  en  qualquier 
numero.  V  fi  pararemos  en  eíio  que  las  quanti- 
dadcs fon  de  vna  mifma  naturale2a,pero  los  nu 
mero  dellas  defiguales^el  cafo  fera  impoffible. 
Como  fi  obrando  y  ygualando  hallafcmos  q.i»„ 
co.  fon  yguales  a . 12. co>  Y  cfta  es  la  razón  por 
que  no  damos  Reglas  fino  conforme  a  conju- 
gaciones dequantidades  de  diuérfas  naturale- 
zas, porque  íi.io.co.  Ion  halladas  yguales  a.io. 
co,  lo  que  fe  bufca  fe  hallara  en  todo  numero,  y 
fi  .lo.co. fon  bailadas  yguales  a. ji.cofas,  lo  que 
bufcauamos  lera  impoíiible  hallar  en  algún  nu- 
mero .  Excmplo,  fi  nos  dixeíícn  que  íjufque- 
mos  vn  numerojcl  qual  fiendó  multiplicado  por 
2,  y  lo  que  fuere  produzído/icndo multipli- 
cado por  fí  mifmojhaga  tanto  cortio  fi  de  prin- 
cipio lo  multiplicáramos  por  (i  mifmo ,  y  lo 
froduzido  por  .4.  La  obra  fera  efta.Eftc  nu*- 
mero  fea  .i.co,  la  qual  multiplicada  por  ,2.1u- 
ra.z.co,  y  eftas. 2. co.  multiplicadas  por  fi  ha- 
rán.  4»  ce.  porque  la  uiz  multiplicada  por  íí 

C  Üq  ha* 
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Bazc  fu  quadrado.Y  obraremos  luego  a  fi,i.co,  I 
multiplicada  por  ñ  haze.j.ce.  y  eíle  cenfo  muí  í 
típlicado  pon4.hara.4.cí:níbs,Yporquetanto  I 
íe  haze  por  vna  obra  como  por  la  otra,  terne- 1- 
mos  luegode  vna  parte  *4,ce,  y  de  otra  terne. 
raos  otro$.4»ceníbs,y  pr9nuciaremos  por  rato 
cjue  lo  q  bufcamos  es  común  a  todo  numero.y 
¡que  necefíariaméte  fe  hallara  cfto  en  qualquier 
que  quifi^cremos  tomar.  Iten  fi  nos  dixeíTenafil 

f>artamos  efte  numcro.io.  en  tales  dos  partes^ 
o  que  fe  hiziere  multiplicando  cíTe  numero^w, 
en  vna  dclas  partcs/ea  tanto  como  el  quadra.; 
do  de  fa  mifma  parte,  juntamente  con  lo  queft 

Í)rodu2e  multiplicando  efa  mifma  parte  por 
a  otra.  Porncmps  la  vna  parte  fer  .*.  co,  y  lera 
por  tanto  .lo.co.  loq  fe  haze  multiplicSao  ta 
do  el  numero  JO.  por  ella,  y  eftas.  lo.  cofas  por- 
nemos  a  parte.  Y  por  q  la  primera  parte  pofi- 
mos  fer.i.co.fcra  luego  la  otra  parte.  lo.m.t.co, 
Agora  tomaremos  el  quadrado  de  la  primera 
parte  de.io. y  fera.i.ce.  y  tomaremos  lo  q  fe  haze 
multiplicado,  i.co.  por.  lo.iíi.  i.co.  ^  fera,  i  o.co, 
líi.i.ce.  y  juntaremos  en  vna  suma  efta  muki-  f 
plicacion  con  el  quadrado,y  no  harán  mas  que ; 
lo.co.y  feranlucgo.io.co*  yguales  a.io.co.Yrc  ■ 
Ipondcrcmos  por  tanto  q  eño  es  necefTario  fcr 
en,io.de  qualquier  modo  que  fe  parta,y  a  qual 
quíer  oiro  numero  por  qualquier  modo  que  lo 
queramos  partjír.Y  fi  nosdixeííen  affi,partamos 
io,cn  tales  4qs  partes,q  tanto  haga  mukiplicav  i 
el  mifmo  numero  .10.  en  íi, como  multiplicarlo 
m  fus  partes.  Porncmos.  i.parte  fer.  i  ,co.  y  fera 
*»í^okoira,i9.m.  i.cp.  Hultipíiqucmos.io.en 
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fy,yhar€moíi.»oo.ymultipliqmos.io,por  «Leo. 
y  haremos.io.co.  y  miiltipli<5nioslos  en.io.m, 
I  .co.  y  haremos  .10.0  m.  ro.co.  Sumemos  elras 
dos  quantidades.f.io.co.  y.ioo.  m.ío.co»ynoha 
ran  mas  cj.too.No  tenemos  luego  mas/i  no  que 
loo.  fon  yguales  a.iao.  Y  pronunciaremos  por 
efta  caufajCjue  cfto  quek  pregunta  fe  hallara  en 
todo  numcro»y  por  qualquier  modo  q  fe  parta. 
Exemplo  del  impoffible.  Si  nos  dixf  r,en  q  bufr 
quemos  vn  numero  q  multiplicado  por.j.  y  lo 
que  fe  liiziere  multiplicado  por  fi,  haga  tanto^ 
como  fi  primcraméte  fuera  multiplicado  por  fi» 
y cffo  por.5^  Porncmos  eLnumcro  fcr.i.co.multi 
plicandolo  ponj.haremos.g.co.  las  qualcs  muí 
tiplicadas  porfi  hará.9.ce.los  qualcs  pórncmos 
aparte.  Y  luego  multiplicaremos  ,i.co,  por  fj,y 
haremos  .rce.elqual  multiplicado  por  .5. hará 
f  .ce.  y  ñ  lo  q  fe  pregunta  puede  fer,pues  que  aue 
mos  obrado  conforme  a  efe  cafo,feran.9.ce.y- 
g¡uales  a.5-,ce«  lo  qual  es  impoííibk!,y  pronücia- 
remos  por  tanto  q  lo  q  fe  pguntaua  era  impoffi 
ble .  y  tambie  fera  el  cafo  impoffible  ñ  obrando 
hallarmosq  dos  quantidadcs  fon  guales  vna 
fimple,  y  la  otra  copuefta,  y  en  la  copueftá  vna 
ygual  en  numero  a  la  fimple,y  de  fu  naturaleza, 
como  ñ  .^.p.jy  ^c  cofa  refultafelnyguales,a,5, 
Y  no  es  neccH'ario  que  todas  lasvezes,q  el  cafo 
es  impoflfibkparefca  luego  obrando  conforme 
a  lo  q  fe  propone.  Porq  muchas  vc2?es  nos  pro- 
ponen vn  impoíTiblCjy  obrando  y  yguala.ndo  y 
vfando  délas  Reglas  no  fe  puede  comprehcn- 
der  que  es  imponible  hafta  el  fin  de  rodo  el  dtf- 
curfo,enel  quíil  fe  coUige  vn manifieftp. impof- 
fible 
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ííblq  y  entonces-  inferimos  que  el  cafo  qüc  fe 
propuíb  era  impoffible,Exemplo;fi  nos  díxeren 
oue  partamos,!!,  en  dos  tales  partes^q  el  tercio 
de  vna  delIaSjCÓ  el  quarto  deía  otra  todo  junto 
haga.4.Porneinos  que  vnadeks  partes  fea. r.co, 
cuyo  tercio  fera4»de  cofa,  y  porque  el  numero 
<s.i2»  y  pulimos  vna  parte  fer.i,  co.  fcra  luego  la 
otra  parte.u.m.i,co.  cuyo  quarto  íéra.3.míj.  de 
cofa,sümcmos  .|.  de  cofa  con  .3«m.  |.  de  cofajy 
haremos  ♦  3.  p  ,t|.  de  coía,  es  la  razón  que  pues 
de  vna  parte  tenemos  .|-*de  cofa,  y  de  otra  par- 
te tenemos  menos .  :^*  de  cofa,  fcran  cftas par- 
tes de  cofa  /untas .  | .  de  cofa,  menos .  |«  de  co- 
fa ,  que  tanto  vale  como  .  yf .  de  cofa,  porque 
de  4*  facando  * ;| ,  refta  .jl»  AíTi  que  .f.  de 
co.  con.5.  m*  ^xo,  hazen»  5.  p.y|  *  de  cofa  ♦  Lois 
qualcs  feran  yguales  a  .4,  Saquemos.^,  de  eftas 
dos  quantidades ,  y  quedara»  ^^^ ,  de  cofayguál 
ala  vnidad.Y  cfta  es  la  tercera  coniugacion  délas 
fimples.Partiremos  pues  la  vnidad  por.Tl.con- 
forme  a  Ai  Regla,  y  vernan  «u .  por  valor  deía 
cofa,lo  qual  conftafer  impoilibIe.P0rque.j2.no 
puede  fer  parte  de.12.  y  pronucíaremos  por  eftk 
caufa,que  lo  que  fe  propufo,eraimpoffible. 

Otras  vezes  es  el  cafo  impofíible,pero  no  fe 
pudo  comprchender  ygualando  y  obrado  con- 
forme alo  que  fe  propufo,ny  fue  necesario  lle- 
gar al  cabo  de  todo  el  difcurfo,mascntendiofc 
que  el  cafo  era  impoíTiblc  vfando  déla  regla  m 
el  proceíTo.ExcmpiOjfi  nos  díxeren  q  ue  part^ 
mosao.  en  tales  dos  partes,q  multiplicada  vna 
por  laorrahagan.2{5-.Pornemos  vna  délas  par- 
tes fcr,i.co.y  lera  iuegola  otraao.m,i,Go.Hukí 
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plíqucmos.r.co*por.io.m.t.co.yharcnio5.ro.co. 
rí),i.cc.cs  la  razón  porque, ¡.co.por.io.hazc.io*. 
co^y.i.co.por  m.i.co.hara  m.i.ce.Será  por  tanto 
lo.co.iiá.t.ce,  ygualcs  a.zé.Demos.i.cenfo  a  efía 
quíítidad.ío.co.m.i.ce.porq  le  faltaua,y  haremos 
cntcramcte.ioco.fmauer  dcfcftó.Y  demos  tatn 
bíe.Lcenfo  alosaé  yharcmos.2(5.p,i.ce.Yguaks 
reíultará  luego.  io,co,y.z6.p.i.cc.cfto  feprueua 
por  dle  principío,que  fi  a  quantidadcs  yguales 
damos  tanto  a  vna  como  a  otra,Ias  dos  sfimas 
Icran  yguales  .  hiendo  pues  affi.io.co.yguales  3 
2é.p,i.ce.que  es  la  fexca  conjugacion,o  tercera 
délas  compueíiasjobrarcmos  por  fu  regla,di- 
ziendo  affi,  la  mitad  del  numero  délas  cofas  e$ 
5.que  multipíicados  por  fj  ha2cn,í5.facaremos 
deftes.z^.los.zC.  que  es  numero  déla  compañía 
del  ccnfojy  no  puede  fer.Y  diremos  por  efi^a  cau 
fa,que  lo  c]ue  fe  propufo  era  impoífible.Porque 
por  la  dei?ióftrac¡on  déla  mifma  regla,  quando 
el  numero  con,i.ccnfo  fe  ygualan  cenias  cofas, 
ü  el  cafo  fuere  poiíiblc ,  no  fera  menor  el  qua- 
drado  déla  mirad  del  numero  délas  cofas^  que 
«1  numero  déla  compañía  del  ceníb.  Inferimos 
lucgo,que  íi  el  dicho  quadrado  es  menor,no  fe- 
ra efe  cafo  poffjblc.EfVe  prouecho  tenemos  lue- 
go dcftc  Cap, con  las  fobredichas  Reglas:Q¿ic  íi 
el  cafo  es  polfibIc,dcfcubrefe,  y  quando  es  im- 
polfible^dcclaraffe.Y  elimpoffible  fe  declara  v- 
ñasvezes,como  awcmos  dicho,hechala  jguala- 
.don,como  quando  hallauamos  q.y.ce.fon  ygua 
les  a«9.cc.0traf  vczcs  defpucsde  hrcha,obran- 
ido  ya  por  fu  regla,como  quando  qucfimos  fa- 
«ar.26.dc,2  5.y  porque  no  puede  fer  q  el  numer<* 

fea 
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fea  mayor  que  el  quadrado,  pronunciamos  e! 
cafo  fer  impoíTible,  y  otras  vezes  tanto  que  el 
diícurfo  todo  y  toda  la  obra  es  acabada,como 
quádo  hailauamos  que  el  valor  déla  cofa  era.u. 
y  amamos  puefto  que  era  parte  de.12.Pero  por 
que  muchas  vezes  íiendo  el  calo  impofíibk,no 
podemos  entender  ü  lo  es,  aunque  lleguemos 
al  cabo,y  pronunciemos  quanto  fea  el  valor  de 
la  cofa.  Dizimos  por  efta  caufa  q  no  deuemos  af 
firmar  fer  el  quefito  poiTible,hafta  q  la  prucua  o 
experíécia  fea  hecha.Porq  toda  conjugació  dizc 
cofaq  es  poffiblc,ypor  furcglafe  verifica,porlo 
quú  Éédo  el  difcurfo  bueno,íi  el  quefito  es  poffi 
ble,lo  q  viene  por  valor  déla  cofa,ha  de  quadrar 
co  efe  quefito,  y  íi  no  quadra,fera  por  el  quefito 
¿r  impoffiBle.Y  es  por  tanto  necefíario  hazerk 
prucua  o  expcriécia  para  q  fepamos  ü  quadra,o 
no  quadra,antes de  pronunciar  enel  caíb.Exeni 
p!o,fi  nos  dixeíTen  affi :  Bufquemos  vn  nume- 
ro q  muíb'plicado  por  .5.  haga  tanto  como  fu 
quadradOjy  que  efe  numero  juntamente  con  el 
quadrado  haga.7.  Pornemos  efe  numero  fer.i. 
co.  multiplicado  ponj.hara^^.co.fera  luego.r.cc. 
ygual  alas  .5.C0.  y  .í.co.con.g^co.  que  fon.4.co, 
feran  yguales  a.7.y  también,  i.co.y.i.cc.ferány^ 
guales  a.7, juntemos  las  dignidades  porfi,y  ha- 
rán. 5.  co.p.r.  ce.  y  juntemos  los  dos  números  y 
ferá.i4.Seranpor  tanto.i4,yguales  a.5.co.p.i.ce. 
y  eftacs  la  primera  conjugació  délas  compuef- 
tasXaqual  fe  verificara  por  efte  modo,confor- 
me  a  fu  regÍa.La  mitad  de»5,es.t^.cuyo  quadra- 
.does.6¿.eftos.64:.con.í4,hazen.2o|.cuyaraizes 
4l»dcfrQS,4Í»fac2remo£,2|.  y  reliaran, í.por va- 
lor 
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lor  déla  cofa^y  affi  es,porque.5'.cofas  vakn.io.  y 
clquavirado  vaie.4.quccon  los.  io.ha2e,i4.y  le- 
gan ello  el  numero  que  bufcamos  fera.i.  porq 
pofimos  fer.i.co,  Pero  no  j'abemos  ft  el  calo  es 
poliiblejharta  que  hagamos  la  prueua  o  expe- 
riencia. Era  el  quefito  hallar  vn  numero  q  mul- 
tiplicado por.j.fuefe  ygual  a  fu  quadradó,y  que 
todo  juntamente  fca.7.Mas  efto  no  quadra  con 
el  valor  déla  cofa^cl  qual  es.z.porq.z.por.j.ha- 
zen  .(í.  que  es  mayor  numero,  que  el  quadrado 
dc,2. el  qual  es.4.íten,efcnumero.2.juntamcntc 
con  fu  quadrado,haze.í).  y  no  fíete.  Por  lo  qual 
queda  claro  que  el  numero  q  hallamos  no  qua- 
dra con  el  qucfito,y  pronunciaremos  por  tanto 
fer  impoffible  lo  que  fe  pedia. 

Y  antes  q  demos  fin  a  eíte  capitulo,eí5eI  qual 
éíía  primera  parte  fe  acaba,qucrcmoshazer  me 
moria  a  los  Ledorcs,  que  quando  encl  tercerci 
Capitulo  diximos,que  la  cofa  es  raizdel  cenfo, 
y  que  es  vna  fupcrhcie  recí^angula  menor  que 
el  GcnfOjCÍTo  fe  entendia  del  cenfo  de  nurnero,3f 
no  del  cenfo  de  puro  quebrado,porqucaffr  are- 
mos dado  los  cxemplos.PerO'fi  trataremos  de 
puro  quebrado,  hallaremos  q  la  cofa  es  mayor 
que  el  cenfo,y  obrado  por  la  regla  que  refpon- 
de  a  la  primera  conjugación  fimple,cfto  mirmo 
¡hallaremos. Excmplo  fea.r.co.ygual  a.2.cenfos, 
pamVcmos.i.por*2.y  verna;f.por  valor  'áélz  co 
}a,y  affi  cs^porq  fiendo  la  cofa.|.cI  cenfo  fera.  J.-jf 
mariificfto  es  quc.f  .es  duplo  dc^^Mas  cfe.|.qué 
es  lá  cofa,no  c¿  raíz  de  fe  cenfo  que  cs.í.fmo  de 
otmquadrado mayor, eíi  refpeátó del qualla 
miímá'cofacs,J»  y  el  cenfo  pcqueoo  e».4*'y  affi 

que- 
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<i|iic<ia  la  cofa  dos  vezes  mayor  que  el  pequeño 
cenío  *  Exemplo  fea  la  linea  de  vn  pie  lado  de 
vn  qtiadrado,y  partiendo  eíia  iineaj  la  otrafü 
ygual,q  con  ella haze  ángulo  reC£:o,en  dos  par- 
tes yguales.faígá  délos  punítos  del  medio  otras 
dos  lineaSjq  partan  efe  quadrado  en.^.pequeños  ! 
quadrados,  terna  luego  la  cofa  o  raiz  defequa- 
drado  mayor  dos  quadrados  defos  pequeñois,o 
doscenfoSjy  fera  por  tanto  la  mitad  del  grande 
quadrado.Pero  el  quadrado  pequeño  fera.|.dde 
quadrado  gráde,y  el  pequeño  fe  produze  pro  el 
¿uño  de-l  .pie  en  fysporq  los  Geómetras  imagi- 
nan q  las  liaeas.redas  hazen  ks  fuperficies,poF 
al  modo  q  Eudides  efcríue  ene!  fegundo  iib.Aífi 
^  vna  coía  vale  dos  cenfos,  y  es  el  duglo  de  vno 
cieIlos,pcro  no  es  dupla  dei  grade  cenfo  del  qual 
csraJZjyeíTe  céfo  pequeño  del  qual  es  dupla  no 
es  fu  ceníb,ny  efe  pequeño  cenfo  es  produzidp 
por  lamultipiicacíó  dei  valor  déla  cofa  en  fimif 
111051a  qual  cola  es  fuperficie  re¿langula,y,|-.  del 
grande  quadrado,íí  no  por  la  dudioñ  déla  linca 
que  con  tiene.  I' pi?*  V  cito  es  fe  melante  a  loque 
communmcnte  dezímos  que « | ,  multiplicado 
por  ñ  hase^.y  parefce  cofa  digna  de  admiracio,^ 
yna  quStidad  por  multiplicación  refukc  menor 
de  ío  q  cra.Pero  enla  verdad  riy  fe  díminujOjní 
augmitorPorq  el  medio  era  la  mitad  de  vna  li. 
nea  dei  duclio^dela  qual  mitad  fe  hizo  vn  peque- 
ño quadrado,cl  qual  es. 4:  de  aquel  quadrado^q 
hasc  toda  la  line4,  y  porq  la  linea  y  el  quadrado 
engendrado  fon  dediuerfas  naturalezas,  por 
íi^a  caufa  ny  podemos  desirq  fe  diminuya, 
ny  que  fe  acreccnto/mo  enel  nombre, 

SE-» 
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'principal  deste  obra, 

iaaual  es  partida  en  tres  partes.  Enla  primera  tratan 
tnos  dslAlgorithmo  délas  dignidades, y  enlajegund* 
.  délas  raÍ!^es,y  en  la  tercera  délas  proporciones» 

Qap ,  primero  dda  denominación 
délas  dignidades. 

O rque  practicando  lasibbrcdíchas 
ReglaSjCS  muchas  vezes  necefíario, 
súmar,diminuir,mulíiplicar,ypar- 
tir,afri  en  enteros  como  en  qucbra 
do$,y  traer  a  menos  roto,  o  abre- 
uiar  las  quantidadcs  qcncl  principio  dcñn  obra 
diffinímos,y  también  otras  q  los  Arithmeticos- 
fuclc  criar  en  progreffion  de  cótinua  proporci5, 
daremos  modo  claro  como  todo  eílo  fe  haga. 

La  primera  quatidad  deftas  q  llamamos  digni- 
dades,q  affi  van  ordenadas  en  proporcion,es  la 
Cofa,  y  por  cíTa  caufa  le  fue  dada  la  vnidad  por 
denominación .  La  fegunda  es  el  Ccnfo.al  quál 
€jupo.z.pord6nominació*La  tercera  es  el  Cubo 

a'  tienc.^.por  dcnominacion.La  quarta  es  Ccnfo 
e  ccnfo,q  tiene.4.por  dcnominacion.La^uin- 
ta  fe  llama  relato  primo,cuya  denominacio  cs.y» 
La  fexta  es  Genio  de  cubo, o  Cubo  de  cenfo,y  fu 
denominacio  es  6.  Por  eftc  modo  proceden  los 
4rithmeticos,  y  van  criando  las  otras  dígnida- 
<íes,y  time  cada  vna  dellas  la  denomina cion,^ la 
orden  le  da.  La  qual  nos  dise  quantas  propor- 
ciones tiene  cada  vna  délas  dichas  quantidades 
cciinparada  con  la  vnídad^de  aquellas  q.  la  Cofa 

guar* ' 


5  PARTE    SEGVNDA 

guarda  con  la  mñma  vnidad.  Y  en  efte  «templo 
pufíinos  ia  cofa  fera.y  conforme  a  cfte  valor  de 
la  cofa,  veremos  el  valor  deías  otras  dignida- 
des,y  como  íuelen  fer  efcriptas. 
Cú,i.  Ce.  4.Xfí.%.Ce.ce,i6Jl€.p^.  p>,Ce.cu.o  Cu.ee.6^ 
J}momi»4cio,  u   %é     $•      4»         5»        ^« 

LAS  of  ras  dignidacíes  podremos  criar  por  d 
mifmo  modo.Ypor  cf  efta  fcieocia  no  tra- 
ü3l  de  nombres  bañara  nombrarlas  por  fus  de- 
íiominaciooes.Y  efro  hallaremos  enellasj^  roda 
di^midad  muitipli cada  en  íy  engendra  otra  de 
doblada  denominación .  Exem pío ;  8» es  cubo, 
y  tiene.^.por  denominacíon;fi  lo  mukiplicarc- 
Hios  en  fi,liara.64.ciiya  denominación  lera  é.\ 
es  el  duplo  dc^Xa  razón  es  que  rodo  numero 
es  medio  proporcional  entre  fu  quadrado  y  ja 
Tnidad,y  por  íanrocsneceíTarioque  doblado 
mimerode  proporciones  aj^a  de!  m  quadrado 
gara  la  vnidadjde  aquellas  que  el  raifmo  nume 
lú  tiene  con  la  vnidad,  y  del  numero  délas  pro 
porciones faleii las  denominarlo nes.§.  es  me- 
dio proporcional entre.e4.fu  quadrado  y  la  v- 
nidad^ay  de.8.  para.i.  tres  duplas^aura  luego  de 
44,para.i«  feis  duplas. 

f  Sumar  los  enteros.  Cap.  %. 

QVcricndo  síímar  dosquanridades,fi  fiícré 
femejantes  qucrímos  dczír  de  vna  mifma 
iiamrale2a,y  fueren  entrambas  nombra- 
das o  por  maSjO  por  menos,  sumar  fean  como 
íi  fueíTen  dos  números,  y  la  suma  terna  la  mif- 
Kia  declaración  o  de  mas,o  de  menos,  como  \it 
qiíaniidades  de  que  confta .  Pero  fi  vna  deiías 
fmcre  nombrada  por  jnas,  y  la  otra  poi'  menos, 

faca- 


D  E  S  T  A     O  B:  R  á*  t$ 

facarcmos  el  menor  numero  de!  mayor,  fi  fue- 
ren defiguakSjy  lo  que  reftarefcralo  que  válela 
suma ,  La  quaí  lera  nombrada  como  la  mayor 
quantidadjde  que  la  menor  fe  faco.  Yñ  fueren 
jjTgualeSjla  suma  fera  vna  ^ifra.  La  palabra  mas 
fe  efcriue  afñ  p.  y  la  palabra  menos  aífi  m.  y  ter- 
nemos  en  lamemoría,q  aun  que  no  fe  explique 
efta  palabra  mas, como  no  te  declarare  q  es  me-* 
noSjlúego  fe  entiende  que  es  mas. 

Exempío  deíla  55.  p,  lo,  co.  p.  4.  ce. 

•  "RgEÍa         4o-  p>  I2>  co.  p,  7.  ce. 

Suma  75»  p.  22.  co.  p.  i¡.  ce, 

Otro  exemplo  30.  p.  1^.  co- 1.  2,  ce.  m.  ?.  cii. 

8o.m.  1 3 .  co.m.  <•♦  ce.  m,  a.  cu. 

Siima  I  ¡o.  p,  z.  co.  ifi.  5.  ce.  ifi.  5.  cu, 

Iten,  fi  las  quanridades  fueren  de  dífferentes 
iiaturalezaSjbaftara  /untarlas  con  fu  deciaració 
de  mas  o  de  menos, Como  íi  quiíieíTemoS  sumar 
pjo.con.p.i.ce.díremos  que  la  sümaes.io*p.t,ce, 
o.i.  ce.p.io.  Y fi  queremos  sumarp.io.conm* 
i.ce.diremos  que  la  sííma  es.io.rá.r.ce. 

Pero  fi  queremos  sumar  pao.ni.i.ce.rá,4.  en 
cito  conuiene  que  tengamos  efta  cóíideracion, 
porq  íi  fon  offerecfdas  para  feren  sumadas  co-  , 
irio  tres  quantidades  difl;íná:as,  en  tal  cafo  su* 
filaremos  primeramente  las  que  fon  de  vna  mif 
jTia  na£uraleza,conuiene  afaber  p.  lo/con  A.^.y 
la  ¡Suma  fcra  ^,6.  y  eftc  p  6.  juntaremos  coníñi 
ívCC.  y  haremos. í,m.  i  ce.que  ferala  suma  délas 
dichas  tres  quantidadcs.  Mas  fi  fon  offerecidas 
como  dos  quantidadcSjlíS  primera  p.io. y  la  fe- 

D*  gun- 
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funda  m.  i.ce.  m  4.  la  qual  íegundaquantidad 
gnífica  fer  vna  íbla  quantidad,  que  refuka  fa- 
cando.4.de.í.ce.  y  que  eño  fe  ha  de  sumar  por 
IB. coa  p.ío.  y  no  diltind-amente  m.  ¡  .ce.  y  m.4. 
con.p  lo.EÍ  modo  que  tememos  para  las  sfimar 
fera  eíier  Qiie  sumemos  conp.lo.los  m.4xdmo 
que  fueíTen  p,  4.  y  fera  la  sümap  .14.  y  cftes  p. 
14.  sümaremoí;  con  m.  i.cc,  y  la  total  suma  fera 
I4,ra4  ce.Larazondefto  es  muy  clara.  Y  porque 
quien  suma. io.con,4.m. i«ce.  hazc  la  mifma  sñ- 
roa,ia  qual  era,i4  m,í  ce.fíguefe  ^^^  tanto  mon 
fa  aezír<4.m,!.ce.  como  m. i.ce.  m.4.  enla dicha 
íignificacíon,  y  es  la  verdad.  Porque  quien  áizt 
iñJ  cc.m.4.quiere  dezir,qu€  la  falta  es  vo  cenfo, 
no  entero  mas  menos.4  y  tanto  montara  faltar- 
nos vn  cenfo,  no  entero  mas;  menos,4.  como  fi 
Suuieíremos.4.y  nos  fakafe  el  mifmo  cenfo. 

Ef  Diminuir, 
Nquaridades  femejantes  de  mas  ílicar  mas, 
fi  la  quaridad  de  q  facamos  es  maior  en  nu- 
mero,reftara  la  differecía  declarada  por  mas.Pe- 
ro  íi  lo  de  que  facamos  fuere  menor  en  numero, 
reíUra  la  differécía  declarada  por  mcnos.Excplo 
<dep.2o,co.  facarp.if.co.rcdan  p.j.co.  y  de  p.20. 
cejacarp.a4.ce.refta  m.4.ce.Y  por  el  milmomo 
do  facaremos  menos  de  menojs.Porque  ñ  lo  de 
que  facamos  es  mayor  en  numero  ,1o  que  refta 
lera  por  nienosnnas  fi  fuere  menor  en  numero, 
reftara  la  differccia  declarada  por  mas.Exemplo 
de  mu^.facar  ifi!5,  relian  m.g.  y  dcm^.facarm.?. 
ffeílanp.j, 

líen  en  quantídades  femcjamcs  de  rnas  facar 

meaoSjrefta  la  $%m^  q  iwzea  entrambas  guan^ 

'  ^-     '  íidíH 
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ridades  con  dedaracioíi  de  mas.  Excmplo  de 
p.so.facar  m.g,  reílanf.  iS.y  dcp.u/facanm* 
20.  reftanp.52.  Y  lo  mifmo  es  de  menos  facar 
mas,  porc] lie  juntaremos  entrambas  quantida- 
des,  y  ia  sümadeliasfera  lo  que  refta  con  de-^ 
claracioo  de  menos  .  Exemplo,dc  m.y.  íacar  p 
4.  reftan  m.i ¡.  yde  m.p. facar p.ij.reftan m.24. 
La  demonñracion  es  que  sumando  io  que  fa- 
camos  con  lo  que  dizimos  que  reítaj  f eftaara- 
nios  la  primera  quahtídad. 

La  dimínuícion  que  fe  haze  quando  las  quafi- 
t idadcs  fon  de  differentes  naturalezas,es  por  ef- 
te  modo;  Que  fi  demás  Tacamos menos,refta  ia 
suma  de  entrambas  con  declaración  de  mas. 
Exemplo,de.4.ce.facarm.5.co.reftan.4.ce.p.<r.co. 
Yfi  de  mas  Tacamos  mas,reftavna  suma  de  la  pri 
mera  como  eftaua,y  de  la  q  tacamos  con  declara- 
ción de  menos»  Exemplo,de  p.4.ce.facar  pj-co. 
reftan  p,4.ce. m  5  .co.  Y  íi  de  menos  facamos  maSj 
refta  entrambas  quátidades  declaradas  por  me- 
nos.Exeplo,de  Tti.^.ce^facar  p.4.co.rcftan  m.j.cc. 
iTi.4.co,  Y  ñ  de  menos  facamos  menos,reftavna 
Suma  de  la  primera  como  eftaua,y  de  la  q  f^ca' 
mos  con  declaración  de  mas.  Exemplo^dc  ra.iz* 
ce. facar  m.7.co.refra  m.iz.cé.jp.y.co.  Tienen  eftas 
reglas  la  mifmaprueua,q  sumando  lo  q  facamos 
c6  lo  q  refta  reítauramo  s  la  primera  quantidad. 

fhiultiplican  CapA* 

Sí  multiplicamos  el  numero  por  qualquicrí 
dignidad  de  las  fobredichas^cre^e  el  nume- 
ro deíTa  dignidadjporq  de  vna  que  era,fon  pro- 
ducidas muchas,mas  no  fe  muda  la  naturaleza, 

'D  li         £x« 
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Eíícinplo/i  multiplicarnos. lo.  for.i.coís^lmze- 
iiios.io.co.  y  ñ  por.2.cenfoSjhazemos.::^o.c€.por 
^.ciiboshazemos.jo.cu.  Pero  fi  multiplicamos 
vna  dignidad,  o  por  fi  mJfmOjO  por  otra  difitv 
rentCj  ház^mos  dignidad  de  difíTreore  natura- 
lesa,  Y  h  Regla  es  c?hi,q  jiinremos  en  viia  sfiiiia 
las  denominaciones  ácíTas  dignidades^  terne- 
snos  la  denominacio  déla  dignidad  c|ue  por  eíía 
tal  miiltiplicació  íe  hazc.£:xemplo,íi  queremos 
inultiplicar.2.co.por.5.co.porq  la  denominacio 
de  cola  es  vno,y  multiplicamos  co,  por  co.jun 
taiido  vno  con  vno,hareiiios  .2.  y  porquc.z.es 
denominación  de  cenlbjdiremos  por  tanto  que 
s.cojnuítiplicadas  por.3.co.hazé.6.ce.Y  fi  que^ 
remos  multipli(;ar.4.co.por.5,ce.dircmos  aíi.4, 
por,5Jiazen.2o.  y  porque.i.d^nominacio  de  co, 
sumado  con. z.denominacion  decenio  liazen.j, 
que  es  denominacio  d«^  cubo. Diremos  por  tan- 
ío,4'4.co.por.5-.ce.h?izcn.2o.cu»Y  balKira nom- 
brar la  dignidad  o  aquella  queíc  multiplica,  q 
aquella  que  fe  engendra,por  la  denominación  q 
tiene,  porque  proíupucíto  el  valor  déla  cofa,  y 
criando  tantas  proporciones  como  por  la  de- 
iiominacip  femucíirajpodremos  luego  fabcr  el 
valor  defa  dignidad  engendrada.  Exemplo,fi 
lT¡últiplicamos,4.c,«.por.8.ce.ce.  diremos  aífijla 
denoínzn ación  del  cubo  es.5^  y  la  denominacio 
del  ccnfo  decenio  es. 4*4  sumadas hazc.7.qíera 
la  denominacio  déla  dignidad  engédrada,  y  por 
que4!por.8,hazen.32.dj'remos  por  tanto, que.4. 
cu.multiiilícadospor.S.ce.ceJmzen.ja.dignida 
des.que  tíeneav.por  denominación,  a  que  llar 

mm  relatos  fcguados  f  Mas  bailara  ámXfq  ion 
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3  2.  dignidades  feptímas,pór  quanto  por  el  nu- 
mero deia  denominación  luegc»  podremos  ve- 
nir en  noticia  deffa  taldií^nidad,por  eñe  niodoí 
PongamoiS  c]Ue  el  valor 'dek  cpfa  es.3,y  perqué 
en  ral  cafo  del  valor  deia  cofa  para  la  vnidad  ay 
proporcio  trjpla,aüra  luego  déla  dignidad  en- 
gendrada jpara  la  vnidad  la  proporción  com- 
puefta  de  íiétc  triplas, iksqiíales  van  en  eíla  or- 
den,y  fu  valorfera  el  poftf€ronumer9,elqiial 

2.  3.    9.  27.  ??!*  ,243.  729.  2í^7« 

D    D     D     O  •  ■  O      p      O 
c/q"  üq'  c/q'   ctq'    ^*    w     '^' 

5    B    B.    5.   '  2-  '  5.     !=í- 
ol .  ol    Sü     cú      cu      jx    ■  ex. 

so         p         W  ÍU  ^i  &J      .  :  W  , 

CU    pi    O..    -Qi./   ipi    íiii--a<; 

•2    ríí   ■■-£?■      K      S       ^     na 
•  !^'  "5     'íí      ÍH      a'     >^  .  -tf» 

iw     íj     r>  .   o      ;;;j,     p,  j  ^.  • 

O      5    ^  or-      P       a¿        O..  ^ .,  - 
jTTi     iJ       p         o'       ri  CL'       «-f 
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iH  Dmonflracion  dejh  R^egkde  multipílcar' 

P  dignidad  por  dignidad. 

Ara  demonftracion  deña  Regla  procedere- 
mos cótinuando  la  proporción  tripla  hafta 
la  decima  dignidad,  y  aplicaremos  nueftrade- 
monrtració  a  Vii  cxemplo,como  íi  gcneralmetc 
demonfiraíTeraos  en  rodos.  Porque  la  Regla  es 
generalera. fe  multiplique  vna  dignidad  en  íi 
*•  D  ü)  mu 
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iiniíniasOra  en  otra,y  la  demóftracion  q  firue  en 
.  vn  exemplo  firue  en  todoSjaplicadola  como  c5 
:  uíene.  Y  parefcioiios  eíle  modo  roas  ciarojpara 
los  q  no  fon  acuñfibrados  a  las  demoliraciones. 
Dignidad  ,io.  ceníb  de  relato  primo.  59049, 
9,  cubo  de  cubo.  ¡9685. 

§.  cenfo  de  cenfo  de  céfo.  6561. 
7.  relato  f^gundo*  zúy, 

<?,.  ceriib  de  cubo,  729» 

5.  relato  primo.  243» 

4.  cenfo  de  cenfo,  ¿i, 

.3.  cubo.  ¡  27. 

2*  certfo.  9» 

I,  cofa*  3, 

L 
Multipliquemos  piies.í.ccnfo,que  nefte  cx- 
cmplo  es.9.por.i.  relato  feg¡undo,'que  vaie.nSy. 
Porque  la  denominación  ciel  ceníb  es.z.y  la  del 
relato  fegundoes./.iunrando.z.con./Jiaremos 
9. y  pronunciareraos  que  la  dignidad  engendra- 
da es  la;nonadignidad,la  qual  es  cubo  de  cubo, 
cuyo  valor  es.  19683.  Porqiit.zi^j A'chto  ügutX' 
do  por  fer  fep tima  dignidad^tieneparala  vni- 
dad.7.proporciones  triplas,y.9.cenJo,por  fcr  fe- 
cunda dignidad, tiene  dos  triplas  para  la  mifma 
vni-dad ,  las  quaíes  proporciones  juntas  hasen 
5?.  proporciones  triplas  .  Y  porque  el  numero 
l^iSSj,  cubode  cubo  es  knona  dignidad,  terna 
para  la  vnidad  otras  nueue  proporciones  tri- 
plas. Luego  tantas  proporciones  triplas  tiene 
el  numero. 196%.  comparado  a  ía  vnidad,quan- 
tas  el  numero  .2187.  con  las  que  tiene  el  numc- 
T0.9,  juntas  en  ¥04  suma»  Y  porque  Isf  ropor- 

don 


pordo  de  los  números  extremos  es  compuefta 
dejas  proporciones  de losintevmcdios ,  como 
por  nos  fue  demonftrado  cnel  libro  de  ios.  yer- 
ros deOroncío  Finco^lacaremos  denos  yguales 
numeres  de  proporciones  íriplas,q  fon  dos  no 
llenarlos  de  triplas,  el  numero  de  proporciones 
triplas  q  ay  de.g.para  la  vnídad,q  es  parte  de  en- 
trambos números  ác  proporciones^  íanras  rri 
pías  redaran  entre  el  niíincro.í^ótS^y  el  numero 
^.quátasayííelnumcro.zíS/'.paraUvnidad.  Lue- 
go tal  proporción  aura  de.  19685. para.9.  qual  de 
2i87.para  vno,  V  porq  Tiendo  quatro  quátidades 
proporcionales, tanto  fe  luze  multiplicando  l5i 
primera  por  la  quarta,quato  multiplicado  la  fe- 
güdíi  por  la  tcrcera,como  por  Euclídes  es  denio 
íírado.Por  cita  califa, tanto  fe  hará  nniltiplícado 
í^óSí^primcra  porla  vnidad  quarta^quáto.feh'á- 
^e  muitiplicado.9.fegü,da  por.íiH/.tercera.Y'por 
q  la  roulíiplicacio  de"'.t9<>85.por  la.  vnidad  hazc  el 
iniimo  numero. 19ÓS3.  Inepto  lamultiplicacío  de 
;í>.por.2iS7,íiara  tambií.i9'6S}.  q  es  la  nona  díj^m" 
dad,ycflaes  lo  q  qrfamos  demonftrar.Porofro 
modo  mas  claro",  de  »[^G^  .  nona  dignidad  para 
aiSV.feptima  es  la  proporcio  de.9.fegunda  digní 
•dad,  para  Ja  vnidad,  porq  en  cadavna  dellas  ay 
dos  triplas.  Luego  tanto  hará  multiplicando  la 
nona  q  eS4<;í>83.  por  la  vnidad,conuienc  a  faber 
primera  quatidad  por  la  quarta,quanto.2iS7.fc- 
2¡undapor.9.tercera.Yporq.»9685.por  la  vnidad 
íiazc  el  mífmo  numero. 19685  por  tanto  la  multi- 
plicaciq  de,2i87,por,9  hará  t5Íbien.iy6K3.Quccftc 
numero. i9é85,fe  deua  llamar  cubo  de  cubo,pro- 
mxemosAÍfnElnumtxQ  cubo  multiplicado  en  íí 

p  íü)  háa; 
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liazeotro,q  es  ceníb  del  mifmo  cubo,y  cííe'ccti- 
fo  de  cubo,muÍtiplicado  enel  raífmo  cubo,ha2e 
cícubo  de  ciibo,aurapor  tanto  del  cubo  de  cu- 
bo ala  vnídad  nueue  proporciones,  conuiene  a 
faber.j.del  cubo  ala  vnidad,y  tres  del  cenfo  del 
cubo  ai  cubo  ,  y  otras  tres  del  cubo  de  cubo  al 
cenfo  de  cubo, Por  eíla  caufael  cubo  de  cubo  es 
la  nona  dignidad,cfue  en  eñe  exeinplo,enel  qual 
pofirtto.s  la  cofa  vaknj.terna  de  valor.19685. 

Y  porque  muchas  vezes  multiplicamos  eftas 
quantidadescon  declaracio  de  mas  y  de  menos, 
aeueíiios  fabcr,que  mas  multiplicado  por  mas, 
iiaze  mas  .X  menos  multiplicado  por  menos, 
también  lia^e  mas.  Pero  mas  por  menos,o  me^ 
iibs  por  maSjhazen  menos.Exemplo,íi  multipíi 
camos  ó.co.por.^.q  es  mas  por  mas,ha2:e.^o.co. 
lo  qual  es  cuídente  por  la  difíinició  del  muítiplí 
car.  Y  íí  multiplicamos  menos  .y,  por  menos*2» 
co;  liaremos  mas  .lo.co.  Y  fi  multiplicamos.^» 
por ra.2.co.haremos  m.io.co.  Lapracfica  deño 
fe  vera  mas  claramente  m  efte  excmpío,  enel 
qual  femuÍtlp.liqué.i5'.m,4,co.por.j.ce»ra*  s.co. 
15*    m.  4.  co,. 
3 «ce.  m,  5>  co. 
45..ce.rá,r2*  cu; ; 
''   ,-  ,  m,y^,  co*p.  20.  ce>; 
Suma  6 $, -ce.  üi .  75.  co., mTiITcu. 

Ten  efta  sumam.co.  ym.cu.  cada  vno  porfi 
íe  refiere  a  los  .6^.  ce.  y  cí  íenrido  que  baze  es,^ 
cfta  multiplicacio  vale.6^.ce.fac5dopero  dellos 
75.co.y  facado  íambien.t2xu.y  no  quiere  dczir  <q 
vale»6StCe,menos  efta  quatiaadj^^cotm.u.cu. 

Que 
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Que  nías  multiplicado  por  menos,o  meíios  por 
líias  haga  menos^no  es  menos  cuídente,  c¡  imas 
multiplicado  por  mas  aya  dehaser  mas.  Porq 
multiplicar  vn  numero  por  otro,  es  silmarlo 
tantas  vezes,c]uátas  fon  las  vnidades  del  otro. 
Pues  (1  rúenos  fe  multiplica  por  mas»  hará  tatos 
menos,quatasvnidades  ay  enél  mas.Y  efto  tam 
bienfera  euidente,quando  demoftraremoSjque 
menos  multiplicado  por  menos,haga  mas.Yíe- 
ra  en  efte  €xemplo,de  que  agora  vfamos,prefu- 
pueílo  como  es  demoi^ílradopor  Euclidesen  li 
neas,  y  por  Campano  y  íordano,en  numeróSjq 
tanto  haze  multíph'carvn  numero  por  otro,co 
mo  por  todas  las  fus  partes,de  qualquier  modo 
que  lo  partamos, Demoriííremos  pues,que  eíla 
multiplicación  que  auemos  hechp/eabuena,en 
la  qual  pufimos  menos  por  mas  hazér  menos,y 
menos  por  menos  ha^^er  mas,  y  digamos  affi; 
Quinze  multiplicados  por.5.ce.liazen.4'í,ce,  los 
qüalesaíTentamosde  baxo  déla  linea.Pero  porq 
el  numero  que  fe  multiplico  no  era  entéramete 
s^.porq  era  menos.4.co.  y  fue  enteramente  miií 
íiplicado  el  numero .ts*  no  deui endo  de  fer  affi, 
diremos  por  tantON.4.co. multiplicadas  por.^.ceíi 
foSjhazen.u.cubosJos  quales  agentaremos  por 
iñ.y  quedara  claro  que.t  5  m.4,cq. multiplicados 
por.3.ce.hazen.4.5'.ce.m.i2.cu.  que  eíian  cnelpri 
mero  renglón  déla  multiplicación,  Pero  porq.»^ 
ra.4.co.no  fe  auian  de  multiplicar  por.los.j.cen 
fos  enteros,mas  por  lo  qreftaria  aelos  mifmos 
3  cenfos,quirando  les  las.^.cofas,  que  tienen  de 
menos:  ííguefe  manífieíl:amete,q  .45,  ce.  m  ,i2.cií. 
es  mayor  suma  delá  q  en -verdad  fiiéra,  fi  virie- 

D  V  ramos 
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ramos  multiplicado. if. m,4* co»  por.  5. ce.m.^» 
cp.ios  quaies  de  principio  pufmios  para  multi- 
plicar. Y  fera  el  exceíTo  io  que  fe  hiziero  mulíi- 
piicando.i5.m.4.co.por.5.  co.y  eífe  exceíTo  féra 
neceíTario  abatir  de]os<.45.ce,m.u. cu.  para  que 
verdaderamente  quede  lo  que  monta  la  multi- 
plicación de.i^. )m.4.co, por.3 .ce.rñoxo.  Multi- 
plicaremos por  tanto. 15.01  4,.co.  por.  5. co.  para 
quitarmos  dda  dicha  suma  ío  que  erta  multípli 
cacioíi  hiziere,y  diremos  aíri.íá-.vezcs.f.co.  fon 
75r.cofas,las  quaies  aííenraremos  con  decíaració 
de  menos,  para  diminuir  la  primera  suma  de 
4$*C€,  m  .12.  cu.  Pero  porque  efte  feria  gran 
debate ,  por  qiianto  lo  que  en  la  primera  suma 
fe  aííento  demafiadojno  era  lo  que  fe  haze  mul- 
tiplicando. 15.  por.í^CQ.  mas  otra  menor  quan- 
íidadj  conuienea  iaber.  15-.  m  .  4 .  co  .  multipli- 
cados por.5.cofas,ya  que  encl  ft-gundo  renglón 
auemos  alTcntado  m.^y-cccs  neceíTario  q  el  ex- 
ceíTo le  rchaga,Y  confia  maniñeftamente  q  ello 
fereftaurara  multiplicando  ,  4.  co.  por.  5.  co, 
queíon.io.ce.  Los  quaies  fedeuenaíTenrarcon 
declaración  de  mas^  porque  en  eftos,io.ce.que- 
daua  defraudada  laouikiplicacionde.  is»  m-  4. 
co. por.  3 .  ce.  sn.  s-  co  .  Por  quanto  calas  ,75"» 
co  .  que  fueron  affentadas  con  declaración  de 
menos,  entraua  la  multiplicación  de .  4 .  co. 
por.  5.,co.  que  fon  los .  20. ce .  que  es  neceíTa-* 
rio  alTentar  con  declaración  de  mas,  en  fupli- 
iiiicnto  de  otro  tanto,quefobradamente  fe  pu- 
fo con  declaración  de  menos  dentro  délas  .75'. 
colas ,  Eña  es  la  razón  por  que*  m.  4.  co .  por 
ro.j,co,  liazen,  p,  ¿q  *  ce*  Pella  ímxm  tnü  por 
'"  ■"■"■  "  ' '■""         ilre- 
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ñrcto  renglón  eña  la  simia  total  déla  multiphV 
cacion,  Y  aun  ^  efta  demonftracion  pareíca  par- 
ticular >  la  mzon  delía  es  vtiiuerfal ,  y  generai- 
ment  e  fe  puede  accommodar  a  toda  multiplica- 
ción de  menos  por  menos  .  Y  coUegimos  defte 
difcurfo^que  la  razón  por  que  rocíios  multipli^ 
cado  por  menos  haze  mas,  es  por  que  la  quaíi- 
tídad  declarada  por  menos ,  la  qualfe  multipli- 
ca/fta  en  compañía  de  otra  guátidad  declarada 
por  mas.  Y  por  la  miíma  razo  mas  multiplicado 
pormenoSjO  menos  por  mas^hasen  menos. 

f  Tamr.  Cap,$, 

QVic  fabc  la  razo  delmulííplícar,no  puede 
errar  el  partir ,  cncl  qual  tememos  eítos 
documentos  «Primero;  Mas  partido  por 
maSjViene  mas.Menos  partido  por  menos,vie-' 
m  mas.  Pero  mas  partido  por  menos,o  menos 
por  mas,viene  menos. 

Documento  fegundo:  Si  el  partidor  fuere 
vna  fimple  dignidad,  y  tuuiere  menor  denomi- 
nación que  la  dignidad  que  fe  ha  de  partir ,  fa- 
caremos  denominación  de  denominación  ^  y  lo 
que  quedara  fera  denominación  délo  que  vie- 
ne en  la  partición ,  y  partiremos  numero  por 
numerojypor  eftaartefc  fabcra  quantas  y  qua- 
les  d^nidades  vienen  en  la  partición .  Exem« 
pío,  ftqiiercmos  partír.2o.  cubos.  por,5*  colas* 
de*^.  denominacioJí  del  cubo,facaremos  la  vni- 
dad  denominación  dekc€>fa,y  quedaran.!,  que 
c$  la  denominación  del  ccnfo.  Y  parí¡remos!,2o, 
^or  4*  f  ?erttaiif4*  y  diremos  por  ianso,quc,lis 

par- 


PAR-TE  SEGVNDA 
partiéremos  .20.cií.  por-s-.co,  feracl  qüocicnte 
4,ce.Defto  fe  fígue,q  quado  el  partidor  fuere  nu 
mero  firí  otra  cíignidadjfera  el  quociente  la  dig- 
nidad q  fe  partió  en  menor  numero.  Exemplo, 
íi  queremos  partir.3o.ce,por  el  numero. ^.porq 
la  denominado  del  cenfo  es.2.y  la  de  numero  es 
áfra^reftara  la  mifma  denominación  entera,y  el 
quociére  fera.íí.cenfos.Tambié  fe  figué,^  ñ  paríi 
mosvna  dignidad  por  otra  fu  yguai,fera  clquo- 
cietc  numero  fm  dignidad.Exemplo,fi  partimos 
ao.co;por.5-.có*fera  el  quociete  eáe  numero. 4. 

Tercero  documento,  ü  el  partidor  fuere  vnvi 
fimple  dignidad  de  mayor  denominación  que 
Jotquefe  parte,fcra  el  quociente  vn  quebrado 
jgnoto^que  terna  por  numerador  lo  que  fe  par- 
te,y  el  partidor  fera  denominador.  Exemplo/i 
queremos  partir  el  numero.5.por.4v.co.  Dire- 
mos que  el  quociente  fera  vn  quebrado,el  qual 
fera  nombrado  por  elle  modo  .5.  eíTimos  de.4. 
co.  o  diziendo  affi  .5.  partidor  .4.C0.  y  efcriuefe 

por  efte  arte.  ^-  Y  la  razón  de  fer  ignoto  es  ei 
valor  déla  cofa  fer  ignoto.Y  no  fe  yerra  cofa  al- 
guna quando  referimos  Ío  que  fe  parte  a  el  par- 
tidor.Áffí  como  ñ  nos  dixeñcn  que  partamos.^, 
por.^.y  rcfpondemos  que  vienen  f  no  erramos. 
Ni  es  contra  eñe  documento  la  Regla  délas  fim 
píes  cbnjtigaciones,en  que  dezimos,que  ñ  el  nu 
mero  es  ygual  a  las  cofas,  partamos  el  numero 
por  las  có^s,y  lo  c^ue  viniere  fera  numero.  Por 
que  en  tal  cafo  no  íe  parte  el  numero  por  las  co 
fós>Mas  partefe  el  numero  por  el  numero  délas 
coftój  y  ei'numtrd^  vieíie  es  valor  de  vna  cofa* 

Yaffi 
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'Y  alTi  como  (guando  partimos  numero  menox 
por  mayorjpoVque  el  menor  no  puede  fer  par- 
tido por  el  mayor, mas  lo  que  viene  es  vn  que- 
brado, cuyo  nurnerador  esVip  que  fe  parte,  y  ej 
denominador  es  el  partidor,  Aiíi  tambiéfi  par- 
timos dignidad  menor  por  mayor,  viene  que-*- 
brado  cuyo  uumera4or  es  la  menorjy  el  deno- 
minador es  la  mayor.  Exemplo  ij.co, partidas 

por.4, ce.vienen.|^'  Y  maniíieílo  es,q  no  pue^ 

de  venir  niimero,porq  eííe  numero  Tiendo  mu! 
tiplieado  por  los.4.ccnfos5haria  cenfos,y  no  ló 
que  fe  parte  que  fon  cofás.Ni  podra  venir  dig- 
nidad alguns,por  que  eíía  dignidad  fiendo  muL 
^ipiicadápor  elpartldorjhara  mayor  dignidad 
que  la  que  ft  propuíb  para  fe  auer  de  partir.  Es 
porjcíias  caulas  neceíTario,  quelo  que  viene  fea 
quebrado  .  Deílos  tres  documeritos  tomemos 
por  exempÍo,q  nos  o ff recen  para  partir  por  .4, 
co.eíra  quantidad.^.p.  40. cu.  m.2o.ce,  y  vernan 

enlaparticion.io.ce.ífi.s  co.p.  r^^ 

Quarto  docurnento.Si  el  partidor  fuerecom, 
pueíto,  partiremos  las  mayores  dignidades  de 
lo  que  fe  ha  de  partir  por  la  mayor  dignidad  del 
partidor,4exandole  en  que  pueda  caber  la  otra 
dignidad  del  partidor,  y  lo  q  viniere  multiplica 
remos  por  el  partido  r^  y  lo  produzidopor  eíTa 
multiplicación  facaremosde  toda  la  suma  qu^ 
fe  parte,  y  lo  mifmo  obraremos  etilo  qreílare, 
porel  modo  ¿¡tenesmos  quando  partimos  nu-^ 
mero  por  numero.  Y  llegando  a  ntimero  o  dig- 
nidad en  ella  obra  que  fea  de  menor  denomina- 
cion^que  .elparEídor, quedara  ejfiííi  cuantidad  en 
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i|iiebrado,efcriiiiédo  fe  íbbrcvna  linea  o  raya,y 
el  partidor  debaxodeffa  linea,  Exempío/i  que- 
remos partir. ii.cu.p, i8.ce.p.27.co.  p, ly.nume- 
ro, por.4.co.  p.  5.  üireniosi  allí:  de, 5. denomi- 
nación del  cubo  facar. I. denominación  de  co~ 
fa,reíhn.2.  denominación  del  cenfo.  Y  porque 
4*  cabcn.^.vezes  en.  12.  entran  luengo  las.4.co» 
en  los.  12.CU.  por.j.ccníosíjios  quaks.j.ee.vie- 
nen  en  eftá  primera  partición.  Multipiicaremos 
pues  ,3.  ce,  por «4.  co.  y  haremos  los*  12.  cu.  y 
iTiultipHcaremoSíg.ce-  por  einiimero.5.delpar-. 
íidor,  y  haremos.p.ce.  Sacaremos  efi-os.i  2.cü. 
p.9.ce,  délo  que  fe  propufo  para  partir,  y  refta- 
TAti .  9 .  ce.  p.  27.  co.  p.  17.  la  qiial  «Ima  que  affi 
refta  bolueremos  a  partir  por  el  partidor,  di- 
siendo aífi;  Quatro  entran  en  .p.  por .  2^ .  y  por 
que  las  cofas  entran  en  los  cenfos  por  cofas,ver 
nan  por  tanto  en  efta  fegunda  partición.  2.  co- 
fas^y  .^.  de  cofa .  Multiplicaremos  pues  .2»  co» 
I .  por .  4.C0.  y  liaremos  losp.cenfos ,  y  mul- 
tiplicaremos también. 2.C0.  |.  por  el  numero.5. 
ád  partidor,  y  haremos  .íj.co.  y  .|»  de  co.  Sa- 
caremos eftes.  9.ce.  p.  ó'.co.l-  deíos.p.ce,  p.  27, 
co.  p.  17.  y  reftaran.20.co,  y  .^.  de  cofa  p.  17.  la 
qual  suma  que  affi  refta ,  bolueremos  a  partir 
|)or  el  partidor.  Y  porque. 4.cntran  cn.2o|.  jpor 
5.  w  y  cofas  entran  en  colas  por  numero ,  lera 
por  efta  caufaquociente  en  cfta  tercera  parti- 
ción .  5jl .  Multiplicaremos  pues . 5 tí  •  por.4, 
cofas,  y  haremos  .20.C0,  y ,  ;|«  de  cofa,  y  mul- 
tiplicaremos .  f  tI«  poí*  cí  numero  ♦  5 .  del  par- 
tidor, y  haremos  ♦  íjtI.  Sacaremos  por  tan- 
to .  20»  co.  y  4 ,  de  eoía  p,  15 1| .  de ,  2® « co.  y 

idc 
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|.  de  cofap,  i7.y  redaran  !l|.losquaIcsya no 
fe  pueden  partir ,  y  nombrarle  an  pj^r  quebra- 
do. De  fuerte  que  partida  la  dicha  srima,laqual 
es  doze  ciiboi\f .  i^.cenfos,  p.27-colas,p.dítu-. 
mero  .17-  por  ti  partidor .  4 . cofas^p.j.lo  que 
viene  en  la  partición  es  ,j.  cenfos  p*  2.co.y  .|. 
de  cofa.p. Sj7¡  •  p.i  í^.  paríiaor.4.co.  p^xomo 
por  la  obra  parefce,  que  aquy  juntamos  para 
mas  fácil  do  ¿trina. 

Partidor-^.co.p.?.    w.cu.p  iS.ce.p  ay.co.p  17. 

12. cu  p  9.cc> 

"  27.co.p17, 

20,C04'P'!7" 

2o.co.|>|.t5:Yl> 

5.ce.p2.co,|.f  tópiíl» 

par,4,.co.p.3. 

La  prueua  fera  que  muItipHcando^j.ce.p  z.co> 

k'fSil'P  ^Pg'  parridon4.co.p.3.por  el  partidor 

haremos  la  síáma  principal 

3I  cct  p  2.  co.^.  P 5  T^. 

_  4.  co  _^  p  ;.    

I2.CU,  f  p.  ce.  |20.  C0.:|* 

p.  ce.P  <í*co4.pI5T«• 


9.  ce. 

9.  ce 


í2»  CU.  f  187  ce.  f  27.  co.  p  17*  ^ 
Y  acontefce  muchas  vezcs,  ^  aiin  q  cnla  su- 
ma que  fe  ha  de  partir,aya  alguna  dignidad  ma- 
yor q  otra  dígnidaddel  pari:idor,con  iodo  cíio 
no  fe  puede  hazer  partición  por  el  modo  délos 
cateros.aííi  ^gm^  agón  dixiiai05,que¡as  par- 
'      ■-- '  • ■"'  '  SlClO^ 
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tidones  deueii  íer  hechas,  Exemplo,  ñ  qiicre-^ 
mosparíín20.cu.p.S,por,4.ce.p,2.co.Nolopo*' 
dremos  hazer  como  enei  exempío  paíLido.Ser 
nos  ha  por  taro  iteceíTario  poner  el  partidor  cu 
baxo  déla  Hnea  por  efte  modo,  ^9zS.^iÍ.l^'  dizi- 

■■  t  4.cc.p.t.co, 

cndo,qLie  Ío  q  viene  es  vn  quebrado  cuyo  nom- 
bre es. zccu.p. 8.  partidor.4»ce,p.2,co.  Porq  en 
la  partición  no  pueden  venir  cofas,y  es  la  caufa 
que eílas cofas íiendo mulriph'cadas  por  los. 4, 
ce,deIpartidor,enchiran  los  cubos. Pero  boluí- 
dolas  a  multiplicar  por  las. z.cofasdeí  partidor, 
harán  cenfoSjy  no  aura  en  que  pueden  caber .  Y 
muchos  menos  fe  puede  dezir  q. viene  numero^ 
o^cenfOjO  cubo,o  otra  alguna  dignidad.Porque 
fícnéo  multiplicada  por  el  partidor,no  hará  dig 
nidades  femejantes  a  las  que  eíbn  en  la  sfima  q 
fe  propufo  para  partir. 

Y  íi  quifiefemos  en  la  dicha  partición  profe- 
guir  la  via  de  mas,  y  de  menos,  no  leria  aun  efe 
modo  bailante  para  cuacuarla  suma  q  fe  hade 
partír,y  el  proceiTo  yria  a  infinito.  Porque  ten- 
temos cíTa  viajdiziédo  aífi;  Pues  el  cenío  es  me- 
nor dignidad  que  el  cubo,cntrará  por  tanto  los 
4..cenfos  del  partidor  en  los.io.cubos  déla  suma 
que  fe  ha  departir,  por.^.cofas,  y  pongamos» 5". 
cofas  por  qpocíente  por  effa  caufa,y  obremos  ái 
ziendo  aiTi,4,ce.  p0r.5-.co.  multiplicados  hazen 
20.cu.y.2.co.por,5-.co  Jiazen.io.ee.  valdrá  luego 
eíla  multiplicacion.2p.cu.p.io.ce.los  quales  iaca 
remos  de.io.cu.p.g.y  quedaran, 8', m.ío.cc.Eííos 
S4fi.!o.^e*t€ntarf  raqs  partir  otra  ves  por  el  par-  ' 
tidorjdisjiciido  aífi,4»cií,  «imíieíi  m,í0>cc.pp]c 
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'fíi  2 1.  pornemos  por  efía  caurapor  qupcíettte  líí 
2  I  *  Y  multiplicaremos  luego  m  2 1 .  por.4,ce.p 
lo  col  y  haremos  ¡til, lo.ce,  iñ^.coJos  qualesfa- 
cando  <ie.8,  m  .ioxe.rcftan»8.  |¡.5.co¿  Eftos tenta- 
remos otra  vez  partir  por  el  partidor,dizicndo 
aííi ;  porque  p  2,co,enrran  en  p.^xo.  porp.  2 1 « 
pornemos  por  «cuociente  p.  2  J .  los  quales  [tiul- 
típíiaremos  por  el  partidor,  y  haremos  jp.io.ce, 
p.^-.co.que  Tacados  de.8.p.5.c0.reftan.S.ra.io,Gc. 
Y  dsfte  modo  procederíamos  en  infinito » Porq 
en  la  primera  partición  viníeron.f^co.y  en  lafc- 
gunda  partiédo  lo  que  fobro  por  el  mifmo  par- 
tidor vino  ifi.2 1 .  y  en  la  tercera  partiendo  otra 
vez  lo  que  fobro  vino  p.2  ^.  que  sudo  refulta  en 
nonada»  Porque  m.i ^ . p.2|,  no  hazen  sfima, y 
en  la  tercera  particio  lo  que  fobraes.8.m.io.cé¿ 
q  fbl?raroíi  de  la  primera.Y  por  tanto  ft  los  bol- 
uieííemos  a  partir,  en  la  quarta  partición  yernía 
m.2  j.  y én laquinta p.z  | .  y  fobrarialomífmoq 
fobro  déla  primera  y  deía  tercera,  couiene  aíabeí 
S.m-io.ce.  y  por  eíte  modo  yriamos  a  infinito* 
Por  lo  qual  fera,neceíTarí6  quedar  en  la  primera 
partición  .Pero  porque  eneila  vienen.y,cofaíi,y 
eíte  quebrado. H.m.io.ce.  partidor.4.ce  p.a.co.  q 

fe efcriue por  efte modo  :  ^*ce'^r¿:¿i, enelqüal q- 
brado  aun  queda  ygual  dignidad  eneVnuraera- 
dor,  y  enel  denominador  .  Podremos  con  ra- 
■  zqn  quedar  ene!  principio,  diziendo  que  .2o.cu, 
p.'g.partidoS  por,4,ce.p.z.co,  dan  efte  quebrado 

Masfí  nos  dielenpara  partir.2o.ce.p.5.po'r.4. 

CO,a zafería  ia razón  muy  drffcrétc.Po'rq  pu'éft'é 
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,  ^ue-ito  podamos  Hallar  quócientt  .que  muítipíi 
.  cado  por  el  parddor  haga  quanridades  de  ygüal' 
denominación,  o  menor  que  las  de  la  suma  qué 
feparre,peró  porque  enel  partidor  no  ay  quaiii 
tidaá  a  que  no  reíjpondii  otra  de  ygual  o  mayor 
denominación  en  !a  suma  que  ie  parte^poder  fe 
lia  hazcr  parricion  profiguicndo  la  vía  de  mas  y 
de  menps,ÍÍn  que  quede  por  partir  quatidadde 
mayor  denominación  que  la  del  partidor.  Par- 
tamos pues.ao.ce.p.8.por.4,co.p.2.  y  hallaremos 
que.4.co.  entran  en  los.20.ce.  por.^.co.  y  por- 
nemos  por  eíTa  caufa.f.co.  por  quociente.  Las 
quaies  multiplicadas  por  .4  co  p.z.haran.io.ce. 
p.to.co.q  ücados  de.2oxe.p  S.reííaran.H.m  ro.co. 
Efto  que  queda  boluercmos  á  partir  por  el  par- 
tidor, y  fera  el  quocientc  m.  2  | .  el  qual  fíendo 
niuiííplicado  por  el  partidor^hara  irt.ío.co;m.^.y 
facando mro.co.m.y.de.S.m  lo.co.reítará p.jj.los 
qualesyano  fe  pueden  partir  por  el  modo  fobre 
áicho,  y  quedaran  en  quebrado.  De  fuerte  que 
partiendo. lo.ce.p.g.  por.^.co.p.z.  vernan  en  la 

particion.5.co.m  2|.  pr^Vi. como  la prucuao 

€xperiencia  lo  mueftra,  multiplicando  .5.C0.  m  , 
z  I-  por.4.co.p.2.  y  juntando  ala  multiplicación 
íos.tj.q  quedaron  por  partir.  Los  qitales  ü  por- 
fiamos a  querer  partir  por  el  partidor  poi^  la  vía 
de  mas  y  de  menos,  yremos  ainfinitb  .  Porque 
en  la  primera  partición  vernan  p  6  | .  y  en  la  fe- 
cunda m  í>  I .  y  boluera  U  rercyera  al  principió. 
De  fuerte  ^obrando  por  effe  modo,no  aura  con 
riufion.  Y  por  taritoios.íj.quefobiaroríjdeueii 
■ 'Quedar  en  0ucbracíp«"  ^' 
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V  en  eñe  cafo  que  no  ay  mtl  partidor  digni  - 
dad,; a  que  no  refponda  otira  de  ygual  o  mayí>r 
denominación  cnia  suma  que  queremos  partir, 
acaefce  muchas  vezesfcr  ei  quociéteJufto,pro-. 
figuicndo  la  via  de  mas  y  de  menos .  Éxemplo, 
queriendo  partir. i.eu,p.i,  por  .i.co.p;!. porque 
í.ce.  multiplicado  por.i,co.haze.i.cu.porncmQS 
por  quocietc.i.ce.EÍ  quai  multiplicado  por.i^co. 
p.i.hara.i.cü.pi.cc.  y  ello  facado  de.r.cu.pj.fef- 
tara  i.mi.ce.  yeftc.í.m.í.ce.  boluerembsapartír 
|>orelpartÍdor,cl  qual  es.i.co.p.i.yppfiíemps 
por  qudcíete  m.i.co.elqual  fxendo  multiplicado 
poreí  pari;idor,hafama.ce.m.i.co.  y  efto  faca- 
remos  dea.m.r.ce*  y  quedara,  r  co^p.í.  y  cfto  bol 
ucremos  a  partir  por  el  partidor,  y  fera  el  quo* 
dente  ^uftamente.p.i.  Porque  multipHcandd.p> 
lipór.í.có^p.í.íiarcmos.i.co.p.í,  Y  recojendo  to^ 
dos  ios  quocientes ,  diremos  que  partiendo  .i» 
xu.p.i.por,í,co.p.i.  fera  el  quodente.i.ce.p.i.m* 
f.co,  yiaprueua  o  experiencia affi  lo  mueííro> 
porque ü  multiplicaremos.!. ce. p.i.tñ.í.co.por.i. 
co.p.u  haremos. 1. cu, p.í.  Por  efra  arte,  fi  partie- 
remos.i.cu.p.íí.por.i.co.p.  z.  fera  el  juílo  qupci- 
ente.i.ce  p  4.iri.2.co.y  fi  partiéremos. j.cu.p. 27» 
por.r.co.p.j.fcra  el  jufto  quociente.>.ce.p.9.m*5, 
co.  y  (i  partiremos.í.cu.p.  64.  poni.co.iM-  fe^'a 
el  iuílo  quocienre.i.ce.  p.ió.m.^.co.  De  fuerte  q 
-fi  el  numero  q  eñ-a  en  la  compania  del  cubo  fue- 
re cubico,  la  fu  raiz  cubica  con  mas.i.co .  fera  el 
fartidor  q  da  quociente  jufto.  Y  fi  el  numero  cu« 
ico  fuere  declarado  por  m.tambié  la  fu  rais  cu- 
;bica  ira  declarada  por  menos  encl  partidor,Exe«. 

,p.lQ,i.cu»m.89Ícr¡ia  por  juíio  partidor.j..co.m..í. 

B.ii'  l^ 
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La  praélica  de  los  quebrados  de  primera in- 
fenció  en  las  dignidadeSjleracomó  elAlgoridif 
I210  de  ios  enteros. 

f  Como  Je  detim  redu-:<^r  los  qmhrados  ■ 

V,,  Myp.a  mifma  denominación. Cap .6 , 

IV^^O  tratamos  de  los  quebrados  de  primera 
'r\¡  intención ,  los  quales  tienen  numero  por 
'  denoniinador,como  fon .  |.-|.  | .  y  qualés 
quíer  otros  ?]  fon  referidos  a  numero  enquamo 
íiuínero  .  Mas  nueíiro  propoíito  es  determinar 
de  los  quebrados  de  fcgunda  íntencicn^los  qua- 
les  tienen  por  denominador  ccce.cu.  o  otra  al- 
guna dignidad. y  primeramente  dircmos,como 
Tedeuen  reducir  a  quebrados  q  tengan  vna  mií- 
ina  denomjnació,Lo  qual  haremos  por  cfte  mo- 
do: Multiplicaremos  el  numerador  del  primero 
«quebrado  por  el  denominador  del  iegüdo^y  ter- 
Hemos  el  numerador  de!  primero,y  multiplica- 
remos el  numerador  áú  fegundo  por  el  deno- 
fninador  del  primo ,  y  tememos  deífe  modo  ei 
numerador  del  fegundo.  Dclpues  mulriplicare- 
mos  el  denominador  del  vno  por  el  denomina- 
dor del  otro,  y  tememos  por  efi-aarte  eí  común 
denominador,  y  es  el  mil'mo  modp  q  tenemos 
en  los  quebrados  dcprimeraintencion .  Exem- 

plo/i  queremos  reduzir  ,~  y  r—r  a  vna  mif- 

■  ■*   '     ■  j .  co.' '   I .  ce» 

nía  denominación,  diremos  affi ,  lo .  por . ¡.ce, 
Irazen .  lo.  ce, que  fera  numerador  áú  prime- 
ro, y  4,por.i.co, lia2en.4,co.  que feranumera> 
dor  del  íegundo,y.¡.co.por.i.Ce.  haze.i.cu,  que 
fera  elcomiin  d€íi9minador»y  por  tanto  los  dos 
^'  pri^' 
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primeros  quebrados  feran  réduzídós  a  eftos'^ 

fon  fus  yguaies  .,¿/^  ~~  y  el  mifmo  modo  íer- 

fílamos  ñ  los  denominadores  fueffen  en  mayor 
iiumcro,y  con  mas,o  con mcnos^y  de quaíquier 
otro  modo  que  fca.Porqiie  no  es  mas  neceífario 
cj  multiplicar  en  ^^  numerador  por  denomina- 
idor,y  defpues  denominador  por  denominador, 

L^  De.monf}r¿icion. 
A  demonílracion  delhi  Regla  dereduzir  ha 
remos  cncl  primero  cxemplo,  la  qual yni- 
.iicrfíilmente  fe  entenderá  en  qualquier  otro.De- 
monftrado  es  por  Euclidfs,q  íi  dosquantidadcs 
fueren  mulripiscadas  por  alguna  otra,  tal  pro- 
porción quedara  entre  ias  que  fueron  multipli- 
cadaSjComo  entre  las  que  por  las  tales  multipli- 
caciones fueron  produzidas.Comofi.2.y.3.fLfe-. 
ren  multiplicados  por.^.haran.io  y.f<;.  y  tal  pro- 
porción aura  entre.  2.  y. 5.  como  entre. lo.  y.  15. 
Y  auicndo.  tal  proporción  cntre.z.  y.^.como  cn- 
írcio.y.íj.  neceííariametc  tanto  verna  partien.- 
do.i.por.^.como.io.por.ij.  Porque fi  en  la  pri- 
mera partición  vínicíte  vn  quocienrc,  y  enk  fe-r 
gunda  vínicíTe  otro  dcfiguaI,porq  los  quociep- 
tes  multiplicados  por  los  p.artidores,hazen  las 
quanridades  que  fon  parriaa$,no  auria  luego  tai 
proporcio  cntre.z.y.j.como  entre.to.y.ij.Y  pues 
jo.multiplicados  por.i.ce.hízícron.to.ce.y.i.có. 
por.i.ce.hizct.cu.tal  proporción  aura  entre, 10» 
y.i.co.como  entrcto.ce.y.i.cu.y  tanto  verna  par 
tien do.  10, p o r.í.co.  como  partiendo, loxe.por»». 
cu.y  por  erta  caufa  tanto  fera  el  valor  dcftc  que- 

^rado  -í^  .  coma  df  ftc  ^^;^^  Y  lo  mífmo  es  eml 


PARTE  SEGVNDA 
ofro  quebrado,  p.orque.4,multíplkados  por.i, 
co*hizieron;.4.co.  y  .i.cc.  multiplicado  por.i.co. 
Íií!zo,.LCU.lue^o  tal  proporción  aura  entre.^.y.i. 
c€«  como  €ntre.4.co,,  y  .ixu,  y  tanto  venía  par- 
íieiido,4.  por.i.ce.  como.4.  co.  por.i  *cii.  Defta 

fuerte  el  valor  deftes  dos  quebrados  .7^ í-^- 

ferayn  miímo.Y  eíía  mifma  Regla  y  dcmonítra 
don  firue  en  la  reducion  délos  quebrados  de  lífc 
prirtiera  inrencion. 

•  Y  fi  queremos  reducir  a  vna  mifma  denomi- 
naGionviTí  entero  y  vn  quebrado,  porncmos  la 
Víiidad  por  denominación  del  entero,  y  reduzir 
los  iemos  cómo  ñ  entrambos  fueíTen  quebrados. 
y  fi  vno  de  los  dos  fuere  entero  con  quebrado, 
haremos  de  todo  vn  quebrado ,  multiplicando 
el  entero  por  el  denominador  del  quebrado,  y 
loprodiizjdo  pornemos  cabe  el  numerador  del 
quebrado,  y  quedara  eíía  suma  por  numerador, 
affí  como  acuílumbramos  hazcr  en  los  quebra- 
dos de  primera  intencionjY  ficndo  coucrtido  en 
puro  quebrado,  podra  fer  reduzido  con  el  otro 
a  vna  riiiima  denominación. Exemplo  del  prime 

■iOjSí  de  vna  parte  tenemos,2o.  y  de  la  otra  |5^— 

^y^queremos  todo  reduzir  a  vna  miíma  denojni- 
liacion,pornemos  la  vnidad  debaxo  de  los.20.  y 
inultipíitaremos  en  ►!<.  y  en  logar  de  los.20.  ler- 

Hemos  ^7~|y  en  logar  de  losf^  quedaraelmif 

iio  qtiebradojporqueao.multiplicados  por.f.cé. 
liázen.2o,ce.  perb.jo.  ponr.  nbfjazen  mudanza, 
iiy  tan  pocb.ilce,  el  qual  era  dcnó'minador^quán- 
!4is  fe  mwitípliíía  por,*,  Exempio  del  íc^ndo,Si 

-    '  de 


dev  na  parte  tenemos  .20.  p  ^^  y  de  la  otra  40 , 

£0. multiplicaremos, ¿o. que  es  elinteró  por.i.¿e« 
^U€€S  denominador  de  fu  quebrado,y  haretrioS' 
20. ce,  los  quaks  pornemos  cabfijos^o.  que  (orí 
numerador  deimifmo  quebrado,  y  defta  fuerte, 
quedara  el  entero  con  fu  quebrado  conuertída 

todo  en  efí-c  quebrado^—^^]'?'  y  acabado  cílo  ló 

podremos  reduzir  con  las.ro.co.o  conqualquíer 
quebrado  a  vna  mifma  denominación.  Y  fi  con 
las  .icco.  pornemos  la  vnidad  debaxo  délas  .lo» 
co.y  multiplicado  en  ^  y  cíenorninádor  por  de- 
tiotiiinadoTjquedaran  redu2ÍdoS  aeílos  quebra- 
dos de  vna  mifma  denominación  ^í^^-^^^i^  y 

"licc*  po^^"<^  ^^"^  ^^^s  ííos  cxemplos  moílramos» 
como  fe  han  de  rcduzir  vn  quebrado  c6  vn  en- 
íero,y  vn  entero  con  entero  y  quebrado^yla  arte 
no  esdiñeréíe,íambié  fabremos  rcduzir  entero 
y  quebrado  con  quebrado,  y  entero  y  quebrado 
con  entero  y  quebrado,y  todo  quedara coplido, 

f  J.brcmcir  los  quebrados,  (fp-?" 

LOs  quebrados  fe  pueden  abrcuiar  por  dos 
modos,conuienea  faber,por  numero,y  par 
dignidad .  Por  numero  abreuiaremos,par- 
íiendo  todo  numero  que  fuere  hallado  eneí  nu- 
merador por  el  denominador,y  el  mifmo  nume- 
ro del  denominador  también  por  fi,fm  tocar  era 
las  dignidades,  y  los.quociétes  harán  otro  que* 
brado  del  mifmo  valor  abreuiado ,  o  redusido  $ 
menos  roto.  Exemplo  fea  el  quebrado  queqi^erc- 

moj abrcuiar  |;g¿;jpajr£iremos,4o.por  ^.y  verna.8. 

E  i.ii,í  y  par* 
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Ypartfremos,5*por.?.  yvcrm.utñcs  doS-,quo-r 
ckntes conftituíran  eñe c^uebrado  ^  y affi  que- 
da.- eí  primero  quebrado  red uzido  a  eík  -^ 

Yelmiímo  tnéáo  tememos  ñ  el  numerador  fue- 
re compuéilo,como  es  e/íe  ^'"^iP^-  d  qual  verna 
a.€íí6  j---  Y  quádo  ei  denominador  cscom- 
pucífojía.razoii  del  abreiiiar  no  es  differenre.  Ex- 
cmpiójCfte  quebrador^^JIfj^-  partiendo  ios  nu 
liicros.por  .7.  vicnéa'efte  ~t~*  fm  q  quede  al- 
gmiqiiebrado  en  los  numeroí;,porque.7.cabecn 
íodbsfirvexcefib .  Pero  cílequebrado~~4^' 

-      2X0.f.p.2»  , 

Viene  a  efte  ¡^^\que  quiere  dezin2.co,y.|. 

de  cofa  p  3. partidor.  i.ce.p.i|.  y  eslacaufaporq 
quedaron  quebrados  en  íus  nuineros,q  el.5x6- 
íiiuri  partidor  no  ciípo  en  lós.n.  y  en  ios. 8»  fin  q 
fobraffe  numero. La  rason  deííe  abreuiar  es  muy 
dara,q  parriedo  todos  los  números  por  vn  mil- 
sno  numero^queda  la  miOna  proporcio  entre  el 
nuimírador  y  el  denoniinador,eneIabreuiddo,co 
rno  de  principio  auía^y  fera  por  efta  cauía  ci  valor 
delgiiebiadqrlo  q  antes  era,  Y  nueílro  propofito 
en  eíte  abreiw  no  es  corno  qiiado  procuramos 
traeramenos  roto, los  qbradosde  primera in- 
tqi^qipri,  jo  qual  fe  baze  traendo  el  numerador  y 
el  d.enowinacior  a  los  niininios  números  de  fu 
proporcio n^Porq  fiendo  affx  abreuiados,ningim 
líumero  (,e:ííeepro  la  vnidad)  puede  enellos  caber 
y«2¡uatrnente,y  defta  fuerte  ^  vienen  a  f  .y  l-f  a  |. 
Y  íi  con  efto  nos  cotcntaíleiitos  cneí  abrcwiár  de 

10$ 
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lóS  «quebrados  de  fegundainrencio,baftaría  traer 
fus  nunicros  a  menos  rotOj  como  ñ  el  qucbradcs 

fueífe  |~;¿5;  o  —-■  fufficientemcnte  ferian  abre- 

liiadoSjtraendo  íns  numeros  a  menos  roío,y  ver 

íiian  a  eftos ,  J.¿-;  y  |f^^^  q  tienen  el  mií'mp  valor, 

Pero  nncñro  propofito  en  eñe  abrcuiar  es,q«c  el 
denominador  del  quebrado  venga  a  vnaíbla  co 
fa,  o  a  vn  cenfo,  o  a  vn  cubo ,  y  alfi  por  las  otras 
<iignidades.Por  lo  quai  ncceíTariamete  en  alguno 
de  los  otros  numeres  quedara  quebrado ,  í'aluo 
quado  el  numero  de  la  dignidad  que  tiene  el  de- 
nominador cupiere  ygüalmcnte  en  todos  los  o- 
tros .  Pero  ñ  no  cabe,o  fe  ha  de  fufrir,quedareíi 
ios  números  con  quebrado,©  nos  cotentaremos 
con  abreuiar  vn  tanto  mas  de  lo  que  antes  era,  a 
vn  q  no  lleguemos  a.  1  .co.o  a.  icé.como  de  prin- 
cipio pretendiaraos,  o  lo  dcxemos  como  eítaua 
fin  mas  lo  abreuiar.Dcfto  tenemos  exemplo  enel 

mifmo  quebrado  ll~^¿  al  qual  ñ  queremos  abre- 
uiar por  el  modo  de  los  quebrados  de  primera 
intención  verna  a  efte  ^-^*  Pero  ñ  lo  queremos  a. 

2,  ce,  ■* 

vn  mas  abreuiar,  partiendo  todos  fus  números 
por.2.auemos  de  fufrir  que  quede  quebrado  ene! 

iiumcradorj  vcrna.a  ^^^-j^^'^  digamos  que 

sio  fe  deue,o  no  fe  puede  traer  a  menos  roto.Pos 

dignidad  fe  pueden  abreuiar  loss  quel3radqs,qua^ 

do  todaí|.ias.quatidades  del  numer;aí|pr,y  del  de* 

nominador  fuere  dignidades,^  £l.nii,4#.;|cra€fte.: 

Qut  fi  d  quebrado  fue^-e  íim^k  ,.qHitemos  soda 
■  -^  •■  •    ^       ■    ...^  ■  -  ■  •-         g^^  Ja 
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la  denominación  del  numerador,  y  quedaranM-^ 
inerp  por  numerador  fin  dignidad,  y  de  la  deno- 
minacié  del  denominador  quiraremos  otraían« 
ta  denomínacion,y  lo  que  reliare  fcra  la  denomii 
nación  de  la  dignidad  que  a  de  quedar  por  deno- 

mínador.Éxempio,enefte  quebrado  ^^-^  los.20. 
ce.quedaran  cn.2o,n«mero,y  facaremos  de.^.que 
és  denominación  de  cuboja  denominacio  del  cen 
fo,Ia  quai  es  2.y  quedara,  i.dendminaciodeia  co- 
fa par^el  denominador  .  Porque  abatiendo  por 
éña  arre  ai  numerador  y  al  denominador  yguaí- 
mente,qdara  el  diclio  quebrado  abreuiado  acftc 

^°~-  Es  U  prueua^que  fi  los.ao.boluemos  a  multi- 
plicar por  eí  cenfo  que  fue  abatido,  harcmosao, 
ce.  y  multiplicando  también  la  cofa  por  el  cenfo 
jharemos.  i.cu.y  deíia  fuerte  rf fultara  el  primero 
quebrado>Pero  íi  el  quebrado  q  queremos  abre- 
niar  fuere  <:propueíi.G,racarcmos  de  todas  fus  díg 
nidades  la  denominación  áeh  menor  dignidad  q 
en  tal  quebrado  le  iialUrej  y  quedara abrcuiado^ 

Por  eñe  modo  efte  quebrado  ^1°'?'?1?  verna  a 
lile  f^^'  La  demoítracíbh  defta  arte  de  abre 

4  «CW-pf  Lee» 

BÍar  es  muy  clara,y  darla  enios  a  cntcder  enla  abre 
iíiaci0n  del  primero  quebrado.  C^ue  por  quant© 
Igs  dignidades  fuero  abatidas  por  vn  ccnfo,cuya 
denominacio  es.2.fueron  por  tanto  abatidas  por 
ygual  numero  de  proporciones  ygualeSjIas  qua- 
ies  proporciones  por  las  denominaciones  fon 
fignificadas,  como  cncl  principio  derta  feguncía 
parte  auemos  dicho-  Luego  tal  proporción  aura 
cíe.ab.cc.para.i,GU»comQ  ckl  aumao»SQ.|>ar¿i.í..a>- 


"    DESTÁ   OBRA;  :  5S 

Fiics  fí  tal  proporción  ay  del  primero iiumeradQf" 
parad  primero  dcnominador,co rnovd,erfcgün- 
áo  numerador  para  el  fegudo  denomiíiador,nev- 

ceíTariamente  talc|»ebrado  fcra  ~*  como  ^^ 

y  efto  queríamos  demonftrar.Y  es  iá  demoníira» 
¿ion  vniueríaL 

^  Sumar  los  quebrados.  Cap.  8. 

SVniamos  los  quebrados  de  fegundaintencío 
por  la  mirma  arre  de  que  víamos  para  síímar 
ios  quebrados  de  primera  intencion.Porquc 
primeramente  feran  rc-duzídosa  vnamifma  de- 
nominación por  fu  capitulo.y  hecho  eílo^silma 
remos  entrambos  los  numeradores ,  y  queda- 
ran lOvS  dos  quebrados  juntos  en  comparado  de 
vnmifmo  d^'nominador,  cl  qual  t$  fu  partidor. 
Exeinplojfi  quercmoü  poner  en  vna  suma  eftos  , 

doscibrados.ü*   i£    multiplicaremos.20  por 

^  3,co.  j.cc,  *■  ,    •'     ^ 

i.ce.  y  haremos.30.ce.por  numerador  delprirae- 
rojy  multiplicaremos. 20. por4.có.yharémoif..2o* 
co.por  numerador  del  fegundo,y  muitiplicarc* 
inpsvn  denominador  por  el otro.í". I.  co.por,8, 
ce.y  haremos. I.  cu.  que  fcracomm un  partidor^ 
O  aenominador.Eílo3  dos  numeradores porne- 
mos  en  vna  stíma  por  íii  capituio,y  haran.30.ce» 
§.%o.co  ,  De  íuexu^  q  los  dos  quebrados  en  vna 
suma  harán  elle  quebrado  i5:S£¿'!5i£eí.-V  íi  fue- 

ycn  masque  dos  los  quebrados  qüfc  eji  vna  su- 
ma queremos  poner,  sfimaremos  primerameíé 
ííos  dcUos ,  y  la  suma  de  los  dos  boluercmos  ^ 
sumar  €qíi  ú  tercero  qncbrudo,  y  affi  k  liara  tú 
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ios  otros  híifta  el  cabo.Yfi  en  los  tales  quebrar 
dos  ouicre. numerador  o  denominador  compü- 
cfto,no  aura  poreíí;^  caufa  intidan^-aen  la  arte 
.d:e  sümar,porque  vriiuerralmenteíiruecn  toda 
áiípofídon.  Como  ñ  los  quebrados  que  quere- 
mos siimarfuefeíi  tilos  ^-^-t--   j¿j— .^  elni!- 

snerador  del  primero  defpuesdeíérrcduzido  fe 
ria  cík.5.ce,ce.p,5.  cu.  y  el  numerador  de!  Í€gu- 
do  (eria.7.ce,ce.p  21.ce. y  cleoinnum denomina- 
dor feria,  i.re]atoprimo.p.  5. cu.p.i. ce.  ce.  p.g.ce, 
7  por  que  entrambos  los  numeradores  luntqs 
en v.na  suma  hazen.  iz.ce. ce  p.j  cu .  |).2j  ce.  ícra 

por  tato  el  quebrado  .^í'^¿5p4^HlP'Í^:5^-_.-----J 

f  Vimimúr  los  quebrados.  CafL  9 . 

PArafacar vn  quebrado  deotro  fera ncceíTa- 
rio;que  primeramente  íean  rcduzidos  a  vna 
miítiía  denominacion,y  íacaremos  luego  vn 
liumeradordeotro,porque  lo  qucqucdarefera 
riumerador  de!  quebrado  que  reíia,  y  terna  el 
iríifmo  denominador  commun.  Exemplo,  ü  de 

i:^' queremos  Tacar,  i-  reduzir  los  emos  a  co- 
itnin  dejií3íí?ínacíon,y  el  quebrado  que  era.  -bí- 
fera conuertldo  cncfire  l^  V  dancprr  1°-^'/"* 
€ommido,m  j;^¡¡^'  focaremos  por  tanto. 3.  ce» 
dc.!o.co.:y:qucdaran,io.co.m.;.ce.  yefto  jera  e! 
numerador  del  q.uebrado  que  reíla ,  iJe  fuerte  q 

facldo -i'  de.IS; rcftara efeqbrado i-^'^^:"'?i5!¡ 

Es  Japru€iíajQii?  mmmáQ  ■  ^^  con  -I2:Í5!:iMf^ 
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baranla primera  cjuantidad,la qual  cra.^Porq 
reAüzkndo  los  a  vna  iniímadenomináciotí ,  él 
qbradoq  reílo,elqiial  es  "^^^^^^  krácdé. 
tido  en  eíle  ^--;|i-.  y  el.^  ftra  conuem- 
¿o  en  -^~  Sumando  pues  los  dos  numerado- 
res hazcií.io.ce.que  lera  numerador,y  ^deno- 
niinadoriera.Lcc.ee.  Delkmodo  elquebrado 
cjue  íacamos,  y  el  c|uerefto,hazcn  en  vaasfima 

Lee!»;  ^^  '^"'^^  quebrado  abreuiado  por  dignicíad 
venia  a  eíle  -^*  q  era  el  quebrado  primero.  Y  íi 
qremos  facdr  víi  quebrado  de  vn  enterólo  ente 
JO  de  quebradOjharemos  la  diminuido  por  efta 

palabra  menos  ♦  Exemplojdeao.  facar.;^«ít| 

iqm  li-y  de.  Í^  facar.4.reft4.^i^  m,4.yd€.i© 

p.^  líiiíar   5-  reftanao.p.'¿í^:f^  que  abre- 

uiados  íeran  tanto  como.**-™—^'  Y  podremos  & 
quíñercmos  conucrtir  el  entero  en  quebrado, 
iniultiplicando  lo  por  el  denominador  del  qbra- 
do ,  y  poniendo  lo  fobre  la  linea  o  Vaya  por  nu- 
merador,/ quedara  todo  en  qbrado  de  vn  mif- 
mo  denominador,y  haremos  la  diminuido  co- 
mo quando  Jacamos  quebrado  de  quebrado. 

f  Multiplicar  quebrados.  Cap.  i  o, 

PAra  multiplicar  vn  quebrado  por  otro ,  no 
es  mas  neceííario,  que  multiplicar  numera« 
dor  por  numerador  j  y  denominador  por  dmo- 

•■  mi* 
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mlnadorjComo  cutos  quebrados  de  primera  ía- 

ttncloíl.Excmplo/i  queremos  miiltiplicar.-^ 
por.  j5i.  multiplicaremos  ,4.  por  X  y  haremos , 

|2,quc  fera  niimeraclor,y.í,co.por,í.ce.hara.i.cii. 
t]  fera  denominador.  Harán  por  tanto  efi-e  que- 
brado Jf¿  Y  fi  queremos  multiplicar  quebrado 
por  cnrero,  pornemosla  vnidad  por  denomina- 
dor del  entero,y  obraremos  fí  entrambos  fueíTen 

qucbrados,Exemplo,que.ríendo  multiplicar  -^j- 
por.4.ce.pornemos.  i.por  denominador  deios.4í 
cenfos,como  f¡  fuefen  quebrado^y  multipiícando 
5.por.4.£e.haremos.i2,ce.y.i.co,por.i*  y  bare- 
iBOS.  I  .co.Por  cite  modo  valdrá  la  multiplicacio 

íi~'  y  porque  el  numerador  tiene  mayor  deno- 
minación qucel  denominador,d  qiial  iiempre  es 
partidor,  partiremos  por  tanto. li.ce.  por.i.co» 
y  fera  el  quociente.iz.co.y  efto  lera  lo  que  final- 
mente fe  haze  multiplicando £^^  por. 4x6.  Por 
cíia  mifma  arte  multiplicando  ii_  por.A.co,  íia- 
remosclnumeroji.y  i*-  r^or  a  bazen  r-~'.  Y 
fi  queremos  multiplicar  entero  con  tprado  por 
jquebrado  o  por  entero,haremos  del  entero  coa 
fu  quebrado  todo  juntamente  vn  quebrado ,  el 
qual  multiplicaremos  ppr  el  otro  qbrado  o  ente 

ro.  Exemplo/i  queremos  multiplicar.  20'p.— 
^or.5.  multiplicaremos  los.  10*  por.t. co.  y  haré- 
.inos.io»co.y  fera  todo  en  v,m  suma-— j^^^^t-*^"^ 
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qmht&éo  multiplicaremos  por .  ^ .  pciníendoíi 
anidad  dcbaxo,y  dizíerido  alíi.^,  vcJses.ao.co.p. 
lo.  fon.  6o,  co.  p.  30»  que  quedarán  por  numera-' 
.  tíor.  y.!,  cofa  multiplicada  por,!,  denominador 
del^.liaze*i.có.  la  qual  fera  partidbro  dcnomi- 
riador,  y  partiremos  luego.  6o.co.p  ^o.por.í.co. 

y  fera  el  quociente  .60.  -i.?iY  la  mifma  arte  ter- 

nemos  para  multiplicar  entero  y  qucbrado'por 
quebrado,  y  entero  con  quebrado  por  entero 
■  con  quebrado, 

fl[  farúrquehrados.  Qp.í u 

SI  queremos  partir  vn  quebrado  por  otro,fc- 
guiremos  la  mifma  arte  que  tenemos  en  los 
quebrados  de  primera  irtíencion.Porque  multi* 
píicaremos  en  *t ,  para  que  lean  rcduíijdos  a  vna 
mifma  naturaleza  o  denominació,  y  para  q  que- 
den como  enteroSjy  lo  q  fe  hiziere  por  vna  muL 
tiplicacion  partiremos  por  lo  produzido  por  la 
otra,y  fera  fiempre  partidor  lo  que  fe  hÍ2o,mul- 
tiplicando  el  numerador  daqucl  quebrado  que  le 
propufo  por  partidor, por  el, denominador  dú 
quebrado  que  fe  propufo  para  fe  aucr  de  partir. 

ICxempío,  Queriendo  partir  i?*  por  -° -  mul- 

íiplicarcmos.2o.pór.í.co.  y  haremos.20.co.  que 
feran  partidor,y  multiplicaremos.30.por,  i.ce.y 
feran  .jo.ce.  los  quales  partiremos  por  .20  co.  y 
yernan.i.co,^.  y  cílo  diremos  q  viene  partiendo 

f^o  ^^^l^cl^^  prueua  fera  multiplicar  el  quo- 
ciente por  el  paríidor,y  harán  '2i££:  que  abreuia- 

dos  fera,—  lo  mifmo  que  fe  propufo  para.pár- 
'  *  sir 
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t:ír,y  fe  vm  de  las  quantidades  fuere  entero j  ora 
■üu  el  partídor,ora  fea  la  quaoEidad  que  auemos 
de  partir,  ponerle  cmos  la  ynídad  por  denomi» 
eador,como  muchas  vezes  auemos  dicho  que  fe 
haga,y  haser  fealapartidoncomo  en  los  piirps 
qncbrados.Y  ít  vna  délas  qoantidades  fuere  en- 
tero con  quebrado  couerterfe  a  en  puro  quebra- 
do, como  folemos  hazer .  Los  exeniplos  fcran 

cftos :  Partamos  ^7^  poir.^*  diremos  affu u.por 
i,hazé.i2j.5.por.i.c()*ha2;en.5.co.q  fera  el  partid 
dor,y  fera  por  tanto  el quocicntc  ^:^  que  fe  po- 
dra abreuiar  por  numero  a  ^l~  íteii ,  parramos 
M-cOf  por,2.  co.  pornemos  la  vnidad  debaxo  de 
ías».2. cofas  por  denominador,  y  diremosaffi.24, 
co. multiplicadas  por.i.hazen.24.co.  y.2,co.  por 
j.cejiazen.^.cu.que  fera  el  partidor ,  Y  fera  por 

tanto  el  quociente  ^^  queabreuJado  por  nu- 
mero vcrn  a  a  £^^- 

Ircn,  paríamos.20.  por  ,-^-^jy  vernan,5'*co.las 
quales  ü  haziedo  la  prueua,boluemoS  a  multipli 
car  por  los  ~    haremos  los  mifmos.zo. 

Y  partamos.íS.co.por  ^y  vernanprimera-. 
mentc^tü:--*  y  porque  la  denominación  de!  nu- 

i2irrador  es  mayor  que  la  del  partidor  o  denoml- 
nador  j  partiremos  por  cfta  caufa.6.ce.cc.  por,4, 
cü,  y  fera  eíquocienEe.  i  .cenfo  y  medio.La  prueua 

fera,que  multíplicandoa  ,€6,1.  po^r  |^  haremos 
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6.ce.ce.  paríidoiM  .cu.y  porque  la  denominad 0.0 
de  cenfo  de  ccnío  es  mayor  que  h  del  cubo,par- 
tircmos.6.ce,ce.por.i.cu.y  vernan,6.co. 

Iren  parfamos  - ~  por.2.co.p  3  conucrrere 
mos  primeramcnDe  d  partidür  en  vn  puro  qiie^ 
brado  como  folcmos  haser,  v  íf^a  eíie  ^-iSHli?-  y 
partiremos  lueao  -I-  por ^:S^— como  ü  fuef- 
fen  puros  quebradoi;,multiplicádoen>|<j  y  yer- 
na por  quociente  2.'ce.(x.i'.i'.co~,  ^^  ^"^1-  tjuebrado 
abreuiado  por  numero  y  por  dignidad  verna  a 
efte quebrado  ..-^'/°-"  .  La  prucua  fera.muhípU- 
car  el  quociente  por  el  partidor,  cóuiene  a  faber 
.^•£«_i_  por  ^i£íiM:.y  harán  ^^'•«-«•P-^S^;  y  f,  ¡^ 

partición  fue  bien  hí:cha,neceriario  es  q  por  eíia 
multiplicación  fe  haga  el  vaior  del  prinicrg.qule,- 
brado,  q  fe  propufo  para  partir,,  aun  q  no.vcnga 
nobrado  por  los  mifmos  números  y  dignidades^, 
como  en  eíía parricío  vemos,  (rae  eiquebr'ado^ 

partimos  era  /^J  mas  el  quebrado  q  por  la  muí- 
íiplicacion  vino  para  la  prueua,  es  de-dilTereritei! 

nombres  y  dignidades  .1.  ¿^i-^inoTM-cé".  ^^^^Z 
ra  fabcrmos  fi  es  del  valor  del  primero  quebra- 
do, multiplicarlos  emos  en  ^  para  fcré  reducidos 
a  vna  mifma  denóminaciój  hallarlos  emosygua 
ies.Porq  multiplicando .i-z.pQra.re.primo  p.^-ce, 
jhareraos.u.relatos  primeros  p.48.ce.5i  multiplí- 
cando,i.co.por.i2.ce.ce.p.48.co.haremostambie- 

¡2,relaEos  primeros  p.48.ce.que  fon  dos  namera;. 
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dores  ygüales  en  rcfpcííio  de  vn  miTmo  denomi- 
nador,elc|ualfeha2eporniir!tiplicacion  de.r.co. 
por4.re.p'*.p.4.ce,  y  por  tanro  yguaies  fon  eftos 

dos  quebrados  j;^  y  j.,,.pn^op.¿,rce. 

Ypartamos.5  p^^^l"  por^'*^^;  CQuerteremos  prl 
tneramac  3.pxJ°- eri  puro  cj'bradoj  íera  '-——^ 
cite  multiplicaremos  en  4*  con  el  particlor,y  fcríí 
el  quociete  H?:£IÍi^MSÍ'«'d  quai  por  dignidad 
fera  abreuiado  a  eík  itfl^M'  y  por^  el  denomi-^ 

nádor  o  partidor  es  numero,  y  el  numerador  es  . 
dignidad  con  numero,  poder  íe.  í^n  partir  por  ei 
inodo  délos  enteros,y Tera  el  qüociéte-^,co-p  1 1-. 
y  ñníilmente  efto  diremos  q  viene  partiendo  j.p. 
•^^í**-*  por  l'ff;  Lg  prtieua  fera  multiplicar  el  q no- 
ciente por  Qlpartidor.r.J-*^*^'^*^^^*'-?''  í*  P*^*'  iTíf* 
y  harán  la  qiiaridad  q  partimos.  Porq.|co.p.ií. 
por.4,ceJia2en.5.cLip.6.cc.y.í.eu.por.Lhaz.í.cu, 

y  fera  por  tato  el  quebrado  producido  ^'^"y^*  -' 
partiremos  pues  fu  numerador  por  fu  denomina 
doro  partidor,  y  vernan-^.p.  ^-55*  el  qual  ficndo 
abreuiado  qdara  en,^,^  y;;|f^  q  es  la  quatidad  que 
fe  propufo  para  partir,y  aun  fe  podría  maji  abre 
iiiar,y  quedaría  en. 3.0-^  que  tantQ  vaíe  co- 
mo,?. p.  ■— 

y  partamos.! i.pont.fj—coucrtercmos  el  cn^ 
?ero  co  quebrado  en  forma  de  puro  quebrado,y 
p^ueíta  la  vnidad  por  deíioininador  delosui  rnul 

dpU* 
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típlícaremos  en  '!i*,y  ícra  «i  ^«odcíite  |^^  ^  íc 
podra  abreviar  por  numero  a  1^^. .  ¡a  prueua 
fcra,^  multiplicando  eñe:  quodentc  por  el  parti- 
dor principa!  hará  el  valor  déla  ^uitiddid  p^rti* 

da,cícjuaifera.n.ce,ce.p.4.H.cc.partidor.ice.cc, 
§.4,.ce.y  hecha  eíla  partición  vernan.n. 

Y  partamos.<5.p^  por.5.conuertcremosví5  fi 

j^  en  forma  de  <3uebrado,y  fcra  !:f^*  y  porne 

moslavnidad  debaxo  deios.5.  y  multiplicare- 
mos en  >|í,yverná;<í.co.p. 8.  paríidor.5.co.Par5Íi. 
remos  pues.6.co.p.S.por.5.co.y  fera  eí  quociéte 

l|.  p,  •^-  La  prueua  ícra  multiplicar,  i  f  p.Ji^ 

poY.s»y  harán  la  quantidad'partida.Porq  c6uc¿ 

tiendo  efi:c  quocíente  en  quebrado,íera  -^S^M» 

el  qual  quebrado  multiplicando  por.5.]iaremo$ 
30.C0  p.40.paríidor.5.co.y  hecha  iapartício  fera 
el  quociente,quc  es  el  valor  déla  inultiplicació.é. 
f,  l^y  efte  qbrado  -^'  abrcuiado  por  numero 
vicnc'a  ^^.  vale  lutgo  la  muUiplicacio.é.p  ^  ^;- 

Y  partamos  finalmcntc.io.p.-^-^por.^.p  J^ 
reduzírlos  emos  en  forma  de  puros  quebrados, 
y  tememos  i2f^  para  partir  por  ^í^^iÜ-Mul 

tiplicaremos  pues  en  ^^  y  haremos,2o.cu.§.8.ce, 
15 uc  han  de  íér  partidos  por.j.cu  ^.la.co.y  por^ 
j.cu.entrá  en.io.cu.por.é  fpornemos  por  quo* 
cictcéf  Jos  quales  multiplicaremos  por  el  par- 

MiÚQT^Y  liarcmos,2o»cu,|»|o.co.  los  quales  faca- 

F  4  fcmoi 
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s:emosde.5'so.ciu,p.,S.ce.y  reftaran.8.ce,.m.,H.o,.íQ,y'' 
fta'raedo  o,traue2'€]fl:o,q  rerta  por  ei  pariidorje- 

ra  el  'quocieiiw^'— ■- Jy^^'  q  ábreuiado  por  áig-^ 

Iii4ad  fera  ^~~'.ft"  Sera  luego^cl  entero  quociéte 

^  |;^l'f^i!íLl^'£3 '  priieua  ferajqiie  multiplicado 

cftávé|.  ^  |g|Í^:e^^'^^  |)artidor.5.p'  J ^  haré 
inos  d  valor  deía  quani:idad;paríida.Porq  redu- 

ziendo' en  fórrna„de  puro  gbrxido.óf .,  p  P^^' 

•íeriiEpos;  en  fulugar— -^--^^^  y  üend,o  el -par-, 

tidor  támbie  réidiisido  a  quebrado,fera  :^'J'j;^^* 

Agora multiplitáreilios  numeíador porpiinie- 
ra^or,  y  denominador  por  de|íominador,c6for^ 
me  ak  ílegla  de  nuüíiplicar  c|brados,y  haremos 
éo.ce.ce,  p.24.o.ce,  p.24.cii,p.9¿co,  partid0n3.ce. 
ce  Jiu.ce/Faríirenios  luego  vna  qiiatidad  por  la 
otra^y  verna  príiiieramcte  el  nümerGao.el  quai 
roülíiplicarem'os  por,^,  ce.ccip'wiq  fon  el  partidor 
y  har^mos.6oxe.ce.p.240.ce.ios  quales  lacaremos 
del9íi.6íJ;.ce.ce.^.24.cLi.p.2'40.ce.p.9(í.co.yreftara 
24.cti^'  p.c)6,CQ,\bs  qúíLÍcs  boliiercmos  a  partir  por 

el  paríioor ,  y  darán  por  quocicntc ,  ct-.c-cirñTcc. 
Eñe  cjbradoabreuiaremos  por  dignidad,  y  i'cra 
'fíu|'u*co«  Y'ííí'a  por  tanto  el  total  valor  deJa 
multiplicacio.20,'6 ^l-'-íi^^-i.:  queno buelue en 
prqpria  forrna.ála  quatidad  partida, la  qual  era 

'o  í  1  -  >  ■    .  ^  ^ 

2o,p- j^  .Pero  baíl-a  c¡  lea, el  fu  valor  para  q  fepa/^. 

iiio&'<3[ue  U.paríiífioB  fué  hedía  como  cumplía» ' 

Y  que 


DESTA^  0,B:R:.A.  45 

Y  que  fea  fu  entero  vaíbr5es  la  prueua,que  mdu. 

•ziendo  eftos  quebrados  —  y  £15íi|¿-.  ^  yjja 

mifma  d¿nominacíon,ei  vno  y  el  otro  ferarcdü- 

¡zido  a  eíte  ^-^ccj:ípJzxt>  como  ie  vera  multípií- 
candólos  en  »|« . 
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ciejia  /í'gMi  ddp¿trte  principal ^ en  la 
qualletraña  deLis  ''^ú^cs, 

.f  Cap.  primo  deias  diferencias  de  %ii:^es. 

A  pracflíca  dclas  raizes  no  es  menos 
neceíTaria  en  efta  arte  c¡  la  délas  dig- 
nidades.Dos  diferencias  ay  de  raises, 
porque  vnas  ion  fimplcs,  y  otras  fon 
compueftas.  Las  fimpies  fon  en  mu- 


chas maneras.  L  rais  quadrada,  o  raisfcoundaj 
fiaiz  cubica  o  tercera,  raíz  de  raíz, o  raizquarra, 
raiz relata,o  raiz  quinta,raiz  rcxta,ra!s'fepti_iria, 
raíz  ¿(Saua  .  y  affi  dífcurriéndo  p'">r  las  digaida- 
'cíes.  Por  raíz  quadrada,cntendcmos  vnnuíi=iero 
■que  multiplicado  por  íí  mifíTi'o  haze  otro  núme 
•ro,el  qual  por  elTa  caufa  fe  llama  quadrado'.  Affi 
como  es.  2.  en  refpedfo  de.  4*  y .  5 .  en  reípcíTro  de 
5>.y  4.  en  refpecío  de.ié.  y.  ^,  en'refpec^o  das. 
Y  porque  todo  numero  puede  fer  multiplicado 
por  fi  milmo V fera  por  cíVa  caufatodo  numero 
raiz  quadrada  de  otro  nuínero ,  el  qual  fe  repre- 
fenta  en  forma  quadrada.Fero  no  tiene  todo  nu.. 
mero  raiz  quadrada  perfeta  y  pün<5i:ual,  porque 
a  ninguno  dcftos,-2.5.5.6;7.8.  io-m.  nAi^i^.'tff* 
•■■     •      '  F  üi  ■      ^       ■'''7« 
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,iX'S¿»í9.2©.  ny  a  miichos  otros  que  van  procedi- 
endo en  infiniíopuedercfpoíidcraígun  numero 
^  multiplicado  por  fi  mifino  lo  reftituya .  Y  por 
«os  fuedemonárado  en  otra  parte  que  el  rmine- ; 
re  que  no  tiene  raíz  perfeóta,  y  punaua¡,que  fea 
numero,no  la  podra  tener  con  quebrado,toma- 
snos  agora  numero  en  íu  verdadero  fer,q  es  co- 
lección de  vnidades.Fuc  fundada  nueftra  demoít 
ílracion  en  la.S.propoficio  del.SMib.de  Euciides, 
en  la  quai  es  demoftrado,q  íí  entre  dos  números 
cupieren  otros  números  ordenados  en  continua 
|>roporcion,€s  ncceíTaríD,que  otros  tantos  que- 
pan entre  quaksquier  otros  dos  números  de  la 
mifma  proporción.  Exemplo,  entre.9.  y  4.  cabe 
6.  en  continua  proporcion^porque  de.p.  para.  6. 
es  como  dc.(í.para.4.  y  porque  de. 45  para.2o»cs 
como  de.g.para.^.cabera  por  tanto  chire,  45.  y 
30.  otro  numero  en  cotinua  proporción,  el  qaal 
CS.30.  porque  tal  proporción  ay  dc,45,  para.  30, 
como  de.50.para.20.Por  io  qual  quándo  a  nume- 
ro no  quadrado  communmcntc  aíTmamos  por 
yai2  numero  con  quebrado,eiTa  tal  raíz  no  pue- 
de íer  perfeda  y  jsundual,  mas  es  proplnqua.  Y 
llamaíc  raíz  propinqua  por  cñar  cerca  de  laque 
vcrdadcraméte  feria/i  el  tal  numero  la  tuuícfcg 
y  la  difcréciaes  vn  poco  mas^o  vn  poco  menos» 
De  fuerte  que  ficndo  por  íi  mifma  multiplicada^ 
hará  el  numero  cuya  raíz  biifcauamos,no  preci- 
famcníe,mas  fcra  tan  chica  la  difcrencia,que  par« 
h  praéCica  de  lo  que  fe  trata  bien  fe  puede  tomar 
por  raiz,  y  teniendo  aun  en  cíTo  efcrupulc^  pode 
remos  tomar  otra  mas  propinca  entre  losiermi- 
pos  de  mas  y  de  mefio«»Ffiro  aun  qus  el  nume- 
ro 
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ró  no  quadrado  confiderado  en  fu  ac\:ua1  y  ver- 
dadero fer,  el  qual  confiík  en  vnídades  de  cofas 
feparadas  o  difcótínuas,  carefca  de  perfeda  raig 
quadt^íidd,  como  auemos  dicho,  coníiderandolo 
pero  como  continuo,  cnel  qual  ella  en  potencia 
todo  numero,ternaperfe¿i:araizquadrada.  Ex- 
cinplo,el  numero. (í.  en  quanto  numero  no  tie- 
sle  raizquadrada^porcjue  ningún  numeró  multí- 
plicído  por  íi  ipilinOjOy  con  £juebrado,ny  fui  q- 
brado  hará  perfedamente.  6 .  Mas  en  yna  iinea 
de.6.pies,qucescoHtinuo,pGdrcmosaltmarvna 
liníía  a  parrefuya,íobre  ía  qual  fea  fundada  vna 
fuperlicie  quadrada  cjue  tiene.6.pies  qüadrados, 
V  ilamafc  propriarñenre  efta  linea  lado  quadradcJ? 
dc.6.no  raiz  quadrada,como  en  la  primera  par« 
te  auemos  dicho .  T  es  efta  tal  linea  medía  pro- 
porcional éntrela  linea  toda  de.6,pies,y  otra  pe- 
queña de  vn  íolo  pie.De  modoq  tal  proporción 
ay  de  la  linca  de.  6.  pies,  para  efta  tal  linea,  como 
dclla  paravia  pequeña  de.  i .  pie.  Y  hallaí'epor  la 
arre  que  traeEuclídes  enel  iexto  iibro,y  eS  kpra 
poftcion  9.  fegon  ía  orden  de  Campano,  y  es  la 
Ij.fegun  Zamberío.  A  efte  lado  quadrado q  im- 
propriamente fe  diferaizjlaman  eomraunmenííí 
los  A rithm éticos  raizforda  de.  6.  La  razón  del 
nombre  deue  íer,  porque  fe  puede  dar  en  linea  y 
moftrar  ala  vífta,pero  no  fe  puede  oyr  lo  que  re- 
prefenta,  y  por  efío  ia  llaman  forda.  Y  toda  raíz 
quadrada  ora  fea  numero,  ora  fea  raíz  forda,  fe 
dizc  raíz  fegunda,porque  es  raizdel  certfo  o  qua 
drado  el  qual  tiene.z,  por  denominación.  Efcrí- 
ucfc  efta  tal  raíz  por  cfte  modo,2R.6.2R.9.y  es  el 
Vplor  déla  cofa  en  efta  arte  de  4l|ebr<irRaiz  pu- 

F  iiíi  bic» 
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bica  fe  dize  qvalquier  nwmero'qii'ando  multípíi 
cácíó  por  íi  miímo,  y  delpups  por  lo  que  íe  haze 
por  elía  multiplícacion,q  es  el  fu  quadrado^ha^^e 
otfo  numero. El  qual  numero  aííi  prodiizidofe 
dkénumero  cubico,  y  el  que  primeramente  fe 
ftuiltipl!co,esialu  raiz  cubica,como  es.s.en  re- 
fpecflo  de.  8,  y,  5.  en  refpecío  de;  2/ ,  y  porque  el 
cubo  tiene,5 . por  denóni!nacion,llamafe raíz  ter 
cera,yefcriuefepor  eftemodo.5R.8.5R.  27.  Por 
taizde  raíz  o  raiz  quarra  entendemos  qualquier 
nuiíTiero  que  multiplicado  por  fy,y  deípues  por 
io  produzido  por  cíía  multiplicación,  que  es  el 
quadrado,y  otra  vez  por  lo  produzício  por  eíTa 
íegunda  multiplicación, que  es  él  cubo,  haze  fi- 
nalmente otro  numero,  eiqual  esquadradodel 
quadrado  del  primero  numero,  y  porefta  caufa 
eííe  primero  numero  que  fue  multiplicado  por 
fi,  fe  dize  raiz  de  raíz;,y  tá bien  le  díze  raiz  quar- 
ta,  por  que  el  numero  finalmente  produzido  al 
qual  fe  refiere  tiene .  4 .  por  denominación  vaffi 
como  es  2.  en  refpedo  de.ió.  y.  3 .  en  rcfpe6to  de 
Si.  que  fon  ceñios  de  cenfos,o  dignidades  quar- 
fas,y  efcriuefe  efta  tal  raíz  por  eílc  moda.RRiió. 
RR.8f.  o  air1.4R.16.4R.Sr.  Y  qüando  efta  raiz  de 
jaizfebueluea  multiplicar  por  el  quadrado  de 
ib  l]uadrado  liazc  la  quinta  dignidad,que  es  re- 
lato primo ,  y  ella  fe  llama  ya  raiz  relata  o  raíz 
qMÍntá,comoes.2.  enrefpeáo  de.  ji.y  efcriuefe 
por  efte  modo  .5R  .-^z,  y  p6r  efta mifma  arte  fe 
deuen  entender  y  efcreuir  las  raizcs  de  las  otras 
di^nidádes.y  la  reíolucion  defla  do6lrina  de  rai- 
zes  fimples  es ,  que  todo  numero  puede  ferraiz 
íegunda,tercera,quarta/juinta3Ífixta/eptíiiia,y 
■   ^  alíi 
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affi  proceder  en  infinito  pbr 'las  denominaíio- 
fies,y  fin  qlie  reciba  mudanza  reeiber^' el  nom- 
bre fegiin  ia  nartí raleza  déla  dignidad  a  qüeftie- 
re  comparado.Kl  qual  nombre  fiempre  deüemos 
explicaren  toda  raiz  affi  efcriuiendo  comO' ha- 
blando ,  excepto  en  la  raiz  fecunda  o  quadrada, 
porque  en  eíia  í\  fimpieméte  dizimos  raíz  de  tal 
numero,entendeiiios  que  es  quadrada.  Y  ert  to- 
da íucrtede  raizes  affi  como  en  las  quadradaS  ay 
raizes  que  fonnumeros,y  ayraizes  quefonfor- 
das.Tiene,^\raiz  cubica  que  es  elnumero.z.pero 
no  la  tiene  qiiadrada,y  tiene.  4.  raíz  quadrada, la 
qual  es  el  mifmo  .  2 .  pero  no  la  tiene  cubica  .  Y 
hallar  fe  ha  pero  raiz  cubica,  o  para  mejor  dezir, 
lado  cubico  en  iin€a,fi  entre  quaíes  quiera  dos  li- 
neas, fupieremoü  hallar  dos-medios  proporcio-. 
nales.  Exemplo,  fi  entre  vná  línea  de.6.pies,y  o- 
tra  de  vn  pic,hallaremos  dos  medías  proporcio- 
naks.f.  ia  mayor  le  llame  a  .y  la  menor  b .  de.  tai 
modo^que  qual  proporción  ouíere  de  la  dc.íí.píes 
para  ia  línea  á  .  ral-  aya  deffa  linea  a ,  para  la  linea 
b.  y  tal  afadeíTa  mifína  b,  para  la  lineade  vn  pie, 
en  tal  cafo  el  cubo  fabricado  Ibbre  la  linea  b.  fe- 
ra  de.6.pies  cubicosry  es  vn  pie  cubico  vn  cuer- 
po perfectamente  quadrado  cuyo  lado  es  vna  li- 
íiea  de  vn  pie,  y  la  linca  b.  fera  lado  cubico  dc({c 
cuerpo  cubico  de.6.pies,  y  communmete  al  lado 
cubico  llaman  raiz  cubica.  De  los  geómetras  an- 
tiguos los  mas  excellentes,como  fueron  Archi- 
ta"s,  Tarentino,  Platón,  Eratorthenes,  Eudoxo, 
Apolonio,  Pcrgeo,  Hiero, Diodei»,  Phylopono, 
^Pappo,-  Nícomedes ,  y  otros ,  tcabajaron  mucho 
*por  hallar  dos  lineas  medías  propórcionales^cn- 
•  .    ■  '  •       F  V  ■  tre 
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fre  qualffsqitiera  dos,  Pero  no  pudieron  alcanzar 
tño  fin  ayuda  de  algún  mechanico  art!íido,q  no 
es  cierto ,  Raizes  compuertas  fon  aquclks  q  iori 
declaradas  por  cfta  palabra  mas  o  menos ,  y  fon 
en  dos  maneras:Las  vnas  fon  ligadas^y  !as  otras 
fon  víiiuerfalesJlaiz  ligada  es  vna  coinpoíicion 
de  dos  raizes  o  muchas,o  de  numero  con  raizes, 
o  con  dignidadeSjComo  diziendo:  L.R.(;,p,R.^. 
quefignifica  vna  ligatura  o  compoficíon  dc.j.q 
es  R.  5).  y  de.  2 .  que  es  R.  4.  y  por  tanto  la  dicha 
jaiz ligada  valdra.í-.  O  diziendo  aífj:  L.R.y.p.R, 
4.  p.  5.  que  fignifica  vna  quantidad  forda  com- 
puefira  de,  3 .  y.a.que  fon  y.con  ía  R.7.  o  diziendo 
affirL.R.j.p.  2.  co.  Raiz  vniuerfal es  raizdcraiz 
ligada  con  numero  o  con  otra  raiz  o  dignidad. 
Comofí  dixeíTemos  afri:R.v.22.p.R.9.o  conuer- 
tiendo  los  términos  que  feria  lo  mifmo  R.  v.  R, 
<^.p.2z.  cuyo  valorfcra,^.  porque  R.  (j,  es.},  que 
iuntoscon.22d1azen.25'.  cuya  raíz  es.  f,  Üc  hila- 
tura con  dignidad  aura  también  raiz  vniuerfal. 
Exemplo:  R.v.  R.^.p.i.co.  o  diziendo  affi/in  li- 
gatura de  raiz;R.v.4.ce.p.í.co.  Y  puede  auer  raiz 
inixta  de  raiz  ligada  con  raiz  vniuerfal  como  en 
cftkL»R.9  p.  R.'4-.p.  R.v.n.p.  R.25  .  La  quaícn  la 
verdad  deue  fer  llamada  raiz  ligada^porquc  la  li- 
gatura pucíla  ene!  principio  notan  íblamete  liga 
las  partes  déla  primera  raiz  compueíla  laqual  es 
ligada,mas  aun  la  fegunda,  la  qual  es  vniuerfal, 
liga  con  la  primera,  Y  el  fcntido  que  haze  es,quc 
juntemos  la  raíz  dc.p.quc  es,} .  con  la  raiz  de,4, 
c|uc  es.i.y  feran.^.  Con  eftos.^.aucmos  i;lc  juntar 
ja  raíz  vniuerfal  dcií.p.R.  25.  que  vale.  4.7  fera 
iodo  junto  gn  vna  süma.g ,  Pero  íi  coiiucrtícííc* 

mo| 


inoslós  ícrminos  preponiendo  la  raíz  VñimtM 
y  áizimáo  defta  man«ra:R.v,íi.p.R.  i^.p.L»  B,,% 
p.R.4.  ya  nos  haria  otro  fentido,  porque  parece 
que  la  palabraR.v.  pucfta  enel principio alcaíí^t 
todojpor  lo  quai  toda  iaraizjunta  fe  llamara  v- 
niueríal,y  fu  vaÍ9r  fera  raíz  cíc.2  i  .porqueai,  coíi 
^.raiz  de.  25.fon.1e.  que  juntos  con.5.  que  vale  la 
Iigada,ha2cn.  21 .  y  la  raíz  de»  n,  es  el  valor  áeñ^ 
mz  ,  Y  no  obligamos  el  entendimienro  de  ios 
hombres  a  que  no  aprehendan  cílo  de  otra  ma« 
íiera,ny  a  cftar  necenariamentceníafignificád* 
on  dcftcs  vocabulos.  Principal  mente  que  los  A- 
rithmeticos  fon  en  cftomuydiíFerenteSsnynos 
qucrcinos  de  los  nombres  mas  que  aquello  que 
baila  para  iníclligcncia  déla  cofajfiii  ádmo  áe  h , 
verdad.  Pero  lo  qucenefta  parte  aucmos  dicha 
nos  parefcio  mas  racional,y  mas  conforme  a  lo  ^ 
comunmente  fe  confibe.  Y  qucfimos  quitar  eñe 
efcrupulo  porque  no  es  nueftra  intención  efcrc^ 
uir  para  los  do¿los,  ios  quaks  denueftra  efcrip- 
tura  no  ternan  neceíTidad. 

f  Como  auemos  de  reducir  las  raí:^sayna 
mi fma  denominación.  Cap.x» 

Toda  Rai2  tiene  dos  nombres  .f.  Numtm^ 
Y  Denominación .  El  numero  nos  dizc  a 
quienes  referida, y  k  denominación  nos 
dizc  fu  naturaleza.  Exemplo  deíla  raíx  añ  nom- 
brada; Raíz  tercera  de  .64.  el  numero.  64..  es  a- 
qucl  a  quien  fe  reficrc,y  la  palabra  tercera  o  tres 
nos  declara  fu  naturaleza,  la  qual  es  raíz  cubica. 
Queriendo  pues  rediizir  dos  raizcs  de  diucrfas 
naturalezas  a  raisíci  ás  vsia  mifma  giaturaksa  f 
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denomínadó/tiTültípIicarembs  los  números  de- 
•|la&cada yao  conforme  a  laidenómínacíon  de  la 
otrayy  multiplicaremos  deoomínació  por  deno- 
TO!naci5,y  el  produzido  fera  la  denominación  de 
..entrambas..  ExempíOjíi  queremos  rcdu^yr  avna 
miíma.  denominación  3R.S  y  iR.g.mulriplicííre- 
mo$  en  fi.S.  haziendo  quadrado  conforme  a  la 
.denominación  de  la  raíz  de.9.y  Íera.f5"4.y  multi- 
|)licaremos  los,9f  cubícamete  conforme  a  la  de- 
jiominacion  de  Íarai2í  de.^,  y  ícra.729,fu  cubo. 
J  hecho  efto  multiplicaremos  denominació  por 
lleno minacíon,y  haremos.6,  que  fera  denomina- 
cionde  entrambas,  y  fera  luego  la  raiz  tercera  de 
•  ^.Gouertida  en  raíz  íexude.^^.y  la  raiz  Icgunda 
ide.^.fera  conuertida  en  raíz  fexta  de,729.  Y  que- 
dará por  cíle  modo  de  vna  mifma  naturaleza,  y 
,i;e,rnacada  vna  dellas  el  valor  q  antes  tenia. 

?  2. 
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;  La  demoñftracion  fera  eíla:  Pongamos  q  vna 
^e  las  raizesfcaa.  y  cl  numero  deíquai  es  raiz 
fea  bi  y  fu  denotnínocion  fea  c.  Y  pongamos  que 
■  h  otra  raiz  es  d.  y  él  nmnero  del  qual  es  raizfea 
^.y fudcnc^minacíoni,  Multiplicaremos  b  en fi, 
y  defpues  fi  ciiniplierÉ  por  lo  produzido,  confor 
pie  aladenominacíonf.)Qe  tai  modo  qüeieffe  nu 
mero  hk^Mtéio  rai^.^'d-áumero  prodii2ido,'el- 


qualfe?  g.yTu  denGminacionferáf.tten,mulíL 
plicaremos  e»en  fi^y  defpiies  fi  cumpliere  por  tó 
produzido,  conforme  a  la  denominación  c*  De 
ral  modo  q  eíTe  numero,  e.  fea  hecho  raíz  del  nu- 
mero produ^iido  el  qual  fea  h.  y  fu  denomina.* 
cion  c.  V  multiplicaremos  c.  porf.denominacio 
por  denomínacio,y  el  numero  produsidofealc. 
DiC!¡o  que  adera  miz  de  g.  denominada  dck,  yq 
d.fcra  raíz  de  h.dcnominada  también  de  k-Porq 
pues  a.  es  raíz  de  b. denominada  de  c.tantas  pro- 
porciones aura  luego  de  b.  para  lavnidad,  cada 
vna  delicis  ygual  a  la  proporcio  de  a. para  la  vni- 
dadjquantas  fon  las  vnidades  quetiene  la  deno 
minació  c.  Y  porque  b.esrai;3^deg.denominada 
de  f.. tantas  proporciones  auradeg.para  la-vní-s 
dad,cada  vna  dellas  ygual  ala  proporción  deb* 
para  la  ynidad,quantas.fon  las  vnidades  q  tiene 
la  denominació  f.Por  lo  qual  tantas  proporción 
nes  aura  de  g.  para  la  vnidad,cada  vna  dellas  y^ 
gual  ala  proporción  de  a,  parala  vnidad,quatias 
Vnidades  tiene  el  numero  que  fe  produ^^e  multi-i 
plicando  c.  en  f;  icl.qual  es  k.  Y  fera  por  tanto  a» 
raíz  de  g.deno minada  de  k.Porlamifmaarcede- 
monflraremos  que  d.>.es  raíg^de  h,denominadá 
de  k.que  es  común  dcnominador.Y  eftademon- 
ftracion  es.  vniuerííiLora.el  a.  y  el  d»  fean  nurfie-^, 
roSijorafean  quantidades  fordas.  ' 
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Y  por  efta  demonílraclon  queda  claro ,  que  fi 
las  dos  raizes  que  queremos  conuertiren  otras 
de  vna  mifma  naíuraleza,fueren.íalcs,  que  íien- 
do  la  denominación  menor  multiplicada  por  al- 
gún numcrOjhaga  ladenominacio  mayor,pode« 
remos  en  talcaío  ligeramente  reduzir  la  uiz  de 
menor  dcnomínacio  a  la  naturaleza  de  la  mayor, 
multiplicando  el  numero  dcla  raíz  de  menor  de- 
aominacio  en  íi  mifnio  tantasve^j^s  quantas  cu» 
plIcrejConforme  ala  denominación  que  nos  die- 
re el  numero,qsic  multiplicado  por  la  menor  de» 
nominación  has^e  la  mayor.  Exempio;  Sean  nos 
propueftas  faiz  fexta  de  algún  numero,  y  jR.  5-, 
l^as  quaks  qriendo  redu^qr  a  raizes  de  vna  mif- 
ma  naturalczajdlrcmos  afíi:  Por  que.j.  denomi- 
nación menor  multiplicado  pora.haze.ó.que  es 
la  mayor  denominación,  y  eñe  numero. 2.  es  de- 
Itominacion  de  raíz  quadrada  o  fegunda,  multi- 
plicaremos por  tanto  el  numero .  5 .  en  fi  mifmo 
vna  fola  ycz,criando  quadrado, y  haremos.  Zf¡. 
Quedara  luego,  s.raizfegtinda  de.aj-.pero  la  raig^ 
tercera de.j.qucdara  raix  fexta  deíTe  numero.25. 
y  es  efto  general  para  rcdu2;ir  raíz  de  raí;<_a  vna 
fola  raiz:  Porq  ñ  vna  quantidad  fuere  raíz  quin- 
ta déla  raíz  fegunda  de.  ico,  multiplicaremos  ,<;. 
fova,  y  haremos,  so.  y  dircmos,q  la  mifma  qua- 
tldad  es  raíz  decima  cíe.  loo.  tñ  vnaquánridad 
fuere  ra|;^feg«nda,  de  la  raiz  tercera ,  de  la  raíz 
quinta  dc.íoo.  diremos  affi.2.ve:<es«^íbn.6.y  <S> 
vczei-5'.fon.30..y  ferapor  tanto  cífa  mifma  quan- 
tidad raizrai;^trigcí{ma  de.  loo» 

%  Multiplicar  ¡(14  %atzssXai^.  ^ 
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AVN  que  generalmente  el  sumar  deüa  prc^ 
ceder  al  multiplicar, traíarcjnos perotó 
cíla  parí e  primeramente  de  como  auemos" 
de  multiplicar  ias  raizes,porque  de  la  fu  dempíi 
ílracion  depende  la  razón  de  sumar  dos  raizes 
en  vna  que  tenga  el  valor  de  las  dos  jucamente, 
y  la  Regla  ^  tememos  para  multiplicar  las  rai- 
zes, fera  eíla ;  Muitiplicareroos  el  numero  de  la 
vaia  por  el  numero  déla  otraj  la  raíz  délo  4  fue- 
re produzidopor  la  tal  multiplicación,  feralo  ^ 
fe  haze  multiplicando  vna  rai^  por  la  otra,  fix-? 
cmplo,  íi  queremos  multiplicar  la  raiz  de.S.por 
la  raíz  de.7»multiplicaremos.5.por,7.  y  haremos 
^S'.y  diremos  por  tanto  qi^eK.  pxs  lo  que  fe  ha- 
ae  multiplicando  E,$.  por  R7,  y  feraquadrada 
íi  las  que  fe  multiplicaron  fon  quadradas,  y  fcra 
cubix:a  filas  que  fe  multiplicará  fon  cubicas,por 
q  todas  quedan  de  vna  mifmanaturalc;^a .  Y  por 
kmifma  arte  fi  queremos  multiplicar  numero 
por  raíz,  conuerieremos  primero  el  numero  en 
rai^de  la  mifma  naturaleza^  y  obraremos  luego 
afll  como  laReglanos  entena.  Exemplo,fi  que- 
remos mukiplicar.z.por  la  raíx  de.io.o  K.  lo.por 
z.que  es  lo  mirmo,cpucrteremos.2.enraiz,y  íera 
R.4,  y  efía  R.4Í  multiplicada  por  .10.  hará  R.40» 
ycfto  lo  que  haze  la  multiplicació  dcz.porR.io» 
por  tña  arte  podremos  poner  en  vna  sfima  mu- 
chas raizes  yguales .  Como  fí  quifieremos  faber 
el  valor  de.3  raizes  dc.5  por  que  lo  mifmo  es  su- 
man^.raizes  de. 5.  que  multiplicar  vna  raí;?;^de.5:. 
porel  numero.  3.  diremos  arri.5,por,5.ha;^en.9.  y 
R.  9.por  R,  s-  baze  R,  4^. y  ferapor  tanto  R.  45^ 
«1  valor  de  tre?  rai;^es  de^^.Y  lo  que  auemos  di« 

che 
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clió'acerca  del  multiplicar  délas  raizes  fe  entien- 
de quando  las  raizes fon  de  vnamifma  natunüe- 
^a,poreí  íi  fueren  de  diíferentes  naturale::^ as, lera 
iie¿í?ííarío  redu;5Jrlas  prioieramente  a  rai;^es  de 
vnamiíma  naturaleza  por  el  capiruio  paíTado,  y 
defpues  de  conuertidas.  las  multiplicaremos  j  y 
íjempre  lo  Cjue produze  es  de  la  mifma  naturale- 
za délas  qfíín^"tóplJÍcaro.  Gomo  fí  quiíielTemos 
mu-lcipliGar  2R.-4.  por  3R,  5;.  redu;?;irlas  emos  a 
líílas  6t<  64.*  &R.  zf>  las  quales  íiendo  multiplicar 
das  V na  por  otrajharan  6R..i6oo.y  la  mifma  arte 
nos^Orüe  para  multipiicar  vna  raÍ;^por  ñ  mifma. 
£xepío:3R.8. multiplicada  por  fimiíaia,has[e3Ki, 
64.  y  5K.  7.  por  ñ  mifma  ha;3;e  5R;45)-  Pero  en  las 
raií<t-s  quadradas  avn  4 1^  regla  fea  vniuerfaI,no 
es  mas  necelíario,q  remouer  la  palabra  o  efcrip- 
tura  rai;^;^,  dexado  qdar  el  numero  folo.  Excplo; 
zK  S •  multiplicada  por  ü  mifma,ha^e.8*  y  rai::^fe- 
gunda  de  3Rv  8 .  multiplicada  por  ñ  miíma^  liara 
iR.g.y  RR.<.multiplicada  por  fi  mifma  hará  R.5-, 
y  en  eftas  dos  pobreras  ,no  queda  numero  folo, 
porque  fon  mx.^s  de  otras  rai;<es* 

Mas  porque  todo  lo  que  auemos  dicho  fe  en- 
fiende  en  las  raices  fimples  ,  diremos  agora  co- 
mo deuémos  multiplicar  las  compueítasXa  rai;;^ 
ligada  fe  multiplica  por  otra  raí;^  ligada ,  p  por 
ráis:  fim pié ,  Multiplicando  las  partes  affi  como 
Bá^^emosén  la  multiplicación  de  los  números,  y 
lunraremos  defpues  todo  y  con  el  ma$,  y  con  ef. 
menos,obraremós  como  eo  íu  lugar  auemos  di- 
cho. Y  daremos  muchos  exemplos' para  que  me- 
l'of  fe  entienda.Si  qi^eremos  multiplicar  L.R,2o,. 
p,5,pór'R«7,rrtulíiplícarem0s  primeramente  r.j* 

por 
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por  R,2o'.y  haremos  R.i4o.y  multiplicaremos  R, 
7«por,5.y  harcmosR.  ó 5. y  valdrá  por  tanto  éíla 
mulripíicádon  L.  R,  t4o.pfl«6$♦ltcn,muitipIi-. 
quemos  L.  R.  t^,  m.  2.  por  R.8.  laR.i5.p0r R.  S% 
Jha^'^  R.  120.  y  ma.por  R»g.  ha^  m.  R.ji*  y  val- 
drá por  tanto  eáía  multiplicació  L.R.  lao.m.R.jZs 
lteri,muitiplíquemos  L.  R.to»  p  R.5-,por  L.  R.i2¿ 
p. 3. pri meramente  multiplicaremos  R.io  por  R, 
I?,  y  haremos  Razo,  y  multiplicaremos  R. y.  por 
R.12.  y  haremos  R.éo.y  multiplicaremos  p.j.por 
Rao.y  haremos  R.po.y  multiplicaremos  R.5.  por 
5  .y  haremos  R.^s*  Vauldra  luego  toda  la  multi- 
plicación L.R.uc.f.R.tío.p  R.<)op;.R.45:.porquc 
ae«4.qiiantidadcs  nacen  4. mukiplicaGiones  par- 
ticulares. Por  eíía  caufaíi  queremos  raultiplicar 
vrta  rai;?^ligada  por  fi  mifma,baftara  multipkar 
los  dos  extremos  cada  vnopor  fi  mífmo^  y  dcf- 
pues  el  vno  por  el  otro,y  deípues  tomar  el  duplo 
defta  poftrcra  multiplícació.y  poner  todo  en  vna 
suma.  Como  íi  queremos  multiplicar  L.R.io  p,R. 
S.€ñ  ñ  miíma.La  rai^de.ip.por  íi.mifma,ha2;e!.ío« 
y  R.^.  por  íí  mifma.ha^^c.f,  quefon.15".  y  por^  R. 
lo.por  R.f.ha;5;c  R.ío.eíiaR.^o.dobíaremos  mul- 
tiplicando la  por  R.4'.y  haremos  R.ioo.y  valdrá 
por  tanto  ella  multiplicación  L.R.20o.p.i5¿  íten, 
multipliquemos  R.if.m.j.por  fi  mifma,la  R.25» 
en  íi  hag;c.x5.y  los  m.j.en  íí  haa^enp.í/.que  juntos^ 
Jiá^s^en.  j4.y.R.25.por  m.j.hai^e  m. R.225.cíí:a  do- 
blada fera  R.900*  Seralucgo  la  suma  de  toda  la 
niiiltipl¡cacíoíi,|4,m.R.9oOiCuyo  valor  es  el  nu- 
mero.4.  !íeia,multipliqueRios  R.!<í.  líi  .R^.por  íí 
mifma^Diremos  affia<í;con,4,fon.2o.y.4-ppr.i5. 
Ija2ic.ii4.p0r  lo  qual  íÍ4¿.por  m,K..4.hara  iii»R*64« 

Ú.    '       eíla 
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efta  doblada  lera  m.  R.X56.  lera  luego  la  suma  de- 
ña. multiplicación  .2o,m.  r,  2^6.  cuyo  valor  es  e! 
numero, 4.  Iten,multjplít.]ueinos.5.m;  R.f.  poffi 
mírma, Diremos  aífi.^'.por  ñjuzen.ís-  y  ^'S'  por. 
fi,ha;^e.<;.que  con  ios.25.ha;^en.|o.y.5.por.iTi.  r.5'.' 
lia:5íe!Lm.R.i25.  eftarai;5;^dobUdaes  r.'^oo.  valdrá, 
luego  roda  la  niiik!plicacioíi.;o.iii.R.5oo. 

La  raíz  vníuerfai  multiplicada  por  íi  mifaia, 
lia;^  aquellas  quátidades  ligadas  en  refpecto  de 
las  quaks  erarai.^vniucríar.  Ex€mpÍ05R,v.5.p  r, 
16.  multiplicada  por  íi  mirma,íia;3;e.5.p  r.i6.  1  ü 
cjuerernos  multiplicar  V na  raiz  vnuieríaí  por  o- 
ira  raiz  vniueríal^remouerkseiríoíi  la  iioía  de 
rdz  vniueríal  pueíta  en  el  principio,  >'  quedaran 
las  quantidades  libadas  Las  quales  müJriplicare-. 
mos  vn^  por  otraSjComo  auemos  dicho,y  laraiz 
víiíuerfal  déla  suma,rera  lo  q  ha:^e  vna  raí;^vni' 
iieríal,  multiplicada  por  otra.V  en  todo  eíio  tiene 
mucha  femejanqa  la  rai;^vníuerfal  con  la  raíz  íitii 
pie  de  numero.  Exemplo/i  queremos  multipli- 
car R.v.ij.pR. 9,  porR.v.j.p  R  16,  remoueremosla 
Ilota  R.v.y  quedaran  eíhs  quanridades  L.R.9.PJ3. 
L,  R  i6'  p.^.  las  quales  multiplicaremos  vna  por 
crtra,  y  haremos  L,R.i44.p  R.37.  Ó.4.P  R,zi<).p.6s» 
y  por  tanto  las  dos  rai;^cs  vnmeríales  multipli, 
cada s,h aran  R.V.  L,r.J44.  p  R.2704.P  R.¿25,p.6í.  la 
rai;^de.i44.cs.i2.  y  larais:^de.2704.  es,52.  y  la  de 
zzS'i'S.  í  ^que  con  los.65.  ha5cen.i44,  cuya  raíz  q 
cs.a.es  el  valor  de  lo  qué  ha;^e  vna  rai¿^  vniuer- 
íal multiplicada  por  otra.  Y  aífi  es  porqii^.  p  r«9, 
fon.íó.cuya  rai;3^es.4.  y.y.i^  r.  16.  fom «?.  cuya  rai2 
íS,^,  y  manifiefto  es  que.:5.por.4Jia:^n.  12. 
Itén/i  queren^os  muÍ£i£lícaK  m^Ymmríú  pom 
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raíz  fimple  o  ligada  ,_multipiicaremos  primera-^ 
mente  cada  viia  por  íi  miímaj  defpiies  lo  c¡  fuere 
produsido  bolueremoü  a  multiplicar  vno  por 
otro,  y  la  rai2  vniuerfal  de  lo  que  por  efta  nitd* 
tiplicacion  poftrcra  fuere  produzido/era  lo  que 
reíulta  muldpiicádo  la  raix  vniuerlalpor  la  fim- 
pie.  o  ligadajquequerianios  por  dh  multiplican 
Exéplo/i  queremos  multiplicar  R.v.6.p  R.^.por 
L.R.4.  p  R.16.  multiplicaremos  primeramente  la, 
raíz  vniueríal  por  íi  raifma,  y  haremoí.fí.p  r,').  y 
multiplicaremos  tambié  por  fí  mifíiula  iv^?M,Y 
haremo$.2o»p  R.256.  Y  multiplicaremos  luego  ef- 
tas  dos  $ümas^vna  por  la  otra,.f.6.p  R.9.  por.20. 
p'R.256.y  haremos,!  2o.p  r.^óco.  p  r.92¡6.  p  r.2504« 
y  por  tanío,R,.v.  120.  p  r.^óoo.  pR.9216.  p  R.2504. 
fera  lo  que  fe  haz'e  muiripücando  R,v.í5,p  ¿:9.por 
L.R.4.  f»  R.16.  queen  todo  val.iR.numer.G.p'reciío, 

Íteri,multipIiqueinos  r.v. ;.p  R.4.  por  R-p.Mul 
tiplicaremos  primcramenre  R.y.  por  fi,  y  hara.9. 
y  multiplicaremos  rambié  por  fi  R.v.7,p  R.4.yha- 
ra«7.p  R.4.  y  multipiicaremoíi  luego  enos.p.pór 
7.  pR.4.y  hareitios.(?|P  R.524.  por  lo  quaí  R.v.63. 
,p  R.324.  í^ra  lo  queíe  produze  multiplicado  r.v. 
7.pa.4.porR.jy.   . 

Pero  para  multiplicar  vn  bmomio  por  el  íu 
refiduo,  110  ay  neceffidad  de  tanta  obra ,  porque 
las  dos  mulciplicacíones  que  fe  hazen  en  4*  nin- 
guna cofa  montan,  porque  vnadeshaze  la  otra. 
Por  efta  caufa  baftara  sumar  los  quadradosdelas 
jpartes,y  el  vno  deiios  es  declarado  por  mas,y  el 
otro  por  menos.  Exéplo,R.io.p  R.5\multipIícado 
porR.io.m.R,3.hara>io,m*j.qíbn.7.í*órqRéiGómul 
típíicada  por  íi  miíma^hazcio,  y  p  R.3.por  m*R.^ 

Q  ¡í  haze 
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|ia^, 111,3.  y  quien  sFima  |>.  lo.  con  m.3,  haze  f.j^ 
las  otras  dos  mukipiicaciones  en  ^Ji,  coDuiciie  a 
ípber  K. ¡O- porra,  a.  5.  y r.io. porp.  R.5.  fon  eífu- 
faí!as,porque  lo  que  fe  haze  por  vna,  ft'  dí'sí:i;í;e 
por  la  otra  .  De  fuerte  que  no  es  m^s  ncccíTaj  ib 
í|Ue  quadrar  las  partes  ,  y  facar  el  quadr«idp  (cr 
gun^O  del  quadríido  primero ,  porque  efío  fera 
^iimalloSjpor  el  fegundo  quadr^do  itr  deciaradq 
por  menos. Pero  en  cílo  conuiene  que  tengamos! 
^duerfenda,  porque  ñ  queremos  multiplicar  r» 
10.  p  R.v.  5,  líi.  R.2',  por  ñ.ío.m  R.v.^.m.  k.z.  lají» 
fo,muI|:ip1ica¿a  por  fijuze  p.ío.y  la  raiz  vniuer- 
faí  rnultiplicad^  pqr  ü^'híiz^^.<j.  i^ñ.  r.x.  U  qual 
quantidad  üfirn^dacon  élp.io  haze.5  p  r.?.  por- 
que a  qyy  no  fiy  mas  que' dos  quantídadcs.  La 
primera  es. to,  que  va  declarada  por  nias^y  lale-, 
guilde  es  .5  jíi.  11,2*  la  quíil  va  declarada  por  me-? 
ños^y  porque I3  r^izera  vniiterfal.5.m,  R.2.  íéto- 
pia  por  vna  folíí  quanridad ,  la  qiial  íe  ha  de  su- 
mar por  121.  cpn  p,  10,  y  el  fentido  que  hazen  es, 
!o.JneíTiOí;ynaqLiantidad,,lá  qualeíi^j.ijfi.R.a.  De 
fuerte:  q  pííra  süroar  las  dichas  dos  quantidades 
pueinos-dc  íaearlos.5.pero  no  entéramete  fnio.^, 
?fi.R.2.y  hazé  por  tanto  efta  i;iima.5.f  R,2,y  deftq 
aucjnos  ya  dado  ayiío  cnel  eapítulo  de  sumar. 

fí).emoriJhícíon  del  multqilicarí^aí^s, 
Cú¡).  4. 

QVelas  raia:^es  de  dos  números  fiedo  mul-t 
tiplipadas  la  vna  por  la  otra  hagan  la  rai^ 
■  *  deía  niuitiplicacion  de  los  mífmos  nume» 
ros.demonílrartmos  por  cík  modo  ;  Sea  einu- 
pe?*í)íí«  b.  |.ai;^c|uadrada  del  numero  aíb.c.d:  Q 

'' '  ■   '  ■    m^ 
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pa.tR  mejor  dc^Vikz  la  linea  a.  h.  lado  ^mdmdú 
dé  a.b.c.d^y  eñcndiendó  eíTa  linea a.b.pGtigamos 
que  la  linea  bi€.  fea  lado  quadrado  de  otro  num^ 
roj  elqual  tambie  repreíeníamos  en  figura qua^ 
drada  la  qiial  fea.b.e.  f.  g.  y  queden  los  dos  qua- 
drados  juncos  por  ios  dos  ángulos  cottRpueño^ 
que  ie  itá;^'n  en  b  ,  y  e Henderemos  las  dos  lineas 
a.d.  y  f.  g .  haña  que  coocurran  en  k .  y  quedar;* 
deícripto  el  rectángulo  a.b.  g.  k.  el  qual  fe  luzfi 
por  la  multiplicación  de  ab.en  b^co  en  b.g.que 
es  fu  ygu.al,por  el  modo  que  Euclides  éndiegü- 
do  libro  imaíTÍna  linea  por  linea  ha3:;cr  fuperíicítí 
reclanguiacomprehenlapor  lo&.dos  lados.  Por 
que  por  efte  modo  tomamos  al  pteíenie  la  muí-! 
ííplícrjcíon  de  línea  por  linca.  Y  que  eñe  ral  reciá^ 
guio  fea  núx.  quadrada  de  lo  que  fe  ha^^e  mulíi« 
pilcando  el  numero  a.b-c.  d.  por  el  numero  b.e. 
f.g„  dcmonftraremos  afíi:Las  dos  figuras  a.b.c 
di  a.b.g.  k.  tienen  V na  raifma  altura,  por  lo  qual 
la  mifma  proporción  aura  de  la  vnapara  íaotra^ 
que  ay  déla  linea  b.c.para  lalíneab.g.  como  pof 
Euclides  fue  demoftrado  endprincípio  deliexfo 
libro;  Y  por  la  mifma  ra;5;pn  tal  proporción  aura 
del  redan(>uloi  a.b.g.k.para  d  quadrado  b.e.f.g* 
qual  ¿y  de  la  linea  a.'b.para  la  linea  b.e.y  porqué 
las  dos  lineas  a  b,b.c.  fonentre  fiyguáles,y.tá>- 
bié  las  dos  lineas  b.ejb.g.íbnentrefiyguales/era 
por  tanto  tal  proporción  del'quadrado  a.  b.  c.d. 
para  eí  rcc:i:an^ulo  a.  b .  g  .  íc  :"quai  ay  del  miímo 
redhngulo  parad  quadrado  b.e.f,g.  Porioqual 
pues  que  entre  los  dos  quadrados  o  números  a, 
b.c.d,  b.e.f  ^.fs  medio  proporcional  el  rea-águ- 
lo  á.b  ^.k .  lo  c]  fehisiere  muitipUc-ádo  los  «xtrp- 

•  •  e  ií> ,        ^^^ 
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íxios  vno  por. 
otro,fera  y^ual 
áloqfehlzíerc, 
multiplicando 
la  quátidaá  del 
reo  agido  en  ñ 
mi  i  ¡Tía.  Y  porq 
emílo  conliñc 
f !  fer  deia  raiz 
í|uadrada,ligue 
ieportíiacau- 
.^     iájqdrcéiangu 
■^     íocs  r¿?ízc]ua- 
dradade  ío  que  fe  haz:c  multípíkanda  los  dos 
Humeros  vno  por  otro,  y  cito  cpedamos  de- 
inoriíífar. 

Mas  pbr^  la  regía  ¿jue  aucmos  dado  para  líiul- 
tiplicaí:  las  ráízes  no  un  folameiue  ñrue  paralas 
cjüadradas^mas  aun  para  !as  cüb¡cas,y  para  qua- 
fequier  otras ,  de  qualquicra  naturaleza  q  fean, 
haremos  gciieraideoioortr ación  por  efte  modo: 
Sea  a.  la  ráiz  fegundadelaquantidad  b,  y  lea  cía 
miz  leguoda  de  !a  quaníidad  d .  y  fea  ella  mifma 
á|uantidad  a.raiz  tercera  deía  quátidad  c.y  CTaÍ2 
tercera  déla  quantidad  f.  Digo  que  lamulriplica- 
cíoit  de  a.porc.  la  aual  fea  g.  feraraiz  fegunda  de 
la  raiíltiplicacjon  cíe  b.  por  d.  la  qual  fea  k, Y  affi 
dígo^quc  eífa  mirma  quantidad  g.fcra  raíz  terce- 
ra deía  mukiplicacíoo  de  e,  por  r.  la  qual  fea  L.  y 
la  demonftracio  fera  c(1:a:Porquc  a:  c$  raíz  Teguii 
dadc  b-  y  raíz  tercera  de  e.  figucfe  que  a.multipll 
cado  por  fu  quadrado  q  es  Kliara  eícubo  e.y  por 
i§  d.  muitípUcado  por  cííe  mifmo  b,  hi:So  k.iuc- 


^  "      ,L.2í(j.  go  tal  propordo  áiíra  de 

^'  ^^*     L.  ,  a.pára  d.  como  de  c.  para 

K.jb.  k.porque  vüo  vnmifmo' 

*^'  ^*  '^•4'  multiplicador ,  el  ijual  es 

S*°*  b.Ií^,a.ínultípiícadopot 

•^•3*  C'2*  c.hízo  g.y  d.multiplicado 

por  el  iwifmo  c.hfíío  f.  lucgo'talproporcioii  aura 
de  a.para  d.como  de  g.  para  f.  pOrq vuó  vn  mif- 
mo  rr>i-lt!ph'cado1r,elquales  c.  Porío  qualdec. 
para  le  Jera  como  de  jj.  paraf.  porq  esjapropor- 
cid  de  a.  para  d.  y  porq.quádo.^-cjuátídades  Ion 
proporcionales ,  tanto  le  Haze  multiplicando  la 
prímn-a  por  la  quárta ,  quanro  multiplicando  la 
fegimda  por  ia  íercera,como  es  demóíírado  por 
Euclides  juego  tanto  hará  multiplicando  la  pri- 
mera  qu^  es  e.  por  la  quarta  que  es  f.  como  mul- 
íiplicanclo  ía  fegunda  que  es  k .  por  la  tercera  q 
es  g.y  porque  e.multiplicadapor  f.hizo  l.figuefe 
que  k.  multiplicada  por  g.  hará  1.  Démorirtrare- 
mos  que  g.tnukiptícada  por  f»  haga  íc.  y  quedara 
demonftfado  que  lamifma  quañtidad  g  .  esraí^ 
fegunda  de  'k.  y  tercera  de  L  La  prucua  íera,  que 
la  proporción  de  h.  para  g.es  como  dea,  parac». 
porfervn  mirmo  multiplicador  el  qual  es  a. 
!trn,  de  g-p.ara  á.  es  como  de  a.  para c.  porque. 
3.  ye.  fueron  multiplicados  ygualmentc  por  c  • 
Luego  ral  proporción  aura  de  b .  para  g.  como 
de  g,  para  d.  por  lo  qual  tanto  íe  liara  multi- 
plicando g,  porfj  milma,  como  b.  por  d.  Y  pop- 
cjue  b .  multiplicada  por  d  >  hizo  k .  fera  por  tññ 
caufa  g  j-aiz  íegunda  de  k.y  porque  el  quadrádq 
íiendó  multiplicado  por  íu  raizháfz'c  el  cubo/era 
el  mirmo  g.  raíz  tercera  de  L  comd  de  principio 

Cí  íiij  í^ue 
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queríanlos  demonfírar.Y  por  eña.  mllniía  ar  te,de 
piohí^raremos  ei  propofito  generalmente  en  tóp- 
ala otra  raíz  de  qualquiera  denominación  q  fea. 
V  por  qiíanto  ja  multiplicación  délas  raizes  liga- 
das refuita  délas  mukiplicaciones  ái  fus  partes, 
no  aura  para  ello  neceíBdad  de  nueua  demonftra^ 
don .  Y  íinie  la :  miíma  dcmonílradon  para  las 
raizes  vniuerfales, 

f  Sumar  (as ']^i:^s,  0,$.     ■ 

LA  simia  de  dos  raises  fimples  podra  fer  n©- 
braáa  por  raíz  ligada»  y  también  por  raíz  v 
xiiueríalyy  algunas  su  mas  áy  que  pueden  fer 
nombradas  por  raíz  lííropíejpero  no  todas,GQmo 
luego  veremos,  Hazemos  de  dos  raizes  fimplcs 
vna  ligaáz  con  íblamente  las  ocplícarmos  jun- 
tas poreíhpaiaíjramas.  Exemplo/i  queremos 
sumar  eíias  dos  raizes. f.K,7.y  K..5.  diremos  que 
lasümadellas  es  Í..R.7.P.R.5,  que  es  modo  cla- 
ro, y  que  fatis  faze ,  Pero  ñ  las  queremos  sumar 
en  vnaralzvmueríaíaun^  fea  mas  obreuro,,muí- 
fipiicaremos  la  vna  por  la  otra ,  y  lo  que  le  hizi- 
«re  por  cíía  multiplicación  doblaremos,  confor- 
ñíe  a  la  doarsna  del  capitulo  paíado .  Y  can  eíía 
Suma  jsiníaremoslos  dos  números  cuyas  raizes 
«5[tieremossumar,  y  laraiz  vníuerfal  de  toda  la 
Suma  feralo  que  ¡as  dos  raizesjpntas  valen.Y  efi 
el  mifmó  exemplo  oblaremos  aífiíR.y.multípíí- 
C3da.por  ».^.haze  r.  55.  efta  doblaremos  nnilti- 
•  plicádola  por  r,4.  y  liaremos  r,  i40.con  efta  raíz 
juntaremos  lasíáma  de  los  dos  numerosjja  quai 
^s-AZ,  y  harem,os  k.i^q,  p.iz.  cuya  raíz  vniueríal, 
la  qml  fe  efcriue  affi  í  r, v»u.  f  r,  14.0*  fer*  io  que 

va- 
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valen  R.7«  y  R.5.  entrambas  juntas  vüéltóféfi-. 
gue  que  quando  vnarai\mukíplicada  por  otra " 
liizíere  rai^  que  fea  numero, la  sümá  dcííastalcs 
raízcsleravnaraí;^;  fimpic.  Exemplo, filas  dos 
raizes  que  queremos  sümar,fuere  efta$R.3.y  ií.í1, 
snuítiplicádoía  vnaí  por  ja  otra  haremos  kí^6.  la 
qual  es  numcro.f.^Ty  cfte doblado es,i2./umadd 
pues  con,i2.ÍGS  dos  numeros.|.y.t2.qhazé.i5?,lcra 
toda  lasüma.27,y  diremos  por  tantoqK.iy.es  lo 
q  valen  las  dos  rai;^s,R.5.  yRj2.ppodcrlaemos 
nombrar  por  raíz  vnJiierfal  conforme  a  ía  í^egla 
diziendo  que  la  suma  deilas  es  R^v.is.p  R.J44. 

Las  raizes  ligadas  podremos  sumar  vnas  coíi 
otraSjO  con  raíz  íimpIe,juntádo  por  ü  raizes  cofi 
raizcs,y  números  con  números,  ñ  en  la  ligatura 
los  ouiere  obferuando  fiempre  las  Reglas  dadas 
cnel  capitulo  de  sumar  las  dignidades  de  mas  c6 
maSjO  con  menos,o  menos  co  menos.Y  daremos 
.algunos  exemplos  para  q  mejor  fe  cSprehenda» 
íSi  queremos  sümar.'5'.pR*5'»con.4.p  R.j.Diremos 
arri.7.eon.4.ha;^en.ii.  y  R.5.con  R-j-hazcn  r.v.S, 
p  R.óo.y  fera  luego  toda  la  suma.n.p  RíV.8.f  .r.6o. 

líen,  fi  queremos  sumar  R.5.  p.7.  con  R.ó.m,/, 
Diremos  afíi  R.5.con  r.6.  hazen  r.v.ii.^  R.120  y  § 
7,  con  rfi.7.  ha;^cn  dña^  y  fera  por  tanto  toda  la 
sümaft.v.ii.p  R.120. 

Iten/i  queremos  sííniar  R*7,iÍ3.c5.R.2o.m.4..  jun- 
f  aremos  primeramente  raíz  con  raiz,y  haremos 
R.v.27.f  R.56o.yporq/Í.^.c6m.4.hazeií].í.ferapor 
tanto  toda  la  sümaladicharaizvniucrfal  m.i. 
íten/i  queremos  síimar  R..5.P.7.CÓ  R.($aTi.2.1as  dos 
raizes  juntas.hasé  R.v.n.p  Rjzo.yf.^.có  m.a.haze 
l^oí.íera  por  tanto  codajia  srima.5./?R.v.ir.  p  R.titfp 
^  .    Gv  icen 
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Iten,fi  queremos  srmiar.7.p  R.5.cor!.4.ní.ií*3.Po 
.dremo5  juntar  los  dos  números  por  fi,  y  las  dos 
raÍ2es  por  fi,y  diremos  quela  suma  csaup  r.^.iíí. 
K.^^que  es  muy  claro.  Pero  ñ  queremos  q  las  rai- 
2:eS;qií€den  eii  vna  raí:<^vniuerfal,aün  que  la  vm 
fea  declarada  por  ma.%  y  la  otra  por  meiios^po- 
.dcrlof  rnos  ha^er  por  íu  Regia,  pprquc  es  gene- 
raljy  diremos  afli,R»5.con  m.R.^Je  suma  deíía  ma 
JierarLos.í.con  los.^.hazen.S-y  r,?.  p  ñi.  r.^.  mul- 
tipl4cad,;!,haze  íTi.R.i5'.Ía  quál  doblada  fcram.R.óo. 
Diremos  l«ego  que  p  R.j.m.R.^.  hazen  R.v.gm.  r. 
6o.  Y  porque  en  compañía  délas  raízcs  tñzn'f.-j, 
y,p.4»í)iremos  por  ranío  que  todálla  suma  es.u. 
pR.y.S.ítí.R.^o. 

1  íteíi,íi  querembs  sumar. 8.ra,R.7.con4o.m.R. 
y.iuntaremos  los  dos  números  por  ri,y  liaremos 
i.S*.  y  las  dos  raizes  por  fi,  liaran  R.2h*.  y  fcra  coda 
Jasuraá.íK.m.R.ig. 

Las  raizes  vníuerfales.  no  fe  puede  sfunar  con 
otras^ny  con  números  fino  por  ella  palaura  mas 
o  por  menos .  Pero  íi  las  raize.s  vníuerfales  fue^- 
ren  roíaÍmetcfemejantes,en  ra!  cafo  el  sumarlas 
fera  miilripjícar  por  el  numero  dellas .  Como  fi 
qmíwñcmos  sumar  eílas  dos  raizes  ygualcs  r  v. 
5.p.R.!o,R.v<í.p.R.ío.  Manifiefto  es queefto  no  es 
otra  cofa,  fino  multiplicar  por  ,j.  conforme  a  Iw 
Rfgla  de  multíplicar^y  ícra  el  producido  r.v.zo* 
jp  R.i6o*y  tanto,  valen  las  dos  raizes  vníuerfales. 

Y  fiempredf  uemos  de  fer  acordados,quc  ñ  las 
raízcs  que  nos  proponcfi  para  sumar,  fueren  de 
díuerfas  naturalezas,  deuen  primeram efe  fer  re- 
dimidas a  vnamifmanaturakza  y  denominacíój, 
j  deípwes  deáo.  fe  deuen  poner  cu  vna  suma. 

De. 
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f  t>emonj}raáon  del  sumar  las 
1\aí!^es.  Cap. 6. 

O  Ve  k  raíz  fimple Tiendo  sumada  con  otra 
haga  raíz  vniueríalporel  modo  que  auc- 
'^mos  dado,demoflf}Tarcrtios  por  eíla  arre. 
Sean  las  dos  li'neas  a.b.  y  b.c,  lados  quadrados  o 
raizcs  dedos  números  conoftidos,ías  quales li- 
neas yuntas  coníiituyen  la  linca  a,  c.  que  de  en- 
trambas es  compucíia,  Y  queremos  por  la  dicha 
Keglaíaber  de  que  quantidadeíTa  linea  a.c  es  la- 
do quadrado,a  que  al  preíente  llamamos  raíz. 
Conítiíuerrmos  pues  fobre  a.c.  el  quadradoa,c# 
d.c,  y  fobre  a^b.el  quadrado  a.b.t.g.y  eftendere- 
nios  las  lineas  b.  t.  y  g,  t.  haíta  que  hagan  con» 
curfo.con  d,c.  y  e.d,  en  f.  y  en  k.  Y  manifícfto 
£S,quelosdQsre¿i:angulos£,g.t.f.yb.c.k.taqie 

j      llamamos 
engeome 
íriáfuple 
tnentos, 
fon  entre 
;ÍÍygüaleS 
y  qf.t.k, 
des  qua- 
drado de 
íj.cyqu^ 
V    qualquie? 
4t;íTos  fu-: 
píemelos. 
rfs  lo  2j  fe 
,  -i^azc  mu|, 
tipiicldo 
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laraí2;^o  lado  a.b,  por  el  lado  b.C4  lo  qüal  todo  íe 
demiieftra  por  la  ygiialdad  délas  lineas  dppofitas 
equidiftaníes.Y  por  quato  por  la  liedla,  de  multi 
•plicarraizcíicada  vno  deíos  dichoíi  liipkmenros 
y  ambos  juntos  hazé  rais  de  numero  eonoícido, 
.por  eíla  caula  fi  les  juntaremos  lo$  dos  quadra- 
dos  a.b.t.g.y  f.t,k.d.que  fon  ¡os  nuincroí;  cuyas 
raizes  fon  a.b.y  b.chara  rodo  eftd  vna  liguf a  co- 
nofc!da,laqual ese!  quadrado  a.c.d.e.y  fer<i  por 
tanto  la  linea  a^c.raiz  vniueríkl  déla  tal  sfima,co- 
ixio  la  Regla  nos  dezia<  Pero  eíia  deiKonftracion 
no  firue  lino  qúando  las  dos  raizes  vun  entram- 
bas declarada^;  por  mas, Como  fi  a^b.  fuefie  r.j .y 
la  linea  b.cfueíTe  pií..7.y  la  regla  toda  via  es  vni- 
uerfalMas  ñ  las  raizes  fuefen  r.  7.  m.  r.  3 .  en  tal 
cafo  feruira  la  demonílracion  que  abako  efta  del 
diminuir-  hs  raizeg  Tacando  vna  de  otra.  Porqivc 
no  es  otra  cofa  juntar  r./,  con  m-  r.  j  .  fino  íacar 
á.3,.dela  r;7. 

q  %egla  general  para  smnar 
ÍMÍ{av;>^sXa¡.K7, 
A  s  porque  ía  Regla  que  aucmos  dado  pa- 
ra sumarlas  Raizes,. la  qual  endcapafado 
"demonftramos  folamente  firue  para  las 
quadradas,  como  por  la  mifma  demonftracion 
fe  ve.Dai^emos  Regla  vniuerfal  que  en  todas  fu"- 
lie,traendolas  primeramente  a  raizes  de  vna  mif 
ina  naturaleza  íi  de  dífferentes  fueren,con  tanto 
que  partido  el  mayor  numero  por  el  menor  teti 
ga  el  quociente  rai2  numérica  déla  naturales^ade 
Bs  dos  que  en  vna  suma  queremos  poner.La  re- 
gla féra"¿ta  ;  Partiremos  eí  mayor  numero  por 
•  ■■'  el 
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.^1  menor,  y  a  la  raiz  del  quocieiíte  darerupsnrfi^s 
>a  vnidad,  y  todo  junto  rpültipiicarerríos por,!? 
mt'rior  rai2?y  Iq  que  fe  hiziere  por  eíh  multipli* 
cacion  fera  el  valor  de  las  do?;  rüizes  /untas.  Ex* 
emplp,  á  queremos  poner  en  vpa  suma  za.  12,  y 
:^!í,.5 .  partiremos,  u.  por.^.  y  fera  el  quocíente.4* 
que  íienera52;^numerica,laqual€^.z.  con  efte nu- 
mero.2.  juntareaio3  ia  vni'd^d , y  feran.3,  efi-qs.j? 
multiplicarernos  por.iR.j.  y  liaremos.2R,27,  qu§ 
fera  el  valor  de  las  dos  raí^^cs  .2R.12.  y  Ír.j. 

Ite!i,fi  qi^eremofí  sumar.jR^p.  con.3R.5'.p3r- 
tiremos  .  4Q.  por  ♦  s*  y  fera  el  quociente.S.  cuyí? 
raÍ2;,cubic4  es. 2.  juntándole. |.  haremos. 5.  muí- 
íiplicaremospues.5R.5.poreftos.3.yieraelpró-. 
duzido.3R.i35.la  qual  raíz  íera  ei  vaíord^las  dos 
raizes  cubicas. 

Iten/i  queremos  sumar- 4R.405fCon.4R.f. par- 
tiremQS.405.  por.j.  y  fera  el  quociente.gi.  cuy^ 
raíz  quarcalaqualesrai^de  rai^fera.3.cQneftós. 
^.juntarenios  la  vnidad,  y  harírmos.4.  multjpli-. 
caremo^  Íuego.4R.  s-  por, 4.  y  haremos,4R.i2l?o, 
y  eftc  fera  el  valor  délas  dos  raizeSt 

Pero  quandp  partido  el  mayor  por  el  menor 
no  íuuiere  el  quocientc  raíz  numérica  daquella 
mifma  naturaleza,  de  que  fon  las  dos,  en  tal  ca- 
ío  las  dos  raizes  np  podran  fer  juntas  por  efte 
modo  r  Y  baftara  que  fe  junten  por  ligatura, 
porque  fi.quifielTcmos  vfardeíla regla  juntando! 
la  vnidad  con  rajz  fordí*  por  Iígatura,y  multipll 
cando  por  eíTa  síima  la  menor  raíz  dé  las  .clos,bol , 
'  iieriamos  a  hazer  vna  raíz  ligada  cornpueft^de 
Igs  dos  q  we  pretendíamos  sumar  fin  ligatura  ♦ 
f  ar  I9  ^M  ^^^  trabaío  feria  eícufado,porquc  de . 
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principio  las  podemos  juntar  por  ligatiira.Exem 
plOjíi  querenjos  poner  cu  vma  süniá  jr.ji.j  3R.5* 
lio  fs  mas  netcOario  que  hazerles  fu  ligatura  ái'- 
tkííúo  que  la  ^ümadellas  es  ^r.u  p  3R.3,Poiq  ny 
la  l\e$?ía  nos  puede  otra  cola  dar.Porq  partiendo 
iz.por.j.í'eía  ei  quocit'nte.4,  cuya  laiz  tercera  es 
forda,  por  Ío  qual  ñ  le  juntamos.!,  haremos  jr. 
4  p  I.  Piíf  s  manrñeño  es  que  mulriplicando  jr,^. 
por  5R.4.  p  I.  haremos  3R.U.P.3R.5.  que  es  la  pri- 
mera su  ma  queauiamos  declarado  por  ligatura. 
For  io  quai  cfcuíado  fera  vfar  de  la  dicha  Kegla 
qisandó  la  raiz  dclquociente  es  foida. 

fj  ■Demoíijirddon  dejfa  %?gla general^ 
pamsímiar  lu  í{av:^s.Cap.%. 

EL  fundamento  defta  i'egla es,quc  íicndo  nos 
propueífas  qualesquicr  dos  quauridades  de 
vna  miiina  naíuralc2a/i  vna  dellas  fuere  par 
tida  por  ia  otra,  y  con  c¡  quocicnte  juntaremos 
la  vniddd ,  y  cita  suma  fuere  multiplicada  por  el 
partidor,  haremos  la  suma  que  de  las  dos  quan- 
tidadesrefuíta.líxempio/iendo  nos  propueftos 
dios  dos  números.  1$,  y  3.  ñ  partiéremos  los.  is* 
por  ios.:?,  y  al  quociente  que  es.^.  juntaremos  la 
vnidad,ytodoaífiiunto  multiplicaremos  por  los 
5;  haremos,  sg.  que  es  la  suma  de  los  dichos  dos 
nunieros  Lademoftracion  deñoes^queficlpar- 
fidor^q  es  la  menor  quantidad,íe  multiplica  por 
el  quociente,  ha^^e  h  mayor  qiiantidad,que  es  la 
que  fe  partio;y  fiel  mifmo  partidor  fe  niultiplica 
por  la  vnidad,  haze  eíTe  mifmo  partidor  .  Por  lo 
qaai  íi  el  partidor  fuere  multiplicado  por  la  sü- 
ifiadelíjuociéntey  déla  vnidad,  hsra  las  ínifmas 
■""'■'■/    '  '  dos 
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dos  quantidades  mayor  y  menor  jüntamcntCiCO-í 
mo  Euclideji  ha  demonftrado  ea.el  principio  del 
fegundo  libro.  Y  la  mifma  suma  hari^mos/i  par 
tieíTemos  la  menor  quaridad  por  la  mayor,y  coa 
el  quoeientc  /untalíernos  la  vnidad ,  y  todo  eíTo 
junto  fueííe  multiplicado  por  la  mayor '.  Y  q  eíto 
affi  demonftrado  tenga  lugar  en  la  regía  que  tra- 
xímos  para  sumar  las  raizes^no  feradifiicil  ds  tri. 
tender.  Porque  quando  partiamos  el  mayor  nu- 
mero porel  menor,y  tomauamos  larais  del  quo 
cíente,  eíTa  tal  raíz  ieria  el  quociente  en  aquella! 
partición  en  la  qüaí  la  raí;?^  mayor  fueííe  partida 
por  la  menor .  Porque  afíi  como  quando  multi- 
plicamos vna  rzlx  por  otra ,  id  que  hazemos  es 
multiplicar  el  numero  de  vna  por  el  numero  de 
la  otra,y  pronunciamos  que  el  produzido  porla= 
mulríplicacíon  délas  tales  raizcs,€S  raizdel  nume 
ro  produzido  por  la  multiplicación  délos  nume-  - 
ros  Alíitambien  para  partir  vna  raí?;  por  otra, 
baftara  partir  numero  por  numero,  y  el  quocié- 
te  en  la  partición  délas  ra¡zes,!cr3  raíz  del  nume- 
ro quociente  en  la  partición  deios  números,  co- 
mo cláramete  fe  puede  colegir  delaregla  de  mul- 
tiplicar raizes^y  de  fu  demontlTacion,como  mas 
menudamente  leraabaxo  declarado, quando  ira- 
taremos  del  partir  raíz  por  raiz; Siendo  pues  alfij 
quelarajz  del  que  es  quociente  en  la  partició  de 
los  números,  es  quociente  en  la  partición  de  las 
raizcs,;untandolc  la  vnidadjCs  neceíTario  q  todo 
cíTo  junto  multiplicado  por  la  menor  raiz  de  las 
dos.,haga  la  suma  de  entrambas  /untas,como  en 
la  reglaTe  contiene.  Enlaqualdixímosqelma-  ' 
yo^iiumerp  futñc  partido  por  ú  menorj  y  no  et 

.•  '  .  ,•  .menor 
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mCíior  por  el  mayor,pero  todo  fe  puede  hazer^y 
viene  h  mifma  suma. Mas  es^mejor  partir  mayor 
pot  mpnor ,  por  cuitar  operación  cíe  quebrados 
^  lo  ^ue  por  enteros  fe  puede  hazer. 

Sí  queremos facar  vna  raii^^fimple  de  otra, 
multiplicaremos  primeramenre  la  vna  por 
Ja  otra,  y  el  doblo  de  h  rai^de  lo  que  liiijíe- 
rcíi  facaremos  de  la  surna  que  liase  ios  dos  qua- 
drados  deffas  r3Í;<es,y  ¡^  raíz  de  lo  que  quedare, 
ffrala  raíz  qucreiíia  facádo  la  vna  raiz  déla  otra. 
ExemplOjíi  queremos  facar  íi.^.de  r.u.  diremos 
afíi:  |.vezes.í2.lbri*j6.cuya  raizes.6.  que  doblada 
fera,í2.y  porque  los  quadrados  deíTas  raizes  fon 
ijj.y.^.sümarlosemoSjy  liaran. 15.  Defl  o  s.i«>' faca- 
remos  eí  cjuplo  Át  Ja  raíz  que  era.iz.y  quedaran.3, 
cuya  raíz  lera  lo  quererta  focando  a^.de  r.í2.  La 
prueua  es  clara,  porque  dos  raizes  de.5.  hazcn  la 
R,u.  Itcn,fi  queremos  facar  r  %,ác  r.  i  S.  diremos 
afíí:  t.  vezcs.íS.  fon.jé.  cuya  raiz  es/>.  y  el  duplo 
dclla.u.  cflos.  12,  faceremos  de.2o.  que  esk  suma 
cle.2,y.i8.y  quedaran. g.cuya  raiz  fera  lo  que  reíU 
fincando  r.»»  de  r.i8.  Itzn^  íi>queremos  facar  11.9. 
dcR,25.multipIicaremos.9,por.25.yliaremos.225', 
cuya  raiz  es .  ly.y  el  duplo  della  cs.jo.eítos.^o  Ja- 
laremos de,34.quc  hazcn^jiy.con.^.y  quedaran.4. 
cuya  raiz  lera  lo  que  relia  facando  k.cjAq  k.zs. 
ítmfi  queremos  facarR.j.dc  R.27.dírcmosaíJíí;^. 
Vff?es.27,  fon.Sí.  cuya  raíí<.c$  .p,  y  el  duplo  dclk 
88,  eftos,i{?.facarcmos  dc.20.  que  íiazcn;27,coii.|» 
f  quedaran .  12.  y  la  raiz  d.c.íi,dírcmo$  que  reftíi 
Incalida  r4Í:i  de.|,dc,R.z;r, 

bcílo 
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DcClo  fe figuc^que quando  vnaraiz  multípiícads 
por  otra Jii^tící'í-'H  í"3íx  íorda:en  tal  cafo  íacañdo 
vna  de  otra,y  obrando  por  eíla  Regladla  ra}z  que 
reííare  ferá  vniuerfal .  Extmplo,fi  deR.y.qucr^:-. 
mos  facar  r.j -diremos  afñ:  7.vcí;;cs.5.forí.5^.cuyii 
ratees  for da, doblar  iaemoSjy.ieraR.t40.  etia.R, 
140. Tacaremos  dc.12.quz  ha3:^en.7;coii.5.y  queda- 
ran.í;.m.R  140,  cuya  rai;:^  vniuerfal fera  ib 4 reila 
facando  R.^.de  R,7".c5iüene  afabcrR.v.i2.m.R.i408 
y  el  fcntído  que  ha^^e  es  efte  ;  Que  lacando  ii.r4oa 
del  numero.i2.1a  rai;<^dc  lo  q  quedare,  fera aque- 
lla raÍ2;;^quc  reíia  lacando  R.^.de  R.7.  y  quádo  sü- 
mauanioj;  R.j.con.R.í-.haziamoSR.v.up  R.r4o.Y 
en  tai  cafo  que.  vna  raíz  multiplicada  por  otra  ^,^'^-*-;>,^ 
liizieren  rai;^  forda  ,  cómo  es  multiplicando  r*7./J|>^-^^, 
por  R.5.  ma:>  facii  fera  de^ir  que  lo  que  queda'as(%  /.;\  f¿A 

Demonflrachndefta  Regía,  ..   .V^s^V /?"■" 

LA  demoníiracion  deÜa  regla  es  eíia:  Sea  lalí  \lí?  •:*' 
nea  a.b.  v  na  raí^^^dela  qual  qreinos  facar  o^ra 
raix  menor, q  fea  la  linca  c.b.  y  quédala  linea  a,c 
Queremos  pues  por  noticia  de  a.b.y  de  c.b.conof 
cer  q  raíz  fdi  clTa  linea  a, c. Fundaremos  fobrc  a,^ 
el  quadrado  a  b.d.c.y  fobreb.c.élquadradol!Íf_¡. 
fg.y  ell-enderemos  los  dos  lados  c.f.^í  f.g.haíla  q- 
cócurran  con  los  lados  a.e,y  d.e.Y  porq  a.h.y  ^>b«. 
fon  rai^íps.de  números. cqnofqídos.,  fera.  pQr.,t;p,á 
caufa  coribfcída  la  multípiicació  cíe;a.b.  por  c.KIa, 
qual  multiplicación  es  el  redáiígulq  a..Í3.g.lc..ó  el 
redangulo  c.b.d.y.  porqlbnyguales,y  cl.^ypl». 
dcíta  tal  multiplicación  ícra  coíiofcído,  que  es  el 
valor  de  los  dos  reólangulos  juntos.  Los;  qualcs 
cóñisuycn  al  gnomon  ii.o.x.  y  vn  quadraclo  m?Sj 
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tfqual  es.ygua!  al  quadrado  déla  linea  b.c.Porld 
íqüáí  íieffds'dos'recftanguios  facaremos  de!a  su- 
!Bá  qiíe  hazen  ¿i  quadrado  grande  déla  linca  a.b, 
¿bn  el  quadrado  de  c.b.  quedara  ftílamére  el  qua- 
drádo  e.y.f.k.  elqual  fera  conofddo,  porque  los 
dóstecTtangülosíbn  cdnoicidos,yIos  qiiadrados 
dé  a.b.  y  de  c.b*  también  fon  conofcídos.  Y  porq 
ia  liíieá  íVki  lado  deífe  quadrado  e.y.fjc.  es  ygüal 
'-"^  y     -j  ala  linea  a.  c.  por ^ 

'^•■'  -        '       ^  feren  oppofitas  y' 

cquidiífátcs  en  el 
reéíanguloa.c.f. 
lí.  y  es  conofcida 
porq  fu  quadra- 
do es  conorcido, 
conofcida  ier¿ 
por  eftá  caufa  la 
glinca  a.  c.  Por  lo 
qualno  fm  caula 
I  diximoSjq  fe  su- 
^  amallen  los  dos  nu 
mcroSjCuyas"  raí- 
ais queremos  dírtiínuyr  vna  de  otra,  y  deíTa  su- 
ma íe  facafe  eí  ditpío  de  lo  q  fe  ha¿e  multiplicado 
ía  vna  raiz  por  la  otra.  Y  el  mifmo  effe¿í:o  ouuye- 
ráfi  luego  de  principio  íacaramosel  quadrado 
menor,áel  duplo  déla  rñuitiplicaciodelás  raizes, 
porq  lo^  refta,  feria  ei  gnomon ,  el  qual  dcfpucs 
Tacando  del  quadrado  mayor,  qdara  el  quadrado 
ádn  linca  a.c.y  la  raíz  a.c. fera  por  tata  conofcida* 


í.n 
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q'E^gla general  [yara  diminuir  las 
%ai:^s.[  Cap,  10, 


Mas 


'As  por  quaíito  k  Regía  que  aucmos  dad© 
para  facar  vna  rmx  de  otra,  no  firue  ñm 
■para raíces  quadradas, como parcfce  por 
fu  denTOiiftracíon,cs  ncceííario  dar  regla  gcnefal 

Í)ara  facar  vna  raíz  de  otra  de  qualqukra  riatura- 
eza  que  fcan ,  con  tanto  que  lean  entrambas  de 
vna  miíma  naturaleza,  porqué  no  fiendoafÍí,fe- 
ran  primeramcníe  redu;ydas  •avna  miTmanatu- 
raleza,y  la  Regla  general  dcldíminuyr  fcra  efta: 
Partiremos  el  numero  déla  mayor  raíz  por  el  nu 
mero  déla  menor,y  del  quociente  tomaremos  fu 
raísr,dcla  qual  facaremos  ia  ynidad,y  lo  que  que- 
dare muitíplicaremos  por  la  raÍzmenor,y  ti  pro- 
duzido  lera  la  raíz  q  refta  Tacando  la  raí:?;  menor 
dcla  mayor ,  Exemplo/i  queremos  facar.XR.y.de 
211.8o.  partiremos. 8o. por.í-yfera  el  quociéí.e.16. 
cuya  raíz  es.4.  Delles,^.  Tacaremos  la  vm'dad,  y 
quedaran.3.  cftos.í.muitíplicarcmos  porR,5:.y  ha 
remos . 2R.45.  y  efta  fera  la  raizque  reíia Tacando 
2R.5.de.zR..lSo.  Itcn,ri  queremos  facar.3R.S.de.5R. 
i  25.parí¡remos.  j  ij.por.cS.y  fera  el  quociente, rí|, 
cuya  raíz  cubica  es  2 1 .  Dcftos  2 1.  Tacaremos  la 
vnidad^y  quedaran  1^.  eílos  i|.mulliplicaremos 
por  raiz  cubica  de.S,  y  haremos. 5R.27*y  tanto  fe- 
ra lo  que  refta,facando.5R.8.  de.jR.uf. 

f  Demonftrdcion  defta  'j^gLi  general 
de  diminuir  ^1{ai'>es-  Cap,  1 1 . 

EL  fundamento  dcftá  regla  quaíi  es  el  de  que 
vTamos  en  la  otra  dcmonílracion  dcla  Re^la 
general  de  sumar  las  raize^.  Certiffima  cofa 
cs,quc  fi  la  mejor  de  dos  quantidades  fuere  par- 
tids.  por  la  mcnory  y  del  quociente  facarcmos  Ja 

Hii  vni- 
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Vniáad^ylo  t]tie  refrare  fuere  multiplicado  por  la 
menor ,  reíui tara  por  €Íla  multiplicación  la  dife- 
rencia qay  entre  las  miímas dos  quátidades  ma- 
yor ymenor.Exempio/eaii  ks  dos  quáridades,i7« 
y  5.  paríamos.  17.  por,5,  y  fera  ei  quociente  .^f, 
quitémosle  la  vnidad,  y  reflaran,2|.  por  cüos :2|, 
.fBultipIicaremos  I0S.5.  y  haremos.u.qes  la  difc- 
reócia  q  ay  entre  elmayory  eí  menor.  La  demo-* 
íiracio  es  muy  £lara,porci  íi  multiplicamos  la  quá 
íidad  menor  por  el'quociente^hazemos  la  quan- 
tiááá  mayor  *  Y  porque  tanto  hozc  multiplicar 
•vnaquantidad  por  otra,como  por  fus  partes, fi- 
guefe  que  íi  multiplicaremos  lá  quátidad  menor 
por  la  vnidad,  y  por  el  reílo  del  quocicntc,har£- 
mos  con  eíl^as  dos  multiplicaciones  la  mifma  sü-r 
ma  déla  quantidad mayor.  3fporq  multiplican-, 
do  la  quantidad  menor  por  la  vnidad ,  ha;^cmo$ 
lá  mifma  quantidad  menor:  Multiplicando  luego 
iaqüatídad  menor  por  el  reíto  del  quocicnte,ha- 
remos  la  diferencia  que  ay  entre  la  mayor  y  me- 
nor,  por  que  eíTa  difíerencia  juntamente  con  la 
menor  colíituy  en  la  jnayor.F  que  efto  tenga  lu- 
gar en  las  raí^^es  no  es  difficil  de  entender,  porq 
affi  como  q  uádo  queríamos  multiplicarv  na  raix 
por  otra,multipiicauamos  numero  por  numero, 
^  la  rai^  del  produzido  diziamos  íer  la  rai»  que 
íe  produzia  por  la  multiplicación  de  vna  raiz  por 
otra.  Affi  tambié/i  partimos  numero  por  nume^ 
ro,  y  tomamos  la  viiiz  del  quociente,  eíTa  niifma 
raíz  fera  el  quociente  déla  partición  délas  raizcs* 
y  porque íi  déla  raí;<^que  es  quociente facarnos 
la  vmdad,y  lo  q  teífa,  fe  multiplica  por  lamenof 
laizjcs íicccííario c¡  lo  que  fe  produ;^e,  f^alp  qm 
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falta  ala  raíz  menor,  para  fe  ygualar  co  la  mayor, 
queda  manifefto  íer  la  regla  verdadera.  La  qüal 
l'egun  vemos  por  efta  dcmonftracion  no  firuc,fi«. 
no  quaiido  íaraiz  que  viene  partiendo  la  mayor 
por  la  menor  fuere  numero.  Por  lo  qual  ñ  fuere 
ib rda,nombra remos  lo  q  reda  porrecifo.  íi-xem- 
plo/i  de  laiz  dc.7.queremoi>  facar  raíz de.j.  por^ 
pari:íédoR.7.porR.5.elquocíéfeesR.iflaqualc£ 
forda^diremos  por  ráto,q  lo  qreítaesR.7.»í,R.j^ 
En  eíh  parre  deuemos  fer  acordados  dclas  regías 
q  aüemos  dado  cnel  cap  del  diminuir  délas  digni- 
dades. Porq  eíTas  inifma  firuc  en  la  praLüica  délas 
•ra]2cs,de  lo  qual  daremos  algunos  ex?plos:Side 
p  R.4.facarenios  p  R.25'.reíi:ara  in  R.^.y  fi  de  m  R.4 
íacaremos  m  R.  25  reftara  f  R  .p-y  de  p  R.t>,  facar  m 
R.4.rcíla  p  Ra^y  de m  R..9Jacar  f  R^^.refta  m  R. 
2Í.Y  fi  las  raiüics  fuere  de  diuerfas  naturalezaSjO- 
braremos  cóformc  alo  q  auemos  dichoenelcapo 
de  diminuir  las  dij?nidades  en  quatidades  de  di- 
-uerílts  naturalezas.ó  feaprimeramétereduzídas  a 
■vna  mifma  naturaleza,  y  dcipues  obraremos  por 
eftccapitulo,y  la  mifma  regla  firue  para  diminuir 
quátídadcsde  vna  milma  naturaleza. Y íi  qremos 
facar  vna  raiz  de  vn  numero,q  numero  de  raíz, es 
primero  nccelTarro,q  conuert'amoscl  nurhero  eii 
raiz,muít¡plicádolo  tatas vezes,quátas  cúpliercpa 
ra  q  qdo  hecho  raíz  de  aqlla  mifma  naturaleza,  y 
defpucs  facaremos  vno  de  otro  cóformc  ala  regla. 
Y  de  lo  q  auemos  dicho  qda claro  como  auemos 
de  facar  vna  raiz  ligada  de  otra  rai;?;  ligada,  o  át 
"raizfimple,o  de  numero,y  por  el  cStrario  numeró 
:o  raíz  fimple  déla  ligada.Porq  fi  fabemos  sumar  ,y 
.diminuir  en  las  raizes  fimplcs,y  teniedo  enla  mé- 

H  iíi  mom 
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moría  ■k.*siimar,y  «1  dimiauir  délas  dignidades,q 
Iba  Regías  vmucrfalcs  ei|  todas  las  quantidades, 
poderemos  fadlmeíe  obrar  ñn  orros  dociimetos  ' 
iiüeuos.Y  deíto  daremos  algunos  exemplos. 
;  De  Kao.p.5.  facar.u.m.R.4.o.reflanii.í)o.m,7.La 
ra;<pn  defto  cs,que  de  p  íacar  m,reíb  la  suma  que 
entrambas  las  quatidadeshazen  con  dcdaracion 
de  f .  y  por  cftacauía  de  p  r.  lo.facar  m.  R,4o.reÜa 
f  R.í^o.qiie  es  la  suma  de  las  dos»  raiges.  Y  de  p,y. 
íacar  p.u.refta  m.7.  porq  de  p  facar  §fi  lo  q  laca- 
!BOs  es  mayor/eíía  la  difcréda declarada  por  rá» 
lten,deao.p  R.£7.facar.i2.^  R.^.refta  R.iz.m.i. 
;  Iícn,dc.io.m,R.zo.íacar  a.zo  m.3.r€ftS.í3.m.«.,go» 

,Iíen,dc,5.facar^V*^-fí'S.  refta  R.^. 

Ii:eii,de  R.48.íacar.7.m,R,|.  relia  R.75.m.7.  es  la 
ras:;on,porquc  de  R.48.  facar  m.R.  3 .  refta  la  sfuna 
délas  dos  rais:es,la  qua!  es  K.ys,  con  declaración 
de  §,y  defta  R,7íJacar.7.rcfta  k,  75.  m.7. 

Iten,deR.48.  facar  R.j.m.L  reíl:an.R.27  ^.1, 

La  raís^vniuerfal  fe  faca  de  otra  rai^v ni uerfal, 

0  de  numerOjO  de  rai;3:„fimplc»o  ligada,por  la  via 
dep,ydcm. 

%epariiren%ai^es.  Cap,iz. 

A.Sfi  como  en  los  números  multiplicando 
\.^ir\vtío  por  otro,ha;<emos  vn  ícrcero,eí  qua! 
ji  partimos  por  el  vno  délos  dos  no  da  el  otro. 
4m  rarabiécn  las  raizes  es  lo  mífmo.Por  lo  quál 
quiefabc  multiplicar  vna  raíz  por  otra,faciImetc 
labra  repartir.  Yla  Rcglafera  cíla,q  prímcraméte 
el  partidor  yla  raiíi^quc  ha  dcferpartida/canrel- 
ííuzidos  a  vna  mífma  naruraleza/i  no  lo  fueren, 

1  luego  partiremos  cí  numero  o  quadradpdcla 


taiz  g  queremos  partir,por  el  numero  o  qutdra- 
do  déla  raíz  q  hazemos  parcicior^  la  raíz  del  quQ> 
dente  lera  ía  rai;?^quoGÍéte  en  éua  partición.  £xt 
empío/i  queremos  partir  R.20.  por  R'5-,dircmo$ 
affi:2o,paríidos  por.5?.vicné  4.por  lo  quál  partieu 
do  R;20.por  R.  ^.fera  el  quociente  R,4.I  ten,pari;ai- 
mos  K-.u-por-^.primeramente  couerteremos  eljo 
en  raÍ2;^fegunda,y  fera  R.^.y  partiremos  luego  a. 
¡  2,por  R.í/.  y  fera  el  quociente  R.  ¡  f  Iten,parta- 
mos.io.por  R.20.1os.io.conuertidosen  rais^^feran 
R.ioo.  partiendo  pues.ioc.por.io.vienen.s.yfera 
por  tanto  el  quociente  R.5.  Délas  rais^cs  com'- 
pucrtas  daremos  algunos  exemplos.  í 

Partamos  L.Ra^.^R.ia.porRlj.partiédoR.if* 
por  R.5  viene  R.f.y partiendo  R.ij.por  R.^.viene 
R.^.y  lera  por  tato  todo  el  quociéte  L.R.5.p,R.4. 
Iré,partamosL,R.4o.p.g.por.6.cóuer  tiremos,  pií 
meraméte  los.6.en  raiz,y  fera  R. 56.  y  partiremos 
luego  R.4o.por  R.:?6.y  verna  r.  i|,y  porq  partiedo 
i?.por.6.vienc.¡|.lera  todo  el  quociéte  R.if.paf» 

y  fcrcmos  acordados  cj  partiedo  mas  por  mas, 
o  menos  por  menos,viene  mas  v  Pero  partiendo 
mas  por  menos,o  menos  por  mas,viene  menos. 
Exéplo/i  partiéremos  R.5G.w.R.5.por  R.if.verná 
R,2.w.R.|.  Iten/í  partiéremos  R.;io  w.2.porR,^» 
verna  R.2 1,  nu  r.|'  ^  ^^  partieremps.40.  w.  R.12, 
por.4.  vernan.io,  «i.  R.|:. 

íten/i  partiéremos  R.v.ij.p  R.7.por  R.y.  verna 
R.v.if  p  R,y^.  Es  la  razon:Porque  el  cuadrado  de 
R.v.i?.p  R.7.  CS.15.P  R.7.y  el  quadrado  de  R.5.CS 
^.partiendo  pucs.ij.p  R.7.por.í.víene.2|.p  R-ar* 
cuya  rai;<,vníuerral  fera  lo  que  viene  partiendo 
R,y .lí.p  R.7*  por  R.5- 

H  iiij  Pero 


f  ART'E'   SEGVNDA 
'■^■■íf  eroporqufiS  iodos  los  excmplosqueaueiilos 
4<tclo"fon  délas  partidoncs  en  las  qualescl  partí., 
doE  o  es  numeroso  raíz  íurjple.Direnios  agorad 
mrodúqnt  ÚGUcmos  tener  en  las  parriciones  cn^ 
„  'd'^arfidor  foereraiz  ligada  o  voiu  erial.  Prime- 
•rsíííientf  prociírarcmoi'  q  el  partidor  íiendoráiz 
.cdíiipueítafcaconiicrtido  en  raiz  fimple  por  eíh 
arte.  Tomaremos  otra  raiz  copueíía  délos  iiiif- 
■tnos  nombres^  folaméte  variada enel mas^y  enei 
-liirnoíi ,  por  la  qual  multiplicaremos  el  nucftro 
parridcírjyfi  fuere  binomio ,  neceíl'ariamente  el 
-paríidor  refulrara  fimple. Y  multiplicaremos  ta^ 
bien  por  la  miíma  raiz  compuefta  la  raiz  que  ha 
«^e  fer  partida,y  lo  que  fuere  pioduzido,  íera  lo  ^ 
:  'íe;a.  de  partir  por  el  niieuo  partidor  íunplc.  Parti 
remoü  pues  como  en  los  exemplos  pafados  hizí- 
■  mas  j  y  tememos  el  quociente  q  ue  bufcauamoSj 
cómo  fi  deprincipio  partiéramos  la  quantidad 
«propucíla  por  el  partidor  propuefto.  La  razón 
» cíeitaobra  es  muy  clara,porque  multiplicado  las 
,  primeras  quantídadesygualmente,qu€da  k  mif- 
'  mil  proporció  entre  lo  que  fe  parte  y  el  partidor» 
■poir-io  qúal  él  quociente  ferael  mifmo  que  tuui- 
eramos  fino  hizieramos  las  tales  mulríplicacio- 
iiés.Deílo  daremos  efre  excmplojpara  los  queno 
•Jbn  verfados  en  démonfi-raciones ;  Efte  numero 
li.partido  por.3.da,.i..por  quociente,mukipHquc 
'  3fíoslGSii2.y  I0S.5  .por.5,  y  harcmos,éo.y.í5.  par- 
tiendo pueí;;!2.ve,'>f£»5*  queíbn.6o.  por.3.  vczcs 
•  y.que  fon.  15,  vcrnaotra  vez.  4.  como  de  ames. 
Y  qut  vna  raiz  compuefta  como  es  vn  binomio, 
muítiplicada  por  el  fu  rcfiduo,haganumcrojno 
fe  puede  negar.  Por  que  por  la  muitiplicacioh  de 
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",  tada  tm  ddas  partes  cu  íi  ínifiTia,  el  ptoáuzídüi 
es  numero,  y  las  otras  dos  niultíplicacíones  foíi 
efcüfadas,  porque  lo  q  por  la  vna  ie  haze,ledef- 
liazepor  la  otra.Coino  íi  el  partidor  fueíeR.7.p, 
R.5.inultíplicarianios  cfta  raiz  ligada  por  R.7.1ÍÍ. 
R.5-.  y  el  producido  feria  el  ñüir.ero  z.Portjue  po- 
niendo eíi-as  dos  raízes  en  ñi  orden  paralas aüer 
mos  de  multiplicar  R-y.por  R.7.  haze.v.y  m.R.  5. 
por  p.R.»í.ha2e  ni.5.  Las  otras  dos  multiplicacio- 
nes en  »|<  fon  excufadas^porque  lo  que  vnáhazej 
deshaze  la  otráiiera  luego  la  dicha  mültipÜcació 
7.m.5.  cuyo  valores. 2,  Affi  que  quando  el  parti- 
dor fueíTe  R.7.P  R.5.  multiplicando  lo  por  fu  refi- 
duo,el  qual  es  R.7.1T1  r.^-.  y  la  quantidad  q  fe  pro- 
pufo para  partir  multiplic.andola  también  por  e! 
mifmo  refiduOjterniamos  por  partidor  el  nume 
■  ro*2.  y  la  quantidad  qué  fe  propufo  para  partir, 
feria buelta  en  otracompueftajperoei  quocien- 
íe  feria  lo  que  deue  fer,  y  antes  feria.  Agora  rerta 
traer  algunos  excmplos ,  en  los  quales  el  parti- 
dor fea  raiz  compuefta. 

Partamos.io.por  l.R.S.p  R.3.  multiplicaremos 
primeramente R.g.p  R.j.pór  R.8.mR,3.y  haremos 
g.m.^.quefon.í*  por  partidor  fimple,  y  multipli- 
caremos luego.  ¡c.porR.  8.  m.R.  5.  y  haremos  r« 
5^00.1X1. R.joo.que  fe  an  departir  por .5.  cóforme  a 
fu  regla,y  vernan  R.p.m  r-íj.  Porque  R.8oo.parti- 
da  por  R.25».  viene  R.  32.  y  m.R.500.  partida  por  la 
milina  R.25.  viene  m,Rj2. 

Iten,par  tamos  R.fo.por  R.i2.m.2.  mulfiplicarc- 
nios  prinícramctc  R.u.rñ.a.  por  r.iz./í.í»  y  haré- 
ínos;i2.m.4.que  fon, 8.y  dios  quedaran  por  par- 
tidor, Y  muitiplscai'cmos  también  iL,jo.por  R.12. 
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^*  2»  y, liaremos  R.éoo.p  R,2oo.Laqualrai;^  ligada 

partiremos  ponS.y  vernan  R.5>.-Jp  R'^'Jí 
íren,partamos  R.í5',por  R.v.j.f  R.5;.miilriplica- 

rcmos  primeranieíire  jt.v,?*  pR.f.  por  R.V.3.1T3  r. 
^y  haremos  R,4.que  fcra  el  partidor.  Y  mulíipii- 
caremos  también  r,  i  y»  por  r.v.  5 .  m  r.  5.  y  liare- 
mos  R.T.45.m  R.iiay.  la  cjua!  partiremos  por  r.  4. 
y  vernapor  quocimte  R.v.u.^.m  k.jo.j^. 
Itenjparíamos.2o.por  R.v.¡o,m  R.f.multiplica- 
remos  primeramente  R.v.ío.m  r.^.  por  r.vjo.  p 
R.5'.y  haremos  R, 95.  q  ferael  partidor.Y  muitípli 
caremos  también  el  numero. 2o.por  r.vjo  p  R.y. 
y  harenios  R,v.409o.p  R.Sooooo.laqual  raíz  vni- 
uerfal  partiremos  por  R.95.Y  verna  por  quocien- 
l:6R*v.42.T|'pR>8íí4|f, 

ííen,paríamps  R.V.4.P  K.zs*  por  r.  v.u  p  r.  9. 
íniiltipHcarcmos  primeramente  r.v.i.  p  R.t^.por 
R.v.i.m,R.9.  y  haremos  R.t  m.9.  quees  R,m.K.y 
cfte  ferael  partidor.Y  iniilíiplicaremos  también, 
R.V.4.P  R.25.porR.v.í.ra.R.9.y  haremos  R.V.4.P 
R,z5.m.R.i44,.iñ.R.225.1a  qual  raizvniucrfal  alie- 
mos agora  de  partir  por  R.m.S.  Y  por  que  lo  que 
fe  declara  por  mas » fiempr[e  fe  pone enel  princí- 
pío  dellaraiz  o  quantidadqualqi|iera  que  fea,  y 
porque  el  mellos  fiendo  partido  por  menos  vie- 
ne menos  ,  y  el  mas  íáendo  partido  por  menos, 
viene  mcnos/cra  por  efta  caufa  el  principio  de- 
ftaparticiocn  las  partes  del  qi^adradó  dcftaraiz 
vniucrfaljlas  quales  cílan  al  cabo,  porque  fe  de- 
claran por  rnenos,y  el  partidor  tanbien  por  me- 
nos. Y  diremos  afii,m.R.22f. partida  por  líi.K.  da 
cneíq  11  ocíete  p.R].^|;.y  m.R444.partida  por  iñ.S» 
dalkici  quocietef  R,.2Í|.pero  j^  Raí.partida  pgr 


in.S.dacnel  quocientc  m  R.^l.y  p.4.pairrídos  por 
m.g.dali  el  quocietc  m  |.:Y;fera  por  tanto  el  total 
quociétc  V  na  raizvniucrfal  de  toda  efta  ligatura, 
conuiene  a  faber  r.v.r.j  |;|.p  R..2¿|,m.:R4|iw.|' 
Y  cneftc  exempio  aliemos  víado  de  numeres  qua 
drados,para  que  veamos  por  experienejajComo 
la  regla  del  partir  nos  trae  por  tantos  rodeos,  lo 
que  verdaderaniente  deuc  en  la  paríicion  venir 
por  quociente:  Porque  el  valor  déla  raizvniucr- 
fal,que  propofimof  para  fe  auer  de  partir,es.  $, 
por  fer  raiz  de íla  süma.íj..con  raíz de.a^.  Ypuíi- 
mos  que  el  partidor  fuefe R.v.i.p  R.^.la  qual  raíz 
vniuerfal  vale,  z  por  fer  raiz  deíh  suma.  i.  con 
raiz  de, 9.  y  allí  queda  en  lugar  de  R,  4.  y  maniñ- 
eíto  es,que  partiendo  .j.por.i.  vicnc.i|^.  q  es  raiz 
de.2^.  Y  a  eftc^milmo  rcfponde  hecha  la  multí- 
pHcacion  por  ii.v.i.m.R.9.  por  que  las  quantida- 
des  produzídas  ibnR,v.4-.p  R.i?  ni  R.  144-  lÜR» 
225.  a  partir  por  R,m,  8,  y  cito  veremos  por  ex- 
periencia hecha  la  computación .  Porquc,4.con 
R,25.hazé.9.  yR,J44.es.j2.  que  con  R.225.Ia  qual' 
es.ij.hasL^n.  i7,  que  fe  declaran  por  menos.  Vale 
luego  cíia  compoficion.í;.m.27.q  fon  m.iS'.como 
fe  ve  por  el  arte  de  sñmar  mas  con  menos.  Auc- 
111  os  por  tanto  de  partir  R.m.  18. por  R.m.  8.  en  la 
qual  partición  verna  por  quocientc  pR-i^-poró 
quando  menos  fe  parte  por  menos ,  viene  cnel 
quociente  mas.  La  qual  Ka  J.es.ri,que  es  lo  que 
haílauamos  que  auia  de  venir  en  la  partición  de 
las  primeras  quantidades ,  y  lo  q  viene, por  efta 
paríicion  figuiendo  fu  regla .  Porque  hallamos 
que  el  quocientc  era  R.  v.  3^^.  p  R.¿||.  iíj.  R^I-  m. 
|.quc  vale  iq  niifmo.  Pojr.q.uc.R.5  |4«cs.k|.  la  qual 

jun- 
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^íunta  c^B  R;2fi|.q  es'.t|.-:liazen  ambasjunfas^J,, 
Y  dtíla  otra  parte  m  |.  junto  con  ni  |.que  es  r^|. 
irazen  m.i  yi^ot  tanto  quien  sumare  p,  5|.con  m 
1 1, liara  p.2|.y  tanto  vale  neceíTarfamétc  eüa, li- 
gatura" r.  3  ¿|.p  'íC,2  [|.  tfi  R  ll.m  U,  Por  lo  qiial  fii 
raíz  vniuerfalfcra  tanto  como  raíz  de.  2  í. la  quai 
€$  -K'.  y  eíioes  lo  que  la  regla  da  por  qiiociente. 
Lo/Arithmcticos  pra61icbs  hueigan  í'e  con  eftas 
prueuaso  experiencias.  Pero  el  que  tuuiere  de- 
nionllraclon  déla  regla  de  que  vía ,  no  tiene  ne- 
ceffidad  de  oíraprucua,  y  no  traemos  la  demon- 
íiracion  del partti- vniuerralmentt^,  porque facil- 
meiiEe  fe  podra  íacar  deía  demoítrácion  dd  mul- 
tiplicar.  Y enefte  poftrao  exemplo  reíulto  por 
partidor  r.  m.íí.porqiie queíimos  multiplicar  eí 
partidor  r.v.  i.p  R.9.por  r  v,  i,w.R.$.Pcro  a  quíé 
cijo  no  quadrare,y  tuuiere  efcrupulo  enel  partir 
porR.w.SV  licencia  le  queda  para  coniiertir  R.v. 
'!.p  R.9,  en  eíiaR.v.R.í).  p,i.  quefignifíca  lo  mtf- 
ino,y  fcra  el  rcridüo  R.v.  R.9.W4.  y  multiplican- 
do R. v.R.9.p.í.  por  R.v.K.y.w.i.verna  por  parti- 
dor p.R,S. y  nniitipiícando  R.v.4.p  R,  25-.  por  K, 
V.R.9.W. ¡.haremos  K.v.K,i4i,,.p.2.K.525.w.4j5/,R» 
25 » a  partir  por  p  R.8.  y  yerna  el  mümo  quocien- 
tc,elqual  era  R.v.R»2|;.p.R«3  ||.w|oW»R¿|.Yqué 
fimos  obrar  por  aquel  modo,  para  que  fcpamos, 
"íjUefiempre  viene  lo  n»iímó»  P«ro  mas  snt eligí-. 
ble  es,  la  menor  quantídad  del  recífofei  declara- 
da por  menos. 

y  la  mifma  arte  nos  podra  fcrüír  para  partir  nu- 
mero  o  raizfimpíe  por  trinomío,quadrfnomio^ 
o  qüaíquier  otro  mulíinomio .  Porque irerriof 
snudaíido  cimasxa  mcnoSg  y  elmenos  en  mas» 
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tantas  vczes  quanías  cumpliere,  y  haremos  taii- 
ías;  mu!  tipIicadoneSjhalla  que  pareiD  o  sen  parti- 
dor íimple,  Y  mukipUcaremos  la  quanridad  fmv 
pie  que  nos  tue  propueüa  para  fe  au^r  de  partir, 
por  las  mífmas  quantidades^por  las  quales  mul- 
tiplicamos  ai  partidor,  y  pararemos  cu  quaríciad 
compuefta,  para  partir  por  ci  partidor  íimple,  Y 
harpmos  nueftra  parridó  affi  como  aucmos  cn- 
feriado. Ltxcmplo, partamos?. íoo.porR.^.  pR.jpR. 
6.  efto  fe  l^ara  por  eí^a  arte^que  multiplicaremos 
el  partidor  r  j.p  r.5*^  R^^.  por  R.j.p  r.j*  '^^  R*  ^'  y 
haremos  vn  binomio,dclqual  fera  la  primera  qiiá 
tidad  ci  duplo  dch  raíz  que  fe  haze  multiplican* 
do  la  primera  rair  por  la  íegunda.  Y  fera  la  fcgü- 
da  quatidadjlo  que  queda  ílicando  el  numero  de 
la  tercera  raizdeia  .suma  délos  números  deia  pri- 
mera íaí;^y  i'egunda,  y  fera  por  tanto  cilc  bino- 
mio'ft  6o  p. 2, porque  R.j.por  r,5'.  ha;^Qn  R.ij.y  efta 
doblada  fera  r.^So.  y  facand.o.ó.de.j.y  j.que  hazé 
8.  reíian,2  .  Y  cüo  fe  prueua  fer  aifi ,  ha^M'etido  la 
mulíiplicadba  como  el  arte  cnfeiia.  Y  multipli- 
caremos tainbic}i-ioo.porR;3,p.R.5;.nv,K.^,  y  ha- 
remos R..3.0000  p  R  50000 j»  R.óoooo.Por  lo  quil 
la  mifma  propordo  aura  entre  r, 50000  p  r  50000. 
wR..6oooo.y  K.6o.p.2.q  ay cfitre.too.y K.j.p.R.f.p 
R,6. porque  fuei'on  multiplicados  por  vn  mifmo, 
multiplicado r,ei  qual  era  H.j.p  R^^.w.k.íí.  Y  por 
£ftacaufa,vn  mifmo  quocientc  vernaparíiendo 
íoo.por  R.3.P  R.s".  p  K.*6*  y  partiendo :M. 50 ooo.p. 
K.^ooqoJhK.ftooQo,  porK»6o*p,2.  Yporque aun 
R.ííq.p.2.  es  quantidad  compucfta,  muítipíicarc- 
mosR-fío,p.2.por^«^o«'^*"i«yh3i^C"los.<ío,  m.4.q 
íoa»564  feraparíiclpr  fm^M  niultiplíCíir^.mos 
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tambie  Kqoooo.jf  f^.5"oooo.!n.R.6c>ooo,poT  R.éó.m- 
%»  y  haremos  eíkfenopiio  RjSot>ooó«f  ^^5000,^00 
^  K..2'4oooo.!Ti  R.56ooooo.iTi»R.!200QO,m»R.20oodo 
^  partir  por.^<>.  y  verna  el  miimo  quociente,  qiic 
vernia partiendo. loo.  por R. 5 i/7 R.5.  f  R.6, 
Yfi  nos  pluguiérejíanto  q  á.éo.  p.i.  fuere  muki- 
plicadapor  R,6o.m.2.no  curaremosde  multiplicar 
R,^QOoo>p  Rv^oooo  w.  R..60000.  por  R.6o.m.2.  Mas 
partiremos  luego  R.50000.  p  r.50ooo.?«,r»6oooo, 
por.56.  Pero  defpues  defto  auemosdeinultipii- 
car  c!  quociente  por  efe  lecífo  R.6o.»i.2.  para  que 
ícíigamos  el  verdadero  quocicnte.La  razón  defto 
cs,que  tanto  haze  multiplicar,  upor.^.  y  defpues 
partir  el  quocicntc  por. 2.  como  partir.  12  poíi*a.y 
defpues  multiplicar  pór.3. 
y  el  mifmo  modo  q  tenemos  para'reduzir  eljpar- 
tidor  a  partidor  fimple^quado  enla  cópoficio  del 
dicho ptidor  ouiere  raizes  quadradaíi,  tememos 
guando  ene!  ouiere  raizes  qüadradas  de  raizes 
quadradas.Exéplo/i  queremos  partir  el  numero 
«o.porRR.y./ÍRR. 5. multiplicaremos  RR5  p  RR.^.pcr 
RRof.m,  RR.3.  y  fcra  el  próduclo  R.5.m.R.5.  y  mul- 
tiplicaremos también  el  numero,  lo.por  RR.5.íñ. 
RR.^.  y  fera  clprodufto  rr.í-oóoo.  ni.  rr. 5 0006.  y 
quedara  la  mifma  proporció  entre  eftos  dos  pro- 
éuéhoSf  que  ha  entre  el  numero.ro.  yRR-^./RR.j, 
y  porq  aun  c!  partidor  no  es  fípiplc,  bolucremos 
a  hazer  otra  multiplicacion,y  fera  multiplicando 
affi  vn  produftojcomo  el  otro  por  r.  ^.p  R.3  Mul- 
tiplicando puesR.<^.rñ.  R.3.  por  R.5.|i  rj-  haremos 
^.m.jique  valc.i.y  cftc  numero. 2.fera  el  partidor 
limplcjpor  el  qual  partiremos  lo  q  fe  hizierc  muí 
liplicando  RR.joooo.m*  rr.§oooo.  por  clvltimo 

muí- 
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mtiltí^licantCsCl  qual  es  a.y.^  r.^.  porque  pues  la 
quantidad  muitipiicante  es  vna  mifma ,  la  pro- 
porción íera  la  mifma  que  antes  era,  y  verna  vn 
railmo  quodente  .  Y  el  mifmo  modo  tememos 
quando  el  partidor  fuere  trinomio ,  o  quadri- 
nomio ,  o  qiialquier  otro  multinomío  de  rai¡^e$ 
quadradas.Pero  fabc,quear<icomo  el  partidor  fe 
va  haziendo  fimple,  aíñ  ¡a  quantidad  q  auemos 
de  partir  fe  va  haziendo  mas  conipuefta  por  t&á 
arte  de  reduzír. 

Y  quádo  el  partidor  fuere  binomio  átraize$  cu- 
bicaSjtambien  fe  podra  traer  por  multiplícaeion 
a  partidor  fimplcjpero  la  arre  fera  diíFerente;Ex« 
cmplo,  fi  queremos  partir. lOo  por  R.cu.5.p.R.cUa 
3.  multiplicaremos  en  í\  mifma  R.cu*5.y  hará  R. - 
cu.z^".  y  multiplicaremos  en  fi  mifma  R.cu.3,y  ha- 
rá R.  cu,  9.  y  multiplicaremos  la  vna  raíz  por  la. 
c)tra,y  harán  R.cuaj.y  eftas  tresraizcs  engendras* 
daSjíera  proporcionales.affi  como  R.cu,2f.para 
R.cujf.affi  R.cu.i^.para  R.cu.p.Porncmospues  a 
las  dos  extremas  dcciaració  de  p.y  a  la  del  medio 
declaracio  de  w,y  conftituiremos  el  trinomio  R. 
cu.jy.w  R.cu.íjr.p  R.cu«c?.  por  cómuh  multiplica- 
dor,por  el  qual  ha  de  fef  rnultiplicado  el  numero 
io;y  el  partidor  R.cu.^.p  í^^.cu.j. Multiplicado  por 
tanto.io.por  R.cu.25.m.  R^cuiíj.  p  R.cu.p.hare- 
mos  R.CU.25000.  m;  R.CU.15000. p  R.cu.  9000.  y 
multiplicaremos  también  R.cu.^.pR.cu.^.porcl 
mifmo  trinomio,quc  escommun  muítiplícadorj 
lo  qual  fe  hará  fm  ningún  ncgocio,porque  junta- 
remos el  numero.5.con  el  numero.j.y  haran.8. 4 
ícra  partidor  fimplc,  porque  tanto  es  forjado  q 
Cea  cfprodufíojmultiplicando  extcnfamentc  e5- 

forme 
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forme  al  arte  R.cu.v.p  RXu.3.por  R,ci!,25.,m.K..cu. 
tS*f  R.cu.s».  Ypara  denionftradoa  defto  prouare 
mos  pri Hiéramete  que  las  tres  raizes  cubicas  en- 
gendradas fon  proporciomleSjComo  dicho  aue-^ 
mos.PorqiieR.cii»5.multipÍicada  por  r.cu.^Jiízo 
R.cu.zy.  y  R.  cu. 3.  multiplicada  por  la  mífma  r.^, 
hizo  R.CU.15.VUO  luego  vn  común  multiplicador 
dquales  R.cu.í".  y  fcraporefta  caufa  ral  propor- 
ción .de  R.cu,25.para  R,cu.a5*como  de  R.cu.^.paríi 
ít.cu.2.Son  las  cubos  proporcionaleSjporque  ion 
ygu^lmeíiíejiiultíplices.aj'.y  if.dc.5.Y  5.y  las  rai- 
:ses  cubicas  cambié  fon  proporcionaks  en  la  ter- 
cia parre  déla  proporción  délos  cuboSjComo  ppi; 
Eucli4e,s  fue  detnoqftrado.r  por  la  mifma  mane-, 
rajdemonftraremos  que  de  K,cii.í5-» para  R.cu«9. 
es  como  R..cu.5.paralí.cu.3.porqucK.cu.5,  mul- 
tiplicada por R.cu,3,  hizo  K.cua5.y  R.cu.j.  mul- 
tiptieada por  K.cu.3.  hizo  R.  cu.  9.  vuo  luego  yn, 
multiplicador  commun,el  qüat  es  R.  cu.3.  y  fcra 
por  eíla  caufa  tal  proporción  de  R.cu^is»  paraR, 
cu.p.como  de  R.cu.5,para  K.cu.5.  y  porq  la  mif- 
mg  demoníi-ramos  fcr  de  R.  cu.ijr.  para  R.  cu.  15, 
prop  orcionales  fcTán  luego  las  dichas  tres  rai- 
^Sjaffi  como  R»cu.z5.par"a  R.cu.i^,  afíi  E-  cu.i  ^, 
paraR.cu,9.  Agora  reíta  ciemóftrar,q  para  mul- 
tiplicar R.cii.^.p  Rx\,u:^o  por  R.CU.Z5.  w,  R.cu.iy,^, 
R.CU.9.  baftara  juntar.5.  con  5.  quq  fon  los  cubos. 
del  binomio  en  vna  sümajy  hazcn.8*.y  tanto  fera 
el  producto  por  efaraultipiicacioti.  Porque  po-. 
ncríos  cmos  en  orden,  como  folemos  hazer  en 
las  muitiplicacíoncSj  y  diremos  alTi:  Rxu.j:.  por, 
il.cu.25.  baze  R.  cu.  izy.  ía  qual  es  el  numero,  s* 
porque  la  R^  cu.^»  fue  multiplicada  en  íi,  y  hizo 
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cÜfi!  quadrado,q  R.  cu.  25.  ni  R.  cu,  is.p  R.  cu.  j? 
:€SK.m.2s.y pues  ,  R. cLs.  JK, c^; ^v 

agora  la  bol  lie-    - — — — __— 

mos  a  muítipií-  K.cu.i2s,pK,cu.z7. 

car  por  el  iu  qua-  ^' ,    ^"u 

<lrado,cs  luego for^ado^que  el  produdo  per  efta 
tal  multiplicación  fea  el  cubo  déla  mifma  raiz  cu- 
bica de.5.  el  qual  no  es  otro  íino.f.  o  R.Gu.iz^.qiie 
es  el  mírmo,  5-,  y  efto  es  muy  claro  a  quien  mira 
como  fe  cngédran  los  cubos,por  lo  qual  eííaquá 
tidad quees  R .  cu. 5- ,  multiplicada  cubícanience, 
engendra  el  fu  cubo  que  es.5.  Y  por  la  mifma  ra- 
zón multiplicando  R^cvL,  3 .  por  el  fu  quadradoq 
«SR.cu,^.  haremos  el  fu  cubo,  que  es  el  numero 
|.o  R,cu«r7..que  es  lo  mifmo.  Softlucgo  ios  dos 
produélos  nuiíieroSjdelos  quaks  confta  numera 
d  quaí  cs.S.y  fera  efte  numero.g.el  produflo  de 
toda  la  multiplicación  del  binomio  por  el  trino» 
mío:porque  la  multiplicación  que  fe  ha^LC  déla  R» 
cu.^-.  por  R,cu  9.  fe  deshaze  por  la  multiplicacipn 
déla  R,  cu«5.  por  R.  cu-  i5.qiieefta  declarada  por 
f».  y  la  multiplicacÍQ  que  fe  haze  déla  R..CU.5.  por 
H.cu.i^.  fe  deshaze  por  la  muitiplicaGion  de  la  R. 
cu.5r.p0r  K.cu.i^.quccomo  aliemos  dicho  eílade- 
clarada  por  m .  Y  que  fea  forjado  deshaizeren  (e^ 
es  eftala  demonftracion,que  por  quanto  auemos 
prouado,queia  proporción  de  R.cu.t5.paraR.cu. 
<^  es  aííi  como  de  la  r.  cu,  5.  para  R.  cu.  5.  tanto  fe 
Jura  luego  multiplicando  la  primera  deftas.  4, 
<|uantídades,que  es  R.cü.ij.por  la  quaría,qisc  es 
R.cu.^.como  multiplicando  la  fcgunda,que  es  R. 
CU.9,  por  la  tercera.que  es  R.cu.5.  cfto  es  demó- 
trado  por  íiiuclldes  cacló,  libro.  Y  porgue  la  fe- 
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gufida  por  k  tercera  haze  p .  y  la  primera  por  la 
•  íjuarta  iiaze  ñu  deshaze  luego  vna  inukiplicacio 
ala  orra.  Por  la  mifmaaríe  dcmonílrareqios  que 
las  otras  dos  multiplicaciones  íe  deshazeb  la  vna 
ala  otrasporque  la  proporción  de  a.cu.zj-.para  R. 
cu.ij»  es  affi  como  déla  k.cu.j.par'a  la  K.cu.3,  co- 
mo aucmos  demonftrado  »  Luego  tanto  fe  hará 
multiplicando  R.  cu.  25.  primera  quanddadpor 
K.cu.  j.quarta,  como  multiplicando  R,cii.  ¡5.  fc- 
gunda,por  R.cu.5.ítcrcera  quantidad»  Y  por^que 
la  primera  por  la  qiiarta  haze  p,  y  la  iegunda  por 
la  tercera  haze  w,desha;;c<^  poreíh  caufa  vnamul- 
tiplicacibn  ala  otra,y  quedan  folaroete  en  fu  vi- 
.  gorjas  dos  multiplicaciones  délas  extremas,!'.». 
cu,5.por  R.cit.z").  y  K.cu.j.por  R.ciup.y.íeranlos 
produ¿i:os.5.  y  3.  que  hazen.H.por  el  qual nume- 
ro hade  fer  partido  el  trinomio  r.cu.z^ooo.  p.a. 
C11.5Í000.1T1.R.  cu.  ¡5000 .  V  la  demoníTracion  que 
aucmos  hecho  esvniuerfal,puefto  queiaauenios 
traído  en  efte  exemplo  de  partir  el  numero.  10 . 
por  R.cu.y,  p.R.cu.^.Y  la  mifma  arte  y  demoníl-ra- 
don  nos  íirue  para  partir  por  refiduo ,  como  fi 
nos  dixeíTenjque  partamos  el  numero. jo,  por  R. 
cu.  f  .3?jt.R.cu,5.  lera  commun  multiplicador  el  tri- 
nomio foBredicho,  pero  todas  tres  quantidades 
délas  quales  es  compuefto ,  feran  declaradas  por 
p.  y  no  juntaremos.  5.  con.  5.  para  hazer  partidor 
fínvplfj  mas  antes  facaremos.5.  de.  <>.  y  quedan.z. 
por  partidor.  De  manera,  que  multiplicando  R. 
CU.5.W  R.CU.5.  por  R.CIÍ.25.P  R.qu.íj.p  H.cu.^.ha^ 
irémos«5.w.5.quees.2.y  erto  feprouara  porlamif- 
lUa  dcmonéracíon  que  aucmos  hecho .  Y  pueílc> 
qm  €11  la  demóftracion  dcfta  regía^  y  en  mucfias 
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otrás  que  auémos  hecho  dcfde  el  principio  Heíle 
Ííbro,nos  aprouediamos  déla  prapordon,üo  a¿ 
tijcndo  aun  della  tratado,  no  aura  por  eíTa  caufa 
falta  algana  en  íadodrina.  Porque  primeramé-^ 
íe  nos  en  d\a,  obra  prefuponcmos  los  libros  ele¿ 
mentarios  de  EucÜdes.itenjporque  ei  tratado  de 
las  proporciones  q  luego  pornemos ,  puede  te- 
ner quaiquier  lugar  en  elle  librOjO  eííeenquelo 
pon^mosjo  eneiprihcipiOjporqüe  totalí^ientees 
índepcíidtnte  délo  paíTado ,  excepto  en  algunos 
exemplos  q üc  hazemos  para  declaración, 
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de  la  js¿unda,  parte  principal^  que  es  el 
tratado  delM^roporctones.y  prime- 
ramente déla  definición  de  Tro- 
porción.  Qp.pnmeroi 
Roporcion  es  el  refpe<jí:o  o  Gompa- 
racíon  que  ha  entre  dos  quatidades 
de  vnamiíínanaíuralezajquadolbn 
coparadas  enla  quantidad.  F  aque- 
llas quantidades  llamamos  en  efta 
materia  de  vna  mifnia  naturale2;3i,que  ion  tales, 
quela^menordellas  multiplicada  puede  exceder 
la  mayor, y  porque  la  linea  por  mas  que  fe  muí- 
íiplique  no  puede  exceder  ala  Tuperíicie^ny  la  fii 
perficie  multiplicada  puede  exceder  al  cuer^o^di^ 
remos  por  tanto,que  la  h*nea,y  la  fuperficic,y  el 
cucrpo,tienen  diíferentes  naíuralezas,y  por  efta 
caufa  ny  la  linea  con  la  fuperficie,  ny  la  fuperficie 
con  eicucrpo  tienen  proporcÍon,Mas  entre  qua- 
^  I  ¿i'  les 
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le^quierdos  lineas,  y  entre qiialesquier dos  fü- 
pcrfides  aiira  proporci5,o  entrambas  las  lineas 
ÜRíX  rcfías,  o  entrambas  curtías,  o  vna  reda,  y  la 
.  otra  ciirua,  y  o  las  dos  íupcriides  lean  .entram- 
.bas  planas,o  enitrambas  curuas  y  gibólas,  o  vna 
ddlasfea  plana,y  la  otracurua.  Y  lo  miímo  fera 
Cíiírequalescjujer  cuerpos  de  quaksquier  ñeu- 
ras  quefean,  por  quantq  fieíido  el  menor  dcllos 
^multiplicado  puede  exceder  al  mayor  «  Y  en  los 
tiumeros  es  efto  muy  claro,porque  qualquier  nu^ 
mero  por  pequefio  quc^jíaj tanto  fe  puede  mujri^ 
plicar  q  exceda  al  mayor  q  nos  fuere  propuefío. 
Por  a  quy  entenderemos  que  ü  ouieíTc  linea  infi- 
nitajno  ternía  proporción  con  la  linca  fi,nita,y  q 
el  an^iíJo  déla  contins^encia  aun  que  fea  quanri- 
dad,no  terna  proporción  con  el  ángulo  delfemi- 
circulo,ny  c5  el  ángulo  redíilineOjporcj!  por  mas 
que  fe  multiplique  no  los  puede  cj^ceder  .Y  porq 
efiros fundamentos  fon  de  Euclidcs,quede  todos 
los  Mathematicosfon  recebidos,  íacamos  tam- 
bién daquy  efl-adoírrina,  que  para  que  aya  pro- 
porción entre  dos  quantídadcs,  no  bafta  lo  que 
diximos  fcr  neceííario  .f  que  la  menor  dehs  dos 
quanridades  fiendo  multiplicada  pueda  exceder 
3a  mayor,mas  allende  deíTo  conuiene,que  la  diíFe 
rcncia  dellas  fiendo  mulíiplicada,pueda  exceder 
l^  menor.Y  porque  la  diífercncia  entre  el  ángulo 
redo  redilineoj  el  ángulo  del  femicirculo,es  el 
anG;uio  déla  cotingcncia  déla  linca  reda  énelcir-: 
cuÍo,el  qiialpormas  que  fe  multiplique  no  pue- 
de exceder  alangulo  del  femk!rculo,no  aura  por 
€íla  caula  proporción  entre  el  ángulo  redo  redi 
lineo  y  el  ángulo  dci  fcmicirculo,  ny  entre  el  an-, 
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guío  de  porción  de  circulo  y  otro  aíiguío  que  lo 
exceda  en  ángulo  de  contingencia.Porque  íi  nos 
quiíiercil  dc2ir,q  entre  ellos  ha  proporci5,mon- 
ftraremos  que  no  quadra  con  la  dodrina  de  Eu* 
dídeSjpor  efte  modo;  Sean  nos  propueftas  ellas 
dos  quantídades,vn  anguio  redo  re¿líiíneo,y  víi 
ángulo  de  iemicirculo,  los  qiiaks  fi  nos  dizen  q 
tienen  próporció,  compararlos  emos  al  otro  án- 
gulo de  íeinícircuio  ygiuü  del  primerOjquc  toma 
mos  por  tercera  quántidad  .  Y  preguntarenios, 
qual  es  mayor  proporción,  ü  la  dei  ángulo  recto 
al  ángulo  de  iemicirculo  tercera  quanridad,  o  la 
que  tiene  el  ángulo  de  femicirculo,  que  es  la  me-* 
ñor  délas  dos  quanridades,  para  el  aní?ulo  de  ie- 
micirculo fu  ygual,que  es  la  tercera.  Y  feran  oh^ 
ligados  arerpondcr,q  conforme  ala  o  ¿íaua  pro- 
poficio  del  quinto  libro  de  F^uclídeSjaura  mayor 
próporció  del  ángulo  redo  para:  el  ángulo  de  íe- 
jnicirculo,  que  del  ángulo  de  femicirculo  para  cS 
otro  ángulo  de  femicirculo.  Porque  enella  esde- 
fnonfírado,que  ñ  dos  quantidadcs  defigualestu- 
uiereíi  proporción  con  vna  tercera  quátidad;aü*-^ 
ra  mayor  proporción  déla  mayor  para  efa  tcrce'-r- 
ra,qu¿  déla  menor.  Mas  que  cíkodaua  própofi- 
cion  del  quinto  libro  de  Eudídcs  no  pueda  fer- 
iiir  para  cíto,haremos  muy  claro .  Porque  luega 
enel  principio  dcíademoftracion,affiTheon,¿o- 
mo  Campano,mandan  tanto  multiplicrar  ladlffc. 
rehciadielas  primeras  dos  quátidadcs,  haftarquc 
fe  haga  quantidad  mayor  qitc  la  tercera  qtíanti- 
dad  que fuepropuefta,  y  eíio  toman  por  fundad 
mentó  parademonftrar  la  dicha  ocí:a,ua  propofi^ 
don  del  qmitQ  líbrcY  porque  la  differencia  deh 
-    ^      ■ -    •  I  ¡x¡  ang^ 
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ángulo  redcy  del  ángulo  del  femicircuío  es  án- 
gulo de  condngencia,eI  quaí  por  mas  que  fe  mu| 
f  iplique  no  puede  exceder  al  ángulo  de  femicir- 
culo,  que  es  la  tercera  quantidad ,  no  fe  prouara 
luego  por  la  dicha  oílaua  propoí^ció  del  quinto, 
auer  mayor  proporcíó  delangulo  refiío  aíangu* 
ló  de  femicirculo,  cjue  delangulo  de  femícirculo 
ai  ángulo  de  femicirculo  de  vn  mífmo  circulo.  Y 
Sio  quadrando  efto  con  ía.  doárina  de  Euciides, 
es  íonfequencia,  que  feguo  la  mifma  doctrina  el 
snguio  redo  reíHíineo  no  tiene  proporción  con 
cí  ángulo  de  femicircuio,ny  el  ángulo  de  porcioít 
de  circulo  con  otro  ángulo  que  lo  exceda  en  an- 
gula de  contingencia. Mas  rodo  eñe  nueííro  diL 
curio  (era.  efcufado,a  quiesi  tuuíere  la  opinio  de 
lacobo  PtiletariOjque  muy  dogamente  y  inge- 
miofameiite  trato  la  Geometría  délos  feis  prime 
ros  libros  de  Euclides,el  qualaíñrma  que  el  au- 

fulo  de  cpntingcncíano  es  quatidádjy  de%  ii- 
erc  qiic  el  ángulo  del  femicirculo  y  el  i"eííto  re-^ 
¿iilipeo  fonyguales.Y  maniíiefto  es,que  no  fien. 
46  quantidaa,  no  podra  tener  proporción  con 
qiianíidad*  Trae  para  prucua  defta  íu  opinión  la 
|)rímerapropoficion  del  décimo  libro  de  Eudí-. 
deSjiq  dizc  áff! :  Sicncío  nos  propueftas  dos  qu5- 
fídades,íi  déla  mayor  deüas  facaremos  mas  que 
!a  mitad,  y  de  lo  qoe  quedare  otra  vez  mas  que 
la  niirad,y  proñguiendo  en  eíi:a  diminuicion,  fa- 
ceremos íiempre  mas  que  la  mitad  dejo  ciue  que^ 
dare^fanto  podremos  proceder,halla  que  quede 
vnaquaníidad  menor  que  la  menor  délas  dos  q 
fiOE  fueron  propucílas.  Y  efta  proppíícion  appli- 
m  afEpropofiíopor  cíla  axíe,  fi ei aogulo  de  la 

■* con- 
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cóntingcnda  fucíTe  quatidad,  figucfe  que  facan- 
do  del  ángulo  reftilineo  mas  que  la  mitad,  y  de 
lo  que  quedare  otra  vez  mas  que  la  mitad^taoto 
podríamos  proceder  eü  efta  diminuicion  ,  hafta 
quedar  algún  ángulo  reíiiliííeo  menor  que  el  án- 
gulo de  contingencia,  lo  que  conftafer  ímpoffi- 
fele,  y  concluye  por  tanto, que  el  ángulo  de  con- 
tingencia no  es  quantidad.Peroeíle  argumento 
tiene  fácil  refpueíla,dizíendo,que  el  ángulo  déla 
contingencia  es  quantidad,y  que  aquella  prime- 
ripropoficio  del  décimo  libro  de  Euclides  fe  en- 
tiende de  aquellas  quátidadcs  que  fueren  de  vna 
miíma  naturaleza,por  la  manera  que  aue inos  de- 
elaradojConuiene  afaber  que  fueren  talcs,q  Tien- 
do la  menor  dellas  multiplicada  j  pueda  exceder 
la  mayor,  Y  la  prucua  defto  eSjquc  Theon  y  Cam 
paño  parü  la  demonftracion  déla  mifma  propofi- 
cion  mandan  tanto  multiplicar  la  menor,  hafta 
f  exceda  la  mayor.  Y  Archimedes  toma  por  priii 
cipio ,  que  el  cyLcefío  en  que  la'mayor  quanridad 
excede  ía  mcnor,tanto  fe  puede  multipJicarjhaf- 
ía  que  exceda  qualquier  dellas,  con  tanto  q  ten- 
gan entre  fi  proporcion,y  efto  es  ier  de  vná  mil- 
m a  naturaleza.  Por  lo  qual  queda  claro,q  puellcs 
que  el  ángulo  delacotingcncia  fea  quantidad,no 
€S  del  numero  délas  quaridades,delasquales  tra- 
ta aquella  primera  propoficion  deldecímo.T  ^ 
feaquantidad  déla  dodrina  del  mifmo  Euclides 
feconíge,porq  en  la  poftrera  parte  déla. 16.  pro- 
•  poíícion  del  tercero  libro  di2e,quc  el  ángulo  de 
la  contingencia  es  menor  que  quaíquier  ángulo 
agudo  réailineo,  por  pequeño  que  fea,  y  mani- 
áeíio  es,4  lo  que  no  es  quantidad,ny  tiene  quan- 
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f  idadjtio  tiene  cfte  appellido  de  mayor^o  meiior^' 
o  yguai .  Principalmente  que  en  la  demonftracio 
defta  potera  parre  deia.tó»  deL3.  por  eíla  ra;?t)íi 
Tlieon  y  Campano  concÍudeíi,ier  dangulo  de  ía 
■contingencia  menor  que  qualquicr  agudo,  por| 
queda  metido  dentro  délas  lineas  que  contienen 
al  ángulo  agudo  como  parte  luya  .  Y  eík  mifmo 
principio  toma  Archiinedes  en  el  primero  libro 
de  Spha^ra  y  Cylindro,quand«>  díze^que  el  conti- 
nente es  mayor  que  lo  cótenm,  y  por  aquy  tam- 
Eien podemos  prouar,q  el  ángulo  re(5lo  es'mayor 
que  el  ángulo  del  lcmicircuío.¥  defte  mifmo  pa- 
refcer  fue  lordano  en  los  libros  de  ponderibw^ 
porqiieii  tuuieremos  queeí  ángulo  déla  eontin- 
gentia  no  es  quaníidad,y  que  por  efa  caufa  elan- 
gulo  del  femlcircuio  no  es  menor  que  el  ángulo 
redojla  fciecia  de  aquellos  fus  libros  quedara  fin 
fiindamento^Frcfíippone  lordano,que  quak]uiér 
pefo  fe  buclue  mas  graue^  o  menos  graue,  por  el 
fitío  en  que  fe  halla .  I^'orque  en  aquel  fitio  fcra 
mas  grau^jcnel  qual  el  defccnfo  fuere  menos  ob- 
liquo^yen  aquel  fí tío  fera  menos  graue,  en  ei 
qual  ci  defceníb  fuere  mas  oWiquo,y  eílo  pufo 
entre  los  princiblos .  Demueftra  entonces  en  la 
fegunda  propoficion  del  primero  libro ,  que  íi  la 
b3an§atuuiere  bracos  ygualesjdellos  colgare- 
mos pefos  ygualesypara  ninguna  parte  podra  a. 
iier  inclinación .  Pero-fi  con íamano^o  por  otro 
qualquier  snodo,  baxaremos  el  vno  de  los  bra- 
cos, alpunto  que  quitaremps  la  mano,  el  pelo  q 
por  violencia  tcniamos  en  baxo  ^boluera  luego 
a  fobir,y  quedara  al  niuel  coel  pefo  del  otro  bra- 
^o.Pero  ñ  eftando  aíTi  m  bax©  k  gcreemiaremos 
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qtialquierpefojpor  muy  pequeño  que  fea,  en  ral 
cafo  no  boinera  para  cima,  antes  defcendera de 
todo.  Y  piara  demoníiracion  defta  poftrerapiríe 
demueftra  por  Geom€tria,quc  el  pefo  que  efta  tn 
alto  en  aquel  fi tío  tiene  menos  obÜquo  defccnfo^ 
y  por  efa  caufa  fera  mas  graue  por  el  fitio,  y  qut 
el  pefo  que  cfta  en  baxp  terna  mas  obliquo  def- 
cenfo^yporefta  caufa  fera  menos  graue  por  el  fi- 
tio ,  y  eftas  obliquidades  del  dcfcenfo  nota  por 
ángulos  que  fe  ha;^en  por  lineas  que  van  al  cen- 
tro del  mundOjCon  los  arcos  del  circulo,  que  los 
dichos  pefos  hazen  fobre  el  axe  de  la  baíanía  .Y 
dcmueftra  que  el  ángulo  de  mayor  obíiquidad,q 
tiene  el  pefo  que  efta  enbaxo,excede  al  ángulo  de 
menor  obliquidad,  la  qual  tiene  el  pefo  que  efta 
cncima,en  vn  ángulo  de  contingencia  de  dos  dr  •' 
culos*De  manera"  gue  por  razó  defta  qbliquídadj ' 
pucfto  quelbs  pelos  fea  yguales,el  que  eftuuierc 
enel  íitio  alto  baxara,y  hará  fobir  clfuygualque 
efta  enel  fitio  baxo .  Pero  añadiendo  al  pefo  que 
efta  en  baxo  qualquíer  pefo  por  muy  pcqucñoí^ 
fea,defcendera  entonces  efe  tal  pefo  affi  acrcccn- 
íado,y  hará  que  fuba  el  otro.  Porque  fiendo  4os 
ángulos  difFerentes  en  vn  ángulo  de  cotingencia ^ 
feran  menos  dcíiguales  q  qualesquier  otras  dos 
quantidades,  como  fon  dos  lineas,  o  dos  füperfi- 
cies,ó  dos  cuerpos,y  por  efta  caufa haze  liíaspa- 
ra  el  defcenfo  del  p£fo*quc  cfta  enbaxo,  añadirle 
qualquíer  pequeño  pefo,  que  lo  que  hará  para  e! 
defcenfo  del  pefo  q  efta  encima^tener  el  d efccnfo 
menos  obliquo^  Y  defta  demóftracion  colligimos 
que  conforme  a  €fta  doílrina  de  Iordano,él  án- 
gulo dciacáungcnda  es  quantídad,  y  que  el  án- 
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'  guio  redo  es  mayor  que  el  ángulo  de  femícircu» 
lo.  Y  no  es  de  creer  Hierofiymo  Cardano,el  qual 
díze  enei  libro  ddas  fiibriíezas,  que  íordano  no 
•  demonftro  lo  que  del  auemos  allegado,  antes  ¡o 
qtieel mifmo  Cardaiio  demuellrajCÍe  lordaao  lo 
hurto,  y  Jo  que  di;^e  declarando  a  i^rifto teles  en 
la  mechar¡!ca,efto  es  de  fu  cabe^a,y  es  falíojveaíe 
la  traducion  de  Viclor  F3ufto,porque  el  orre  in- 
terprete no  fabe  lo  que  dize  »  Y  acrecentaremos 
otra  razón ,  que  el  ángulo  de  coniingencia  tiene 
fu  extcnfíon,pues  fe  parre  por  lineas  drculares,y 
que  el  ángulo  déla  contingencia  de  dos  circuios 
yguales  es  duplo  del  ángulo  déla  contingencia  q 
liaze  la  linea  reda  que  pafa  por  entre  ellos,  pues 
!o»contiene  dos  yezes  ygualmente,yporq  tanto 
monta  fer  vno  duplo  deiorro,como  tener  con  ci 
proporción  dupla,  y  la  proporción  es  compara- 
don  entre  dos  quantidadeSjfiguefe  por  tanto  c] 
el  ángulo  de  la  contingencia  es  quantidad .  Efto 
Itoto  de  Iordano,q  hablo  impropriamente,quan 
do  dixo  en  la  dcmonílracion  déla  mifoia  fegun- 
c!aprdpoficion,quedel  ángulo  déla  mayor  obli- 
quidad  para  el  ángulo  dcla  menor  obliquidad,es 
menor  proporcion,q  entre  dos  qualesquier  quá- 
tídades  defyguales5de  la  mayor  para  la  menor* 
IPorque  ácima  tenemos  prouado,que  fu'ndo  dos 
ángulos  diferentes  por  ángulo  de  contingencia, 
itólia  entre  ellos  proporcion.Mas  por  quanto  en 
las  otras  quáíidadcs,quanto  mas  la  menor  fe  va 
llegando  ala  mayorjtanto  iaproporcio  déla  ma- 
yor parala  menor  va  diminuyendo  ,confy  deran-^ 
do  cfto  íordano,y  viendo  que  el  ángulo  déla  m& 
fot  oMiquidad  excede  al  de  menor  obliquidad 
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en  ángulo  de  contingencia,qwe  es  menor  dífferé» 
cía  que  la  délas  otras  quantidades,qucrem6s  dc^ 
zír,que  cftos  ángulos  díftan  menos  vno  del  otro, 
o  fe  allegan  mas,  que  las  otras  quantidades  defr 
yguales,por  efta  caula  impropriaméte  hablancfó 
dixo,  queía  proporción  délos  ángulos  déla  ob- 
Jiquidad  es  menor  que  la  délas  otras  quantida- 
des defiguales»  Son  empero  eftas  cofas  muy  me- 
nudas y  mal  fabidas,y  por  ventura  es  verdadera 
la  opinión  de  lacobo  Peiletario ,  mas  nos  habla- 
mos en  cfto  cóforme  a  la  do dtrina  délos  autores, 
y  la  deñnidoñ  de  proporción  que  traemos  es  ía- 
cada  de  Eu.enel  5.  libroja  qualcomprehendcía 
proporción  de  los  numcrosr^  lineas ,  fuperficies, 
cuerpos,  ángulos,  tiempos,  íbnidps,  y  mouimi- 
entos^r^auemos  de  notar,quanto  a  Iordano,í|uc 
d  hazefus  demonftracionéscn  balanijas  delineas 
indiuifibleSjCuyo  centro  o  axe  es  vn  punto,porq 
en  las  nueftras  cfta  claro  que  puede  yn  bra^o  te- 
ner mayor  pefo,  y  no  dcfcendir  del  todo,  y  tam- 
bién parefce  q  imagina  ha;<erfe  el  pefo,  en  lugar 
que  imagina  fer  vacuo,porq  fi  el  lugar  fuere  líe- 
noj  tan  chico  pefo  podremos  acrefcentar,quere-  . 
lifta  mas  el  cuerpo. f.ayre,o  agoa,adondefe  haze 
el  pefo  a  fu  diuifion,  que  lo  que  hase  para  defc?-  . 
dir  el  otro  bra§o,el  pequeño  pefoq  fe  le  acrecéto.; 

f  Diuifion  déla 'Proporátín.  Cap.z.    '■■"[ 

Díuídefc  la  proporción  primcramétc  en  dos 
géneros. £  en  proporción  de  ¡gualdad,y  en 
proporción  de  dcíígualdadXa  proporción  , 
de  iguald<jd,es  la  proporción  q  ha  entre  dos  qua- 
íidades  iguáks,como  es  la  proporción  dc.2.par,a  ^ 
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2«y4e.5.para.5.  Efta  propordon  de  igualdad  nw 
fe  puede  mas  diMÍdír  en  otras  fpecies.  La  propor 
don  de  defigualdad  es  entre  dos  qiiáridades  def- 
yguaks,aiTi  como  es  la  propordon  de. 5.  para.  5, 
o  de.?,  para.  4,  y  diiiideíe  en  la  proporció  de  ma- 
yor defigualdad,  la  qiial  es  de  la  mayor  quátidad 
parala  mcnor,como  es  ía  proporción  de,  5.  para  . 
,2.0  de,2.para.í.  y  en  la  proporción  de  menor  dcü 
ygualdiadjla  qual  es  del  menor  para  el  mayor, co- 
jno  es  la  proporción  áe,  z.  para.5^  o  de.  i.  para.  z. 
y  el  primero  terínino  ách  proporción  fe  llama 
anteeedeníc.j  el  fegundo  termino  confequente, 
affi  que  en  la  proporción  de. 5,  para.2.  es,  5.  eiarí- 
t€ccdente,y  z.es  confequeníe:pero  en  la  propor* 
cíohdc.2.para,5,  es  el  numero.2.  antecedente,  y 
es  el  numero,  s.  confeqwente,  y  es  efía  de  menor 
defigualdad^y  la  otra  de  mayor  defigualdad. 

Efte  genero  de  proporción  que  comprehendc 
lamjayor  y  menor  defiguaidad,íe  diuide  en  pro- 
porción radonal^y  en  proporción  irracional. La 
proporción  racional,  es  entre  dos  quantidadcs 
commcniurables  o  communicantes.  T  aquellas 
qiiantidades  llamamos  commenfurabks  o  co- 
jTiunicanteSj  que  tienen  parte  aíiquota  commun 
a  entrambas  eíTas  quantídades,o  fon  tales  que  la 
siicnor  es  parte  aíiquota  de  la  mayor .  Parte  aíi- 
quota fe  ái^  aquella  quantidad^que  íiendo  mul- 
liplicada  por  algún  numcrOjConítituyc  íuftame- 
fe  la  qüantidad  deía  qual  es  parte,  como  es  ía  v- 
nidad  en  refpedo  de  iodos  los  números,  y.  2,  del 
iiumcro.4.  y  dc»6.y  dc.10.  y  por  ella  caufa  la  mi- 
tad de  qualquíer  quantidad^y  el  íercÍQ,y  él  qUar» 
loj  d  quinsoj  clfaso,  y  todas  Im  otras  fe  iia« 

mm 


DESTA   OBRA.  71 

man  fus  partes  aliqiiotas.Aífiqiie  fiendo  tiospr® 
pueftas  dos  quanridades ,  fi  hallaremos  q  íiencti 
vna mifma quantidad por  parte  aliquota,  oque 
vna  dellas  es  patee  aliquoca  déla  otra ,  diremos 
que  la  proporción  que  entre  ellas  ha  es  raciomlg 
aOi  la  de  mayor  defígualdad ,  como  la  de  menor 
defigualdad,  como  es  laproporcion  que  haen- 
treJó.  y  8.  los  quales  números  tienen.i.por  parte 
aliquota,  porque  ci  numero  .2.  es  el  tercio  de  »6» 
y  el  quarto  de.S.  y  porque  la  vnidad  esparte  ali- 
quota de  todos  los  numeros,por  elta  Cauía  toda 
proporción  entre  números  es  racional,y  la  mif- 
ma vnidad  con  todos  los  números  terna  propor 
cíonracionaLPero  ha  otras  quantidadcs,que  no 
tienen  parte  aliquota  commun,  ny  vna  es  parte 
aliquota  déla  otra,como  fon  el  diámetro  del  qua 
drado  y  el  fu  lado,porquc  ninguna  partealíquo^ 
U  del  lado  fera  parte  aliquota  del  diámetro,  por 
mas  diuífiones  q  imaginemos  en  eftas  dos  quan- 
tidades,  y  efto  no  es  por  defedo  de  Iciencia  hu- 
mana;Como  es  la  quadraturadel  circulo,ma$  por 
que  repugna  a  la  naturalea;^  del  ladOjtencr  parte 
aÜquota^quefea  común  deldiametro,y  Uamanfe 
porefta  caufa  quantidadcs  incommunicantes  o 
irracionales,o  incommcnfurables,y  la proporcio 
fe  llama  írracíonai,la  qual  tiene  la  vnidadjó  qual- 
quier  numero  con  la  raíz  de  qüalquier  numero 
noquádrado,  Exemplo,  eíte  numero.  10.  no  es 
quadrado,  porque  noha  numero  que  multipli- 
cado en  ü  mlfmo  haga  jo.  empero  iiallarfe  ha  v- 
na  linea,la  qual  pucfto  que  no  fea  algún  numero 
de  palmos,  podra  toda  via  engendrar  vna  figura 
quadrada  de,ío,palmos,pbr  «I  modo  5  los  Geo- 
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metras  por  multiplicación  de  lineas  ha^^en  fus 
re&oguios  conforme  ai  fegundo  libro  de  Eucíi 
des,y  cíla. linea  fe  Uarna  rái^i^íbrda  de  .  lo.laqual 
cotí  ningún  numero,ny  con  h  vnidad  terna  pro- 
porción racional,  y  deíias  quatidades  podremos 
affí^^nar  quantas  quifieremos*  Pero  enrre  r&izn 
foraas,que  fon  de  números  no  qt!adrados,puede 
auer  proporción  racional»  Exemplo^entre  r.2,  y 
ií..8.ha  proporción  r3c!Ofíaí,porqu€  K.ixs  h  mi- 
tad déla  R.8.  V  entre R.í?.  y  R.52.  ha  también  pro- 
porción racional,  porque  coinmunican  en  parre 
a!iquota,U  qua!  es  R.  2/quc  es  la  mitad  de  k.  8.  y 
laquaríapartedeR.:52.Ylo  mifmo  hallaremos  en 
f  ftas  tres  quantidades  R..5  R  u»R.,48.  y  en  eftas  e» 
5.R.io.R.8a.  y  en  infinitas  otras. 

La  proporción  de  mayor  defigiialdad  y  racio- 
na! tiene.5,^enf ros.  f.  fuperparticuUr,  fuperpar- 
ciente ,  mukiplice,  multiplicc  fuperparticular,y 
multíplice  fuperparciente.Proporcion  fuperpar- 
ticular  e«;,quando  h  mayor  quantidad  contiene 
vna  vez  la  menor,y  vna  íoía  parte  alíquota  dek 
iMifrna  menor,  y  eíb  tiene  muchas  Cpecks,  Porq 
G  la  parte  alíquota  es  la  mírad,namafe  refquíalte- 
ra,como  es  la  proporción  de. 5.  para*2.  y  de.^.pa- 
ra.4.  y  dejf-.para.  10.  y  de  R.  líí.  para  R."í?,  y  de  R. 
17  para  r  iz  Mas  íi  la  parce  alíquota  fuere  vn  ter- 
dojkmarie  ha  íesquitercla ,  cpmo  es  la  propor- 
ción cre.4.  para.  3.  y  de.  S.  para.  d".  y  de  r.  u.  para 
it.t8.  y  fi  fuere  quarta  parte,  llamarfc  ha  fcsquí-. 
quarta,como  es  la  proporción  de.y!  para.4.V  las 
otras  fpcCíes  fon  fesquiquinta/esquifexragy  íes'* 
ijiiifeptima.afíi  como  los  números  van  crccféda 
en  la  orden  íia£iural,porquc  fiempre  e¡  mayor  pa- 
ra 
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ra  el  menor  j  que  efta  cerca  dd,tiene  proporción  v 
fuperparticular»  Y  porq  la  differencia  delíos  es  k:  ^ 
vnidad ,  por  efta  cauía  la  parte  alíquota  toma  fti 
denominacio  del  numero  menor.Proporcioaíu- 
perparciente  es,quando  la  mayor  quantidad  c5- 
tiene  la  menor  vna  vcz,y  muchas  partes  aliquo 
tas  déla  menor^que  no  pueden  cóftituír  vna  par-. 
te.  Ykgunáo  fuere  ei  numero  délas  partes  alí- 
quotas,y  la  qualidad  delias,affi  fera  el  nombre  de 
la  proporción  fuperparciente.  Por  queíi  fueren 
dos  partes ,  podra  fer  fupcrbiparciente  tercias » 
como  es  de.^.para.j.  y  de.io.  para.  6.  y  dea.  50, 
para  Ri  18.  porque  el  cxcéfl'o  déla  mayor  fobrc  la 
menores  dos  tercios  delamenor.  ypodraferfu- 
perbiparciente  quintaSjCoino  es  la  proporciódc 
.7.para.  5".  porque  el  cxceíTo  es  dos  quintos  .Mas 
de.5).para.7,f€ra  proporción  fupcrbíparciéte  fep- 
timaSjy  affi  yra  variando  conforme  ala  qualidad 
délas  partes  aíiquotas,que  fon  4 exceííodeia  ma- 
yor quantidad  fobre  la  menor,  Pero  íi  las  parres 
aliquotas  fueren  tres^liamarfe  haíüpertriparcié- 
te,la  qual  terna  también  fus  diíferencias  fegun  Is 
qualidad  délas  partes.  Exemplo,  de.7.  para,<^ ,  es 
proporción  iupertriparcicns  quartas,  mas  de.  $, 
para.^.ferafupertriparcícns  quintas  jydc.io,para 
7,  fupertriparciensfeptimaSjque  fonípccies  dif- 
ferentcs ,  Porque  no  es  la  mifma  proporción  de 
¡o,para.7.  y  dc.íí.  para.ír.  y  de.7.p3ra.4.  Y  por  efta 
miíma  orden  van  las  proporciones  délas  otras 
quantidades  que  tienen  de  cxceífo  tres  partes  a- 
liquotas,como  c^Ia  proporción  fuperíriparciens 
oébuaSjdecímas,viidecimas,decimasí€rdaSjde* 
cimas  quarías,  mas  i^q  aura  proporcio»  q  fe  lia-. 
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mt  fyperbipardens  fextas ,  ny  íup.ertripardens 
iionaSjporque  dos  fexros,p  tres  nonas  es  vn  £er- 
cio,y  quando  tal  fuere  el  excello  dcia  mayor  qiii 
tídad  fobre  la  menor,  ilamarfe  lia  propordo  íef- 
í^uiterda,  la  c|uai  es  dél  primero  genero,  Y  defta 
nucíira dodrina  queda  mamñefto ,  q  eii.eftc  ge- 
nero fMperparcícncejpara  que  dos  fuperparcietes 
fe  iiamen  yguales,es  iiece(]'ario,quc  ei  numero  de 
las  partes  aliquotas  de  vna  feaygualal  ¡piumero 
délas  partes  aliquotas  dek  otra,y  que  la  qualidad 
de  las  parres  fea  vna  miftna.  Y  por  elta  caufa  no 
es  la  mifma  propordon  de.ro.para.7.  y  de. 8.  para 
5.  porque  el  vno  de  ios  exceíTos  es  ^.  y  eí  otro  es 
|.  ny  es  la  mifitia  propordon  de.ío«  para.  7.  y  de 
7.para.4,  porque  el  cxceíTo  de.io.roDre,7.es  tres 
ieptimoSjy  llamaíTe  proporción  fupcrtriparcicte 
feptimas,  mas  el  cxceíío  de,  7.  fobre.  4.  es  |.  y  la 
propordon  íe  dizc  fupertríparciente  quartas.  Y 
cfi  cílo  fe  engaño  Maríilio  Fidiio  en  cí  commcn- 
lo  que  hizo  fobre  el  Thimeo  dePlaton,porq  pen' 
fo  que  cftos  tres  números  7  •  5.  y  ? .  cñ^n  con- 
formados cw  proporción Arithmetica  y  Geomé- 
trica /untamente.Pero  h  verdad  es,quc  guardan 
cutre  ü  proporción  Aríthmcíica,y  no  Geomeíri^ 
®a.  Antes  feria  impoífiblc  citaren  júntamete  con- 
formados en  entrambas  las  proporciones ,  por^ 
«ntonces  dc;^mos,q  tres  números  eftan  propor- 
cionados en  proporción  Arithme£ica,quando  en 
tañías  vnidades  excede  el  primero  al  fegüdo;, co- 
mo el  fegundo  al  tercero,  y  porque  el  numero,7. 
excede  a-í-ocn  ZvVnidades,  y.5.exccdea.j,  en  otras 
tantas  vnidades ,  pucfí-o  q  el  primero  exceíTo  fea 
qiiiíiías,y  el  fegundo  íerdas,.aÍ2en  por  rartto  h&^ 
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Hathematícos,q  los  díchos.j.numerps  gíiardkn 
proporció  Aríthmetka.  Mas  para  qfueíícn  pro- 
porcionales en  ^|)porcíon  GcomcirkajeraneccíTa 
rio  q  fueífe  vna  nuTrna  cjüalidád  delss  partes.  Y 
porq.j  excede  2.5  cn.^.de.í,y el.^r.^xcedc awjxn.f. 
de.f.por  efta  caula  no  fe  gy arda  la  mifina  propor 
don,y es  mayoría propbrcio dc.^-para.j.q  Gle.7^ 
para.^.porq  ma:ses.|.  q  ;|  FaducnicndotlmíCi 
ino  Marfilio  Fidno,^  quado.^.numcros  fon  pro- 
porcionales en  proporción  Geom€rtka,ía{iK)  fe 
hazc  misitiplktdo  el  primero  por  el  tercero,  co- 
íTio«i  lejíüao  en  fi  mímio,y  vkndo  q.^.rniilciplí- 
cxdo eaís  mifmo,ha2e.2fr.  pero  7,por.5  haze.ií.^ 
fon  producios  defiguaíci?.  refpoiidio  a  cfta  obfC* 
>cíoií,q  kp<?drian  h"azer,|  efto  fe  entiende  en  ía$ 
generes  f«pcrparEiculaf,y  miili;íplie€,mas  no  en 
el  geíiero  fupcrparcienre,en  lo  que  grandemente 
le  engaño  .-porque  en  todos  los  géneros  de  pro- 
porción racional  es  aq uel ío  demoftf ádo  por  E i£ 
iziides  en  Ia.ao.deL7Jibro,ycíi  racionales  y  íVra- 
.  Cíonales  vniueríalméteen  k.i7.d€l.i&.  E  bolui^en-  ; 
do  a  ntieftro  propofíto  principa!,dezímos,qüc  eí 
tercero  genero  de  proporción  racionales  muí- 
cíplke,la  qual  es^quando  la  mayor <]uanríáadc5- 
tiene  mochas  ve;^es  la  menor ^uftatnente.Dupk 
fi  dos  veze^'^affi  como.2.para.i,y  R.^'.para  R.z.Trt 
pla,fi  tres  vezes^afficomo»;  para%i.yR.  18  jparaR«2. 
QuadriipIajfi*4.ve7es,afíicomo.4.para.i.  yR,}2* 
para  r.i.  y  finaimejitc  de  quaiquier  numero  pa«- 
fala.»  ha  proporción tnukipUcc^la  qual^va  vari- 
ando en  dilferetes  cfpecieSjCOnfQrmc  al  numero 
que  fe  Compara  con  la  vriidad.  El  qüarto  genfefo 
es  proporción  mulciplí  ce  fuperpartícülar>laqíi4' 
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c^,'«|iiati<Io  la-mayor  quantidadconííene-Ia  niQ^. 

riór.  muchas  vezes,y  vna  íola  parte  aliquota,y  le-  ^ 

gun  e!  numero  per  el  cjuaí  la  menor  quanridad; 

entra  en  la  mayor,  y  ia  qualidad  déla  parte,  affi 

fera  la  proporeion  aifi:íi;i¿raeacfpede  déla  otra 

que  fal  no  es.  E3cemplOjde.5:,para<2;,fcra  propor-^ 

cio'n  mulíiplice  fuperparticLilar.porquc  el  mayor 

numeró  contiene  al  menor  dos  vezcs,y  la  mirad 

del  menorjyüamarre  ha  por  tanto  dupla  fefc]ui- 

'altera^y  de./.para.s.ferá  tambie  proporción  muí  i; 

tipliee  fuperparticular:  pero  llamar  fe  lia  tripla 

féfqmáltera,que  lera  efpccie  diítindra  deía  prime 

rájy  de.5>.para,2.íeráquadrupia  fcfquialtcra:,y  eti 

cftos  exemplos  guardamos  la  parte  aíiqíiota , y 

hazemos  la  variedad  en  las  vezes  que  la  mayor 

quantidad cótiene  la  menor.  Pero  fi  variárnosla 

parte^y  no  variamos  las  yc:^s  queía  mayor  c5- 

tieneia  menor,  tememos  otras  eípccies  depro- . 

porción  dirtindas  entre  fi,  y  dclas  otras.  De  ,7. 

para.3.  fera  dupla  feic¡uítcrcia,de.9.  para  4. dupla 

fefquiquarta,  de  II.  para.  5:.  dupla  felquiquinta,y' 

coforme  a efto  nombraremos  las  otras  crpeciesi, 

y  la  mifmadoíSriná  guardaremos  en  el  generó 

quintG,el  qual  es  mulriplice  fuperparciete,elquaí 

£S  quando  la  mayor  quantídad  tiene  la  menor 

inuchas  vezes,y  muchas  partes  aliquotas  que  no-; 

pueden  conftituir  vna.parte,y  feran  lasfus  efpe- , 

des  dupla  fuperbiparcíensíercias,q  es  de.S.paras 

^.tripla  ruperbiparcicns  tercias  de.ií.  para,  j.qua-' 

drüpla  fuperbiparcíens  ter<;ias  de.i4,para.3.y  afíi 

procederemos  en  las  otras  cfpecícs ,  variando  el 

numero  feguh  el  qualcl  menor  entra  enel  mayorj 

y  guardando  el  numero  y  quaUdadrde  Jas  partes^ 
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de,i2.para.^.  dupla  fuperbipardens  quintas, d¿ 
ly.para.j-.  tripla iuperbipardcns  qHiintas,y  por- 
eftc  modo  en  las  otras.  Y  podremos  variar  eí  nu' 
mero  y  qualidad  délas  parícs,no  variado  las  ve- 
zts  que  la  quantidad  mayor  tiene  la  menor',y  ha- 
remos otras  efpecies  de  muitiplice  luperpard- 
ente  entre  fi  diltinóltas.  Porque  el  numero  de  las 
partes  aliquotas,  y  las  vezes  q  la  mayor  tiene  h 
mcnorjoueden  crefcer  en  ínhnito,  y  la  quálidad 
dclas  partes  puede  ir  diminuyendo  en  infiríítOjy 
fegun  fuere  la  varieddd,afh  ternemos'otráSi'yo- 
íraseípedes  de  proporción  mukiplice  fupefpar- 
dentc,  como  fon  eílas,  dupla  íupertriparciens 
quartas  de.!i.para.4.y  tripla  iuperbiparcíes  qüiíl 
tas  de.tz.para.'j.q  nytn  las  vezcSjq  Ía  may<5ríq€iá- 
íidad  tiene  la  menor,ny  enel  micro  dclas  p'art;éSp 
nyenla  quaüdaddellas  fon  conformes, poi-qeii 
la  primera  las  vezes  fon.z.y  en  la  fcgúdafoñ.^^y 
eiila  vnael  nücro  dcUs  partes  es,2.  y  enlaotráoj; 
y  las  vnas  partes  fon  terdas,y  las  otras  quintas» 
Las  proporciones  racionales  de  menordef- 
ycjualdad  tiene  los  mifraos  nombres  délas  pr-o- 
pordones  de  mayor  defigualdad,prepómendo 
les  efta  particula  fub ,  Porque  de.spara.i.es  du- 
pla, pero  de. I.  para;2.  es  fubdupla,de.5.paríí.2.es 
fefquiakera,pero  de.z,  para,^.  es  fubfefquíáltera^ 
y  por  efta  manera  van  las  otras .  Fpara  que  no 
fabriquemos  nueíiás  difñnidbnés.diremósaffi, 
que  la  proporcio  fubdupla  es  d«l  menorpaía  el 
mayor,quando  el  mayor  tiene  al  menor  dos  vé- 
z^s  jufl-amente,y  fubfefquialterá  es  del  mciior  pk 
ra  el  mayor,quando  el  mayor  tiene  al  menor  vná 
V€zy  media,  Y  deíla  manera  haziéndapocá  mü- 
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áátti^acíi  las  díffinicíones  deías  proporciones  Tá- 
cionaks  de  mayor  defigu9!dad>tcrnernos  las  diffi 
ékibnes  deias  jsroporcáones  de  menor  dcfiguat 
dad.Y  jó  q  harta  aquyaucmos  dicho  báíiara  para 
Intelligcncia  de  la  diflinicion  de  proporción,  la 
^«al  es  general,)?:  conforme  a  ia  de  Euclidcs  en  el 
lib.5.y  para  djujfión  deia  proporció  en  í'us  gene. 
ros  y  efpecícs  Pero  no  nos  engañe  Gcorgio  Valla 
Placcntino,el  qüal  declarado  la  diffinició  de  Eu- 
c!idcs,dizecnel  principio  delj.libro  de  fuGcomc 
tria,q  las  quatidades  de  q  aquella  diflinicion  ha- 
bía, fon  las  q  entre  fi  y  en  la  potencia  fon  comen 
fiirabks,porq  fi  fueren  incónienfurableSjrto  ter^ 
liafilapropordon  por  Euclides  diffinida,faIuo  Ti 
losfus  quadrados  fueren  commenfiirablcSjComCj 
fon  el  diámetro  y  el  lado  del  quadrado ,  porq  en 
sal  tafo  dize,q  por  caufa  délos  quadrados  teman 
prop<>rcion,y  íi  affrfuefe  como  el  dize,Ios  nume 
fos  principalmére  temían  la  proporción  difiinida 
por  Euclídes,y  tambie  tales  lincas  como  eñasn. 
5.ít.2o.porq  pueíío  q  ninguna  dellas  lea  numero, 
tiene  pero  entre  fi  ^porción  dupla ,  y  fon  enríe  fi 
comeiifurables  como  dos  numerQS.Mas cíl-as  dos 
líneas  R.2.E.V  íTio  ternan  entre  fi  proporción,  fino 
poiíj  los  fus  quadrados qfon,x.y.5*íon  números, 
y  fegun  cíla  fu  opini6,eftas  dos  lincas  rr.  2.  y  rr. 
3.  no  terfian  proporción, por q  ny  ellas,ny  los  fus 
guadradosfon  commenfurablcs,  lo  q  coníVa  fet 
raifo  por  los  principios  del  mifmo  quinto  libró 
¿eEt^clides  q  el  declara, pues  la  menor  linea  muL 
tiplicada  jjuedc  excederla  mayor.  Y  la  califa  del 
f  ngañó,  jfcgun  yo  picrifo,fue,  éue  nosdezíntos- 
qut  h  proporción  eji  <¡H^dm  háitudo ,  y  fil  dize^ 
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ferta  hahitudo ,  y  pcnfo  que  no  feria  ceHa  hahitudo, 
ü  las  tales  quantídades  no  fucfen  coinmeníura- 
bieSjO  a  lo  menos  ios  íus  quádiados^que-íucfin* 
gañOjporque  tan  cierto  reí  pedo  es  ia  proporcioíi' 
délas  quantídades  íncommenfurabies ,  como  á& 
las  commeni'urablcs. 

^  De  la  quantidiicty  denominación  de  Us 
IProporcionts  raciomiks.  Qji.j. 

Porque  ios  Autores  comrnunmemedizen,^ 
vna  proporción  es  mayor  que  otra  ^  f  mc-^- 
nor,  y  ygtial,  puéfto  que  el  ter  íuyó  tóf ef- 
pe<fí;o  o  relacion,k  dan  por  cita  cauraquantidád^ 
y  fera  la  quantidad  de  la  proporción  la  íu  deno- 
minación, y  la  denominaciódelás  proporciones 
racionales  de  mayor  defiguaidad  fera  eí  numeró^ 
por  el  qüal  la  quantidad  mayor  cóprehende  a  h' 
¡iienor,o  juftaméte,o  con  parte,o  partes  de  la  me 
nor,conforme  a  las  diffinicioncs.ExemplOjIa  de- 
nominación déla  proporciofefquialterayfera.il» 
porq  el  mayor  nurwero  tiene  al  menor  vna  Vesy 
media ,  y  la  denominación  de  la  fefquitcrcísj  íera 
j}.y  la  mifma  dodrina  tememos  paraconofcer  la 
,  denomínació  délas  otras  Ixjperparticulares.Y  1^ 
denominaciohdela  fup^rparciére  fera  h  víiidaá 
íon  las  partes  q  explicamos  enel  nóbre^ieía  mí 
ma  fuperparciéte,por4  la  fupcrbiparciéte  tercia* 
terna  por  denominacio.4.  yialiiperrrfp¿ircient€ 
quartas  terna.i^.y  la  denominación  d^las  miuiíi* 
pliceSjfera  el  numero  por  el  quai  el  mayor  nume- 
ro contiene  al  menor,deIa  dupla  fera. 27  deia  íri 
pla.^,  yafíí  délas  otras  mqltipIices.Dciamulcipíl 
£t  fuperpartícular  fera  d<:nominacíOji  e i  numero 
^Qsd  quai  kiuajor  quáticUá  cótienc  la  menor,- 
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¿o  la  parte  dd  mcnor,dela, dupla  iefqiiiaírera.2 1. 
y  dda  tripiá  íefquiquaru.j ¿y  ia  itiüna  regla  fir- 
i;e  en-  las  otras.Y"  por  la  raiíiiia  arte  f^bcremos  la 
úcnomin^do  délas  mukipliees  iuperparcient'es, 
porque  de  la  dupla  íupcrbiparciente  tercias,  fera 
la  denominado. 2  f.y  de  la  tripla  fuperquadripaE 
dente  guintas  fera  ia  denominado.^  ^.y  por  cíle 
modo  conolteremos,la  denominado  enías  otras, 
r  Deí|a  doArina  bien  entendida  podremos  col- 
^^gífs  ^"«s  cíisel  genero  íuperparricular  da  fe  la 
iriaxiiTía,que  es. la  própordon  fefquialrera^porq 
la  mayor  parte,  aliquota  cj  puj[;de.aiíer,.es  lami- 
facijpero.no  fepuede  dar  la  mínima,  porque  no 

Eodremos  dar  í;in. pequeña  parte  aliquotajqno 
aliemos  ó  trá  menor,  pues  el  numero  va  créd- 
endo  en  infinito  .-y  quanto  el  numero  es  mayor, 
tanto  la  parte  aliquota, que  del  mifnio  numero 
toma,  fu  nombre,  es  menor.  Y  en  las  multíplices 
es  efto  por  ci  contrario ,  porque  fe  da  la  mínima 
iBukiplice,  la  qual  es  vna  dupla,denominada  de 
2.que,c!  mínimo  numero^  pero  no  fe  da  la  maxi- 
3iia,porque  no  ha  numero  tan  grande  que  no  de- 
mos otro  mayor.En  ios  otros  tres  géneros  por 
eíía  mifma  razón  ny  fe  da  máxima,  ny  fe  da  mi., 
Tiima,y  comparando  vn  «[renero  con  otro,haI]a- 
remos  efto ,  que  ftendo  nos  oliTecida  qualquicr 
proporción  de  mayor  dcfigualcíad ,  darfe  ha  íii- 
pcrparticlílar  y  fupcrparcicnte  menor  q  ella. 
^Coffw  coñofcereinos  los  números  dsJa proporción 

Ppor  dfu  nombre  en  e/¿^os»5.|;^C'«;er  oí.  C4J7.4. 
OR  g1  nombre  déla  proporcio  conofceremos 
la  denominación  como  agora  díximoSjy  fila 
proporcíoíi  fuere  íuperpardcular  j,  tomaremos 

por 
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por  confequente  aquel  numero,deíquaIía. parte 
alíqiiota  toma  fudenominacion^y  juntándole  la 
vnidaid  lerneraos  el  antecedéte.Exemplo,la  par- 
te aliq.uota  en  la  denominación  déla  proporción 
ítfquioclaiia  es  | .  porq  la  denominación  entera 
es ,  ¡|.  y  porq  \  es  denominada  de. 8. tomaremos 
por  tanto  .8.  por  confequente,  y  juntándole  la 
vrjdadjharemos.p.quefera  el  antccedente,y  fera 
luego  de.9.  para.8:proporci6  lefquioc'raua,  y  cf- 
íosferan  ios  mínimos  números  aella.  Y  Ja  mifma 
Regia  tememos  en  la  proporcio  iuperparciente 
para  conofcer  el  confequente,  al  qual  daremos  . 
tantasvnidades,quantas  fueren  bs  partes  aliquo 
tas,  51  lerncmos  el  antecedente.  Exemplo,  en  la 
proporción  fupertríparciéte  o¿rauas,ferael  con- 
íequéte.S.y  porq  las  partes  fon.j.  juntaremos.^, 
con, H.y  haremos. n.q  fera  elantecedenté,affi  q  de 
fi.para.S.es  proporción  fupertriparciés  ocrauas. 
En  el  genero  multiplice,no  ha  que  hazer,porq  I2 
mifma  dmominacio  para  la  vnídad  tiene  la  mif- 
ma  proporción. Y  en  los  dos  géneros  q  fonmuí*. 
tiplice  fuperparticular,y  multíplice  fuperparciert-» 
íc,  tomaremos  el  confequente  como  en  los  pri^^- 
meros  dos  generoSjel  qual  multipücaremos  par 
iel  numero  q  denomina  la  mtiltiplice,  que  es  par- 
te de  fu  nombre,  y  al  produdo  añadiremos  tan- 
tas vnidadcs,quantas  fon  las  partes,y  fera  con- 
íiituido  el  Antcceámte:.  lix£mpIo,en  la  propor- 
ción tripla  fefcjuiquarta  tomaremos. 4.porcon- 
íequente,.el  quaí  multiplicaremos  por.j.q  es  de- 
nominación de  íripla,y  haremos. u.  y  a  eftos.u^ 
añadiremos  la  vnidád, porque  es  vnafolaparte„ 
jkxm,i}  .y  eíie  feja  el  antecedente ,  y  en  k  proi» 
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porcloit  tripla  fiiperbiparciens  quintas ,  fea  el 
confequcníe.j.gue  multiplicado  por.? .harán.  15, 
j  porque  las  pakes  fon.  2.  juntaremos»  ijf.con.i. 
y  fcran.s7*  y  fanto  fera  el  antecedente.  V  quanto 
ala&proporciones  racionales  de  menor  defigusl 
d^djporq  fieodo  conofcido  el  nombre  de  la  pro- 
porción de  menor  dcfigüaldad,qHeda  conoícioo 
el  nombre  de  iá  proporción  cíe  mayor  defiguii- 
dad  fu  refpondente,  bufcaremos  por  tantoios 
Humeros  déla  prbporcio  de  mayor  defigualdad, 
y  eíTosmifmos  feranlos  números  dek  proporció 
de  menor  dcfiguaWad,íi aprendo  del  antceeáente 
confcquente,  fdcleoníequcnte  antecedente,  Y 
porque  los  números  alfi  hallados  fon  los  minir 
MÍOS  de  fu  proporción,  poderíos  emos  dyplicaF, 
y  iriplicar,  y  porqualquicr  numero  que  quifie- 
rcMiosmulíípifcar, y  tememos  qtiantos  quífie^ 
yemos,qur guarden  k  mifma  proporciofi.  Y  fien- 
dones  propueftos  dos  nuroeros,fi  queremos  fa- 
bcr ,  ñ  fon  los  mínimos  de  aquella  proporción^ 
abrcuiarlosemo»  o  traeremos  a  menos  roco,co* 
inoíi  fucfen  denominador  y  numerador  de  vn 
quebrado,  y  ü  no  fe  pueden  mas  abreuiar ,  dire- 
snos  q  ellos  mifmos  fon  los  mínimos  de  fu  pro- 
porción, y  podiendo  fe  abrcuiar,  ¡os  números  a 
iqiic  fueren  redu^idos^fcran  los  minimos. 

^  Siendo_nos  pmpuejh^do&nutmrosycomá  fabc" 
remoí  que proporcmn  tienen^  Caps* 

Sinos  proponen  do$  números ,  y  queremos 
conofcer  la.proporcion  qm  tienen,  partire- 
mos el  mayor  por  el  menor ,  y  el  quociente 
uta  h  denominación  dckpropordon  delmayor 
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;parae!  menor.  Y  fiendo  conofcida  ia  cfenomiita- 
don,por  ella  conofceremos  el  nombre  déla  pro- 
porción que  tiene  el  mayor  para  el  mciior,y  por 
configuiente  elnombre  déla  proporción  del  me- 
nor para  el  mayor, preponiédo  eíVa  paríicukfub, 
como  dicho  auemos.  Y  íi  queremos  íabcr,  qüaí 
£S  la  denominación  dcla  proporción  del  menor 
parael  mayor  5  partiremos  en  tal  cafo  cí  itíenor 
porelraayor,y  ci  quebrado  que  viniere  red uzi- 
do  amenos  roto,íera  la  denominación  que  b(.if> 
camos .  Y  por  eáa  regla  en  las  proporciones  de 
ygUaldad,  fiempre  la  denominación  esvmdad, 
porque  partiendo  dos  yguales  vno  por  otro ,  io 
que  viene,  esla  vnidad.Exemplo  délo  que  auc- 
m OS:  dicho ;  Sean  nos  p ropucíl-os  eftos  dos  nu- 
meros,47.y .  1 1,  y  queremos  faber  como  fe Ikma' 
la  íuproporcioDj  digo ,1a  que  tiene  el  mayor  para 
4  el  menor,partiremos.47.por.ii.  y  fera  el  quocíié- 
íe.4.  -íl.  y  efta  ferala  fu  denominacíon,y  por  que 
della  fe  colige  que  el  mayor  tiene  al  mcnor.4.vc- 
zes,y  mas  jt  ^^^  menor,lÍ3íiiarfe  bapor  taro  efi-a 
proporción  quadrupla  fupírtríparcicns  vndcci- 
mas:y  del  menor  para  el  mayor,  fcrafubquadra* 
pía  fupertripareiens  vndeeiraas. 
.  ^  Comparación  mire  ejhi  tres  generas  éfropor* 
áojija  de  jj^ualdad^y  la  de  mayor  defigual" 
diiá^  U  de  menor  defigual¿td.  Cap, 6, 

POR  quanto  la  denominación  dcla  proporcio 
racional  es  lafu  quantidad,  y  la  denomina- 
ción dcla  proporción  de  mayor  deíigualdad 
€S  mayor  q ue  la  vnidad^y  la  dcla  pr6j5orcion  de 
menor  dcfigualdád  es  menor  que  la  vnidad,ylat 
ámomimámi  déla  proporcioa  de  y¿#aidad  es 
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P'ART'E  SE.GVNDA 
■■la  vnídadjda  quy  fe  fij^ue,  q  mayor  es  qualqiííer 
proporció  de  mayor  deíigualdad, que  lapropor* 
clon  de  ygualdad,y  que  la  proporción  de  ygual 
áad  €S  mayO,r,qu€  la  proporción  .de  menor-def- 
ygualdad .  .Lo  que  también  prouaremos  fcr  áffi 
vriíucrfalmeníe  en  todo  genero  de  proporción, 
ora  fea  radonal^que  fe  denomina  dtnumero,ora 
feairrácionai  j  cuya  denominación  no  puede  fer 
iiiiimero,y  fea  por  la, 8.  propoficion  dei.5.  libro 
de  Eu elides,  en  la  quales  demónílradOj  q  ñ  dos 
quaníidades  deñguales  íuuicren  propórcío  con 
yna  tercera  quántidad ,  la  mayor  terna  para  effa 
tercera  mayor  proporción' que  la  menor.  Exe'm--: 
jploj  mayor  proporción  aura  de*4/ para.3 .  que 
de  .2.  para  .3.  y  es  de  .4.  para.  3  ,  proporción  de 
mayor  defigualdad,y  de,2.para.3/de  menor  def- 
ygualdad:y  comparemos  eftos  dos  numerosi4.y 
5,  con  vn  tercero  numero  que  fea  .9. mayor  pro-  - 
porción  aura  luego  por  la  mifma.K.  de,4.paia.?« 
que  de,3*  para.3.  y  es  de.4.  para.^^proporcion  de 
lyiayor  defigualdad,  y  de.  5.  para.  3.  proporción 
de  ygualdad.y  comparemos  eílos  dos  números 
4,y.3.  con  vntercerp  q  fea.4,mayor  proporción 
aura  luego  de.4.para.4.  que  es  de  ygualdad^q  de 
^ipara.4.qes  proporción  de  menor  defigualdad. . 
Pero  aun  que  affi  íca,quc  quaiquier  propor- 
ción de  mayor  dcfigualdad  es  mayor  que  qual- 
quier  proporción  cíe  los  otros  dos  generos,nin- 
guna  proporción  puede  alier  éntrelas  propor- 
ciones de  díucrfos  gencros^porque  la  proporcio 
de  ygualdadjO  de  menor  defigualdad por  mas  q 
fe  multiplique  ny  puede  excederla  proporcio  de 
m^yot  ácüguMm^tiyk9,zu  propoício  detanta 
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denominación.  Ny  la  proporción  de  menor  det. 
-.ygualdad  por  mas  qut  fe  multiplique  puede  ex- 
ceder la  píoporcion  de  ygualdad ,  ny  llegar  a  fu 
quantidad,  affi  como  auemos  dicho  del  ángulo 
deiá  contingencia,que  puefto  quefeaquantídad 
y  menor  que  el  ángulo  re<n:ilineo,no  tiene  conei 
proporción.  Y  puefto  q  fegun  commun  dodri- 
na  de  todos  los  Mathcmaticos  la  denominación 
de  la  proporción  racional  fea  quaníidad,  por  k 
manera  que  auemos  declarado,  y  ías  denomiha- 
.donesoquaníidades  délas  proporciones  de  lo  J 
tres  diuerfos géneros  rengan  enrre  íi  prpporció, 
ny  por  eíi'o  la  proporción  de  mayor  defigualdad 
terna  proporción  con  la  de  ygualdad ,  o  de  me- 
nor defigualdad.  Y  deuemosdefaber,  que  todas 
las  proporciones  de  ygualdad  fon  entre  íi  ygua- 
les,  porque  todas  tienen  la  vnidad  por  denomí- 
ñacíon,ny.fe  pueden  mas  diuidir  en  otrosgéjie-i 
ros.Pero  porque  en  la  proporción  de  mayor  def- 
ygualdad  ha  muchas  y  muydifferentes  efpecies, 
y  ías  vnas  fon  mayores  proporciones  que  las  o- , 
fras,ypuedevna  por  multiplicación  exceder  a  la 
otra,  por  eíta caufa las  proporciones  de  mayor 
defjguaidad,  tienen  proporción  las  vnas  con  las 
otras,  mas  no  tiene  entre  íi  aquella  proporció^q 
entre  fí  tiene  las  fus  denominaciones.Que  puefto 
que  la  tripla  tenga.  3.  pordenominacion,y  lafef- 
cupla,q  es  de.(j.para.i.tenga.<í.por  dcr^ominacio, 
ny  por  eíTo  la  fefcupla  terna  proporció,  dupla  pa- 
ra la  tripla.  Y  porq  efto  no  fe  puede  bié  entender,. 
ñn  q  primero  tratemos  déla  compoficion  de  las 
proporciones,  trataremos  luego  efta  materia  la 
¡ñas  claramente  ^üe  puíjíeremosi " 
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f  De  h  Cempofícíon  ddas  prop^rmms, 
Cap.y. 

SEgun  commun  dofírinade  los  Mathematl- 
cQSj  quando  entre  dos  quaniidades  de  vna 
snifma  naturaleza  nucfiro  enrcndimieníQpu 
üere  qualquier  otra  quantidad  de  la  naturalrza 
de  enírambas,diremos  <|ue  ia  proporción  de  vna 
deflas  dos  quantidades  para  la  of  ra/s  compuef- 
ía  de  la  proporción  que  tiene  para  ia  tercera  que 
«íla  entre cilas,  y  ác  la  proporción  dcíía  tercera 
para  la,otra.  Exempio,  ponga  nueftro  cntendi- 
líiientoci numero. 5.  eticrc.d-y  la  vi\idad,Id  qual 
agora  auemos  por  quantidad,  diremos  por  tan- 
to qué  la  proporción  dip.<S.para.i.c$  copucÜa  de 
la  cle.6.para.3.quces  dupla,y  deía  dc.^apara.i.cj  es 
tripla,  y  pronunciaremos  luego,q  la  íéxciipla  es 
fippucíla  de  vna  dupla  y  vna  tripla  enteramente, 
de  manera  qué  la  dupla  y  la  tripla  courtitüyín  la 
proporeio  fexcupla.Y  por  la  miijna  Regla  y  doc- 
trina, diremos  que  la  proporción  de.t.para,6.quc 
fe  llama  fubfcxaipl3,cs  compuefta  de  la  propor- 
don  de.  i.para.5.quc  e$  fubtnplaj  y  déla  de.j.para 
é.que  es  ftibdupla,  y  porque  la  proporción  de.i» 
para.j.  tiene  por  denominación  .f'  Y  la  de.  5.  pa- 
ralé, tiene  por  denominador .  | .  y  el  denomina- 
dor déla  rublexcupla^que  de  entrambas  es  com- 
pueíta,  es  .¿.daquy  fe  íiguc  que  cnefle  cxem  pío 
las  partes  déla  proporción  compucfl-a,  fon  ma- 
yores que  la  mifma  proporción  compueíía,  por 
qut  mayor  es  .f  que  .^  y  mayor  es.f.  que  4.  y  lo 
mifmo  ft  concluye  por  ía  ,8.  del  quinto,  porque 
fi  comparamos  yna  quantidad  .a  dos, tiene  cíTa 
qmnúfkápurá  lamenof  d&ks  dos  snaypr  pro" 
"  I^or 


pd>-cion,q  para  la  mayor  delIas,c6parancÍoluegí)'; 
j.a.^.y  a.6.mayor  proporcip  terna  para^j-qj  para.6. 
y  porq  pufimos  en  elte  exemplo  entrc.6.y.í,c¡  nu 
mero.3.q  ^s  mayor  q  d menor,  y  menor  q  el ma- 
yor,pongamos  agora  por  obra  del  entendimieto 
el  numero.io.cnire.6.  y.t.  ^  es  mayor  q  los  dos,y 
diremos  por  la  mifma  do(fi:rina,qla  propordó  de 
6.  para. I.  es  cópucfta dcla  proporción ae.tf,  para 
10.  q es  menor,  y  deía  de. i o.para.  1  .que  es  mayor, 
como  le  ve  por  los  fus  dcnominadores,y  fe  pruc- 
wa  por  la.S.y  ripuficrcmos  entre  áosquátidades 
otra  menor  q  cada  vna  deíTas  dos,fcra  lo  mifmo; 
porq  íi  entre. rG.y.í.puíieremos.í.  diremos  q  la 
proporcip  de.io.para,f.es  cppuefta  dcla  propor- 
ción de.io.para.2.y  déla  pro porció  dea^para-^.  y 
maniiiefto  cs,^  la  propor ció  deao.para«5,c$  me- 
nor q  la  de.io.para.2  Es  luego  en  las  prdporcio» 
nes  mayor  la  parte  q  el  todo,ora  la  quátidad  en- 
tre puelia  fea  mayor  q  la  menor,y  menor  q  la  ma- 
yor,ora  fea  menor  q  entrambas,y  ora  fea  mayor  q 
cntrabas.Pero  podernos  han  hazct  c^aobiedió, 
q  por  la,io.dcfinici5  dcl.^.lib.  de  Euclides,quan- 
do  tres  quantidades  fueren  proporcionales,dcIa 
primera  parala  fegunda,como  de  lafcgüdapara 
la  tercera,  en  tal  cafo  la  proporción  dela^primera 
para  la  tercera  fcra  dupla  deía  proporció  delapri 
mera  parala  regunda,y  pues  de.i.paraa.cs  como 
de.2.  para,4.  fcra  luego  de.i.  para  .4.  proporción 
en  duplo  mayor  que  déla  primera  para  la  fegun- 
da,mas  por  lo  que  aucmos  dicho  fera  mcnor,por 
que  la  proporción  fubquadrupla  tiene  por  dcno 
minador  4.  y  la  proporción  fubdupia,ticne  por 
denominador.  5.  y  la  mifma  objeción  fe  podría 
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h^zcr  én  eftos.tres  níimeros.t.3.9.  y  la  íoliicfoíi 
fera  eftarcx^í^  q^ádoja  proporción  fuere  de  ma- 
yor defigualdadjla  proporció  déla  primera  qiian 
tidad  para  la  tercera  fera  endupio  inayorjque  la 
proporción  deía  primera  para  la  fegunda,  y  afii 
£S  la  verdadjCjue  porque  de.p.para-^.es  como  de 
Jipara,  i.  feraU  proporción  de:9.para.í.  en  duplo 
mayor  que  la  de.p.para  ^,0  de.j.paraj.  Pero  íi  la 
propqrcio  fuere  de  menor  defigualdad  de,¡.para 
g.como  de.],  para,^.  fera  la  proporción  de.i. para 
S>,  en  duplo  menor  que  la  de.<.para.3.  ode.^.pa- 
ta.^1,  D¿»manera,que  la  proporción  déla  prime- 
raquantidad  para  la  tercera,  fíempre  es  dwpía  de 
la  proporción  que  ha  de  lá  primera  para  la  fegü- 
damias  porq  qtiando  la  proporción  es  de  mayor 
defigiíaldadjVa  la  proporción  crefciendo,rcfu¡ía 
la  propófciors  déla  primera  para  la  tercera  endu 
pld  mayor,de  lo  queera  lá  proporción  que  tie- 
ne la  primera  quáridad  para  la  íegunda. Y  quan- ' 
do  ¡a  proporción  es  de  menor  desigualdad ,  por 
queva  mengukndojTefuita  la  proporción  delá 
primera  quanridadpara  hircrcera  en  duplo  me:- 
mor,  de  lo  qué  es  la  proporción  déla  mifma  pri- 
mei:a  para  la  fégfida^Es  la  proporcio  de.4  para.!. 
ct!  duplo  mayor  q  la de.4,  para.2.  o  de.2  para.i.y 
la  de4.p"ára.4..es  en  duplo  menor  q  la  proporcio 
'de.!. para, 2.  o 'de.2.  para,4.  porq  quanto  la qua- 
driipla  es  mayorq  la  diipla^tanto  la  fubquadru- 
plá es  menor  que  ía  rubdufjla,y  quanto  la  nonu- 
ph  és  mayor  que  ¡á  tripla,  tato  la  fubnonupla  es 
•meíiór  que  la  lubtripla.  Otro  entendimiento  pó 
drcmos  daf  ínas  llano  aquella  defihiciofi.  10.  del 
•íj^ilfeQ 'de  Eúdí<le$¿3ueílo^i|uC'íca  verdad  Í0;q^ 


ág6rádixím:os,y  es  que  guando  ei  diz¿,5^ 
porciotí  déla  primera  qüatitidad  para  la  tercera, 
cf  dupla  déla  proporción  que  tieneia  miffnapfi 
mera  para  ia  fegunda,  no  quiere  dezír,quees  en 
duplo  rnayor,ny  que  es  en  duplo  menor,  lino  q| 
la  proporción  deía  primera  para  ia  tercera,  tiene 
enfidosvezcsla  proporción  que  ha  de  la  prime 
ra  para  la  fegunda  juíiamente,  por  qué  de  la  pri- 
mera para  la  ícgunda,  es  como  déla  fegunda  pa- 
ra la  tercera,  y  por  efio  la  proporción  que  ha  de 
la  primera  para  ia  tercera  es  copueíta  de  dos  pro 
porciones  yguales^y  por  efta  caula  le  dize  dupla 
de  cada  vna  de}las,y  no  porque  fea  en. duplo  ma 
yor  ny  en  duplo  menor.  Y"  ñ  fueren.4.  quantida- 
des  continuadas  en  vna  mifmaproporcioñ,dela 
primera  para  la  fegunda,  como  déla  fegüdapara 
la  terccra,y  como  déla  tercera  para  la  quarta,fera 
déla  primera  para  la  quarta  proporción  tripla  dt 
h  proporción  que  tiene  la  primera  para  la  fcgw- 
dajporque  ia  dene  en  íi  tres  vezes,y  no  porq  fea 
en  triplo  mayor,©  en  triplo  menor,  pueílo  que 
lo  fea.  Y  en  efíe  fentido  vfa  Eudídes  de  la  deci- 
ma definición  del.j.en  los  Theprémasporel  de- 
monftrados,como  íbnla  ip.propoficion,yla.so. 
del  fexto  libro,  y  ia.i  i.ig.  y  t9.delo¿i:auo,y}a.55. 
del.n.libro.yla.i8.del.i5iyíi;oinficrequclapro- 
porcíó  fea  mayor.  Excmplo, Tomemos  vhqua- 
drado  que  tenga  tres  bragaspor  ladó,y  otro  que 
tenga  .6.  demuefi:ra  Euciides  q  el  menor  q  es  dé 
9.  bVa^as  quadradas,tiene  para.jóiquadrado  ína- 
yor,dupla  proporción  que  dé,;  .para  ,6.  y  maní- 
íiefío  es'q  ae.9,para.36.es  proporción  fubquadru 
pla,masla  délos  lados  es  fubdupla,ycs  pordnftíh 
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la  fubquadrupla  dupla  déla  íubdupla  ,  porq  dos 
íubdupias  cótinuadaí;  coníiimyen  vna  íubcjua- 
drupla,y  la  íubdupla  ej»  mayor  que  h  fubquadru- 
pía,  como  la  prucua  ía*8.  del  qmnto,  Y  no  es  de 
inarauiiiar  fcr  la  parte  mayor  que  ti  todo  en  las 
proporciones,  porque  el  íerdela  proporción  es 
vn  rcfpecio  ocomparacionpel  qual  no  es  propri- 
amenté  quantidad,ny  ricne  quantidad,  porq  no 
es  difcretajcomo  es  el  numcro,iiy  tan  poquo  tie- 
ne £xreníion,porque  no  es  cofa  extenlá^conio  h 
líilca^y  h  í  uperiide,  y  el  cuerpo .  N  y  elle  prirki- 
pio,el  todo  es  mayor  que  íu  parte,  ik  deue  de  en- 
tender en  las  proporcioíjeSjporquc  feria  falfo. 
Ny  el  otro  principiojque  díze ,  íi  dos  quantida* 
des  fueren  y^males  avna  tercera  quárídad,íeran 
cnrrefi  ygualej>5pueíto  que  fea  verdad/era  prin- 
cipio CB  las  proporcioíies,porque  es  propoficio 
dcmonrtrada  por  Euclidej»  enel  5.  libro,  q  fi  dos 
proporciones  fuere  ygudleí;  a  vna  tercera,  íeran 
entre  fi  ygiialcs .    Porque  la  compofiGÍon  de  las 
proporciones  es  imaginaría, hecha  por  obra  del 
intcndmiento,  interponiedo  vna  quantidad  en 
la  fantafia  entre  otras ,  y  no  es  real ,  affi  como 
quando  dezimoSjque  la  linca  dc.^.bra(jascs  com« 
puclia  de  viia  linea  de  vna  bra^i^y  de  otra  de  dos 
brabas,  en  ía  qual  la  parte  no  puede  llegar  al  to-^ 
do.  Y  es  pero  «fta  do6lrina  neceffariaalos  Ma- 
tbematicosen  las  fus  demoftracíones,  déla  qual 
ningún Mfo  fe  figue ,  antes  por  ella  inquirimos 
la  verdad,  y  della  vÍ2  íiluclides  en  el  libro  íexto, 
y  en  el  fepíímo,  y  en  otras  partes,  y  Arcbimcd¿s 
en  los  libros  de  í>phaéra  y  Cylindro ,  y  Meneiao 
«rtel  cacao  libro  úth  Gcommi'i  dcks  Spbí^ras, 
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y  Ptolemaío  enel  primero  libro  de!  Almagefto^ 
en  la  demonftradon  de  ias  proporciones  de  iais 
lineas  refíexas,  aque  llaman  Figura  del  fedoTjdc 
las  qualeseii  toda  la  obraXeaprouecha.  Yfeguri 
cifta  doñrina,ani  como  ymaginamos  vna  quan- 
lidad  puefta  entre  dos  qiiáti'dades,podemos  eli- 
íender,dosy  tres,y  quantas  qiuTiefemos,yÍ!€ín- 
prc  la  proporción  de  las  dos  extremas  feracoltr 
pueíta  délas  propor<j:ioncs  délas  quantidádes  in- 
termediasjExeinplo'enrre.2.  y.i.  podremos  po- 
ner.ío,y.2d  por  efta  orden.i.  lo,  2p.i.  y  diremos 
que  la  proporción  de.2.para,i.  es  compuefta  déla 
ae.2.para.io.y  d'.,£o.para.2o.y  dc,zo.para.t.o  pre- 
poniendo él, 20.  ü  quiñercmos.  Y  por  lo  que  eti 
cita  materia  auemos  dícho,claraméte  fe  mueftra, 
que  puefto  que  la  proporción  mayor  tenga  ma- 
yor denominación  j  no  fe  figüe  q  rantoferávna 
proporción  mayor  que  otra,quanro  lafu  deno- 
minació  fuere  mayor.  Por  que  en  la  dupla  y  en  la 
quadruplaes  verdad,que  qaanto  la  denomina- 
ción déla  quadrupla,  la  qual  es.  4.  es  mayor  que 
ía  denominación  dcla  dupla,  k  qual  és.2,ranío  la 
quadrupla  es  mayor  que  la  dupIa.Pero  en  las  o- 
tras  proporciones  de  mayor  defiguaidad  no  es 
cfto  affi^porque  la  proporcio  de.8«pafa.h  la  quai 
es  odupla,es  compuefta  de  tres  düplas,de.íí;pa- 
ra.4.,  y  de.4,  para.2.  y  de.  2.  para.  1.  y  es  por  efta 
cauía  ía,o¿iupla  tripla  déla  dupla^mas  la  fu  deno 
ininació  cs.S-y  la  4cla.  dupla  es.2»  y  fera  por  tan- 
to quadrupla  laproporcioij  délas  denominación) 
lies,  r  la  proporción  nónupla,  es  dupla  déla  tri- 
pla,masla  proporción  délas  denominaciories  es 
«ripia.  Y  la  proporción  de.í»  para.i*  es  menos  q 

L  dupla 


P'A  RTE^   SEGVNDA 

áuplade  la  tripla,  porque  es  compuefta  de  vna 
duplajy  de  vna  tripla,  pero  la  proporción  de  las 
(dendniinadoiies  es  dupla.  Y  no  vale  elle  argu- 
mento: Si  ios  deriomínadores  de  dos  proporii- 
oíics  fuere  ygualeSjias  proporciones  ícran  ygua- 
les  ,  y  íi  el  vno  de  los  denominadores  fuere  ma- 
yor ^ue  el  otro  ,  la  proporción  que  tiCüQ  mayor 
denominador,  íera  mayor /y  ñ  el  denominador 
fuere  menor,  la  proporción  dtk  denominador, 
fera menor í  luego  quanto  el  denoininadorfuerq 
liíayor^tanto  la  proporción  fera  mayor.La  inlhi- 
cía  defte  argumenco  mortrareinos  en  otro  femé;. 
Jante  ,  ene!  quai  el  Sophilma  queda  deícubierro, 
porque  tomaremos  dos  triángulos  a.b.c,y  d.e.f. 
cuyos  lados  a.b.  a  c.  dx.  y  e.f.^'ean  entre  fi  ygua- 
les^y  tratando  délas  bales  b.c.  y  e.f.  no  valdrá  el 
argumento  diziendo  allí,  fi  el  ángulo  a.  fuere  y- 
gual  al  ángulo  d.  lera  la  bafe  b.c.  ygual  a  la  bafe 
c.f.  y  íi  fuere  mayor,la  bale  lera  mayor,y  i'i  fuere 
siienor,  la  bale  fera  menor:  luego  la  proporción 
del  ángulo  a.para  el  ángulo  d,feí-a  como  déla  ba- 
fe b.c.  para  la  bale  e.f.  Porque pueílo  que  feade- 
monftradopor  Euclides,queeneííos  dos  trían- 
oulos,quando  los  ángulos  a.y  d. fueren yguales^ 
las  bales  Kc.  y  e.f.leran  yguaks,y  quando  el  án- 
gulo a.  fuere  ma^ 
yorgueeíangu-^ 
lo  d-4a  bafe  b.c. 
fera  mayor  quélá' 
bafe  c.f  y  quando 
el  ángulo -a,  fuere 
menor  que  dan* 
V  guio  d.k  baíe  b.c» 
fera 
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fera  mtTiorqijelabaíee.f.  La  proporción  pero 
del  ángulo  a  para  d  ángulo  ttqtíando  fuere  def- 
yguaks,íiíiTjpre  fera  rnayor  que  la  proporción 
dcla  bafe  h.a  para  la  bale  e,  f.  como  auemcs  de 
inonlirado  enel' libro  que  CGnrpufimóSgy  dmuí-" 
gamos  délos  yerros  de  Oroncio. 

1^  Skndú  fíos  pr&piieftíis  dos  propmcíoneSyi:onm 

.  conofceremos  íJJmI  ddlas  es  la  mayor  J  co- 

mofacaremQS  \mú  de  otra.  L'ap,^,, 

SI  nos  dan  los  nombres  de  las  dos  proporci- 
ones,por  ellos  conofcereinos  las  fus  deno- 
minaciones ,  y  la  que  tuuiere  mayor  deno- 
jnínador,era  fera  !a  nlayor.Como  fi  vna  fuefe  fu- 
pcrtriparciens  ícptimas,  y  kotrafuefefefquial- 
rera,  porque  mayor  denominador  esí'i  5.  que.u 
ludiremos  por  tanto  que  mayor  es  la  íefquial- 
rera,  que  la  fupertriparcJcns  feptimas .  F fi  nos 
ámi  los  términos  délas  dos  proporciones,muI- 
íipljcaremos  en  ^-.ei  antecedentede  la  primera, 
por  el -confeq líente  áel^  íeguada,  y  el  antecédete' 
deía  le^unda^por:,€l  confequente  déla  primera:  y 
íi  el  primero  produ(f?:o  fuere  mayor  que  eHegü- 
do  ,  dil-emos  que  la  primera  proporciones  ma- 
yor q!.ie  la  feaunda,y  fi  fuere  menor, fera  menor, 
y  fi  los  produfíos  fueren  yguaies,bs  proporcf- 
ones  feranys?uaIes.Exemplo,fea  lapriííiera pro- 
porción ¿e,i,  para.^.yfea  la  ftgunda  de.  7.  para 
4.  muk!plicando.S.por.4..haremos.32.  y,7.  por.5, 
hazm-^S « y porqueel primero  produwd es me- 
t/br  que  el  re5jundD,diremos pof  tanto,  que  me- 
ntjr  proporción  la  de  g.  para.  í.  que  la  de.  7,  para 
f  i  Otro  excmpIOjSea  la  primera  proporción  de 
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8.  para  R, 3»  y  fea  la  fegimda  de.  s « pam.i.  multi- 
plicando el  antecedente  déla  primera,por  el  co- 
fequentedela  fegunda ,  haremos,  N.  y  multipli- 
cando el  antecedente  déla  fegundgpor  el  conf?- 
qiientedela  primera  haremos.R.7 5.  y  porque  R. 
7$.  es  mayor  que,8.  diremos  por  tanto,que  ma- 
yor proporción  es  la  de-y.  para.i.  que  la  dc.8.  pa- 
ra R.3.  lten,fea  la  primera  proporción  de  r.  20. 
para  R.g.  y  la  íegunda  de  R.tz.  para  R.  5.  porque. 
K.20,  por  R<5.ha;5;e  R.ioo.y  R. 12. por  R.b*.  haze  R. 
S>6,y  mayor  es  Rioo.q  R.96.  mayor  lera  por  tanto 
la proporcionde  R.zo.para  R.8.q  de  it.iz-para  «,5-. 
La  demonííracion  deíra  Regla  es  muy  focil. 
Sea  la  primera  proporción  de  a.  para  b.y  la  fcgun 
da  de  c.  para  á.y  multiplicando  a.  por  d.hagae. 
y  c.por  b.  hagaf.  Digo,quc  íi  c.fucre  mayor  que 
£  mayor  fera  Ja  proporción  de  a.  para  b.  que  de 
c.  para  d. y  íi  menor,ícra  menor,y  íi  fuere  ygual, 
fera  ygualPorquefeag,  lo  que  fe  haze  mulciphV 
cando  h,  por  d.  o  d,  por  b.  q  es  lo  miíino,y  piles 
a.  y  b.  multiplicados  por  d.  hízieron  e.  y  g*  fera 
de  a.  para  b.  como  de  e,  para  g.  y  porque  c.  y  d,' 
multiplicados  por  b.  hizieroñ  f,y  g.  fera  de  c-pa 
ra  d.  como  de  f.  para  g.Pongamos  que  e.y  f.fon 
hallados yguales, fera  luego  de  e*  para  g.  como 
def.parag.yporqde  a, para  b.eScomo  de  e.para 
g,y  de  c.  para  d.  es  como  de  f.para  g.  fera  luego  . 
de  a.para  b.como  de  c.párad.y  íi  e.fuere hallado 
mayor  q  f.mayor  fera  la  proporcio  de  e.para  g.q 
de f.para  g.por  la.K'.del  quin£o,y porq  de  a.para 
b.es  como  de  e.para  g,y  de  cpara  d.es  como  de  f» 
para  g. fera  luego  la  ^pporcio  de  a.para  b.mayor 
qm  U  de  e>paii-a  d.Pero  fi  c.fuere  hallado  nienor 


qmí.  fera  por  la  mifma  demonftradoíi  menor 
proporción  de  a.  para  b.,  que  de  c.  para  d. 

Deíla  demoiiííracíon  queda  nmaniñefto  que  Ta- 
cando de  la  proporcioíi  de  a.  para  b.  laproípor- 
c!on  de  c»  para  d.  ora  las  proporciones  feandef- 
yguales^ora  lean  yguales^laproporcion  q  queda 
lera  como  de  e.  para  f.  Porque  entenderemos  la 
quatitidad  f.  pueftaentre  e.  yg.  y  fera  luego  la 
proporción  de  c.  para  g^conipiiefta  deU  píópoi 
Clon  de  e.  paraf.  fue  la  def.  para  g  cóforméalt 
doíílriíia  déla  corapo^cion  de  las  proporGÍofies¿ 
y  porque  de  a.  para  b.  es  demonftrado  fer  como 
de  é,  para  g.y  la  proporción  dé  c.  para  d;es  tátn 
bien  deinoíiffrado  fer  como  de  f.  parag.  fera  lúe 
go  la  proporción  de  a,  para  b.  compuefta  dels^ 
proporción  de  c.  para  f.  y  déla  proporcioiidec. 
para  d.  F  por  ranto,  ñ  déla  proporción  de  a.pai 
ra  b.  facaremos  la  pi-oporcion  de  c,  para  d.  ova: 
fea  mayor  que  ella^ora  fea  menor,y  ora  fea  ygual, 
quedara  la  proporción  de  e.  para  f.Luego  en  loíf 
exemplos  que  pufimos/i  déla  proporción  áe,^. 
para.í.facaremos  la  proporció  de.7.para.4^que- 
dara  la  proporción  de.^z.  para.j  j.y  íi  de  la  pro^ 
porción  de.^.  para  R.3,  facaremos  la  proporción 
ds.5.para,i.quedafa  la  proporció  de.S.paraR.vj'. 
y  ñ  déla  proporción  de  R.20,  para.R.ií.  (acaremos 
la  proporción  de  r.  1 2.  para  r.  jt.  quedara  la  pro- 
porción ác  R.ioo.  para  yi,<)6,.  V  feremos  aduer- 
tidos,quefi  en  los  términos  délas  proporciones 
vuíere  raizes  de  diuerfas  naturalezas  ,  primera- 
mente féan  reduzidas  a  otras  de  vna  mifma  natw 
raleza  o  denominación ,  y  entonces  fe  harán  las 
multiplicafioñés  en  .^,  Exemplo,fi  dclapropor; 

L  ¡íj  don 
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clojí  que tiene.j. para  raíz  fegunda  de  .5.  quere- 
i-mós  facar  la  proporción  q  tiene,  2. para  raíz  ter- 
cera de,4*  primeramente  íeran  entrambas  redu- 
cidas por  fü  Regla  a  raizes  de  vna  mífma  deno- 
minaeíon,  5?  haliaremos  que  raíz  fegunda  dc.5.  q 
es  quadrada,  vale  tanto  como  raíz  lesera  dejzj. 
■y  rai;^  cubica  o  tercera  de ,  4.  vale  ranto  com o  r. 
fexta  de.ííí.  Y"  hechaeíto  multiplicaremos  en>^ 
elíiiuíiiero,^.  antecédeme  de  la  primera  propor- 
€Íoi\  que  vale  tanto  como  a,  fexra  de  .729.  por 
raíz  fexta  de.ié.  confequente  déla  fegunda,y  ha- 
rán raíz  fexta  de.  116^4.5^  P^^  ^^  inifina  arte  mul- 
tiplicaremos el  mimeFo.2.ó  Faizfe)ítade.í)4.qes 
lo  mifoiOjy  es  antecedente  ele  la  iegunda  propor 
cioiíjpor  raizfexta  de.tzy.que  es  cófequente  áds. 
primera,  y  harán  rai;?;^fex£ade.8ooo .  Y  porq  raíz 
fexta  áe.íi66j^,  es  mayor  quantidadq  rais;;^ iexta 
«3e  .8000,  pronunciaremos  fer  mayor  la  propor 
don  de  .5.  para  R.5,  que  la  de.z.  para  raí;;>;_cu&ícíi 
cíe.4.  y  que  ia  proporción  que  refta^  esrdela  raiz 
fexta  de  .íí6é4,para  raiz  fexta  de.S'oco, 

q  Siendo  nos propuefl-as  dos  proporáones^cowo  (to- 

no/ceremos  qml  fea  la  proporción  (¡ucddlas 

jucamente  es  computífa^y  quaksfon 

etitre  Jt  ccmenjurabks.   i'ap .% 

"^^Sta.  obra  de  componer  las  proporciones  és 
1"^  muy  fácil,  porque  multiplicando  los  aiirc- 
"^^ccdentes  vno  por  otro,  haremos  el  antece- 
dente delacompiiclta.y  multiplicando  los  confe- 
quentes  vno  por  otro,  haremos  el  confequeie  de 
"la  mifnia  compucíla  *  Excmplo,  Sean  nos  pro- 
pueilas  la  proporción  dc.7.pa  ra.4.  y  la  de.32,pa-. 
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ra.5  ^  y  queremos  íaber  quaí  es  ía  proporción  q 
delus  i  Hitamente  es  compLielhjmultiplicaremos 
7.por.  32.  y  haremos. 224.que  íera  el" antecedente, 
y  muitiplícaremos.4,por.35'.y  haremos  el  eonffi 
quentt!  que  k'ra«i4o.  De  manera  que  la  propor- 
ción de, 224.  paroi.  1 40.íera  juílaiiíente  compuefl-a 
dclas  dichas  dos  proporciones. Y  los  mínimos  mi 
meros  en  que  fe  haiia  fon, 8,y. 9. porque  de.8  pa- 
ra.j.es  como  de.224.para.140.  Y  porque  en  elpri 
mero  exempío  dei  dírainüyr  las  proporciones; 
facaado  la  proporción  de.7.  para,4.dela  propor- 
ción de. 8. para. f.  hallamos  q  quedauala  propor» 
cion  de.  3t.  para.jf.  y  agora  juntando  la  propor- 
ción dc.7.para,4.con  la  proporción  de.^i.para.^)", 
hallamos  que  conffituyen  la  de,K.para.5.quadr2 
Juego  vna  dodlrina  con  la  otra  .  Otro  exeniplo» 
que  quadra  con  el  feg;utido  del  diminuir ;  junt€«> 
|TiGS  la  proporción  ae.5,para.í.  con  la  proporcio 
de  8.pAraR.7j.  Mukiplicvmdq.s. por. g.  haremos 
40.  y,  I  .por  K.jS'  i-'^í^e  «,75-.  y  fera  la  proporcio'n 
dellas  compuerta  de.4o,para  R-7y,.  quechi  la  míC*- 
miquc  tiene. 8.  para  R.5.  porque  multiplicando 
afi  el  numero. 8, como  la  R.3.  por.s-.  haremos. 40; 
y  R.  75.  Tercero  exemplo,  juntemos  la  prOpor^ 
cion  de  B.t2.para  a.f.eon  la  propordonquetíeae 
10. para  íi,f}(í.  Porque  a.  12. multiplicada  por.io-» 
hazc.rt.  izoo.  y  R.5-.por  R.<^¿.haze  11.480.  diremos 
por  tanto  q  la  proporción  coníiituida  dclas  dps 
es  la  que  tiene  R.jioo.para  R.4So.quees  la  miím^ 
que. ha  de  R.ao.para  R,8.porq  uiultiplicandoRizo, 
y  R.8.  por  R  60.  haz.en  r.  1200.  y  •r.48-o,  Q¿iart9 
cxemplo,  juntemos  la  proporción  dei  riijmero.z. 
para  rai;c  cnhÍQík  ác.^xonh^ropoxció  ^iieriens.^ 
^,      *  ■       Lüíj  h 
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la  rStiz  fexta  de  ,11664.  para  la  raíz  íexta  de  Sooo. 
Primeramente  coiiuerteremos  los  términos  deis 
primera  proporeio  en  raízes  fexíaSjpara  qquc-. 
den  rodas  las  quantidades  de  vña  miíma  deno- 
mmadony  naturaleza,  y  íeran  raíz  fexta  de  .^4. 
y  rai2  kxta.  de. 16.  y  mulíjplicarejnos  enrances  cl 
antecedente  raíz  íexta  de  .(^4,  por  el  ancecedcn- 
te  yaiz  fexra  de .  11 6^)4,  y  haremos  rai;<^  fexta  de 
74,6496.  y  multiplicaremos  el  coníequeote  raí;^ 
fexta  df%i6  por  el  confcquéte  raig^^lexta  de.sooo» 
y  haremos  raí;5;,íexta  de.uKooo.  y  diremos  por 
«amo  que  la  proporción  compucík  délas  dos  e$ 
la  que  tiene  r.  íexta  dí"-74¿496.para  la  raiz  fexta 
de.ii^ooo.q'uecs  la  mifma  proporción  que  tiene 
el  numero.^,  para  raía^quadrada  de.^.  porque  el 
numero,},  y  raiz  íegunda  deL5*  conuertidos  crt 
raizeíi  fextas,foh  raíz  fexta  de,72p,y  raiz  fexta  de 
125 .Y  manifíeíío  es,q  de  la  rai;^  fexta  de.746496» 
para  raiz  fexta  de  .128000*  es  como  de  raiz  fexta 
■de;729.pararaiz  fexta  de.uf,  porquelos  dos  nu- 
liieros  abreuiados  como  ü  fuefen  numerador  y 
denominador  de  vn  quebrado  viene  a  d^os  dos 
7!í^;yj2f,que  fon  los  mínimos  de  fu  proporciój 
f  esel  comurr  partidor. io24.y  también  por  otra 
priiieuá,que  tanto  fe  haze  multiplicando  raíz  fex- 
ta de  .74<54í)<?.  por  raíz  fexta  de  .125.  como  ra!:t 
fe>íía  de.nSooo.por  raiz  fexta  de.7i9,  y  fera  lue- 
go déla  prímej'arai:^  para  lafegunda^como  dcla 
tercera  para  la  quarta. 

Pero  porque  k  demonftracion  es  la  mas  ex- 
ccllcnte  prueu.i,demonfÍTaremos  efto  Vníuerlal- 
meriíe.  Sean  nos  propueftas  la  proporción  de  a, 
para  b,  y  de  c,  parad. y  multiplicando  a,  por  e, 

fea 
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fea  el  producto  c.  y  nuiltiplicáiido  b.  por  d,  o  d, 
por  b-q ha;<e  lo  miímojíea el  produá:o  g.  Digo, 
que  la  proporción  de  e.  para  g.  íera  compueífa 
de  dos  proporcioneSjía  vnafera  como  de  a.  para 
h.y  la  otra  como  de  c  parad. Porque mültipiica- 
rcnios  b.  por  c.  y  fea  el  produ¿to  f.  y  pues  a.por 
c.  hizo  e.  y  b.  por  c.  haze  f.  fera  luego  de  e,  para 
f  corno  de  a  para  b.  y  porljue  c.  por  b.  haze  f.y 
d.por  b.  base  g.  fera  luego  def.  para^.  como  de 
cpara  d^Efto  fe  prueuapor  lapropoíícíofí.i5.dcl 
5.!ibro  de  Euclides,la  qualdemüeftra  que  la  pro- 
porción de  las  quátidades  fubmultiplices  es  co- 
mo la  proporción  délas  que  ygualmente  fon  muí 
típlices.  Es  luego  de  e.para  f.  como  dé  a,para  b.  y 
de  f.parag.es  como  de  c.  para  d.y  porque  kpro- 
porcíon  de  e.para  g.  es  compuefta  delate  e.pará 
f,  y  de  la  de  fpara  g  íiguefe  defto  que  la  propor- 
ción de  c.  parag.cs  compueíía  de  dos  proporcio- 
neSjIavna  escomo  de  a,  para  b.  y  la  otra  es  como 
de  cpara  d.y  cfto  es  lo  4  queriamos  demóñrar. 

Y  por  noticia  délos  denominadores  podremos 
en  las  proporciones  racionales  hazer  la  compo- 
íicion  muy  fácilmente,  multiplicado  denomina- 
dor por  denominador.  Exemplo,  el  denomina- 
dor déla  proporción  dupla  fefquialtera  es.2|.  y  el 
denominador  delafupertriparciés  quintas  es.i^» 
y  porque.  2|.  multiplicados  por.í}.  hazen  4.  que 
es  denominador  déla  qiladrupía, diremos  por 
tanto,que  la  proporción  cóñituidá  délas  dos  di- 
chas proporcíones,es  vna  qnadrupla.Y  la  prueua 
cs,que  de.H.  para  .2.  es  proporción  quadrupla,'Ia 
qual  es  cOmpuefl-a  déla  de.H.para.f.que  es  fuper- 
triparciés  quí)iita§,y  déla  de.5»para.?.  q  cs.dupl^ 

L  V  ieí- 
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fefquialtcra.Defta  manera  le  baze  la  corapoficion 
por  vía  deios  denominadores:  pero  k  dimínuy- 
cion  fe  ha,zc  partíedo  yn  denooiinadorpor  otro, 
porque  fera  partidor  el  denominador  de  aciuella 
proporcio-n,  que  queremos  facar  delaotra,y  el 
quocience  fera  denominador  de  ia  propordon  q 
queda.ExeiT3plo,frqueremos  facar  déla  quadru- 
piala  proporción  fupcrrriparciens quintas,  par- 
tiremos.4.  por .  í  |.  y  fcrí^  el  quocícnte  4v^^8 


s 

A- 
.9,- 


2-|.qiie  es  denominador  dcla  dupla  fef*- 
quialtera,y  diremos  por  tanto  que  fa- 
cando  déla  quadrupla  la  proporción  íu 
pertriparciens  quintas,qu€dára  la  pro- 
porción dupla  fefquialtera.  Y  cóforme 
a  efto,  fí  queremos  de  vna  dupla  facar  la  quadru- 
pía  q  es  mayor,partircmos.2.por.4.yfera  el  quo- 
ciente.  I-.  que  es  denominador  deja  íubdupla,  y 
diremos  lúego,que  facando  de  %'na  dupla  laqua-. 
driipla,quedavna  fubduplaj  afft  es,  porque  po- 
niendo el  numero, 4.  entre.s,  y. i,  la  proporción 
de.2.para.i.fcra  compuella  déla  de.2. para  4. y  de 
la  de.4.para.i.La  demonftracion  cieña  compofu 
don  porías  denominaciones  hezimosenel  libro 
délos  yerros  de  Oroncio,y  es  de  Eutocio  Afcalo- 
Hita  fobre  los  libros  de  la  Sphsra  y  Cylindro  de 
4rchimedés,y  fuele  fe  traer  ibbre  laprimera  deíi> 
BÍciondel.6.1íbrod£  EucHdes  por  Theon* 

Iten,  fi  queremos  hazer  compofición  de  mas 
proporciones  quedos,como  ñ  quifiefemos  jun-^ 
tar  vna  tripla,  y  vna  dupla,  y  vna  fefquiquarta,y 
vriafupetbiparcieíTts  quintas, para  quefcpamps^ 
^uc proporción  es,la  q  dellas  es  juicamente  cora 
pueÍTa^multipiicarcmos.s,  denominador  dda  du- 
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pía  por.  3 .  denominador  déla  tripla,,  y  Barafí*  6„ 
eílos.é.multiplicados  por.i|  denominador  déla 
fcfquiquarta  haz€n'.7  |.  y  ellos./ 1.  multiplica- 
dospor.i  ^.  denominador  de  la íuperBipardens 
quintas, hazen.  10 1.  que  lera  denominador  déla 
proporción,  que  de  todas  ellas  es  compuefi-aj  la 
qüai  fe  llama  decupla  r^rquialtera,y  el  confeíiué.- 
le  déla  tal  proporción  conforme  ala  regla  que  eti 
fu  lugar  auemos  dado,fera,2.y  el  antecedente  fe- 
ra.2i.  y  va  la  compoficíon  por  efí-a  orden.  2r.  i^^, 
12.4.2.  Porque  düplaremos  el  mínimo  que  es.  2.". 
y  haremos. 4..  y  al.4.  daremos  triplo^que  es.u.  y 
de  ?2.elfeíqui  arto  es.  15'.  y  para.is-.tiene.ii.  pro-1 
porción  fuperbiparciens  quintas.  Fpor  el  mif- 
J110  modo,  podremos  continuar  vna  proporción 
quanto  quiñeremos  en  los  minimos  numeres.. 
Exemplo,  ñ  queremos  continuar  la  felquialtera 
en  los  mínimos  números  haíia.5»Terminos,que 
fcran.4.  íefquialteras,  porque  fiempce  el  numera 
délos  términos,  excede  al  numero  délas  propor- 
ciones en  la  vnidad,pornemos  la  denominación 
déla  felquialtera  que  es  .1  ¿  quatro  vezes,  y  mul- 
tiplicaremos.! '  por.r  j.y  haremos.!^,  denomí-, 
nación  de  dos  fcfquiakeras,y  eftos.2  í.multipli^ 
carcmos  por.i  |.y  haremos.3  |.denominació  de. 
tres  fefquialtcras^y  eftos.5 |imultip]icaremos  fi- 
nalmente por.  1 1.  y  haremos. 5-  f-g.quc  fera  el  de- 
nominador déla  proporción  compueíl:ade.4.f€f- 
quiaIreras,cuyo  nombre  es  quincupía  fefquiác- 
cima  fexta,y  fera  el  minimo  numero, lé  y  el  ma- 
xímo,que  es  elantecedente,fera.8i.  y  vaU  pro- 
porción continuada  en cftos números ^ottñ^.. 
orden.  16.^4.3  6. 54. "<í  I» 

■    ^  Otr® 
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'  Otro  modo  daremos  muy  fací!,  y  fin  quebra-* 
doSjpara  continuarla  proporcio  en  los  mínimos 
Humeros ,  en  quajitos  términos  cjuirieremos. 
Por  el  nombre  déla  proporcio  fabemos  iafu  de- 
nominación, y  por  la  denominación,  confiituy- 
linos  efá  mifma  proporción  en  los  mínimos  nü- 
meros.  Hallados  pues  ios  mínimos  nuroeroSj 
multiplicaremos  el  antecedente  en  ü,  y  el  confe- 
quente  en  ñ,  y  el  mitecedenu  por  el  conícc|uétc, 
y  tememos  por  eítaarte  dos  proporciones  con- 
tinuadas en  tres  términos,  y  fi.queremos  conri- 
nuariaen.4.terminos  que  fcran. 5* proporciones 
yguales,  multiplicaremos  los  tres  términos  por 
el  antecedente  déla  proporcio  confíituida  en  los 
dos  minimos,y  el  tercero  termino  por  el  confe- 
quente,y  haremos. 5.  proporciones conñituidas 
cn.4..terminos.Yri  queremos:  5,terminos  q  tknc 
4,prpporcÍoaes,  multiplicaremos  los, 4*  térmi- 
nos por  el  primero  antecédente,como  antes  ha- 
ziamos'.y  el.4.  termino,  multiplicaremos  por  el 
confequente^yfera  la  proporción  continuada  en 
5,  termínois,  que  ternan.  4.  proporciones,  y  por 
cfta  miíma  arte,podremos  continuar  la  propor- 
ción quanto  quífiercmos .  Exemplo,la  propor- 
ción ij?fquialtera  tiene  por  denominador.  1 1.  de 
lo  qual  fe  iníiere,q  el  mertor  délos  mínimos  nu- 
itieros  della  es.  2.y  que  clmayor  es.3.  Conofcido^ 
pues  ios  mínimos  números  déla  fefqtiialtcra,^fi 
ja  queremos  contifiuar  en.5 .  términos,  que  fcan 
los  minimos  números  que  tienen  dos  fefquialtc 
ras,multiplicaremos.5.en  ri,y.2.en  fi,  y  Iiaran^p, 
y,4,ymuleipIicaremos.5.por.2.y  haremos.  6.feraíi 
liiegoIosíEesíerminos4'<?»  Y'^*  lo$  mínimos^ 
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tienen  dos  fefquíalteras.í"  íi  queremos.4.termi- 
nos  que  ieran.5.proporc¡ones,muítiplicaremos 
todos. ?.terminos,por  el  anrecedente.3.  f  haré- 
moü.  27.  i^.iz.  y  el  tercero  termino  que  era.  4» 
multiplicaremos  por  el.i.y  hara.S'.  y  feran  luego 
lQS.4.tcrminos.27.i8.i2.8.  Y  íi  queremos  conti- 
nuar la  en.5.terminos,multipIicaremos  todos.4 
íerminoSjpor  el  antecedente. 3. y  haran.81.54,.36, 
24.  y  elquarto  termino  que  era  5?.  multiplicare- 
mospor  el  confcrquente.2.y  hara.ifí.y  feran  luego' 

los.'i:.tcr¡Tiino2í.Bi*54'-3¿<H»í ^«y  pos eíta  arte  co- 
tinuaremos  la  proporció  en  quStos  quiriercmos. 
I.  Deíl:a  doérrina  de  la  compoficion  de  las  pro  - 
porciones  confta,  quefivna  proporción  fuere 
júílaitiente  compuerta  de  dos  o  muchas  propor- 
ciones racionaleSjneccíTariamente  fera  raciúnaL 
Xfeaefte  el  primero  documento. 
2>  Y  que  ninguna  proporción  racional  es  jufta«. 
mente  compuefta  cíe  vna  racionaijy  de  otra  irra 
cional ,  ny  de  muchas  racionales,  y  vna  irracio- 
nal. Mas  podera  fer  compuefta  de  muchas  irra- 
cionales,y  de  vnaraciona!,quando  las  irraciona- 
les conftituien  vna  racional. 

3.  Y  que  la  proporción  de  mayor  deíígualdad 
puede;uftamente  fer  compuerta  de  vna  propor-i. 
cion  de  ygualdad,  y  de  otra  de  mayor  defigual- 
dad .  Y  puede  fer  compuerta  de  tres  proporcio- 
¡leSjVna  dclas  quales  fera  de  ygualdad,y  otra  de 
mayor  deíígualdad,y  otra  de  menoc  defigualdad 

4.  Mas  no  podera  fer  compuerta  ¡uftamente  dé 
muchas  de  ygualdad,  nyde  muchas  de  menor 
dertgualdad ,  ny  de  vna  de  ygualdad ,  y  de  otra 
de  menor  defígualdad. 
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5".  y  q  ninguna  proporción  de  mayor  defiguat 
tiad  puede/uftameorc  fer  copueílade  otras  pro- 
porciones de  mayor  deíiguaidadv  entre  ñ  ygüa- 
íeííod€Íiguaks/4ue  lean  mayores q.^^iía.  Puerto 
qiie  la  proporción  de  menor  dcfigualdad^pucde. 
fer  compuefta  de  otras  de  menor  deíigualdad 
rnayorcs  queeila. 

6.  y  porque  h  diíferencia  délos  termiíios  de  la 

Íjroporcíon  puede  crefcer  en  innniro,y  diiplado 
os  términos  de  Id  proporción,  también  dupUit- 
iBOs  la  diíferencia ,  y  rriplando  los  la  diiíercncia 
refulra  tripla  de  lo  q  era,  y  alfi  en  infinito  ,  Defto 
fe  íigiie.que  quaíquier  proporcíoílt  ét  mayor  def- 
ygualdad,puéiie  conftar  de  inlinítas  proporcio- 
nes de  nijíyor  defigualdad.  f.  de  niayor,  y  mayor 
flmnero  dcílas/in  que  ello  tenga  cabo.  ' 

7.  y  ninguna  ^pporcion  multiplice  puedejufta- 
ínétefer  compuefta  de  proporciones  racionales 
yguales  q  no  fean  mukiplices.  Porqfi  ¡a  propor" 
cioii  de  a.para  f,  fuere  multiplicejy  fuere  copüe- 
ála  dcias  projjorciones  de  a.para  b.y  de  b.para  c. 
y  de  c.para  d.y  de  d.para  e.y  de  e.paraXy  fueren 
cftas  proporcionesyguaics,rac!onales,y  no  mul- 
dpiíccs,no  lera  luego  f.parte  aliquota  de  e.y  por 
la  7.  del.K.librode  Euclides,  fácilmente  fe  podra 
dcmonftrar^que  ny  íera  parte  aliquora  de  a.y  no 
fcra  luego  multiplice  la  proporción  de  a.  para  f, 
contra  Id  qiie  de  principio  fe  propufó. 

8.  y  toda  proporción  que  dé  multíplices  pro- 
porciones fuercjulfamente  compueíla,  ora  feaii 
yguaíes^ora  defiguales,  fera  multiplice, 

3?,  Y  ninguna  fuperparticular  podra/uftamente, 
ícr  compuefta  de  proporciones  yguaks  raeiona- 

ks 


DESTA    OBRA.  g| 

les  .Porque  ü  lo,  pudiefe  fer^podrian  luego  caber 
entre  los  extremos  números  áe  la  proporción 
cópuella  otros  nunieros  en  vna  mííma  propor- 
ción contiQua;,y  por  la>8.del  oéiauo  libro  de  Eu- 
elides,  otros  tantos  números  han  de  caber  entré 
los  minímos  números  de  la  diclia  propórcio  fu- 
perpartiouiar,  lo  qual  esimpoilibie ,  porque  los 
niinímot  números  de  q ualquier  proporción  fu- 
pcrparrícular  ion  immediatcs,queremos  dezir,q 
el  ínayor  excede  al  menor  en  la  vnidad.  Por  eíla 
razón  qualquiéf  proporció  q  fuere  parte  aliquo- 
íadc  proporció  UiperparticuÍar,feraírracionaL 
lo.  Y  ninguna  proporción  podía  fer  parre ali-^ 
quota-de  vna  proporción  mukíplicejy  de  otra  ra 
ció  nal  no  mukipiíce .  Rño  declaramos  affi,  eñt 
numero, 2.es  parte  aliquota  de.4.  porque  es  la  fu 
mitad, y  es  también  parte  aüquora  de.6.  porque 
es  el  fu  tercio.  Pero  no  aura  proporció  ny  racio- 
nal, ny  irracional,  que  fea  parte  aíiquora  de  vna, 
proporción  multiplicejy  de  otra  racional  no  muí. 
tipiicc.  Porq  fi  nosdíxerenque  puede  auer  pro- 
porción parte  aliquota  de  vna  mulíipíice,  y  'de 
'  otra  racional  no  multíplice,  fea  eíía  proporción 
b.  y  ka.  a.  lá  proporción  multipíice  de  la  qtjales 
parte  aliquota,  y  fea  c  otra  proporción  racional 
no  multíplice  de  la  qual  también  b,  es  parte  ali- 
quota,y  quan  multíplice  es  a.  de  b.  tan  multípli- 
ce fea  la  proporción  d.  déla  proporción  c  ypor 
quelasquantidades  que  ygualmente  fon  multí- 
plices de  otras,tienen  entre  íi  aquella  proporció, 
que  tienen  entre  íi  las  Tus  fubmultipiices  por  Ja 
iVpropdficion  del  quintOjpues  laproporcíon  c. 
es  multíplice  déla  proporción  'b.  también  d.  fcra 

muí-» 
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miiltiplíce  déla  proporción  a,  y  ygualmente  niti! 
tipliccj  y  porque  a.eíJ  proporción  multiplice,ne- 
ceííario  es  que  h  proppi'cio  d,  fea  multíplice  por 
el.g.documenío,y  porq  c.  es  parre  de  d.q  auemos 
demonílrado  fer  multiplice,tambien  c.ki'A  muí- 
íiplice  por  cl7.docuiiieiiro,y  efto  es  cótradicíon, 
falfo  es  luego  que  c.  es  racional  no  multíplice» 
lí.   Y  ningtim  proporción  racional  podra  fer  c6^ 
•  pueüade  vna  o  muchas  proporciones  fuperpar- 
ticulares  ygiiales,con  parte  alíquota  o  partes  de 
la  mifma  fuperpartictilar.  Porque  la  parte  o  par- 
tes aliquotas  cíela  íiiperparticuiar  coníiiruycn 
jpporcion  irracionaljla  qual  ñ  /untarnos  con  pro- 
porción racíona!,haiemos  vnairracional/i  fuere 
vna  folapartCjfera  irracional  por  eLy.documen- 
tO:y  ü  fon  muchas  partes, pongamos  por  excm- 
pío  que  fean.^.de.^,  y  feran  eílas.j.partes  neccíía- 
riamente  vna  proporción  irracional,porquefi  la 
conlHtuida  dellas  es  racional,feran  luego  las  dos 
partes  que  quedan  de!a  foperparticular  otra  ra- 
cional, y  facando  la  compuefta  de  dos  partes  de 
lacompuefta  ^e  tres,racional  de  racionai,queda- 
ravna  parte  alíquota  q  es  ncceíTario  q  también' 
fea  racional  contra  el  mifino,9.documento» 
12.  Puede  auer  proporción  fuperparciente  com 
pucftadeÍLiperparcientes  yguales.  Y  puede  auer 
fnperparciente  compuefta  He  fuperparticularcs 
yguales .  Y  puede  auer  multíplice  iliperparticU'^ 
lar  copueíla  de  fuperparcientes  yguales.y  puede 
auer  muítiplíce  fuperparticular  copucíía  de  tur- 
perparticukres  yguales.  V  puede  auer  multíplice 
iiipcrparciente  compuefta  de  fuperparcientes y- 
g«4les  *  F  puede  ^uei-mulEipiic?  fupcrpaKdente 

com-' 
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coínpueíia  de  fuperparticularcs  ygua!cs,F:puc-» 
de  aucr  multíplice  fuperparticular  compueítá  de 
multiplices  fuperpardeiitesyguales.  Ypuedca- 
ucr  mulííplice  áipcrparciente  copuefta  de  muití* 
plices  fupcrparticulares  yguaies .  Y  puede  aucr 
rñultiplicc  fiiperpíicular  copuefta  de  multiplices 
fuperparticuUresygualcs.Y  puede  auer  muitipíí 
ce  fuperpárcience  copuefta  de  multíplices  fuper- 
parckntes  yguaies ,  Exemplo  del  primero  fe  ve 
en  eftos  tres  números.  4^.35.  ij^.p^í'^ju^  del  pri- 
mero para  el  tercero  es  jpporcion  fuperparciea- 
íe,y  es  compuefta  de  Ja  proporción  del  primero 
para  el  fegundo,y  déla  del  íegundo  para  el  tcrce- 
ro,y  es  cada  vna  deftas  fuperbíparciens  quintas. 
Del  íegündo,enelios.i6.i2.9.delterccro,en  eftos^ 
49.2^,  íí.dcl  quarto,en  eftos.g.  6.  4.del  quinto, 
^4.40.2^.  delfexto,cn  €^-05.4.  terminos.<Í4. 48* 
3(^.27»  deireptímo.¿4.24.p.  de!o6í:auo.49. 21.5»,. 
del  0000.4^.14.4.  y  del  dccimo,€neftos  tres  nú- 
meros.¡21. 3?.  9. 

15.  Si  dos  proporciones  racionales  de  mayor 
de/igualdad  no  tuuieren  commun  parte  aliquo- 
ía  racional,  ny  vna  fuere  parte  alíquota  de  otra, 
no  podran  communicar  en  parte  aliquota  q  fea 
proporción  irracional.Porque  fcan  dos  propor- 
ciones racionales  de  mayor  dcíigualdadjA  m^a-^ 
yor,y  B  menor,  y  no  fea  B  parte  de  A.ny  commu 
niquen  en  parte  aliquota  que  fea  proporción  ra- 
ciona!jdigo,quc  ny  podran  communicar  en  par^ 
te  aliquota  que  lea  proporción  irracional.  Porq 
íi  nos  dan  el  contrario  .f.  que  B  no  es  parte  ali- 
i^uóía  de  A ,  ñy  communícan  en  parte  alíquota 
igue  fcá  proporción  racioiníi!,  pero  que  commü** 

M  nica 


ñíCmén parte alíí|uota,q'iie  es  pro.porclon iíra- 

dona! ,  demonftrarcmos  efto  íerimpoffible.  por 

tñ^.  modo:Pprq:Ue  quaodo  dos  quancidades  fon . 

commiinlcancescíi  parte  aiiquota',  tienen  entre, 

fi:propordon  como  vn  numero  a  otroiíumero^j. 

tomaremos  la  proporción' que  fiené.A  ..para  B',: 

en  los  mínimos  numeros,losquales  fean  K.y  L. 

Sera  luego  de  A. para  B.  como  de  K.  para  U  y  no 

ternan  k.y  L.  otra  parte  aíiquotacommwn  fino 

la  vmdad.Sacaremos  L,de  K.  quantas  vczes  pu*. 

dieremos^y  quedeM/y  facaremos  B.deA.qua/ 

fas  v«í;<es  pudieremoSjy  quede  C.y  facaremos  M. 

de  L.quantas  vezcs  piidiercmoi\y  quede  JV.yC, 

de  B  .  quantas  vezes  pudiéremos, y  quede  D. y 

porque  enefta  diminuicíon  de  K,  L.  M.  N.ricceíTa- 

riamente  awemos de  llegar  alavnidad,laqual 

facando  del  numero  precedente  quantas  vczes 

pudiéremos,  ninguna  cofa  queda,  y  ella  es  la  có' 

mun  parte  aliquota  de  K.  y  L.  Sea  en  eñe  cxem- 

pío  N.  la  vnidad,y  íerd  luego  D.  coramun  parte 

aliquota  de  A.  y  de  B.  ydefto  fe águe,  que  D.  es 

profíorcion  racional .    Porque  pues  A.  y  B.  fon 

proporciones  racionales ¿  facando  B .  de  A  .  vna 

vét  o  muchas  vczes ,  quedara  proporcional,  y 

«íTa  fera  C .  y  por  la  milma  razón  facando  C  .de 

B.vna  vez  o  muchas  vezcs^laproporcio  D.qque 

da  fera  racional,  q  es  lo  cotrario  delo)q  nos  dezi- 

an,y  es  por  tanto  verdadero  efl;e,i}.dQCumqnto. 

14,  Siguefe  defto,que  ñ  nos  dieren  dos^propor- 

dones  racionales  de  mayor  defigif^aldad ,  y  no 

íuuicren  parte  aliquota  commun  q  fea  .propor^ 

aon  racional ,  ny  ¡a  m;Cno,r  fujíre  ipa^rtf  aÜquoíg 

com- 
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coprneiifuraMeSjO  la  menor  déliasfera  parte  ali 
qiiota  déla  mayor,o  tenían  parte  alíquota  com- 
jniiíi,queiera  proporción  racional. 
1^,  Y  dada  qualquier  proporció  muhiplice,hal' 
jaremos  otras  multiplices,  q  con  ella  feran  com« 
mcnfurables»  Ny  puede  k  proporción  multípli- 
ce fer  comménfurablc  con  propdrcioií  de  otro 
fenero.Porque  tod^proporcion  multipliccpue- 
e  Fer  continuada  enel  numero  que  qtiifiereraóSj 
y  la  compuefta  de  todas  elIas,tambienÍ€ra  mul- 
típlice por  cI.8ídoc«mcnto,  y  la  menor  quedara 
parte  aüquota  déla  mayor .  Y  porque  la  multi^ 
plice  no  puede  íer  parte  aliquota/i  no  de  multí- 
plice, por  eíí-a  caul'a  la  multíplice  y  laño  multí- 
plicc.ieran  neceíTariamente  incomcnfurables. 
26.  Si  dos  proporciones  multíplices  fueren  dt 
vna  mífma  orden,íeran  cómcní"urables,y  íi  fue- 
ren commenfurables/eran  de  vna  mífma  orden. 
Deíío  fe  figiie,  quéfidos  proporciones  multípli- 
ces no  fueren  commenfurablcs,  no  feran  de  vna 
orden,y  fi  no  fueren  de  vna ordcn,no  feran  com- 
menfurables.  Llamamos  vna  mífma  orden  losnu 
meros  cotínuados  en  vna  fpecie  de  proporción, 
affi  como  las  duplas  fon  pueílas  enia  orden  que 
efl:os  números  jijuardan,  i.z.  4.  g.  16,  ^2-  64. 128» 
25^.512. toz4.y  affi  en  delante  por  la  mífma  orden 
délos  duplos.  Y  la  orden  de  las  triplas  fe ra  cí^a: 
1.5. 9. 27.  81.  243. 729.  2187.  y  dahy  en  delante  tri 
plando,y  por  el  mifmo  modo  en  las  otras  fpecies 
de  proporciones  multíplices. Y  manifieftoés,qwe 
entre  dos  números  que  fon  vczinos  en  vna  oír- 
dcn,ha  vna  proporcion,y  entre  dos4  tienen  otrü 
en  cí  mcdiojha  dos  proporciones ,  y  enifredci^^  f 
•  ■         •  Mij  mii^ 
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'fíenen  Oíros  dosmel  medio^ha  treSjpporclones, 
.y  enrre  dos q  tiene  tres  eneí  medio,haquairpjp- 
porciones.  Porioquai  todas  las  ^porciones  de 
viia  orden  feran  ncceffariameíe  cómenrurabks, 
...porque  o  íeranyguales,  o  la  vnafera  parte dcia 
.otra,o  feraíi  comunicantes  en  vna  de  las  íimpli¿ 
CCS  mulíiplices^q  fera  parte  aliquota  ddias.iim- 
ple  mukipliee  liamamos  la  dupla  en  la.  orden,y  la 
tripla  en  la  fuya,y  laquadrupla  en  la  íuya,y  íjlíi 
las  otras  mu]íiplices-Porq  en  cada  vna  orden  fe 
hallan  todos  los  números  déla  proporcip  fimplej 
déla  qual  la  mifma  orden  es  copueíta.  Ejemplo, 
la  proporción  dupla  e$  lafimple  en  fu  orden,y  lo 
iniimo  es  la  tripla  en  los  números  de  fu  orden,  y 
aí'fvla  quadrupk'*;  y  algunas  ordenes  foncotnnm 
nicanteSj  como  es  la  orden  de  las  duplas  con  la 
orcfen  délas  quadruplas,ciiyos  números  100,1.4. 
■36. 64.  2$6,  que  por  efta  orden  van  continuando 
laquadrupla ,  Y  toda  proporción  que  fe  halla  en 
la  orden  délas  quadrupías/e  halla  también  en  la 
orden  de  las  duplas,  pero  algunas  fe  hallan  en  la 
orden  délas duplas,como  es Ta  oéhipla  q  es  com- 
puefla  de  tres  duplas,  la  quai  no  fe  hallara  en  la 
orden  délas  cuadruplas,  y  fon  todavía  commen 
furables  laquadrupla  y  íaod:upia,por¿i  entram- 
bas fi^halíanen  la  orden  délas  duplas,^  es  parte 
aliquota  de  entrabas,  y  es  la  quadrupk  c6puefl:a 
cle.x.duplas,y  Iao¿iupla  dc.j.y  queda  por  vnidad 
la  proporción  queeíi  cada  vna  délas  ordenes  tk- 
mn&mreñlos  dos  números  vezínos.  Y  la  kgun^ 
da  parte  del  documeto  tambicn  fera  verdadera, 
que  ñ  las  proporciones  multíplices  fueren  com-r 
i«aifl3rab|es,eíi:aríincn  vna  mifma  oxám»  y  eño;. 
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demonllrarcuios  en  vn  exemplo^pueíto  q  íaarte 
fera  vniuerfal.  La  menor  délas  dos  multíplices  q. 
nos  ofrecen  por.cómenfurableSjfea  vna  odupla, 
y  la  mayor  tenga  para  ella  la  proporción  que  tie- 
ne ei  numero.  5.  para  el  numero. 5.  la  qual  es  [u" 
perbiparciente  tercias.  Luego  daquellas  propor- . 
ciones  délas  quales  en  la  o¿rupla  ha.^.defas  míf- 
mas  aura  en  la  mayor.5'.y  porq  la  odupla  es  com 
puefta  de»3.  duplas,  eííara  por  efta  caula  la  ©¿ru- 
pia en  la  orden  délas  duplas,  y  eftara  luego  en  la . 
mífma  orden  la  mayor,porque  ha  de  tencr.í.du- 
pías  juftamente,  y  cfta  icra  la  proporción  de.jj. 
para  I.  Y  pueíío  que  la  odupla  eík  también  en 
otra  orden  q  enella. mífma  comienza, como  fe  ve 
en  elios  números  1.  8.  <5'4. 5-1 2.1a  qual  orden  es  co , 
munícaníe  con  h  primera,  es  todavía  verdades 
ra  la  fegunda  parte  del  documéto,que  íi  dos  muí . 
tiplices  fueren  c5menfurables,eftaFan  en  vnamií 
ma  oidé-  Y  cíía  mifma  dodrina  firue  en  las  otras 
fpecies  de  proporciones  que.no  fon  multipUccs, 
pero  qucfimos  hazcr  eíVe  documento  délas  mul- 
íipl¡ces,y . 110  delas.otras, porq  fi  dos jpporcidnes 
multíplices  fon  comenfurables,  no  faíen  fuera  dcj. 
genero  mültipUce ,  pero  en  "los  otros  géneros  q. 
no  ion  mulríplices,hallamos  en  vna  mifa?a.  ordc- 
^porcíonfs  de  géneros  dififcrcntes ,  como' luego . 
veremos  en  los  documétos  q  fefigué.  Las  otras 
áos  parres  defte.ié.documctQq  fon  negatiuas,fc 
ñ^U€n  délas  prifileras  partes  q  fon  afhrmatiüas. 
J7.    Y  ninguna  proporciófuperparticular.es^cp- 
JiJenfurabfe  con  otra  fnpérparticulár;  Porq  nin- 
guna puede  fcr  parte  aliquota  de  otra  por  ti. % . 
áocümetíto.ny  pwdm  dos  fupf  rparíimkrss  te^ 
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ner  paite  aliquotaracíonal  por  el  mifmo  docti- 
ittento,y  por  tanto  no  podra  tener  parte  alic|uó- 
ta  irracional  por  ci.13.documentQ.Scra  luego  in- 
commenfurabie  toda  propordo  fiiperparticular' 
con  toda  fupcrparricular. 
t'K.  Halla  fe  proporción  fupcrparticularcomen- 
furable  a  proporción  fuperparcientejy  prueua  fe 
efto  por  el.  i  z.documcnto. 
ip.    Halla  fe  proporción  fuperpartlcular  cometí 
furabic  a  proporción  multiplíce  fuperparticular, 
y  prueua fepor  elmirmq.a.doeumcnto./ 
ao.  Halla  fe  proporción  ruperparíicular  comen- 
fürable  a  alguna  mulriplíce  fupcrparcicníe ,  por 
d  mifmo.  u.documento. 
ii>-    Halla  fe  proporción  fuperparcientc  comcíi* 
furabic  con  otra  fuperparcieníe,por  el  mifmo.q* 
documento*  .  ;.  ,    '  ::.■; 

22,  Halla  fe  porporcíors  fupcrparciente  comen- 
furabic  con  proporcio  multíplice  fuperparticu-* 
lar,por  el  mifmo. ¡i.documcnto» 
25*  Halla  fe  proporción  fupcrparcicníe  comen- 
íurable  con  proporción  multíplice  fuperparci- 
entc, por  el  msfmo.u.documento. 
24.  Halla  fe  multiplíce  fuperparticular  comenfu 
rabie  a  otra  multíplice  fupcrparticular,y  halla  fe 
rnultíjlicc  fuperparticular  cómenfurablecó  pro- 
porcio mulciplice  fuperparciéte,y  algunas  muid- 
plíces  fupcrparcietes  fon  entre  fi  comenfurablcs, 
y  iodo  efto  fe  prueuapor  el  mífmo«r2.documeto. 
Documento .  25* .  y  principal,  en  el  qual  efta  el 
íru¿!o  de  toda  cíl'a  doéirina  déla  compoficion  y 
c<>rnmenfuraclon  dflas  proporciones  racionales. 
de  mayor  deíigualdad^Siendo  nai  j|>pucftas,4QS-„ 

pro. 
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propor^doíies  deñüsfi.  entrambas  fueren  itiukí- 
pliccs  y  de  vna  inifma  orden ,  como  íbn  la  qua- 
drupia  y  lao¿rupla,feran  commenfurablesi  mas 
fí  no  fon  de  vna  mifmaordcn,pucfto  ^  rean»iiif¿ 
tipliceSjOo  feran  coinmcnfurables-.y  porcftacaíi 
fa  la  dupla  y  la  tripla  no  fon  comnicnfurablés^ifiy 
la  multiplice  puede  fer  commenfurablc  coWía.^ 
no  es  multiplice.  Yfi  entrambas  fon  fuperpárti- 
culares,no  podran  fer  commcnfurables,  com'c»  ¡sK 
ze  e!.i7,documénto  .  Y  ü  vna  íitere  fuperpartí*-^ 
colar  y  la  otra  fupcrparcicnte  y  menor  q  mst^^no 
podran  fer  cómenfüraBles .  Porque  la  menor''iw& 
puede  fer  parte  aliquota  déla  mayor -la'í^asiliEjg 
fuperpárticuIar,comodizc  el  documento Is^'^'f 
pues  la  fuperparticular  no  tiene  part|e'aTíqti6rs 
racional,n0  podra  comunicar  con  otfa  racional 
en  parte  dliquofa  q  fea  propor-cio  rac{onál:y|jdi: 
«la  caufa  no  podra  communicar  con  ella  cupif^ 
aliquota  irracidríaíl'por  el.  15 ,  dociimehtoVy  ¿rk 
luego  toda  propar:cion  fuperpárh'c'uf^rincon^ 
ínenfurable  a  qualquier  fíiperjiarcienre  menor  ^ . 
cUá.  Mas  fí  la  menor  fuere  fuperparticular  I  Ylf 
mayor  fuere  liiperpárcicntCj  o  multíplice fuoeV|^ 
particular,©  multíplice  fuperpatódte, cílo  jO^a 
muy  fácil  de  determinar .  Por  qti¿  fackímoi  la 
fuperparticular  quanías  vezes  pudiéremos d?l^ 
proporción  mayói  can  la  qual  fa  c6pairaníos!,y"j^ 
no  qtiedare  propbrcíon  alj^uña /eran  luego" ^rai 
menfurkbles^porque  «n  taUafo  |á  fuperparíí.c»- 
Jar  férá  parte  aliquota  defa  proporción  ntáyor 
co¡n  la  q:wal  la  co:ríriparamos  ,.y  fiquiEdary  alguna 
prop:oTcion»proíitín¡darla5  emósí  pbf  iiícómitic-' 
éiíáhk§.Voxfiut  iafiíperparticularnd  psipápt^*', 

uUij       sm 
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ner  parte  aliquota  racional ,  y  no  podra  porcíls 
caula  comnaumcar  con  !a  mayor,  ala  qisai  la  co- 
páramos, en  parte  aÜquota  racional,  y  no  podi- 
«ndo  commumcar  con  elk  en  parre  alií^uora  ra- 
nonaijiio  podra  commumcar  en  parte  aiiquota 
irracional  por  el.ij.dociimentOjy  leran luego  ííi- 
co"mmenlurabks«De  manera^que  fi  la  proporcio 
fuperparíícular  fuere  commenfurable  con  otra 
aíguna proporción  raciona!,  fera  íubmultiplícc 
delia,porqiie  de  otra  manera  no  podra  íer  com» 
meñfürabk  con  otra  racional .  Reíta  agora  ba- 
stir comparación  mtrc  eílos  tres  generos/upcr- 
parcientejmuitiplicc  íiipcrparíicukr,y  multípli- 
ce fuperparcientCjy  haremos  la  comparacio  por  ■ 
vnmirmo  modo  commun  a  todos, entre  las  pm 
porciones  de  vn  mifmo  genero,  y  entre  las  pro- 
porciones de  vn  genero  con  Jas  de  otro  genero. 
,  Sea  A  la  proporción  mayor,  y  íca  B  la  meiior^ 
y  pof  nemos  la  proporcio  A  en  los  rainimos  nii- 

meros ,  como  en  lii  lugar  auemos  enfeña- 
'^•.  dOjlos  quaíes  fean  C.  y  G.  y  porque  A  na 
^•^»  €S  proporción  fuperpartícular,  ny  es  pro- 
í^-^  porción  dupla,íernan  C,  y  G.  otros  numc- 
^^»  ros  enel  mcd¡o,Ios  quales  lean  D»E,F,  por 
M»  '  la  orden  natural  délos  números.  De  mane- 

ra,quc  derdcC. mayor  numero  haíVá  G.me^ 
fíór  numero  vengan  los  números  diminuyendo 
por  la  vnidRÚiY  porque  el  numero  dclós  ínter- 
wallos  o  proporciones  entre  C.  y  Q ,  es  menor  q 
clnwmero  délos  términos  todos  por  la  vnidad, 
comáencftc  exempío  fe  ve ,  qué  ficndo  Jos  tec- 
minos  oiiumcros.5.  las  proporciones  fon.4.  ía- 
caremos  la  proporción  B  ,  de  la  proporción  A^ 

quan- 
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qiiantas  vczes  pudiercmos^y  íí  ninguna  propor 
don  quedare,  las  propor,€Íones  A.  y  B,  feranco- 
eienfurables,porque  A.  fera  multíplice  de  B.  y  íi 
alguna  quedare,  la  quaí  llamaremos  K.  cía  tal  fa- 
Giremos  de  B,  quanras  vezes  pudiéremos ,  y  íi. 
qdarc  alguna,la  qual  llamaremos  L.  cfa  tal  faca- 
remos  de  K.  quátas  vezc?  pudiéremos, y  íi  que- 
dare alguna,cía  que  qucdarc,IIamaremos  M.  Y  en 
eíVa  diminuicion  fi  facarido  vna  proporción  de 
otra  quitas  vczes  pudieremos^no  quedare  pro- 
porción alguna^pronunciaremos  las  proporcio- 
nes A.yB.por  commenfurablcs.Porqfifacando 
K.dc  Bb  muchas  vczes  runguna  proporción  quc- 
da.y  íacando  B.  de  A.  yna  ibla  vez,qu€do  K.  fi- 
guefc  que  la  proporción  A.es  compueíVa  áe  B,  y 
K.  y  que  pues  B»  y  K.fon  c5mcnfurablcs/era  lue- 

to  la  proporción  A.  que  deilas  es  copucftaa  ca-. 
a  vna  deilas  commcnfurablc,por  la  propofició 
I  y.  del.t  o.  libro  de  Euclides.Pero  fimuchas  vezes 
facamos  E.de  A.  y  quedo  K.  cfa  proporción  cqm 
puefta  de  niufhas  vezes  B.  fe  llame  R.  yícra  por 
tanto  R.comrnenfurabk  a  la  proporción  B.y  por 
que  también  K.  es  commcnfurable  a  la  mifma  B, 
porque  es  fubmultiplice  della,  commenfurableá 
feran  luego  entre  ñ  K.y  R.porla.12.  propoíicion 
del  mifmo.ip.libro^y  por  dtacaufa  la  proporci© 
A.  que  es  compueíta  de  K.y4«R.  lera  commen- 
furabie  a  la  proporció  K.por  la.iy.  del  mifrao.io» 
libro.  Y  porque  B  es  co  mmenfurablc  s,  la  mifma 
K.  comehfurabics  feran  luego  A.  y  B.  por  h  mif- 
má. !  2.qüc  auemos  aíegado.Y  la  mifma  dcmour 
ftracion  haremos,  quando  la  proporción  q  mii-r 
días  vc?QS  fagamos  dslaprccedéce.fwereL...o  ÍJU 
•  M'v        "  oquaÍ« 


PARTE    SÉGVNDA 

tt.q«a!c|uíer  otra  df las  q  c|ue.dareii  porcentinua 
dímiíiwcíonj;porélmodofobredlcJio*    ^ 

Ptto  li^proílgm>J1"do  cfta  diminuiciofi  de  pro- 
por cioneSjUo  pudiere  la  q.,  queda  euacttár  la  pre- 
cedente cntcramere,por  no;  fer  fu  parte  alíquota, 
y  profiguiendo  más,quedare  alguoa  proporción 
menor  q  la  parte  aii¿|üota  de  A.denpminada  dú 
Biimcro  délos  snícrualos  o  proporciones  que  ha 
entre  C.y  G.cn  tal  cafo'pron'tindareitios  las.pro- 
porciones  A.y  B^por'incommenliirables.Quere. 
fiiós  dezírsq  en  cífc  cafó  fi  facando  B  de  A.quán- 
tas  vez«s  p.udiercmoSsquedaK.  y  facando  K.de  ^ 
B.qu^níasvezcs  piidíercmos,q«eda  L,y  Tacando 
L.  de: K.  quantas  ve?es  podemos, queda'M.  tan 
pcqueiía  proporción, q[iic  es  menor  qiie  la  quar- 
f  a  parte  de  la  proporción  A  Ja  qiial  parre  aliqüo- 
ta  es  denominada  de  ,4.  que  es  ci  numero  de  las 
proporciones  defiguales,  de  las  quales  es  coni- 
pueíta  la  proporcio  A.pueílaenlos  fus  mínimos 
números  C.  y  G,  podremos  pronunciar  las  pro- 
porciones A*  y  B,  por  incommcnfurablcSjy  co- 
íiofccrfEinos  ñ  M.cs  pienor  q  la  quarte  parte  de  A. 
bufcando  números  q  tengan  entre  íi  vna  jjpro- 
d0  copueíía  dc.4.vczcs  M.y  q  en  tal  cafo  las  dos 
proporciones  A.  y  B.  fcan  inc6mcnfurables,dc' 
iftonftrarcmos  por  eíía  aríc,ayudadonos  de  dos 
propoíidoncs,que  Campano  encL/.libro  de  Eu- 
«lides  pone  por  communes  fentencias ,  porque 
^uier  lo,  fean^quier  no  lo  fcan^  fon  pero  propofi* 
dones  verdaderas.  La  vna  dize^que  ñ  vn  nume- 
ro midiere  a  dos  numeros,midira  también  ai  nu 
mero  compuefto  de  entrambos. "y  la  otra  dizc,  § 
f  vesiuísiera  midiere  quq  üum€w¡  tambic  mL 

ííia 
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dirá  al  c^ut  defe  fuere  midido.  Ordiremos  pues 
nucfrra  demonftradorijdiziendo  affu  La  propor 
don  H.  no  puede  fer  parte  aliquota  déla  propor 
don  L.porqucíipudiefeíer  parte  aliquota  de  L, 
también  feria  parte  aliquota  de  la  propordoñ  K» 
laqual  es  compucíia  de  la  mífma  M.y  de  vna  ves 
o  irsuchas  vezes  L.  y  fsendo  parte  aüquota  de  K¿ 
rambien  feria  parte  aliquota  dcía  propordoñ  A» 
por  la  mifma  razon,lo  qualdemonftraremos  fer 
impofñble.  Y  bien  fe  rigue,quc  íi  M.  es  parte  ali- 
quota de  L.tambien  fcra  parte  aliquota  delCpor 
que  ñ  facando  de  K.  vna  fola  vez  la  propordotí 
L. quedo  M.  pues  M.midcafi  miíma,  y  tambicii 
nos  dizcn  que  mide  a  L.  midíra  luego  a  la  pro- 
pordoñ K.  por  fer  compuerta  de  entrambas  M, 
y  L.Pero fiiacandp muchas  vescs  L.dcK.qucdo 
M* también  fe  íigue,quc  fi  M.es  parte  aliquota  de 
L.  también  lo  fera  de  K.  porque  pornemos,  que 
facando  de  K.la  proporción  Z.  que  es  cómpucila 
áeías  muchas  vezes  L.  quede  M.  y  pues  M.iiijdc 
a  L.y  L.mide  a  Z.tambicn  midira  a  Z.y  pues  M» 
mide  a  Z.y  mide  a  ñ  mifraa^midira  luego  la  pro- 
pordoñ K.  la  q  ual  es  compuefta  de  M.  y  de  Z.  A" 
gora  demonftrarcmos  fer  impoffibJc,que  M.  ksi. 
parte  aliquota  de  A.yíeraencfteexcmplo,  ene! 
guallos  minimos  nurneros  de  la  proporción  A, 
ion  C.  y  G.  y  los  intcrmcdíds  todos  fon  D.  E^ F, 
de  manera,que  fon.  5.nuineros  continuados  por 
la  orden  natural  de  los  numeros,y  Ceg  el  mayor 
y  G.cl  mcnor,y  van  diminuyendo  por  la  vnídad 
de  differenda  entre  los  ¿oé  própinquo$,y  fom 
luego.  4.proporcfone$  Juperparíiculares,)^  entre 
íi  defiguaks,y  fera  íodavia.la  démpnftradon  vs^: 
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ttlucrfal.P-ues  tíos  dizea  que  M.es  parte  aliqtio- 
ta  de  A,  y  es  hallada  menor  que  la  quarta  parte 
de  A.fea  luego -ia  quinta  parte,y  por  efta  cuenta^ 
la  proporción  compuefta  de.í.vezes  M.fera  y-' 
güa-l  ala  proporción  A,  y  los  extremos  nume* 
ros  déla  proporción  ternari  entre  íí  quatro  nu- 
itseros  que  fera  medios  proporcionales,  porque 
todos  los  ííumeros  han  de  ier.6.  y  el  numero  de 
los  interuallos  o  proporciones  ha  de  fer.5.  para 
que  cadavnadellasfcayguala  M.quees  laquin- 
fd  parte  de  A.porquc  tal  nos  dizen  que  es.  Y  por  - 
que  Euclidcs  hademoníirado  en  la. 8.  propoii- 
cion  del  libro. g /que  quancos  números  propor- 
cionales eaben  entredós  números  > tantos  ne- 
ceíTariamente han  de  caber  entre  qualesquicr  o-, 
tros  dos  números  déla  mifma  proporcíon,y  por 
que  ¡a  proporción  es  A.  caben  luego  entre  C.  y 
ó,,  fus  mínimos  números  .4.  números  propor- 
cíonaleSjlo  qual  es  impolfible,  porque  fon  tres 
los  números  intermedios  D.  E.  F.  y  no.4.  y  ef- 
ios  no  proporcionales.  No  es  luego  la  propor- 
ción M. parte  aliquota  de  A.  ny  tan  poquo  de  L. 
Y  affi  como  demonílramos  q  la  proporción  M, 
llores  parte  aliquota  de  la  precedente  q  es  L.  por 
fer  menor  proporcío  que  la  parre  aliquota  de  A. 
denominada  del  numero  délas  ,pporcíoncs  q  ha 
entre  G^yG.por  la  mifma  manera  fe  demoíirara 
fer  mucho  mas  impoffibk,q  facadoM.de  L.y^ife 
guiendo  ladiminuicio,  quede  alguna  proporcio 
q  fea  parte  aliquota  déla  precedente^  y  ferá  liicgo 
incomenfurables  las  doSjpporciones  A  y  B.  por 
|a.2.propoficion  deljo.lib.de  Euclides,la  qual  ái 
^e  q  h  la  menor  quátidad  facaremos  deia  mayor 
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Suatas  vc2espúcíieremos,y  la  q  qdarc  facaremos 
ela  menqr  qüantas  vezes  pudierernos,y  jpfigul 
cndo  ladiminuieíojiio  qdarc  quatidad  q  íea  pár- 
íc  aliquofa  déla  precedé£e,Ias  primeras  dos  quá* 
.  tidadps  mayor  y  menor  feía  incómenl"urables.¡. 

y  ternemos  aduertcttda,fi  profiguicndo  ia di- 
minuicion, antes  de  llegamios  aiaproporcióM. 
en  la  quaiya  fomos  ciertos,  que  á.yB.  fon  in^. 
conimenfurabies,es  alguna  délas  pr ecf dcntcs K. 
o  L.proporcion  fiiperparticular,porque  fmmas 
proceder  en  la  diminukió^poreiia  fereraos  cier-. 
fosfi  las  dos  proporciones  A. y  B.fonincomeni- 
furables,  o  ñ  Ion  commenfurables .  Porque  ü  la 
fuperparticuiar  que  queda  fuere  parte  aliquota 
de  la  precedente»  conforme  a  lo  que  auemos  de- 
jnonftrado ,  feran  las  dos  proporciones  A.  y  R, 
jufgadas  por  commenfurablesj  ñ  no  fuere  parte 
aliquota  déla  prccedente/eran  auidas  por  incó- 
menfurables,  y  no  aura  necefñdad'  de  profiguir 
en  la  diminuicion.  La  demonftracioníera  eíh. 
Sea  L.proporcion  fuperparíicular,la  qualqueda 
Tacando  K*de  B*  y  no  fea  parteaIiquota.de  K.  Y 
porque  ninguna  fuperparticuiar  tiene  parte  ali^ 
quoca  raciona1,no  podran  K,  y  L.  comunicar  en 
parte  aliquota  que  fea  proporció  racional^ny  tan 
poquo  podra  communícar  en  parte  aliquota  ir- 
racional por  el  docuniéto.i3.y  feran  por  efta  cau- 
faincommenfurables  K.y  L.  Pongamos  pues  q. 
facando  de  B.vna  vez  K*  quedo  L.  y  pues  K.y  L. 
fon  íncSmcnfurables ,  la  proporción  compuerta 
de  K.  y  L.Ia  qual  es  B,fera  incommcnfurablc  a  la 
proporción  K.por  la,i6.delío. libro  de  Euclides, 
5  pongamos  quz  Cacando  4c  A.  vnavcx  B.  que- 

4& 
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■éú  K.y  por  la  mifiiiaj6.deL  ¡o.La  proporción  co- 
puefta  de  B.y  K«  iaqual  es  A.  feri  incómenfura- 
bie  a  la  proporción  B.  Y  ñ  facando  de  B. muchas 
vexes  K.quedo  L,  o  facundo  de  A,  muchas  V£zc& 
B.  quedo  K.ayudarnoseiTJOs  de  la.ij.delmífrno 
libro  décimo,  y  concluyrerrlosqueksdos  pro- 
porciones A.  y.B,  fon  iricommenfurables.  Dizc 
ía.ij,  del  décimo  de  Euelides  por  Theon;  Que  íi 
dos  quantidadcs  fueren  comenfurabks,y  la  vna 
deiias  fuere  a  voa  tercera  quantidad  incommen 
furabíe ,  también  la  otra  quantidad  lera  ala  mif- 
ma  tercera  incommenfurable. 

E0Íumma,la  prad-íca  defte.25.documeníofe' 
parada  déla  demonílracion,fcra  efta:Sicndo  nos 
propueftas  dos  proporciones  de  mayor  defigual 
dad  racionales,A.mayor,yB.mcnor,fi  queremos 
faber  ñ  fon  commcnfurab|es,o  íi  fon  incomrnen 
iurablcs,el  modo  que  tememos  fera  efte ;  Si  en- 
trambas fuere  multiplices  de  vna  mifma  orden, 
diremos  quefon  commcnfurables.Mas  puefto  q 
lean  multiplices  ,fi  no  fueren  de  vna  mifma  or- 
'  den,fcran  incommenfu  rabies.  íten^fi  vna  del  las 
"fuere  muitiplicc,y  no  la  otra,feran  incommenfu 
rabies.  !ten,ri  entrambas  fueren  fuperparticula- 
ffcSjferan  incomenfurables.  ítcn,fi  lamayorfuc- 
3PC  fuperparticular ,  y  la  menor  fuperparciente, 
•feran  incommcnfurables.  lten,fi  la  menor  fuere 
■fuper|)articular,y  la  mayor  fuere  fuperparciente, 
o  multiplicc  fupcrparticulatjO  multiplicc  fupcr- 
parcicntc,facareroos  efa  fupcrpareicuiar,pues  es 
istcnor,dela  otra,que  es  mayor, quitas  vezes  m 
-dicÍFemos:y  ñ  ninguna  proporción  quedare,  di- 
■  rems?»  que  lasiios  proporciones  foncommm 
■<'-■  ":    íiirá*- 


DESTA   OBRA.  9^ 

furables, porque  en  tal  cafo  la  mayor  fera  multi- 
píícedela  m£nor,pero  íi  quedare  alguna  propor 
£ion,dircmos  que  fon  íncommenfurables.  Jccra^ 
ñ  las  dos  proporciones  A. y  B.fon  entrambas  fu- 
perparcientcs  ,  o  entrambas  multíplices  íuper- 
parriculares,  o  entrambas  multíplices  fuperpar- 
cientes,  o  la  vna  de  vn  genero,  y  la  otra  de  otr® 
genero  deftos  íres,lacaremos  B.dc  A.quátas  ve- 
zes  pudiéremos,  y  lo  que  quedare  facaremos  de 
B.  y  por  eftc  modo  profiguiremos  en  la  dimi- 
nuicion  délas  proporcionéSjyfi  en  alguna dimí- 
nuicion  ninguna  proporción  quedare ,  diremos 
luego jque  las  dos  proporciones  A»  y  B«  fon  cp¡. 
menfurablcs  » O  ü  profiguienda  la  dimínuicioii 
quedare  alguna  proporción  fuperparticular,ally 
luego  feremos  ciertos  délo  que  queremos  fáber. 
Porque  facando  efa  fuperparticular  quantas  vc- 
zes  pudiéremos  déla  prccedentc,ñ  ninguna  pro- 
porción quedare,  feran  las  dos  proporciones  A» 
y  B.commenfurables;  pero  íi  alguna  quedare,  fe- 
ran incommcnfurables.  y  fi  profiguicndó  ¡a  di* 
cha  diminuicionjno  queda  proporción  fuperpar 
íicular,  y  la  proporción  que  queda  facando  la  dé 
la  precedente  quáías  vezes  puede  fcr,no  1?  puc« 
de  euacuar,porq  aun  queda  otra,  fera  en  tal  caío 
ncceíTario  proceder  en  la  diminuícion,hafta  que 
quede  proporción  menor  que  la  parte  aliquota 
de  la  proporción  A.  denominada  del  numero  de 
las  proporciones  de  mayor  dcfigualdad  y  deítU 
guales,que  há  entre  los  mínimos  números  de  Ig 
proporción  A .  Porque  íi  antes  de  llegar  a  cíle 
punto,  no  aliemos  podido  rcfoluer  el  tal  qutíw 
lOjcntonccs  pronundarcmos,que  h$ákh&sdé$ 

pro- 
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-proporciones  A,y  B.foiii'ncommeiiftirabks.  De 
-manera  que fi facándo  ñ,ác  A.quantas  veses  po- 
demos, y  la  que  queda  facando  de  B.quantas  ve 
^es  podemos  j  y  profigoiendo  la  diminuicioo, 
fiempre^  queda  algum  proporc!ón,hafta  llegar  a 
tanta  diminuídon  q  quede  oicnor  proporción, 
que  la  parte  aliquota  de  A. denominada  del  nu- 
mero délas  proporciones,q  caben  entre  los  mi- 
nimos  números  dcia  proporción  A.cn  tal  cafo  di 
remos  que  A.yB.  fon  proporciones  ineommen- 
furables,  Pero  fi  no  llegamos  a  tanta  diminuí- 
cion,que  quedafe  tan  pequeña  proporción,  por 
qucanícsdefo  quedo  alguna  proporelonja  qual 
-facando  de  la  precedente  quantasvczes  fe  pudó 
facar^ninguna  proporcio  quÉdo,ya  entonces  pu 
diéramos  pronunciar  las  proporciones  A,  y  B, 
por  commenfurabies.Y  también  ñ  antes  de  tan- 
to jpcedér  en  la  diminuicíonjquedo  alguna  pro- 
porción fuperparticular,qüe  no  pudoeuacuar  la 
precedente  facando  la  delia  muclias  vczes,  luc^ 
go  en  efe  mifmopunto  fm  mas  proceder  en  iadi 
iiiinuido,podremos  pronunciar  las  dichas  prO' 
porciones  A.y  B.  por  incommenfurabks. 

^  SiUs  dos  proporciones  que  (¡iteremos  coparar  afueren 
'    entYamha&irraciondcs-fi'\}na fuere  rmiondiyU 
gtra  irraciónaljcomoconofieremosfi/hn 
commenjurahks»    Cap,zí>,'- 

LA S  proporciones  racionales  affi  como  di- 
cho auemos,  fon  denominadas  de  "nuíiieros 
immedíacamenre,dupla  dc.i.tripJa  dcj.fef* 

quiakcra  de  ij.y  ceteríi.  Pero  algunas  délas  ir- 
racionaksjon,  denominadas  de  proporcione?; . 

in~ 
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Inmediitameíiíesy  de  numero s  medí atamentc» 
ExemplOjla  proporción  q  tiene  r.2v para  la  vni^ 
dad, es  irracional,  y  es  la  mirad  de  vna  propor- 
ción dupla.  Toma  luego  la  denominación  de  la 
^porción  dupla  iniiscdiamentc,y  delnuiiiero.2* 
que  es  denominador  dcla  dupla,  mediatamente. 
'  Otras  proporciones  hairradonaks,quc  nyme* 
día ta mete  fon  denominadas  de  numero s,nyin-i 
mediatamente  de  proporcionesjcomo  es  ia pro- 
porción que  tiene  Ja  tripla  para  la  duplá,y  la  lef« 
quíakera  para  la  fefquitereia,  y  cofijoes  la  pro- 
porción que  tiene  el  medio  y  dos  extremos,deíi 
qual  en  fu  lugar  hablaremos.  Siendo  no^pwes 
oífrccidas  dos  proporeioneSjla  vnadellas  racio- 
nal, y  la  otra  irracional  inmediatamente  deno- 
minada de  la  mifma  racional,  o  de  otra  racional 
con  ella  commenfurabÍe,diremos  que  fóncom- 
meniurables,como  fon  la  proporción  dujpla,y  la 
mitad  dcla  miima  dupla,  o  la  proporción  dupla^ 
y  la  tercia  parte  de  vna  quadrupla,  Pero  la  pro- 
porción dupla,y  la  mitad  déla  tripla,feraa  incó- 
menfurables,y  afñ  mifmolo  feráias  ^porciones 
irracionales  q  ínmediataméte  fuere  denominadas 
de  ^porciones  racionales  entre  ñ  incómenfura- 
bics.  Todoefto  fe  demucflraporlaSjppoficiones 
del  lo.iibro  de  Eucüdes^queaucmos  alegado. 
^  Dda  compopcion  délas  proporciones  q^uefe  hazs 
por  U  cümpolkion  ddos  términos*  Cap.iu  ■ 

Atiende  déla fobredicha  cópoficion  de  pro- 
porcioncSjpor  la  qual  vna  proporción  c5- 
fta  de  muchas,  ha  otra  manera  decompo- 
ficioíí,quando  j  untamos  en  vna  suma  el  antecc- 
«iemc  y  d  confequenie  de  vna  propoícion^y  cfta 
■~ *'    ■'"'      N  suma 


F.ART:E;-  SEa-V:N:DA,, 
sñma  hazetiios  afitecedentc  en  otra  proporción^: 
cuyo  confequéte  fera  el  mifmó  que,  era  de  antes* 
F  la  primera  proporción  en  comparación  de  lá 
fegunda/e  llama  diuila,  y  la  fcgunda  en  compa- 
racíon-dela  primera^ie  llama  compuefta,  puefto 
que  la  coinpoficíO'ís  no  fea  de  proporciones  fino 
d cío s  términos ♦  ExemplOj  de  5  para  2, espro- 
porcion  fefquialtera,  mas  de^  y  z  juncos  para  a, 
lera  dupUíefauíaItera,y  eftaíe  llama  coro pueíia 
en  ¿ly.iibro  de  EucÜdes,  en  el  qual  fe  demuertra 
cj  (i  déla  primera  quatídad  para  la  fegunda/ucre 
affi,  Gonio  déla  tercera  para  la  qiiarta,  fera  déla 
primera  y fegunda  juntas  para  Í3Íegunda,Gomo 
déla  tercera  y  quarta  juntas  para  laquarta,  yfi 
de  la  primera  y  fegunda  juntas  para  ia  fegunda, 
fuefe  aífi  ¿orno  dcla  tercera  y  quaita  juntas  para 
la  quarra,fera  déla  primera  para  la ícgunda,que 
eg  proporción  diuifajiafli  como  déla  tercera  para 
la  quarra,F  también  íe  llamara  proporción  com 
puefta,quando  juntiímos  en  vna  sümael  antece- 
dente y  confequcnte  de  vna  proporción  ,y  cfta 
suma  hazemos  antecedente  en  otra  proporción 
cuyo  con fequenteíera  lo  que  antes  era  antece- 
dente,  Exemplo,de  3  para  z,  es  proporción  leí- 
íjuiakera,mas  de  ?  y  2  juntos  para^sferav  napro- 
porcion  compuerta  por  ra;íou  de  los  términos, 
la  quallesfupcrbiparciens  tercias .  Y  también  es 
demonftrado  en  el.^.libro  de  EuclidcSj  que  fi de 
la  primera  quantidad  para  la  fegunda,  fuere  co- 
mo de  la  tercera  para  ía  quarta/eradeía  primera 
■y  fegunda  juntas  para  la  primera^affi  como  deta 
.  tercera  y  quarta  juntas  para  la  tercera t y, fí  de  la 
|)riwi€ra  y  fegunda  juntas  para  la  primcrayfüew 
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como  déla  tercera  y  qüarta  juntas  para  hterct-^ 
ra,  lera  de  la  primera  para  ia  fegunda,  como  dek 
tercera  para  la  quarta.  Y  las  proporciones  q  defta 
compoficion  en  los  5.  ge  ñeros  racionales  refukáj 
diremos  en  los  figuientes  documentos^ 
■  I.  Si  de  vna  q  na  nadad  para  orra,vuiere  pro- 
porción muitipJice,fera  áek  mayor  y  menor,;uii. 
.fas  entrambas  para  ia  menor  también  propor- 
ción niultip]ice,laqual  terna  pordenominador, 
el  numero  que  excede  en  la  ynidad  al  denomina- 
dor de  la  primera  multíplice  .  Pero  de  la  mayor 
quátidad  y  menorjcntrambas  juntas  para  la  ma 
yorjferaproporcio  fu  perp  articularla  quai  terna 
por  denominación  la  vnidad,con  parte  aliquota 
denominada  daquei  numero,queera  denomina- 
dor de.  la  primeramultiplice.  Exemplo  del  pri- 
mero: de  p  para  3,  es  proporción  tripla,y  de  p  y 
3,q  fon  12,  para^jfera  quadrupla^cuyodenomi-* 
nador  es  4,  q  excede  al  numero  3  denominador 
déla  tripla  en  la  vnidad.  Exemplo  del  fcgundo:, 
de py  3  q  fon  i2,parap,ha proporcio fefquiter- 
da,cuya  denominación  es  i|-,y  raanifiefto  cs,q  f- 
esparte  aliquota  denominada  del  numero  ^,d 
qualera  denominador  dela¿>porció  de  9paía  5» 
2.  Sidevnaquantidadpara  otra,vuiere  prppor 
don  fu pcrp articular,  fera  déla  mayor  yjiienqr 
entrambas  juntas  para  la  menor  proporción  du 
pía  fuperparticular,  y  el  fin  de  fu  nombre  (era  el 
nombre  déla fupcrparticular  ♦  Fero delamayor 
quátidad  y  mciior,cnrrambasíuntas  paraba  m^* 
yor  fera  proporción  íupcrparcientCjlaqual ter- 
na por  denominador  la  vnidad,  y  las  partes  a)i- 
q^uoías,cuyo  numerador  es  la  menorqüantidíidi 
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,  áela  fup'crpárticplar,  y  el  'deno minador Tcra  la 
'  mayor  quantidad.  Exemplo  del  primero :  de  4 
parajjCS  proporción  íef(|L! iter da  jde^  4  y  3íí|üe 
ion  7,para  5,íera  dupla  feiquitercia,  y  c$  luego  el 
fiade  fu  nombre  el  entero  nombre  déla  primera 
proporción.  Exemplo  del  íegundo  :'de  4  para  5 
es  proporción  ferquitcrcia,y  de  4  y  3, que  ion  7, 
para  4 ,  es  fupert  riparciens  quartas ,  cuya  dcno- 
juinacioii  es  la  vnidad  y  |  jj  manifiéfto  cs,que  el 
tíumerador  deíbs  partes  cS3,q  e$  la  menor  quan 
tidad  deía  dos,  y  el  denominador  es  4,  que  es  k 
inayor.FcntendcmGS  que  los  números  ion  los 
juinimcísdaquellá  fuperparticuíarjporq  no  fien- 
do  los  minimos,puefi"o 4  ei  documento  fea  vní- 
iierfalmetevcrdadei'Ojla  locución  pero  feria  im- 
propria. Porí|ué  ñ  los  números  deja  fcfquitcrcía 
fueren  8  y  6^  lera  de  8  y  6,que  fon  i4,para  8  pro» 
porcíG  fupertriparciens  quarras,masfi  figuimos 
fas  palabras  del  documento,  diremos  que  esfu- 
pcríexparciens  oátauaSjpcro  es  locución  impro 
pría,  porque  no  dizimos  f  fi  no  |,  puefto^  Icari 
yguaies .  Y  por  efta  caufa,reduzimos  primera- 
Míentela  proporcio  a  los  minimos,y  lo  q  dellos 
pronunciamoSjConuieneíambíé  alos  mayores. 
3.  $í  átvn  numero  para  otro  fuere  proporción 
fuperparci€nte,fera  delmayor  y  menor  entram- 
Bos  jliilitos  para  el  menor  proporción  dupla  fu- 
perparciéntc,  y  fera  el  fin  del  nombre,ernombre 
déla  tóifmafuperparciete- Mas  del  mayor  y  irie- 
Mor  cSlírámboS  f  untos  para  el  mayor,  fera  pro- 
porcíoíi  fppcrparcíente,eí  numerador  dela>  par- 
fes  fera  el  numero  meiiór,y  el  dcnominadój  ác" 
^■-Pas  fcsáel  mayor-é  Exemplo  del  primero;  dc^, 
'" "'■'    •  '•  ■  para 
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para  3  es  proporcío  fupierbiparciens  tercias,  nja^ 
de  s  y  5,  q«e  fon  ^j  psra  5, es  proporción  diipl? 
fuperbiparciens  rercias.De  manera  que  el  fin  dé^ 
nombre,  es  el  entero  nombre  de  la  primera  pro- 
porción .  Exemplo  del  fegundo  enlos  miiníos 
numeros^q  ion  mínimos  de  aquella  priópórcions 
De  5  para  5,  es  proporción  fuperbiparciens  ter- 
das,mas  de  5  y  ^,que  fon  g,  para  5,esproporcioíi 
lupertriparciens  quintas .  De  manera  que  el  nu- 
merador de  las  partes  fera  5 ,  q  es  el  numero  me- 
nor,y  el  denominador  fera  5,que  es  el  mayor.- 

4.  ai  de  vn  numero  para  otro  fuere  propor- 
ción muífiplice  íuperparticu]ar,del  maypry  me- 
nor entrambos  juntos  para  el  menor  ,:iera  pro* 
porción  multíplice  fup.erpartícular,cuyo  deno- 
minador excederá  al  denominador  déla  primers 
proporción  en  la  vnidad,-.  Mas  del  niíypr  y  me- 
nor entrambos  juntos  para  el  mayor ,  fera  pro- 
porción fuperparcieníe,y  fera numerador  délas 
partes  el  menor,y  fera  denoininador  deUas  el  ma 
•jor.  Exemplo  del  primero;  de  j  para  2,  espro^ 
porción  dupla  fefquiaíterjíjnías  de5  y  z  entram- 
íjos'yuntos,que  fon  7,para.el  menor  que  es  agie- 
ra tripla  fefquiakera ,  cuyo  denominadores  5 1> 
y  el  denominador  déla  dupla  fefquialtera  es  a|, 
•yes  por  tanto  la  differencia,!»  vnidad.  Exemplo 
4el  fec^údo  en  los  miímm  numcros,vque  fon  lo.s 
mínimos  de  fu  proporción ;  de  5  y  ^  que  fon  % 
ipara  5-  es  proporción  fuperbiparciens  quintas,y 
«1  denoiüsinador  délas  partes  es  el  mayor  que  es 
5,  y  el  numerador  es  ¿.  . 
5.  Lo  mifnio  hallaremos  en  la  multíplice  fu^ 
perparcicníe,'  Exemplo:  de  n  para.3^.e|íripla  (a* 
'   ■  "  ISÍ  iii  ■  pem- 
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pérbípardeos  terdaSjmxis  de  ii  y  5  que  fon  i4ípa 
ya^jes  quadrupia  fuperbiparciens  tercias,  crefcio^ 
luego  la  dmominacion  por  h  vnidad.  lten,de  0 
para  3',es  tripla  fuperbíparciens  tcrdas  ^  mas  de 
lí  "j^  3>c¡ue  fon  t4,  para  n,es  proporción fupertri- 
parderis  víidedmas^tierien  iuego  las  parres  por 
numerador  el  menor  numerojq  erag^y  es  eidc- 
nomimáor  dclhs el  iiiayor,c]uc  era  11. 
i|;!Por  d  noto  conofcer  lo  ignoto  en  ¡as 
■'"  '       'Proporciones,  Cap.iz* 

DEIas  4quantídadcs  propordona!es,fien, 
do  conofcídas  las  3  ,  hallamos  ía  quarta 
por  Regia  de  ^.  Exempío;  la  primera  fea  j, 
la  fcguoda  7,y  la  tercera  s,y  queremos  conofcer 
la  quaría.fqueaiíi  como  e's  5  para7,aííi  fea  Hpa* 
ja  la  quartaj  eño  k  hdíze  por  k  Regia  de  3.  í^orq 
multiplicamos  8  por  /,  y  haarcmos  5é,los  qiiales 
partiendo  por  5 ,  vienen  i Sf ,  que  ferala  quarra 
quantidad proporcional,  fcl  fundamento  deih 
Regla  cs,quc  pues  jé  partidos  por  ^,dan  i8|,Iue- 
go  muítípíícando  1 8 1  por  3  haremos  56 .  Y  por 
¿í  fi  tanto  fehaze  multiplicado  la  primera  qitan- 
tiduá  por  la  quarta^como  la  fcgunda  por  la  tercé-i 
ra^foniós  4,  quátidades  proporcionaks,lo  quaí- 
por  Euclides  es  demonftrado  en  clfexto  libro, 
itiego  fi  multiplicamos  la  fegunda  por  la  terce- 
is'a,y  partimos  poría  primera,neccíTariam|te;ver 
na  ia  quartaja  qual  por  eíla  caufa  fera  hecha  no- 
ta. Otro  exempío:  la  primera  quantidad  fea  r.2, 
la  fegu,nda  r.j,  y  la  tercera  r.j-.  Multiplicado  «,5 
por  R.5,luretiios  Rj5,la  quai  partida  por  n.i.víe- 
0-eR.7|,y^dtaferalaquar£a*  •■3-í,, 

a,  ^  M  vm 'qumúd^á  uom  fuere  parudaín dp$ 

parces 
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partes  fegun  proporción  nota,  efas  partes  feraíi 
ootas.Porque  puej;  ia  proporción  es  nota,los  nu 
meros  cíi  que  ie  halla  ierannocos.Pornemosiuc 
go  cfos  dos  números  juntos  en  vna  srima,por  . 
primera  quantidad  déla  Regla  de  írcs,y  el  nume- 
ro q  es  conrequent€,ferala  fegundaquantidad,y 
fera  la  tercera  quaiiiidad,Ia  quátidad  nota,cuyas 
partes  queremos  conoicer,  y  obrado  por  la  Re- 
gla de  tres  verna  nota  la  vna  part^  de  las  dos. 
Exemplo ;  Queremos  partir  7,0  eíh  partido  7  en 
dos  partes,íe,gun  la  proporción  fefquialtera,por 
q  los  números  372,  guardan  ia  proporción  íeí^ 
quíakera ,  funtarios  emos,y  harán  5,  y  diremos 
entonces  alTi :  ñ  $  nos  dan  a,quanto  nos  dara7 1 
obraremos  por  la  Regla, de  3,  multiplicando..^ 
por  2,y  partiendo  por  5-,  y vernanif,  y eftafera 
la  menor  parte  délas  dos  en  q,uc  eíia  partido  7.  y 
fera  luego  la  otra  lo  q  reíta  de  7,que  es  4,^.  Otro 
exemplo  :  El  numero  c|ue  queremos  partir, íea- 
el  miíhio  7,pero  la  proporción  fea  irracional,affi 
como  de  R.5  para  r.z.  Diremos  luego  aOi :  fi  R.5. 
pR.znos  ám  fi.2,quantoj\osdara7Ímultiplií- 
cando  7  pora, zallaremos  r»9S, laqualauemos 
departir  por  rí^,  pn  2.  porque  el  quociente  ier» 
vna  délas,  partes  de  7,y  fera  por  tanto  neccífarij® 
reduzir  el  partidor  a  otro  ptidor  f]mple,lo  qual 
haremos  multiplicando  R.5.p  R.z.por  elCureci- 
fo  R.5'.m  R.2.  y  haremos  5,  que  fera  el  par£idor,Y 
también  multiplicaremos  la  R.98..por  í!,.<;.m  r.z, 
y  harán  «.490.111  r.j9í).  y  cfte  produjo  partirer 
¡nos por  el. partidor  3 ,  y  veína r.  54 |.  m  r. 2¡|*. 
y  taníp  fera  la  vna  parte  de  7,  y  la  otra  fera  lo  q 
^««da facaoíio &,  ^f  |. ih r. iih ^^ 7*  £l  ínná^^ 

M  mi        m$B* 


mentó deftaRegla  es  la  proporción  compu^ft»^ 
porqueá  de  a.  para  b  .  fuere  como  efe  c  .para  d* ' 
ícra  luego  de  a.  y  b.  juntos  p.ara  b«  como  de  ¿  y ' 
d*  junrds.para  4 

.3.  Si  la  proporción  que  ha  entre  dos  qiiantíd.a- 
des  fuere  noía,y  la  diífcrencia  dellas  tambiefuc- 
re  ooía,eras  dos  quantidades  no  podran  fer  ig- 
notas, üxemplo/ea  ia  proporción  dupia  feíqui- 
qiiarra,y  diííereocia  fea. 20.  y  porque  ios  riume^ 
ros  dcia  proporción  dupla  fefquiquarca  fon.  9» 
y  4,  cuya  diiferencía  entre  vno  y  otro  es  s'.Dire^ 
i*iosaffi,por  regla  de.j.fi.í-.differcnciadcfl-ps  dos 
ííps,  daa4.  ^i^'^^nto  ríos  dará  zo  i  M ultiplie^ndo 
2o.por.4.  liaremos.  80»  losquaics  partidos poi* 
5.  ám,i6,  y  efte  rjumcro  fera  el  menor  délos  dos 
que  bufcamos,  y  /untando  eftos.i6„  con  loíi.to. 
liareoios.5<í.y  tanto  fera  el  mayorj  la  expe  rien^ 
cía  afilio . fin uertra,porqiíe  úc,^6,  para  16*  hapro? 
porción  dupla fefquiquaría,y  la  differeciaes.zo.. 
El  fundamento  deftc  es  la  proporción  disfunta 
o  diuifademonftrada  por  Euclides  cnel^.  libro. 
Porque  ñ  de,S'  Y'4'  /untos  que  fon.í7.  para.4.  es 
como  de.20.  y  cíela  menor  quantidad /untos  pa- 
ra la  menor  quantídad/era  luego  por  la  propor 
ciondíuifa.como  de.5'.,para,44  affi4e.2o.para  la 
menor  quantídad»  Y  por  tanto  mukipücandb 
20.  pon4.  y  partiendo  por.^.vernan.id,  que  fera 
3a  quarta  q  uantidad  enefta  regia  de  tresj  entoü 
CCS  tememos  noto  lo  que  buííauamos  Por  que 
fide.5'.  para.4*  es  como  de*io<par4.i^.fera  luego 
de.jr.  y.4*  entrambos  juntos  para.4.  como  de.jo, 
^y  46.  entrambos  ¿untos  para.i6.  y  la  mifma  arte 
•fcrnemosí^quandolas  quari£|,dadcs,íio  focrcnu^ 

me* 
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meros»  Exemplo/cá  la  diffcrencia.io.mas  la  pro 
porción  fea  aifí  como  de  r,  ^.paia  r.j „  faaremos 
R  ,3.  df  R.y.  y  íera  la  diffcrencia  R.5. w.r. 5 .  y  dire- 
mos por  regla  de.j.  fi  R.5.m.R,j.  que  es  la  dilíe- 
rencia  entre  r.^»  y  r.j.  nos  dan  r,  3.  quanío.nos 
dara.io?  Multiplicaremos. 10.  por  R.3.  y  hararí  r, 
3oo.para  partir  por  R.í.iTi.R.3.pero  primero  muí- 
tiplica,reírioSR.$^.»í.R.3.por  el  binomio  R.í.p.R,|. 
y  haremos  el  numero.  2,  q  fera  partidor  fimple, 
y  conuicne  también  multiplicar  R .  300 .  por  el 
mifmo  binomio  ií,.5.p.R.5.  y  hareítios  R.i^oo.p.R. 
9í>o.y  cfto  partido  por  el  numero.i.vcrnaefte  bi- 
nomio R.  5  75-.p,R.22f .  y  tanto  íera  la  menor  qua- 
íidad  délas  dos  que  bufcamos .  V  porgue  pufi- 
moij  que  la  differencin  dcllas  es.io.  fcra  luego  la 
s11ayor.25.p-R.375.  y  la  menor  es  r»375:.  p.  15-.  por 
quanto  la  r.22).  es  el  numero. ¡5, Es  luego  ladíf- 
ferencia^io.  y  la  proporción  es  aflfi  como  de  R,  j» 
para  r.  3 .  y  que  fea  efta  la  proporción  de  las  das 
quantidades  que  haliamoSjes  la  prueua,  porque 
deftas.4.quantidadc$  R.i",  y  R.3.  y.25,p.R.375.y,i5'. 
p.R.37f .  mulíípíicando  la  primera  por  laquai'ta, 
hazen  r»  iS/s.p.R.  1 1 2$.y  otro  tanto  fe  haze  muí', 
ííplícando  la  iegunda  por  h  tercera, 
4  Si  la  proporción  que  ha  entre  dos  quafttldá¿ 
¿es  fuere  nota,y  lo  que  fe  haze  multiplicando  h 
vna  por  ia.otra  fuere  noto ,  cada  vna  deüs  dos 
quaniidadc$  fera  nota.  Exemplo,la  mayor  dclas 
dosquantidades  fea  a.  y  la  menor  fea  b.  y  la  pro 
por<;ion  que  nos  dan  nota,  fea fcfquialtcra,  yl<» 
qu?  fe  haxe  multiplicando  a.por  b.fea.iso.y  que* 
remos  por  cfi-as  cofas  que  nos  dan  notas  conof* 
ceK las áQ$qu3miá^áu  a. y  b.  y cíio aleán^arf -^ 
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mos  por  eñ&  arte:Bufcarenios  vnaquantídad  ais 
qml tenga.  1 50 ,  próporcioíl  fefquialtera  ¿  y  fera 
100*  y  diremos  por  taní:o,qüe  R.ioo.la  qual  csno, 
ícra  la  qüantidadb.  y  porque  ampara  béticne  pro- 
porción fefqulaiteraí  y  b  es  conofdda ,  féra  lue- 
go a.conofeida,  y  fcra  .15.  y  la  experíeneia  alfilo 
dize,porque.io.por*i5.  ha2en.i5oi.  Eífundamén- 
so  deíla  regla  es  eííe:  que  pues  a  por  b.  haze.t^o. 
y  b  por  íi  mifmo  haze  fu  mifmo  quadrad o,  lue- 
go de  a.  para  b.  que  fon  fubmultiplicés,íera  co-- 
mo  de.i50i  para  el  quadrado  de  b*  q  fon  los  mnh 
tiplices,  y  porque  de  a.para  b.es  propordon  íef- 
«^üialtera/era  luego  dcAso»  para  e| qüádrado  dé 
D.  proporción  fefqüialcer  a,  y  fera  por  efta  caiífaí 
800.  el  quadrado  de  b.  y  fera  por  tanto  b.R.i0ov!a 
q ual  es.io.y  porque^t5.tiene para,  lo.proporcíc^ti 
fefquialtera,iaqtiaipurimos  tener  a.  para  Bífera 
p,pr  efta  cuenta  la  qiuntidad  a.  15. ' 
5.  Si  vna  quanticíad  nota  fuere  partida  en  dos. 
parteSjCuyos  quadrados  tienen  propordón  nb- 
ía ,  feran  efas  partes  notas .  Porque  quaiKio  las 
parres  tienen  entre  ñ  proporción  nota,por  el  íe*; 
gundo  documento  las  hazemos  notaSjy  la  proi 
porción  délos  quadrados  es  dupla  dcla  própor- 
dón  délos  lados  o  ráÍ3::es,fac!l  fera  luego  co noli 
cer  las  partcs.Porque  tomaremoí  dos  quantida<* 
des  que  tengan  entre  fi  la  propdrtion  délos  qua- 
drados délas  dos  partes,yías  íaÍ2€Sdefás  quan^ 
fidades  ícrnan  entrefrla  propor£Íon;que  tieneií 
entré  íi  las  dospartes,ypor  cLi.dócumento  hat 
remos  notas  las  partes  *  EiKemplo,  fea  nojJ  pro-^ 
puefto  el  nuinero.iP.  y  partido  en  talesdos  par- 
«es^que  el  quadrado  dek  raayar^papel  «juadra- 
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io  déla  m£nor,tenga  proporción  tripIa.PoTíjue 
áe  tres  para.i.  es  proporción  tripla,íera  luego  ía 
proporción  délos  quacirados  de  las  dos  partes, 
'  aíTicomo.  3.  para.  1.  y  la  proporción  déla  parte 
mayor  para  la  menor,  fera  como  de  R,  5  .para  r, 
I.  la  quales  I.  Agora  obraremos  por  el  fegsindo 
documcntOjdizicndo  afíi  por  regla  ác  tres/i  r,j» 
p.i.  nos  dan.i.que  nosdara.ioí  Multipiicando 
10.  por.  I.  ha;^cmos.io.  para  partir  por  R.j.p.i.  y 
para  que  tengamos  partidor  rimple,muitiplica- 
remosafrrios.io.comOR.j  p.i.  pora.  5. zTm.  y  ha- 
remos B.joo.m.fo.  para  Ce  auer  de  partírpor.2.  q 
fera  el  partidor  fimple,  y  hecha  la  partición  ver-. 
na  R.75  M.$,  y  tanto  lera  la  parte  menor,y  facati- 
áo,  K.i'j.m^S'  de.io.  quedaran. ly.  m.R.  75'.  que  fera 
la  parte  m  ayor ,  y  el  quadrado  déla  parce  mayor, 
es  triplo  del  quadrado  déla  parte  menor,porqué 
el  quadrado  de  R.75.W.5.  es.ioo.w.R.7500.  el  qual 
multiplicado  por.  3.  haze.joo.w.  r.  Ó75O0.  y  otro 
tanto  vale  el  quadrado  dc.i5.;Ji.R.7^» 
6.  Sí  la  proporción  q  ue  tiene  la  diiíerecía  de  dos 
quantidades  para  vnadcllas  fuere  nota,  la  pro- 
porción defas  dos  quátidades  fera  tambicnno- 
ía.ExemplOjdos  quantitades  ignotas  tienen  cnr 
treíí  proporción  q  nos  es  ignota ,  pero  fabemos 
que  la  difíerencía  dellas  tiene  para  la  rnenorpro 
porción  fefquialtera ,  y  dezimos :  que  por  efto  q 
nos  dan  noto,  fabremos  que  proporción  tienen 
entre  fr las  dos  quantidades  ignotas.Porque  io« 
maremos  éfíos  dos  numcros.^.y  a.q  tienen  prOr 
porción  fefquialtera  el  mayor  para  el  menor,  y 
diremos  afíijde.j.  para,2.  es  como  déla  differen- 
<£ia  ddas  dos  ^Vídmiádiátt  para  la  mejior  d^^las» 
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Lu€^7o  de.j.y.z.entrambos  juntos  para. z.fera  pol- 
la pt  oporcion  compuerta ,  como  déla  differcncia 
dclas  dos  quantirádes ,  y  déla  menor  qiianridad 
todo  junto  para  ia  menor  quantidad.  Y  porque" 
la  di  cha  differencia,y  la  menor  quantidad,  todo 
|unto  es  lo  miímo  que  la  mayor  quantidad, lue- 
go de  lamayorquáridadpara  la  menor,  fera'co- 
mo.^.y.z,  que  fon.5'.par3.2.  que  es  proporcio  du- 
pla íefquiaítera*  Y  illa  proporción  que  nos  dan 
eota,es  la  que  tiene  la  differencia  parala  mayor 
quantidad,  fera  aun  la  obra  "mas  fácil.  Exemplo, 
íca  déla  differencia  para  la  mayor^aífi  como  dea, 
para.  3,  porque  hecefíariamenre  la  diíFerencia  ha 
de  fer  raenor,qií£  Ia¡quatidad  mayor,  pues  es  el 
cxceffo  déla  mayor  íobre  la  menor ,  y  diremos 
afíi:  pues  la  diíFerencia  para  la  quantidad  mayor. 
es  como. 2. para.5  Juego  quandola  mayor  es.j.  la 
dífFerencia  es.2.  Tacaremos  por  tanto  2.de.  5,  y  lo 
quequedaquees.t.  fera  la  menor,  y  laproporci- 
on  de  la  quantidad  mayor  para  la  menor  en  tal 
,caíb  fera  tripla. 

7.  Si  dcla primera  quantidad  para  la  fegunda 
fuere  aíTi  como  déla  tercera  para  la  quarta,  y  lo 
^uc  íeliaKe'miiltipUcando  la  primera  por  ia  cer^- 
€era,íuuierc  proporción  sioía  para  lo  que  fe  haze 
«tiülíipllcaadoia  fegundá  por  laquarta^^la  pro- 
porción de  la  primera  .qmtidad  para  la  legunda, 
f  tercera  para  la  quarta,  q  es  lamífma,fera  EOta, 
Exemplo :  La 'proporcion'-dc  ¥ii  producto  para* 
el  otro  fea  fefqulaltera,y  porque  el  primerio,  pro- 
c!iiá;o  es  lo  que  ít  hizo  ¡por  la  ínjultipliacionde 
los  antecedentes,  y  eS'fegiiiiáo  c$  io  qutk  tózo 
for  la  mulíiplscadQtt  át  lo$  «oiiíe£|udms :,  fera 
^  ■  '■■""■■"  ~" ■■  ■"      ""*■  "■■" "     -  ■■     luego 
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lu«go  por  el.9.  capitulo  defta  tercera  partt  de  vo 
produdo  para  el  otro,la  proporción  compmñs 
de  las  dos  proporciones,  S  déla  primera  parala 
legunda,  y  de  la  tercera  para  la  quarta,  y  porqwe 
de  vnprodudto  oaraelotro  es  proporción  fef- 
quiaitera,  y  las  clos  proporciones  fon  yguales, 
ícra  lue^o  la  proporción  déla  primera  quantídad 
para  la  fegunda,o  tercera  para  la  quarta,la  mirad 
de  vna  íeiquíaltera.  Sean  pues  ios  números  dcla 
íefquiakera.j.y.i.  y  porque  la  proporción  de  ios 
quadrados  es  dupla  déla  proporció  de  los  lados, 
fegúio  demucftra  Eudides  enellibro.6. ícra  lue- 
go de  la  primera  quatidad  para  la  fegunda,oter-. 

-  cera  para  la  quarra,aOi  como  déla  raiz  quadrada 
de.j.parala  raiz  quadradade.z.ocomo  delaraiz 
quadrada  dc.6.para  la  raiz  quadrada  de.^.h  qual 
es. 2.  o  alTi  como  la  raiz  quadrada  dc.p-la  qual  es 
5,  para  la  raiz  quadrada  de, ó. 
8.  Si  h  proporcion.qüe  vna  quantidad  ignota 
tiene  para  vna  parte  íuya  ignota,  fuere  ñora,  la 
proporción  que  cfa  quantidad  tiene  para  la  otra 
partefuya,íera  nota,  y  también  la  proporción  de 
las  partes  entre  fi,  lera  nota .  Todo  efto  fe  Lara 
noto  por  la  proporción  compueftay  diuifa,  que 
enel  principio  del  cap.  i  i.auemos  declarado.  Fór 
que  fea  la  proporción  nota,«pongamos  por  exem 
pío  la  que  ti  ene. 5.  para.^.  fera  luego  de  la  primera 

[  parte  y  legüdj3,que  fon  la  quantidad  entera  para 
la  fcguñda,airi  como  dc.a.y.j.para.j.porquc  po- 
nemos q  la  proporción  nota  es  de  toda  la  quanti- 
dad  para  la  fegunda  parte,y  fera  luego  por  la  pro- 
porción diuiía  de  la  prirnera  para  ¡a  fegunda^cp- 

,  mo  de.a^para.j.  y  de  la  primera  y  fegunda  para  la 
primera  íera  por  la  proporción  cdpueftaj  alTi  co» 
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•mo  dc,2.y«5.para.2,y  quedan  luego  notas  la  pro» 
porcioíi  que  tiene  toda  la  quaníidad  para  la  pri- 
mera parte,  y  la  que  tkm  ia  primera  parte  para 
la  fegunda, 

9,  Si  vna  quantidad  nota  fuere  partida  enpar-- 
tes  proporcionales  de  proporció  nota,  cada  vna 
defas  partes  feranota.  Exetnplo:  Sea  el  numero 
40o.partido  en.4.partes  proporcionales  en  la ^- 
porcion  tripla,  y  queremos  conofcer  las  partes, 
efto  fe  podra  conofcer  faGÍlmentc»  Porque  con- 
tinuaremos la  proporción  tripla  e!i;4,num»eroSj 
losqualcs  fon.¡.3.5>.27-yí"ntos  liazen,4o»  Ydi» 
remos  porregla  de  tr£S,fi.4o,nos  dan.r.  quanto 
nos  daran»4oo.'y  obrando  vernan.to.por  primera 
parte,  y  el  triplo  def}-a,quc  es.50.  fcra  la  fegunda, 
y  el  triplo  de  ,30.  que  es  .90»  fera  la  tercera,y.27o, 
ferala  quarta,y  todas  juntas  en  vna  sfimahazeíi 
400.  El  fundamento  defta  reglajes  la  proporción 
yguaíjdemonílrada  por  Eiiclides  encl  quinto  li- 
bro, la  qual  dize,que  íi  de  a.para  b,  en  la  primera 
orden,escomo  de  d.para  e.en  lafegunda^y  de  b. 
para  c.  en  la  primera  es  como  de  e .  para  f ..  enk 
iegwnda ,  íera  de  a,  para  c.  como  de  d.  para  f,  en 
qualquicr  numero  que  ellas  fean ,  y  ayudamos 
cmos  déla  proporción  compuefta* 

i|  Bel  muki^Ucary  partir  m  ¡as  Pro- , 
porciones»  C^f.  15» 

MVkiplicar  vna  proporción  no  es  obra  dif- 
ferente  decontinuarlaj  y  eftoaucmos  di- 
cho como  fe  deua  dehazer  cíi  el  ca^,%V'ot 
que,  multiplicar  vna  f«^qiwa¡tera,poíigam os  por 
sxemplo  por  el  numero  3.  €S  juntartantas  fef-r 

qnial- 
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c|uálteras,quantas  fon  las  vnidades  dclnume- 
ro  3^7  lapropprcíoíi  délos  extremos  números 
£1)  los  qualcs  la  leíquiakera  es  continuada ,  íerá 
compuerta  de  tres  feíquialteras.como  vemos  cu 
cltos  números  27,  í8.  12.  8.  Y  ñ  la  queremos  muí 
íiplicar  por  numero  con  quebrado,  no  aura  en 
clíi  obra  difiicuLrad,porquefiendo  hecha  la  muL 
tipiicació  que  fe  haze  por  el  numero,junTaremos 
con  ¡a  proporción  compuerta  tal  parte  déla  pro- 
porc!on,qual  denotare  el  quebrado,  Exemplo^ 
íi  queremos  multiplicar  la  fefquiaí'tera  por  3 1 ,, 
porque  déla  R«(S.para.2  es  la  mitad  de  vna  fefqul 
altera ,  multiplicaremos  por  tanto  antecedente 
por  anteceden te,y  confequentc  pro  confequéte^ 
■*f.27,por  R.6.y  B.  por  2.y  haremos  el  antecedente 
y  el  confequéte  déla  proporción  engendrada  por 
¡3;  tal  multjplícacionjlos  quaies  fon!t.4374»y  í6« 
aífi  que  multiplicando  vna  fefquíalterapor5l9 
haremos  la  proporción  que  ha  déla  R.4574.  para 
16,  la  qual  es  Ja  mitad  déla  proporcio  compuefta 
devfefquialteras^  ,  ■ 

Partir  vna  proporción  por  vn  numero,es  po- 
ner tantos  medios  proporcionales  entre  los  tér- 
minos déla  miima  proporcion^quanto  es  el  par- 
tidorjla  vnidad  menos ."  Exemplo,  fi  queremos 
partir  la  proporción  de  5  para  2  entres  partes 
ygualeSjCfto  haremos  bufcádo  dos  medios  pro- 
porcionales entre  ^  y  z ,  porque  quedara  la  pro- 
porcio délos  extremos  números  partida  en  tres 
proporciones  yguaIcs.Y  el  modo  que  terncpios 
para  hallar  los  medios  proporcionalcSj  diremos^ 
luego. 

m  Di  los  medios  proporcionalest  Cap, 14, 

Bul- 
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BVfquemos  vn  medio  proporcional  etitre^f 
y  4.M.ultíplicaremos í>  por4,y  liaran  i^í^h 
.^    ,  raíz  qüadrada  de'  56-,  la  q mi  es  6^  fera  el  me- 
dio proporcionaL  De:mapera,qtte  tai  proporci© 
aura  de9.jíara  R.56.  como  de  R.36.  para.4.  Otro 
■cxeiiiplOj;íi'qtieremos  hallar  vn  medio  propor- 
cional erstre.5«  y.g.  muitipücaremos,  5.  por.  8.  y 
harán.  40.  y  .diremos  por  tanto»  qm  r«  40*  es  cí 
iisedío  proporcional/ntrcy.  y. Z»  Eíla  Regla  tie^ 
m  fu  fundamento  ene!,  rí,  libro  déla  Geometría 
de  EudideSjCnei  quaíes  demoíiftracío,q  ít  tanta 
fe  ÍiÍ!^ierepor  la  muitipliacioii  de!  primera  encl 
terccrOjComo  del  fegundo  en  ñ  mifmojtalferala 
projporcion  del  primero  para  el  fegundo ,  como 
delícgündo  para  el  tercero,  Itcnjburquemos  vn 
medio  proporcional  entre  R.5.  y  R.  7.  Multipli- 
caremos R.  ?.  por  R.  7. y  harán  r.  21.  y  fera  luego 
KR,2i,  el  medio  proporcional .  Iten,  bufquemos 
Vn  medio  proporcional  entre  r,  cu.  7,  y  k.  cu.  10. 
Multiplicaremos  vnapor  otra,y  harán  R.cu.70.  y: 
diremos  portanto,que  la  raiz  quadriada  dej^.cu» 
70.  fera  el  medio  proporcional,  ltcn,bufquenios 
vn  medio  proporcional  cntrc.a.coías,  y  I.  cenfo. 
Multiplicaremos. 2.C0. por. í»ce.y  harán.  2.  cu. y 
diremos  luego,  que  raiz  quadrada  de.í.cu.fera  ei 
medio  proporcional. 

jí.  Bufquemosdos  mediosproporcionalcs  entre 
2*  y.fé  Multiplicaremos  el  numeroa.en  fi,  y  hará 
4.  y  eftos  por.5.h aran.20 .  y  fera  luego  ía  raíz  cu- 
bica de.  20.  el  primero  medio  proporcional  entre 
2é  y.  5.  y  por  la  mífma  arte,  hallaremos  el  fegun- 
do, Porque  multiplicaremos  el  numero.5.cn  fii  y 
liara.2^*  y  cño$af*pot,z»  pdméía  termino^  y  ha- 
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ranio.y  diremos  por  tanto  qüc-R,ciJ.  50  fera  el 
otro  medio  propordonal,de  manera  q  de  a  para 
a„cu.20j  es  conrjo  de  r.cu.  20  páraR,cu.5'Oj  y  de  r. 
cu.so^  para  5.  Ei  fundamento  defta  Regla  €s,quc 
por  EuáiátsfixedímQX\ñvd.áti  enel  §TibrOjque 
.sntre  quaiesquicr  números  Cúbicos  caben  dos 
medios  proporcionaíeSjlos  quaks  pareen  la  pro- 
porcío  délos  números  cúbicos  extremos  en  tres 
^porciojieíi  yguaies,y  cada  vna  deilas  es  la  pro- 
porción de  las  raizes  de  aquellos  cubos,  porque 
la  proporción  délos  cubos^o  dequalesquier  nu 
.meros  foiidos  o  cuerpos  íemejanreSjes  tripla  de 
la  proporción  délos  ¡ados.  Exemplo,entre  8.  y 
27  números  cubí<:os  caben  1 2»y  1 8,  que  ion  me- 
dios proporcionaleSj  porque  de  8  para  12,  es  affi 
como  de  ii  para  iS  ,y  de  i8  para  27,  y  ella  es  la 
proporción  que  2  raíz  cubica  de  8  tiene  para  5 
raíz  cubica  de  zy-F"  por  cíla  c'aiifa  fi  hizieremos 
el  cubo  de  2- »  el  quai  es  % ,  y  ei  cubo  de  5,  cí  quai 
es  125,  y  por  Regia  de  tres  bidcaremos  los  dos 
medios  entre  8,y  í  25:,en.|a  proporción  de  z  para 
.5,que  ion  los  lados  de  aquellos  cubos,  hallarlos 
cmos,  diciendo  afíí :  fi  2 nos  dan  5,  quanto  nos 
dará  8  ?  y  vernan  20,  y  defpues  50,  y  feran  luego 
entre  2  raíz  cubica  de  }>,y  5  raiz  cubica  de  i2;^,los 
dos  medios  proporcionales  rxu.  20,  y  r.cu.50. 
Y  porque  obrando  por  efte  modo  primeramétej 
cubicamos  el  primero  numcro,q  en  efteexéplo 
es  2,  haziendo  dos  r¡:iultiplicaciones,  y  dizimos 
afíí:  1  por  2  hazcn  4,  y  4  por  2  hazen  8,  que  es  el 
cubo ,  y  efte  cubo  es  la  tercera  quaníidad  en  la 
Kegla  de  tres  ,  multiplicamos  por  efta  caufa  efte 
.  numero  8  por  5.,  gue  es  la  fegunda  quantidad,  y 

O    '         lia- 
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liazemos  4© ,, para, partir  por  la  primera  la  qiiál 
es  2b  y  porí^ue  tanto  fe  haze  multiplicado  4  por 
s,y  clprodudo  por  5,como  fi  mülripÜcaffemos 
clmiímo  numcrg  4  porj,  y  el  prodiicTto  por  2. 
y  cfto,  es  affi  en  toda  multipiicacion  de  tres  nú- 
meros vno  por  oírOjComo  aucmos  demonftra- 
do  en  vn  notado  del  cafo  57, délos  que  traemos 
de  Geometría  en  eñe  libro:  luego  fi  de  principio 
fin  ciibicar  al  numero  2 ,  multiplicaremos  el  lu 
quadrado  que  es  4  por  5,y  el  produdo  por  2,ha 
remos  de  vna  manera  y  de  otra  el  numero  q  en 
cite  cafo  es4o,para  partir  por  la  primera  quan- 
íidád  déla  Regla  de  tres,  la  qua!  quantídad  que 
lia  de  fer  partidor,es  2,  y  vefnan  por  tanto  ao» 
y  porque  multiplicando  el  numero  4,por  clnu 
.  mero  5,ha2emos  los  mifmos  2o,€lcufado  feraiue 
go  multiplicar  el  numero  produdto  q  es  20,  por 
el  numero  2,y  elprodudo  que  es  4o,partir  por 
2,  porque  quanto  crcfce  el  numero  20  por  la  muí 
tiplícaclbn,tanto  fe  buelue  menor  por  la  parti- 
ción. Baftara  luego  para  hallar  el  primero  medio 
proporcional  entre  2  y  ^^multiplicar  2  enfi,y  ha- 
rá 4,y  eíle  4  por  s,y  hará  20,  que  fera  el  primero 
medio  proporcional  entre  el  cubo  de  2  y  el  cubo 
de  i,  pero  la  raiz  cubica  deí  mifmo  numero  20, 
fera  el  primero  medio  entre  2,  que  es  R.cu.deÍ 
numero  líjy  entre  5^,qüc  es  r,cu.  del  numero  ¡25-, 
conforme  a  la  Regla  que  auemos  dado.r'por  la 
mifma  arte  comentando  del  s-,  como  íi  fucííe  la 
primera  quantídad  o  antecedente  déla  propor- 
cion,y  tambicjínmera  en  laReglade  tres,muiti^ 
pilcaremos  erfe  numero  5  en  íijy  hará  25?,,  y  eftos 
s^  por  2j  harán  j-o,  y  fera  luego  eíí'c  numero  ^o 
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el  fegundo  medio  proporcional  comentado  del 
iiiimero  S,y  fera  el  primero  comentando  del  nyt 
mero  U5,  y  fera  por  tanto  la  raiz  cubica  de  ío,cI 
fegundo  medio  eníre2y5,qiiefon  las  raizescü^ 
bicas  de  8  yia^.  ir  es  de  ¡  25  para  fó,  y  de  jopara 
20,  y  de  zo  para  8 ,  ia  mifma  proporción  que  ha 
dejpara z»Y  de 5  para R.cu.5o,y de  R.cu.^opara- 
R*cu.2o,y  de  R.cu.20  para  2,  fera  vna mifma  pror- 
porcion,Ia  quai  es  la  tercia  parte  de  ¡á  que  ha  de 
f  para  2.  Y  también  feruira  eftaRegla  en  las  quaíl 
íidades  que  no  fon  números  .  Exemplo,  ü  que- 
remos hallar  dos  medios  proporcionales  entre 
R.»  y  R.  5,  multiplicaremos  s.,[z  en  fi ,  y  hará  a,  y 
eftos  2  multiplicaremos  por  r.  5,  y  harán  r.  12,  y 
fera  luego  el  primero  medio  raiz  cubica  de  r.  i  2^ 
y  para  hallarmos  el  fcgundo,multiplicaremos 
R.5  eníi,yhara|,  ycftos  3  multiplicaremos  por 
R.2,y  harán  R.i8,y  fera  por  tanto  el  fegundo  me- 
dio jppordonal  raiz  cubicadc  R.ig.La  demóíVra- 
cio.íi  que  auemos  hecho  por  el  {f  libro  de  Eucli-r 
des,no  firue  para  efte  cafo:  porq  r.2  y  r*5  multi- 
plicadas cubicamentc,no  hazcn  números,  pero 
fácilmente  fe  podra  conuertir  en  otra  para  femc- 
jantes  cafos,y  la  prucua  particular  defte  cafo  fCf 
ra  eíla:  r.cu.  r.  12  que  es  el  primero  medio  mul- 
tiplicada por  R.cu.R.iSjfegudo  medio  haze  r.cu, 
R.2i6,y  R.2  por  R.jjhaze  R,6,cuyo  cubo  es  r.2i6j 
affi  que  R,(í,cs  R.cu.R.2i(J,  por  lo  qual  tanto  fe  ha- 
ze  multiplicado  la  fegunda  quantidad  por  la  tcr 
cera,q  fon  los  dos  medios  vno  por  otro,  quan- 
to  ts  lo  q  fe  haz«  multiplicando  la  primera  quan 
íidadquees  R»2,porlaquarta  quees  R.|,yfej:a 
luego  de  U  primera  para  la  fegunda,  como  de  la 

O  ií  ter-. 
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tercera  para  la  quarta .  F  que  la  proporción  fea 
continua  también  tiene  fu  prueua^porquc  la  pri 
■  mera  quantidadjia  qual  es  R.s,€S- R,cu.R.S,la  qual 
ftiultiplícando  por  la  tercera,  q  es  r.cu.r.iHj  ha- 
remos !í..cu.R.i44jquc  vale  tanto  como  r.cu.  u. 
yñ  multiplicamos  en  fi  mifiBak  fcgundaquan- 
íidadjla  qualcs  R.cu.R.i2,que  es  el  primero  me- 
dío,íiarcmos  lo  milimo;}-  fera  luego  de  la  prime- 
ra quantidad  para. la  fegunda,como  déla  inifnia 
licgunda  para  la  tercera :  y  porque  de  la  primera 
para  la  fegundá  auemos  prouado  íeraffi  como 
déla  tercera  parala  qijarfa,féra  por  tanto  lapro- 
porción  continua,  de  á:z  para  r.cu.r.12,  affi  co- 
mo de  R.CU.R.12  paraR.eu.ií:.i8,j  affi'Como  de  r, 
cu.R.íS  para  R.5*  Otro  exemplo,  üi  queremos  ha- 
llar dos  medios  proporcionales  entre  el  niime- 
ro  3  y  2  cofas.Multiplicaretnós  5  en  íij  hará  9.  y 
eftos  pporaco.ha2cí?i8  co.yferaluego  eípri- 
iíiero  medio  R.cu.íSco.y  niukípIicaremG$2  CG. 
en  íi,y  harán  4.Ge*  y  eftos  4  ce.  por  ]^  harán  12  ce* 
y  jera  luegc»  el  fegundo  medio  r.cu.  i  2  ce.  Es  la 

frucua,  que  3  por  2  ^o.hazen  6.co.y  otro  tanto 
a;íe  R.cu,  iSco*multípÍicada por  r.cu.  u  ce.por 
qued  produélo^es  R.cu.ai^  cu,  y  manifieflo  esq 
6  co.fon rais  Gubíea de asrt ciibos.  Y  fera luego 
-de  la  primera quantida4,Iaquál  es  3,  para  la  fe- 
=gunda,que es tt.pu.iS có-  cómodela tercera, que 
es  A.CU.12  Ge,parala;quarta,c|üé  es  24.CO.  Y  que  la 
proporción  fea  continua  esta  prueúa,pórqu€;la 
primera  quantidací  multiplicada  por  la  tercera^ 
es  elfegudo  mediójhaze  R.cu.^z^.ce.  y  otro  tan- 
to haze  ía  fegundajque  es  el  primero  medíOjmul 
íiplicáda  m  ñ  .y  fera  luego  de  k  pri(neraparala 
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fegunda,como  de  la  legunda  para  la  tercera,  y  fe- 
ra  por  mno  ia  proporción  continua. 
3.    Bufqucmos  tres  medios  ^pporclonaks  entre 
2  y  S-»  primeramente  bufcaremos  el  medio  pro- 
porcioaai  entre  zy  ^,pór  h  primera  Regla, y 
hallaremos  ¿¡  es  R.ío,y  porla  mifma  íiegia  ío- 
maremos  el  medio  proporcional  entre  2  y  wo^ 
y  hallaremos  que  cu  br,4o,  y  bufcaremds  ram^ 
bien  el  mcáio  proporcional  entre  .R.ioy.5,yha" 
Haremos  fer  RR.z5o,y  leran  luego  proporciona- 
les en  continua  proporción  ete  5  quantídades 
2,  RR.40,  R.  10,  RR.  250,  y  5»  Otro  exempío ;  B..uf.. 
quemos  tres  medios  fiporcionalcs  entre  ?  y  ^..co,* 
Tomaremos  primeramente  por  la  primera  Re- 
gla elmedio  entre  2  y  5C0.  el  qual  hallaremos 
íer  R.io.co.y  entre  2.  y  R.io.co.bufcaremQS  elme- 
dio  proporcional,eí  qual  fera  RR.40.co.  y efte  fe-. 
ra  el  primero  medio^y  elfegundo  fera  r.io  co.y 
por  la  mifjna  arre  hallaremos  el  medio  entre  r^ 
10  co.  y^  co.  el  qua.1  fera  kk.^so  cu.  y  efte  fera  e| 
tercero  medio, 

Y  aííi  como  quancío  bufcauamosdos  mcdioiS 
proporcionales  entre  dos  quantida^es,  engen^^ 
drauamos  los  cubos  de  las  raifraas  dos  quaníi"- 
dades,  y  por  la  Regla  de  tres  les  ínrerponümos 
otras  quátídades  en  la  proporción  de  las  prime.- 
ras  dos,  y  las  raízes  cubicas  deíTasint^rpueftas 
dezíamQS  fer  los  dos  medios  proporcionaks.aD 
fi también  para  que  hallemos  tres  medios  entre 
dos  extremas  quátidades,podremos  engertdraj: 
los  quadrados  de  Jos  quadrados  de  las  dos  epf-^ 
fiemas  jguantidades,  y  interponer  les  ppr  B-^gla 
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primeras  c!oSjporc|iíe  las  ralzes  quadrádas  délas 
raizes  quadradaSjque  fe  llama  raizes  quartas^ds 
las  interpueílas  ferao  los  medios  pro.pordoíia- 
les  que  bufcamos.  Y  para  mayar  Breuedad  po- 
dremos cfcufar  viia  de  las  multiplicaciones,  pa- 
rando calos  cubos  de  las  dospropueftas  qiian- 
fldadeSjenírc  las  quaíes  queremos  poner  los  tres 
toedios  propotóonales,  aÜi  como  quando  buf- 
cauamos  los  dos  medios  engendrauamos  qua- 
drados  en  lugar  délos  cubos,por  la  razón  q  aue- 
mos  dado ,  que  lo  que  crefce  por  iamukipiiea- 
cion,fe  bueiue  menor  por  la  particio,hcchapor 
el  mií'monumcro,por  el  qualfe  hizo  la  multipk" 
cacion.Exemplo,paraque  hallemos  tres  medios 
proporcionales  entre  2  y  5,muicipiicaremos  pot 
5  el  cubo  de  2,  eS  qual  es  8,y  el  produílo  fera  40, 
y  fera  lue¿o  el  primero  medio  rr.  40, 5^  para  que 
hallemos  el  tercero  medio,quc  es  el  primero  co- 
mc^ando  del  extremo  termino,el  qual  es  jr,mul- 
f  splicaremos  por  1  el  cubo  de  íjque  es  !?5r,  y  fera 
el  produdo  a5o,v  fera  luego  el  tercero  medio  rr. 
ayo.  Y  para  q  hallemos  el  feguncío  medío,clqiiai 
queda  en  el  rnedio  entre  los  dos  extremos  ter- 
íitinos  2  y  5,  y  también  enel  medio  entre  jtR.40j 
y  RR»  2^0  podremos  yfar  déla  primera  Rcgla,di- 
ziendo  afíi;  2  por  y  hazen  io,y  la  raíz  de  lo  fera  el 
íegundo  medio.O  podremos  viar  déla Heglade 
f  rcs,diziendo  affi:fi  %  nos  dan  RE4o,quanto  nos 
dará  la  mifma  RR.40Í  multiplicaremos  RR.4opor 
RR.4o,y  hará  R,4o,láqual  particdo  por.2,vernaR» 
I®  Ja  qual  couertída  en  raíz  quarta,es  RR.xoo.ür  m* 
tiificfto esjqcfto  en cffedo  no  es otracofa/mo ha 
»er  los  quadrados  delo#  quadrados  de  i  y  dey.di 
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Mtnáo  afím  por  2,hazc  4,y  4  por4,lia2;c  íé,q  es 
el  quadrado  del  quadrado  de  2,y  dezir  entonces 
por  la  Regla  de  tres,  íi  2  nos  dan  5-,  quanto  nos 
dafan  íóíy  vcrn54o,y  dezir  otra  vcz,fu  nos  dan 
5,quanto  nos  darán  40^*  y  vcrnan  ioo,y  por  otra 
Regla  de  tres  de:<ir  afíirri  2  nos  dan  y^quáro  nos 
darán  íooÍ.  y  vernan  250,  y  ios  milrnos  250  ver- 
niandíziendo  afñ:  fiónos  dan  2,quanto  nos  da- 
rdn6zs^  que  es  el  quadrado  del  quadrado  de  5-. 
Deíia  manera  quedan  5  quantidades  cotinuadas 
en  vna  mifma  propordon,que  es  la  propordoó 
délas  dos  extremas  quantidades  entre  las  qua- 
les  queremos  poner  los  tres  medios  propordo- 
nales,  y  las  fus  raizes  quartas,  que  fon  raízes  de 
fus  raizes, quedan  también  "en  continua  propor- 
ción, que  es  la  quarca  parte  de  la  proporción  de 
las  dos  extremas  ;pero  los  otros  dos  modos  de 
qauempS  vfadojfon  mas  breues  en  laopcracíon, 
de  los  quales  daremos  otro  exemplo  ►  Bufquc- 
jnos  tres  medios  proporcionales  entre  2 y  4.  Di- 
remos pues  afñ:  2  por  4  fon  8,y  fera  luego  r.8  el 
íegundo  mcdí0,y  2  por  R..S,haze  R.jz.y  lera  elpri 
mero  medio  RR.jijy  R.g  por  4,ha2e  r.  128,  y  lera 
luego  el  tercero  medio  rr.  i  28,y  queda  defta  ma- 
nera 5;  quatidades  cotinuadas  envna  mifina  pro- 
porción a,  RR.32,  R.8,  RR.i28,y  4,  y  tanto  vale  r.8 
como  RR,(54.  Por  el  otro  modo  diremos  affi  ;  el 
cubo  de  2  es  8,  y  8  por  4 ,  hasc  52,  y  fcra  luego 
el  primero  medio  RR.52,  y  para  hallar  el  terce- 
ro medio  diremos  affi :  el  cubo  de  4,  es  (S4,  y 
é4por2  jhazen  128,  y  fera  luego  el  tercero  me- 
dí© RR.128,  comentando  de  2,0  el  primero  co-» 
meneando  de4,€l  íegundo  hallaremos  mültipli- 
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cando  a  por  4,y  harán  8,y  fera  luego  el  fegwído 
medio  R.8*,  o  RR.64,c|üe  es  lo  miímo* 
4.  Buíqmmos  mtre,2,y.-^.quztrQ  medios  pro-, 
porcfonales .  Tomaremos  d  quadrado  delqua* 
drado  dt'.2,  dqualcs.i6.  yeftos.líí.  multipiica- 
remos  por.^.y  haran.4S.ylaraÍ2  quinta  de.4g, 
aqüe  llamamos  rziz  rekra  prima  de .  4g,  íeraeí 
primero  medio  proporciona!  .  Y tño(tmk 
de  hallar  porRcgla  de.  5,  engendrando  el  relato 
primo  de,  2.  el  quaí  es.  j 2.  y  des/r  aíñ,  íi  2.  n(7S 
.  dan. 3.  quanto  nos  darán  32f  y  vernian.4S\y  que- 
dada entonces  el  numero  .  2.  que  es  la  primera 
qoantidad  délas  feis  proporcionales,  contando 
los  quatro  mcdios,por  raíz  relata  de. jx.y  la  raíz 
quinta  de*  4^,  feria  la  fegunda  qtiantidad ,  y  de 
4«S'.  para".52 .  eg  y  vezes  la  proporción  de  las  fus 
raizes  quintas  o  relatas.  Mas  porque  el  qiiadra- 
do  del  quadrado  de.  2.  boluiendoío  a  imilriplí- 
car  por.  2.  hazc.  32  .  que  es  el  fu  relato  primo,  y 
cíTos,32.  auiamos  de  multiplicar  por. 3. y  partircl 
produdio  por.  2.  efcufamos  vna  multiph'cacion, 
y  vna  partición ,  muitfpjicando  el  quadrado  del 
quadrado  de.2.  por  el  numero,  j.  y  viene  tanto, 
eonío  ñ  multiplicaremos  por  2.y  boluicramos  a 
partir  por  el  niifmo  nuinero.a.Auiédo  pues  hal- 
lado el  primero  medio  proporclonaljcomcn^afí^ 
do  del  numero. 2.  por  lainírmaarte,haílaremos 
clquarro  niedio,que  l'craprimero  commcn^an- 
do  del  numcro,3.  y  diremos  arfi,eí  quadrado  del 
quadrado  de.  3.  es»  81 .  los  quales  multiplicarc- 
-  mos  por  .1.  y  harán.  162.  y  diremos  lu£go,qúc  la 
'ral;5^quintade.i^2.es  el  quarto  medio  proporci- 
onaL  y  para  haUíijE  los  otros  dos  medios  conti- 
nua- 
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nuaremos  la  prpporción  de.i.para,  5,  büfcando 
las  otras  quantidades  propordonales  fobre  el 
numero.4á.  porque  las  fus  taízeí»  quintas  fcrao 
los  otros  dos  medios ,  y  diranos  pues  aííijfi  2.. 
nosdan.  3 .  quanto  nos  d2ra.4^  /y  verna el nu- 
mero*72oy  R.  quinta  o  relata  de.72.  ferael  fegü- 
do  medio. íten, diremos  áffi/1.2.  nos  dan.j.qua- 
íonos  dara.72í'  y  vernan.  loS.y  raizquintadc 
S08.  feracI  tercero  medio proporciona!,elquar- 
ío  ya  fue  hallado ,  o  lo  bufcaremos  de  nueuo 
por  la  mifnia  arfe  por  la  regla  de.].  Queda  luego 
cílas  feís  quantidades  continuadas  en  vna  mif- 
ma  propordon,la  qual  es  quinta  parte  déla  pro- 
porción fefquíaltera  j  los  relatos  primos  deílas 
feis  quantidades  van  continiiadosenproporcio 
fclqüialtcra.El  fundamento  de  toda eíla  dodíri- 
na  es ,  que  entre  dos  números  quadrados ,  cabe 
vn  numero, el  qual  es  medio  proporc!onal,y  de 
quadrado  aquadrado,es  la  proporción  dupla, 
deía  que  tkné  entre  íi  las  fus  raizeSjy  la  propor- 
ción defas  raízes,  es  ygual  ala  proporcio  q  rierie 
aquel  medio  proporcionalconelvno  deles  dos 
quadrados.  Y  aun  queios  números  no  í'eah  qua- 
dradoSjferatoda  vía  lo  mifmo,  porque  ios  po- 
dremos reprefentar  en  íuperficies  quadradas, 
pero  en  tal  cafo  el  medio  proporcional  no  fcra 
numero,mas  antes  íera  raíz  forda  del  produ¿í:o 
por  la  multiplicación  délos  dos  nurneros,  entre 
los  quales  bufcamos  el  medio,  vno  por  otro.  Y 
entre  dos  números  cúbicos,  caben  dos  medios 
proporcíonaleSjlos  quales  fon  numeros,y  la  pro 
.  porcio  que  tienen  entre  fi  dos  números  cúbicos 
es  tripla  dda proporcio  délas  fus.raizes  cubicas, 
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y-la  -proporción  .délas  fus  taizes  cubicas  e!  ygua! 
ala  proporción  del  vn  medio  proporcional  aí  o» 
troníos  quaks  dos  medios,íon  los  que  caben  en- 
tre ios  dos  números  cúbicos.  Y  entredós  qua- 
drádos  de  quadrados  ha  tres  números,  los  c]ua- 
les  fon  medios  proporcionales  entre  ellos.  Yia 
proporción  que  tienen  enirefi  dos  quadrados  de 
quadradoSjCS  quadrupia  déla  proporción  de  las 
rm^esá€  £us  raizes.  Y  entre  dos  relatos  primos, 
caben  quatro  números,  q  fon  medios  ¿)porcio~ 
naks  entre  elíos,y  la  ^porción  délas  raizes  rela- 
tas délos  dos  relatos  primos,  es  la  quinta  parte 
déla  proporcio  délos  mifmos  relatos,  y  es  ygual 
ala  proporción  que  qualquier  délos. 4.meciios  q 
caben  entre  dos  relatos,ticne  para  al  otro  medio 
propinquo.  Y  conforme  a  efto  procede  las  on-as 
quaníidades,que  fon  quadrados  de  cubos,o  cu- 
bos d^.quadrados,  las.quales  lleuan  fu  cuenta,  y 
todas  las  otras  q  van  fubiendo  en  la  proporcio, 
y.  Biífquemos  entre.2.  y.4.cinquo  medios  pro- 
porcionales. Porque  el  tercero  medio  quedaen 
d  medio  entre. 2,  y.4.  multiplicaremos. z.por.^. 
y  haran.8.  y  fera  luego  el  tercero  medio  R,8.y  en- 
tre.2.y  r.K« bufcaremos  dos  medios,  los  quales 
hallaremos  obrando  por  la  fegundaregla,y  diré 
mos  affi.2.por.2.  hazen,4.y*4.por  R.S.haze  r.í28. 
y  fera  por  tato  el  primero  medió  raíz  cubica  de 
laraiz  quadrada  de.  128.  iten,  multiplicaremos 
R,8.en  n,y  hara.8.y,eftos.8,  por.i.  hazen.KS^yfc- 
ra  luego  el  fegundo  medio  s..cu.  16 .  Fpor  efta 
snifma  arte ,  Kailaremos  los  otros  dos  medios 
entre  R.8.  y  .4.  diziendo  affi:  r.§.  porfi,ha??.SÍ. 
y.€ftos,Srpor,4.h*i??e2V|2«.y  kxümgQ€Í^mrt& 
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mtáío  R.CU.52. y  multípIicaT€mos.4.cn  f!,y  hará 
i6.y  cílos»i6,por  r.8.  hatCR.204¿«  yíerapor 
tanto  ú  quinto  medio  raíz  cubica  déla  raizqua- 
drada  dc.204ÍÍ.  Y  los  mifmo$  medios  proporci- 
onales hallariaiMos  íl  de  principio  engendraíTc- 
¡nos  el  cubo  del  cenfo,  o  cenfo  del  cubo  de»  2.  cl 
qual  es6^»y  fueffemos  cóftituiendo  números  crt 
la  propordo  dc.2.para.4.1os  quaks  fon. «$4.  uS» 
2f  (5. 5'i2.io24. 2048,409(5.  Porq  las  fus  raíz  es  fex- 
ías,q  fon  raizcs  cubicas  délas  quadradas,oqua. 
dradas  délas  cubicas  íerá  colíocadas  en  vnamíí^ 
ma  y  continua  proporcion,y  es  la  primera.»,  y  la 
fcpíiíiia*4.  ypor  cfta  cuenta  cntrc,2.y,4,qucdaíi 
5.  medios  proporcionales. 

6.  Paríamos  elnumerp  que  nos  fuere  dado  ea 
tales  dos  partes,que  fea  la  vna  dellas  medio  pro*- 
porcídnaljcntrc  la  otra  parte,y  quaiquier  otro  nii 
mero  que  nos  fuere  dado .  Excmplo,  ¡partamos 
12.  tn  tales  dos  partes,  q  fea  h  vna  deilas  medio 
proporcional  entre  la  otra  parte,  y  el  numero.2. 
y  h  Regla  fera  efta;  Multiplicaremos  cl  numero 
u,  por  el  numero. !♦  y  haran.24.  y  tomaremos  la 
mirad  de.2.  la  qual  es  t,  y  eftc  r,  multiplicado  en 
fijhara  i.y  ello /untaremos  con  los.24,y  fcran.25'. 
y  déla  raíz  que  es.5.  facaremos  la  mitad  dc.2.quc 
cs.i.  y  quedaran.  4.  'y  cite  numero,4.  fera  el  me- 
dio proporcional  entre  los.g.quc  quedan  de.u.y 
cl  numero.2.  Otro  excmplo.Partamos.12.en  ta- 
les dos  partes,  que  fea  la  vnadellas,medio  pro- 
porcional entre  la  otra  parte ,  y  el  numero.  16» 
Multiplicaremos .  16.por.12.  y  háran.í92.y  ia  mi- 
tad de.i6.que  cs.8.  multiplicaremos  en  fi,y  hará 
^4.1os  quale$«^4«  ¡uacaremos  con.  j$z,  y  hitm 
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2Í6.  cuya  raíz  es.ió.delaqual  íaoircrnos.ly  que^' 
darán  otros.S.q  ierael  medio  proporcional  entve 
4.cjue  quedan  del  numcro.i2.)!  ló.Tercero  exera- 
plo/i  querernos  partir  el  numero. so. en  tales  dos 
partes  que  fea  la  vnaddlas  medio  propordonai 
entre  íaotra  parre  y  el  numero.j?.  multiplicare- 
mos, lo.  por.9.  y  harán, 90.  y  multiplicaremos  en 
fi  la  mitad  de.^.que  es.4  |.y  hara.20  4.  ell:os.zo|. 
juntaremos  con^^o.y  harán, no  |.cuya  raiz  es.ioi.. 
delaquai  íacarcmosla  mitad  de.p.  que  es.4  r-  Y 
quedaran. <S.y  fcra  luego  el  numero.ó.la  parte  de 
10.  que  es  el  medio  proporcional ,  entre  la  otra 
parte  de.  10..  que  quedadla  qual  es.  4 .  y  entre  el 
numero.9.  Eíla  regla  facamos  deía  opcració  que 
fe  haze  por  Algebra, 

7.  Partamos.io.  en  tales  dos  partes^quc  fea  en- 
tre ellas  el  numero.4.  medio  proporcional. Eílo 
no  es  otra  cofa,  fino  partir.  io«  en  tales  dos  par- 
tes,quela  vna  multiplicada  por  la  otrajhaga  16, 
que  es  el  quadrado  de.4.por  quanto  ía  multipli- 
cación de  vn  extremo  por  elofro,haze  tanto  co- 
mo  el  medio  proporcional  ^  multiplicado  enfr 
mífmo.Sera  luego  la  obra  efta:  Muliipiicaremos 
cafi  ia  mitad  de.  lojaqüal  es,  5.  y  harazs-.  y  de- 
ílos.z5.facaremos  el  quadrado  ík.4.el  qual  esjcí 
y  quedaran.g.cuya  raíz  laquales.j.facarenros  de 
5.,  y  quedaran.  2.  que  fcran  la  vna  parte,y  la  otra 
fera.K.  que  quedan  facundo,  2.  de.  10.  o  juntare- 
mos con-íT"  ía  raiz  áe:(^,  que  es,  3 .  y  haremos.  {?» 
que  fcran  la  vna  parte,y  lo  que  queda  de.io,  q  es 
2.'  fcra  la  otra  parre,  Efta  regla  fe  demoíirara  por 
Ja.5ii  propoíicion  del.a.libro  deEuclides,porquc 
.Cacando  del  quadrado  déla  imlEad  de  k  lioea  qm 
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en  efte  cafo  es.io.el  re¿i-angulo.i($.íjuedan.9»quc 
es  el  quadrado  déla  parte  q  queda  entre  el  punt® 
medio  de  toda  la  linea,  y  el  punto  que  ladiuíde 
en  las  partes  dcfiguales  que  queremos  conofccr, 
y  Tacando  la  rai:?;jquc  es.j.deía  mitad  que  en  eítc- 
caíb  es.j.  quedaran.!,  por  parte  menor^y  junta- 
dolacon  la  mitad,haremos.S'.  por  parte  mayor* 
i'  átfíR.y.  regíanos  parefce  neceíTario  poner  al- 
gún exemplo  en  ks  dígnidadeSjpara  pradica  de 
los  cafos  que  enel  Cap.í.dela  íerceraparte,auc~ 
•mos  de  poner. Gomo  fi  nos  dixeííen,queparra- 
nios  í^cnnfo  en  tales  s»  partes  que  fea  entre  ellas 
medio  proporcional  i, cofa,  que  es  lo  mifmo  que 
dezÍF,partamos  í  ce.en  tales  2.partes,que  multi- 
plicando k  vna  por  la  otra^hagan  r.ce.  Obrare- 
mos aflí  conforme  ala  regla.  La  mitad  de  i.  ce.  es 
J  ce,que  multiplicada  en  fi,  haze  |  ce  ce.  del  qual 
facaremos.  i  .ce.  y  quedara  I  ce  ce.w.i.ce.y  la  raíz 
vniueríal  dcfto  q  queda,;unta  con  |  cederá  vna 
deks  partesj  la  otra  parte  fera  f  ce.menos  la  di- 
cha rais  vniueríal.  Y  la  prueua  dcfta  obra  icra,q 
multiplicando 2 ce.p.R.v.^ce.ce.vi  i.  ce.  por]  ce* 
m.R.v4  cc.ce.w.i.ce.  haremos  i.  ccnfo.Y  en  tales 
mulíiplicacioneíi  como  eftas  deuemos  de  tener 
aduertencia,para  q  no  nos  embaracemos  obran- 
do. Ypara  eílo  lera-bueno  ponerlas  dichas  dos 
partes  en  orden»  como  folemos  hazer  multipli- 
.cando.Y  multiplicando  primeramente  |-  ce.  por 
I  ce.harcmos  I  ce.ce.y  multiplicando  defpues la 
R.v.  vna  por  otrajharemos  m  ^  ce.cc.m.i  .ce.qiic 
fe  ha  de  reputar  por  vna  Ibla  quantidad ,  puefto 
cjue  tenga  dos  nombres.  Sera  luego  toda  ia  su- 
ma que  haze  la  dicha  multiplicación  compuefta 
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í  ce.p.R.v.Jce.cc.,K.,.«.    f"  ^°^  q,"am¡da<Iei, 

|cel«.v.íc..ce.¿;...ce.     '«J""?  f  «•  «•  3 '" 

I .  ,,,  -^ ■     otra  es  m.l  ce.  ce.  m.  j. 

4ce.«.m.^ce.ce.m.  ,.ce.    ,,_  ^  „  compuefta  dt 

dos  nombres .  Y  no  hazcmos  cuenta  délas  dos 
multiplicaciones  en  ^ .  porqué  vna  desliase  ia 
otra.íuntaremospues  i  ce.ce.  con  la  otra  quan- 
£idad,que  es  í/i.|ce*ce.mj.ce.appiicaíidp  el.  i.  ce. 
con  declaración  de  p.  al  \.  ce,  cc«  y  fera  k  dicha 
suma  rc61:aiiientc  conuertida  en  efta  quántidad 
i.cc.  p.  ;^  ce.ce.  m  \  ct.cz»  que  vale  tanto  como  i, 
ccnfo  .y  deílo  auemos dado auiíb enel capirulo 
del  sumar  las  dignidades.        '  ' 
8.  Partamos  elnumero  4  en  la  proporción  que 
tiene  el  medio,y  dos  extremos.  Efta  proporción 
no  fe  puede  hallar  en  números ,  y  es  quandodc 
toda  linea  para  k  paree  mayor,  es  tal  proporció 
como  defa  parte  mayor  para  la  mcnor,y  es  quan 
do  la  linca  dada  fe  parce  tn  tales  dos  partes,  que 
el  quadrado  deía  parte  mayor  es  ygual  al  rcdan- 
gulo  comprehcnfo  por  toda  la  lincay  parte  me- 
nor^porq  fiendo  am  partida,  de  toda  la  linea  pa- 
ra la  parte  mayor,fcra  la  msfma  proporción  que 
deía  parre  mayor  para  la  menor,  de  manera  que 
s|iieda  la  parte  mayor  medio  proporcional  entre 
toda  la  linea  y  la  parte  menor .  Queriendo  pues 
partir  el  numero  4,,en  efta  proporción,  diremos 
,  affu  el  quadrado  de  4  es  íé,y  la  mitad  de  4,  es  2, 
cuyo  quadrado  es  4,  y  cftos  dos  quadrados  /un- 
tos híizcn  20,  facaremos  pues  la  mitad  de  4 ,  la 
qual  es  1  déla  raíz  de  2o,y  lo  q  queda  fera  la  parte 
mayor  j  y  eíTa  parte  mayor  facaremos  de  toda  la 
linca,  la  qual  en  €ft<  cxemplo  es  4,  y  quedara  la 
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parte  121  eíior ,  De  manera  que  paríícndo  4  ce  k 
ipropprcíon  que  tiene  el  mcdio,y  dos  extremas 
fera  la  parte  mayor  r.  so  m.  2,  y  la  menor  fcra  6 
m.R.2o,y  entramoaslas  partes  juntas  foii-4,y  tara 
íofe  hararnultiplicando  4pór  6  w.  R.2o,,como 
RUo  w.z  enfi.Porqüe  el  quadrado  de  r.2o.w.?-cs 
Z4.m.R.  jiOjy  mmtiplicando  4  por  <í  m.R.2o,fcra 
el  prodüdo  también 24 m.R.jio.La  demonftra« 
don  defta  Regla  trae  Eudides  cnel  fcgundo  li- 
bro y  enel  (5,  y  delia  vía  muchas  vczes  en  los 
poítreros  libros. 

p.  Con  eiias  Reglas  dclos  medios  proporcio- 
nales, juntaremos  efta  nona,  por  la  dcceflidad  q 
della  adelante  puede  auer.  Partamos.ío.en  tales 
dos  parteSjque  el  quadrado  déla  mayor  exceda  al 
quadrado  déla  menor  en  ,60.  que  es  menor  m¡-~ 
mero,que  el  quadrado  de,io.cl  qual  es.too.  Dire- 
mos affi.<ío.partidos  por.io.vicnen.ó.eños.í.fa- 
caremos  de.  lo.  y  quedaran.  4.  y  la  mitad  denos 
4.  la  qual  es  2.  fera  la  parte  menor,y  la  mayor  fe- 
ra lo  que  queda  de.ro.  que  es.  8.  Y  la  prueuaafíi 
lo dizejporquc el  quadrado de.g.es 64. y  elqua- 
drado  de.2.cs.4.  y  es  portante  el exceíTo  6ú»  La 
demonftracion  defta  Regla  fe  hará  por  la  fexta 
propoíiciondel  fegundo  libro  de  Euclid.la  qual 
dize,que  fi  vna  linea  fuere  partida  en  dos  partes 
yguales ,  y  le  juntaremos  redámente  qualquiec 
otra  linea,  lo  que  fe  haze  de  toda  la  linea  com- 
pueftá  en  la  que  fe  junto  con  el  quadrado  de  ía 
mitad  déla  primera  linca,  fera  todo  efto  ;unto 
ygual  al  quadrado  déla  linea  copticíla ,  de  la  mi- 
tad déla  primera  linea,  y. delá que  rc¿íam ente  fe 
junto,Porquc  en  cfts  ^xemplo  (y  es  la  demon> 
'  •'  ílra- 
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,.  fíracion  vniuerfal )  pues  par  tiendo,  tío .  por .  io« 
vjeíi€!i.<>»muldp!icando  luego.io.poréJiará.  6o. 
Entéderemospues  la  parre  de,ío.q  quedadla  qua! 
CS.4,  partida  por  Is  mitad  en. 2,  y  i.y  que  k  aue- 
nnosjmuado.f5.qije  todo  ;unto  es  10 .  iera  luego 
por  ía  6.de!  regundo,el  quadrado  déla  linea  com 
puerta  de  2  y  dcé^que  fon  8,y  vale  %,yguaU  lo 
queíe  haze  de  toda  la  linea  compuefia  la  qual  es 
lo,  en  la  que  fe/unro,  que  es  6,  y  vale  6o,jünta- 

<  nienreconei  quadrado  de  z¡>  que  es  ía  nsitad  de 
4,y  vale  4.  Excede  por  efta  cuenta  el  quadrado 
díj  {?,que  dixímos  fer  la  parte  mayor  al  quadra- 

.do  de  .2,quc  queda  por  parte  menor  enel  nume- 
ro 6o,que  es  clrcíi-anguloqueíchazedetodaia 

,  iincacompueíla  en  la  linea  queymaginamos  fer 
rcdrame lite  junta. 

$^  D  das  Titile s  délos  Uno  míos.  Cap  .11^, 

ENtre  todas  eíías  reglas  es  la  feptima  de  ¡ñas 
frcqiiente  vio,  y  por  ella  fácilmente  los  A- 
rithmericos  halla  la  raí;?:  qiiadrada  de  qüaí- 
quier  binooTiio.  Porque  no  es  mas  neceííariOjque 
partir  la  quamidad  mayor^o  nombre  mayor  del 
biiioiroio  en  tales  dos  partes  jq  la  vna  miiícipli- 
cadapor  iaotrajhaga  la  quarta  parte  del  quadra 
do  (déla  menor  quanttidad  ,0  menor  nombre  del 
iiiiíhio  binpniiOi  Exempíojfí  queremos  hallar  la 
raíz  defte  binomio  8. p  R.éojporque  mayor  quaíi 
tidadcsel  numero  _S,qucR.éo.paríiremos  8  por 
la  7  Regia  en  tale^  dos  partes ,  que  la  vna  mui- 
tiph'cada  por  la  otra,haga ís^^  esla  quartá  parte 
deJ  quadrado  dcla  menor  qultidadjcl  qual  es  6oj 
y  fe!;a  ,|a  vna  parte  ^,  y  la  otra  fera  3 ,  y  diremos 
JuegO;  q  cftc  binomio  r.  f  .p  k,  |  es  V2ÍZ  q uadrada 
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del  binomio  8  px.fJo.y  la  experiencia  que  fe  ha» 
;^efflultipiicádo  r.jtÍ' r.J  en  íi,lo  mueííra .  Otro 
cxctnplo  ;  íi  queremos  hallar  ¿a  raiz  qiiadrada 
étñt  binomí<5  6  p  R.<áo,porque  mayor  quanttdaá 
es  a.<So  que  é^y  ei  quadrado  de  6  es  56^  y  ia  quar- 
ta  parte  del  tai  quadrado.  es  (j.  partiremos  ia  r, 
4o  en  tales  dos  partes  ,  que  lá  vna  muitipíicada 
por  !a  otra,  haga  9,  y  fera  la  parte  mayor  R.15.P 
R.¿,yla  menor  fera  E..i5»»j.R.í$,yÍ€rapor  tanto  ia 
rai^  qtíadradade  6f  R.6o.efte  binomio  de  rai«es 
víMuerfales,ei  qual  es  r,  V.R-.I5-.  p  R.é.  §  r.v.&.í^-, 
m.ii.í6.cuyo  valor  fera  tanto  como  n.v.é.p  r.íS^o, 
ífqae  «I  dicho  birsomío  de  raizes  vnÍMerlalcs, 
f«a  raÍ2  quadrada  ád  dicho  binomio  é»p  «.6o.fc 
ve  iíiultiplicaíidolo  til  fi  mifmo,  porque  la  prí- 
Hfi^raraiz  vniíierfal  mulcipíicaáacnfj^haaie  r.i5, 
f  R-.6,y  la  f^giinda  rzsulriplicada  en  íi ,  hazc  r.ij-, 
líi :R.¿,que  valen íaííto  como^osraúesdc jfjas 
qtiaks  juntas  fon  la  r.6o»  Multiplicado  dcfpujes 
3t*v.R.i5.  p  R.4,por  R.v.R.íy,  ;ií.R,<í,  haremos  raíz 
Víiiuerfai  de  i5.m.íí,la  qual  raíz  vniuerfal  es  5>y 
porque  cíla  multiplicado  ít.  ha  de  hazer  dos  ve- 
tees, valdrán  Iwego  entrambas  (í,  y  toda  la  raul- 
íiplicacioíijunta  valdrá  6.p  R.ío.Otroexemplo: 
Si  queremos  hallar  la  raí?:  quadrada  defte  bino- 
mio R.í^o.  p  R,  4.0,  Partiremos  «.  <ío>  en  tales  dos 
|sarccs,qu«  la  vna  multiplicada  por  la  otra,hag& 
«o,  q  es  la  quarta  parte  de  40  quadrado  del  me- 
lior  nombrc,y  fera  la  vna  parte  R.ií-.p  r.j.  y  la  o- 
tra  fera  R^t^m.  R.5'.  y  fera  por  tanto  raiz  quadra- 
«da del  binomio  R,(ío.p,R»40,eftc  binomio  áñ  raí- 
2es  vniuerfales  R.v.R.15.^  R.í-.pR.v.aJí.rá.R.?. 
Fpor  l2  mifma  manera  hallaremos  las  raizes 


...«fiíaáraéiis  délos  reeífos.  Exeiiiplo/i  queremos. 
vliaiiaí  k:raíz,c]uadrada  de  g.m,  k6.q,  parrirernos 
;,e<?nía'kez;|mp'S  al  principio,ci  num.ero  H  eii  tales- 
;<iOS:p^r.tes:qu£  la  vaa  por  la  otra  haga  t  s^y  feraü 
.5y-5,yíera'por tanto  la  raizquadrada, áá áicko 
lecifo  R. 5*111,  R.5.  Jpeíí-a Regla  re.coUige,que  toda 
bííioo?,:»' .tiene  raiz  qüadrada  jiifta  y  puntual , 
;pgí^  ^wmfVií  h  quancidad  111  ayer  fe  pwedc  par^ 
;tír.«ri:|Mks  dos,  parres, que,  ¥,na.muitipi|cada.por 
,^£raihíigft!a:  quarta.paítc  d^>!,  quadrado  déla  quá- 
ti.4ad■^!le1aor,qu^ c-íí  d mer.>or' nombre: y  ía-mzS 
;deíl-Ot''e%qiK  lí?-niítaxi-deia,quáridad  íríayanfi^ 
^Q'^o'iltoyltíplicadíijhaze  vn  quadrado  mayor 
•,%la  quartA'paíte  cieiquadrado^'dtí■  la  m;eíK>j;¿por 
quaiito'eía  qpartíi  pane  del  qiiádradQidekmei 
nor,es  el q'uadrado:d-?k íBiradácil miim aíqiiaít 
tid  ad  pienor  o  no  ib  b  r  e  m  c  ñor,  y  pode  r  k  ha  por 
íarofecar  laquarta  parre  del  quadrado  delaine^ 
ñor  del  quadrado  deíamij-ad  déla  qiuuidad  ma- 
yor o  nombre  roayordel  binomÍQ,y  podreiims 
feguiren  la  diclia  partición  la  dkln^  íepEitii'a.ii&- 
gla.  ExempiOj  En  efte binomio  g  p  r.  <ío,  mayor 
qiiantidad  es  k,qu€  r  6o*  porque  8  es  iR;645Ía  mis- 
tad de  ^jGS  4,  y  la  tincad  de  r.6c?;  es  r.  íy.  niayor 
íeraluegoií)  quadrado  de4,qu.e  15  quadrado  de 
itas'.  y  por  efta  cauí^'bienpodremos  faGaíi  i5ide 
a6,y  fe^uir  la  operací'0n;df  la  7  -Regla-Tiene  efta 
jRegla  q  auemos  tr^ido^dela  quaLv Jan  los  Aritfe 
mericos  fu  fundameto  cnel  to.U^»"o  de  Euclides, 
empero  nos  daremos.razon  deila  por  otro  mo- 
do mas  fecil^y  fera  pfte;  ftaanifiefro  es,quequa! 
qiiler  binomio  engendra  iii  quadrado  por  mul- 
tiplicación 3  y  la  Yi&  por  la  qual  procedemos  es 
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compoñtíua, Porque  fe  hazen  quatro  multipli- 
caciones,  ks  primeras  dos  fon  ios  dosquadra- 
dos  délos  dos  nombres  del  binomíosporque  ca- 
da vno  dellos  fe  muitiplia  en  íi  mifiiío.  Y  cftos 
dos  quadradosjuntoSjConñituien  laquanddad 
jmayor  o  nombre  mayor  ddí  binomio  engendra- 
do. Las  otras  dos  multiplicaciones  fon  youaies 
entre  fi,porq  cada  vna  deílas  es  el  dudo  de  vna 
parte  en  la  o£ra,la  qual  fe  toma  dos  vezes,y  ha- 
ze  la  quatidad  menor  o  nombre  menor  del  qua- 
drado  engendracío,  y  aífirerulcaconftituídp  el 
binomio  quadrado .  Sf  que  el  duplo  defte  ¿iiSto 
de  vn  nombre  cíel  binpmic)  enel  otro,fea  menor 
quantidac!  que  los  quadrados  de  entrambas  las 
partes  ;unros,  fe  prueua  muy  claramente  por  lá 
9  y  sdel  fegiindo  libro  de  Euc lides- Siendo  pues 
allí  coftiíuido  el  binomio  quadrado  por  la  mü! 
tiplicacion  de  fu  raíz,  eíi  íi  mifmájboluiendo  por 
la  miíma  viá,podremos  relbluer  el  quadrado  era 
e(Ta  raÍ2"fuya,  Forq  en  eíí:emífrii'oex¿mplo,erí¿l 
.qual  el  binornio  Ro"«p8-5  multiplicado  enfi,hi- 
20  8  f  R,$o.  fi  queremos  hallar  la  miz  deffe  qua- 
drado 8'  p  R.do^porquc  la  mitad  de  r.(>o.  nobre 
menor,  es  r.is-  partiremos  ,S  nombre  maypr ei? 
tales  do^s  partes,  que  la  vna  multiplicada  por  la 
pti;a,híig^,t5-,  y  obrado  por  la  7  Regía  délos  me- 
dios, ¿paícionaíes,  la  yiia  dellas  hallaremos  fer 
;f,y  laótra  j*y  fcra  j^or  tanto  la  raíz  quadrada  del 
..dicho  binoiiiip  R.,5.  p  a; 5.  porque  5y  5  Hazeñ.í?, 
que  ese!  nombre. mayor,y  r,^  por  R-. 3 ,ha;5^n  por 
;vna  fpla  multiplicacjon,R.t5,y  por  dos  miilti- 
,plícaciphes  R.j6o.  Y  puefto  que  efta  demonftrat- 
doíifeaic^ciía  .eñ  cítpSi'termiñps,  y  parefca  por 
"  ''' *    '  "'        P  í]'  elfo 
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éflo  paríícular,es  empero  vniucríal  en  Iz  n^íté 

L$^Delas  raííí:es  cubas  deks  binomios  cubos» 
A  Kegk  para  hallar  las  ráizes  cuhm  binomi* 
cas  de  ios  hinoiñíos  cuboi,  traeremos  por 
lamifmamanera,  ypor  las  mífmo?  difcur-* 
los  que  h  hallarnos:  y  la  inuencion  no  es  diffe^ 
itñte  ¿ti  arte  que  tuuimos  pafa  fecar  las  raíses 
€|iiádírada$  délos  binomiosjputfto  que  todo  bí- 
Jiofnfcf  1$  qiiidradoj  pero  no  e$  cubo  qiialtjukr 
l)inoií1ií<r.O  qum  bweno  fucra^/i  los  Autores  que 
tfcriuierort  en  ¡as  faeneras  Mathcmaticas ,  nos 
ciexáran  cfcfipfos  ios  íus  inuentos  por  la  mifma 
via,y  con  íos  mifmos  dífcurfos  q  hizíéron,hafl:a 
que  paraftín cu eüoíí.Yno  como  Ariftoreles du 
2€  en  laí  Meehanica  délos  artifíces,  q  nos  mueí- 
fran  dek  fíiachiria  <|iie  tienen  hecha  lo  de  fucra^ 
y  cfconden  el  arf!ÍTiciO,por  parefcer  admirables. 
Es  la  fílüencíon  mtiy  dífFerente  déla  tradición  en 
qualquíer  ártc,tty  j^enfeis  ¿j  aquellas  tantas  pro- 
poñciones  de  EucHdes,y  de  Archimcdes, fueron 
todas  halladas  por  la  mifma  vía  que  nos  ías  han 
traído. Bufeando  pues  Regla  para  hallar  las  rai- 
zes  tubas  binbmicaS  dé  aquellos  binomios  que 
las  íicíicnj  cóíiien^amos  a  criar  el  cubo  deftc  bi- 
noüiio  j.  pR. 3  jquc:  tomamos  por  cxcmp!o,prC' 
feniiknéa  que  por  el  raifmo  modo  que  cngen'^ 
áraíTcmos  el  cubo,  poí'  coltipofieion  délas  mwí^ 
tí|jIícaciofies  o  du&ós,por  éíía  mifma  vía  íiendo 
iíTecübo  engendrado,  bolueriamos  en  bufcade 
íktü  rsLíZ  caba,quc  fue  fu  pí-incípiííjComo  ñ  nos 
ftieífc  ignotajha^icndo  rclblucion .  t  pucíí^ocl 
tíiché  binomio  ipK.^^en  la  orden  qucaquy  veis 
Í)ara;  hüttt  las  mulriplicacioncs^coiíimiámos  d¿ 

ftm^ 
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a.  p  R»  I «  pjíndpioi ,  y  procedemos  por 

J:lP-1l|i— - —  cfta  manera ;  ?  por  i^haze  4,4 
4.p  ?-p4'R'l»  es  fu  qua,draíio,y  R.5  por&.j^ 
¿í     R.27.  }iaze3,queesf«qiia4raHo,ye| 

é     4«  R.|.  numcro,y  s  por  R.f  dos  rcze# 

v§3     H.  R,3.  ^csJa  4^,jha2;e4.raiizcsíie|, 

^5,p  15.  R.|.  Ya^n  liiegoxlquadr^^o^pjp 

^<í.  p  R.675.  4  rai^Ecs  de  5.Y  porq  eftos  treí 

duáosjdelas  quaieg  es  confl-ituído  el  quadrado 
de  2  p  R.3 ,  han  de  ícr  multiplicados  por  el  mil- 
mo  binomio  2  p  r.^,  ¡sana  engendrar  el  cubo,hc- 
zimos  por  eftacaula  leis  multipUcacioaes,  dizl" 
«ndo  afíi.*  E;!  nuniero  1  nombre  msyoc  del  bino- 
mio multiplicado  ,por  fu  quadrado,  el  qual  es  4, 
hazc  gjquc  es  fu  cubo.  Y  elmifmo  2  nombre  ma- 
yor del  binomio  multiplicado  por  ^,^uc  es  qua- 
drado  del  menornombrc,  hazeé.  Y  R.5  nombre 
menor  multiplicado  por  4  raizes  de  j,  que  fueje^ 
duífto  de  s  por  R.3,  tomado  do^  vezcs,  baic  1,1^ 

Ííorqüc  vale  tanto xomo  dezir  4  ve^es  5.  fuiero^i 
uego  tres  dud:os,el  primero  8,qüe  es  cubo,y  e| 
fcgundo  6,  y  el  tercero  u.  Y"  notamos  que  el  íe^ 

fundo  duÁo  ^,  es  fiemprc  la  mitad  del  tercero 
Uííío,que  en  eíle  exemplo  es  12»  y  por  eíTacau- 
fa  es  el  íercio  de  entrambos  jun,íos .  Porque  el 
fegundo  duíSo  es  del  numero  5  quadrado  del 
fiombre  menor  por  2,quees  nombre  mayor,y  el 
-tercero  ducloes  del  miftno  numero  j,  quadradp 
•del  nombre  menor  por  4,quc  es  duplo  de  2,  por 
que  eíTe  tercero  ducto  es  de  r,^,  por  4  raizes  de 
•|,que  fon  2  raizes  de  jjtomadas  1  vczcs,  mas  y^ 
dixímos,y  ü  baxo  lo  prouaremos,que,tanto  v*- 
|e,í:p.mp  ¿gísir  %  víjs^e^  4,  y  efto  gencíüijmcntc. 
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Y  flotamos  mas,qi}c  en' ertos  tres  düálos^  que 
fon  tres  números,  no  auer  quebrado  j  es  porque 
ios  que  multiplicaron  fueron  numerosTiiiquc-, 
brado.  Recogemos  piics  los  tres  números  K,  6^ 
'y  1 2  ,  que  fon  los  fres  dudos ,  y  hszieroa  tocfos 
envna  suma  2^,  y  tanto  pufimos  por  mayor 
nombre  del  binomio  cubo,  que  queremos  con- 
ilituír  .   tas  otras  treá  niultiplicaciones  que 
aun  auemos  deha;?:er,  rodas  fon  raizes,  porque 
fon  reprefentadas  en  forma  de  raíses ,  y  en  va- 
lar podrián  fcr  numeroSjfi  la  raiz.  que  es  vno  de 
los  nombres  del  binomio  fueííe  ráiz  de  numero 
quadradOjComo  íí  el  binomio  fuera  2.p  r,.4,o  2.p 
K.  <?.  Fleziroos  luego  las  tres  miskiplicaciones  de 
raizeSidÍ2Íendo  aíTÍ;  R.5  por  fu  quadrado^quecs 
3 ,  base R  275que  es  cubo  deíTa tu.?, y  raizquadra- 
Sa  del  numero  cubo  27,y  vale  3  raizes  de  3,  ke% 
r,^  por  4  quadrado  del  numero  z,qiie  en  eftc  ex- 
cmpio  es  noínbre  mayor,  hag^e  4  raisi^s  de  5,  y 
cííe  mifmo  ^nombre  mayor  del  binomio,multi- 
pilcado  por  las  4  raizes  de  j,que  fueron  eídu ¿lo 
aeK.5  por  2,íomádo  dos  vezeSjhaze  S raizes  de 
«res  .Son  por  efta  manera  tres  dud08derai;^es 
por  números,  en  los  quaíesaíficomoenlos  o»' 
tros  tres,  el  primero  es  el  cubo  del  nobre  delW- 
eomio  q  es  raiz^y  el  fegundo  es  la  mitad  del  ter- 
cero;y  por  effa  caufa  lera  el  tercio  de  entrambos 
|untos.  Y  que  el  fegundo  duelo  fea  la  mitad  del 
tercero,aüí  en  efte  exéplo,  como  en  qualesquícr 
otros  vniuerfalmete,es  eéa  la  ra;<pn,  que  tanto 
vale  multiplicar  la  primera  de  tres  quantídades 
por  la  fegunda,y  el  produjo  por  la  tercera,co- 
mo  multiplicar  el  dii(3:Q"ddaprimeraeii  laterr'.^ 
I  '    ■'  cera 


ceraporlafegunda,  como  hallareis  demoffrádb 
en  vn  notado  del  cafo  37  déla  Geometría  deftelí 
bf o.Y  porque  el  dicho  tercero  du¿Í0jque  vale 8 
.  raizes  de  j^es  coiiílítuido  porlamultipiicacioíí 
ddaraiz  de?  en  el  nombre  mayor,yel  prod'ii(!üó 
multiplicado  por  2,7  lo  que  fe  haze  mtrltiplica' 
do  defpues  por  el  nombre  mayor,  efto  lera  otro 
tanto,  como  es  lo  que  ie  haría  muítiplicando  la 
raíz  de  5,  por  el  ducíto  del  nombre  mayaren  ft 
snífmo,  el  qual  t$  el  fu  quadrado.y  eflTe  produ- 
¿io  por  2v  y  porque  ei  fegundoducrofuccon- 
ftituido  por  la m.ultiplicacioade  R.3,enei  dudo 
del  nombue  mayor  en  fi  miímo ,  duplo  es  por 
tanto  eiterceroducSo  del  íegundo  en  todoslosí 
^xemplos  o  calos  íemej antes  a  efte  vniuerfal-' 
mente  .Y;  porqué  los  tres  duelos  i  un  tos,  fon  i^\ 
ra!a:;es  de  5,,  multiplicamos  r.  5  por  15'j  y  refuko 
R.í^Vf.  y  fw^conftituido  el  binomio  cubo  ¿Sp  rv 
075-.  y  affi  como  2,fue  mayor  nombre  qR. 5, afíi 
también  2é,es  mayor  nombre  que  a.íSj^iFpórq 
en  la  multiplicación  de  las  raig:;es  no  ihr¿ruíno 
quebrado,  el  quadrado  675,  no  tiene  quebrado, 
Eftefue  el  difcurfo  q  hc;53mos,c5poniendo:eI  bí 
namíp  cubo  por  íxx  orige^y  raiz  q  es  2  FR^j.Ago^ 
ra  commencando  del  mifmo  cubo,  y  íboluiendo 
por  el  mifmo  camino,  y  refoluieíado,  pararemos 
en  la  fu  raíz  cuba,y  lera  efto  muy  facil.Pornemos 
pues  q  nos  fea  |)puefl:o  el  mifmo  binomio  26  p  r, 
íÍ75.del  qual  qremos  faber  fi  escubo,y  íi  lo  es  qual 
feala  fu  raíí^Efto  podremos  examinar  pGfr  qual 
quier  délos  fus  dos  n6bres,y  inuefiigaremosefto 
primeramete  por  el  mayor  nóbte,  el  qual  es  2% 
potíer  inasfacii  de  tratar  qlá  raiz^yidireiíios^fl^^^ 
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Sí  el  tal  binomio  es  cubo,cs  luego  clnumcroséj 
q  €$  el  nombre  mayor  coropudlo  de  vn  nume- 
ro cubo  j  y  de  otro  numero  que  tiene  tardo  ím 
quebrado,  porque  fera  clTc  numero  reinante  c6- 
^uéfto  de  vn  numero  entero  ím  quebrado ,  y  de 
ísi  duplo,  Y  porque  efto  todo  fe  halla  en  las  dos 
partes  átzó  que  fon  t^y  iH«  porque  §  es  cubo^y 
ci tercio  de  íS,cs  6.que  es  numero  entero  fm.  que- 
brado, y  es  la  mitad  délo  que  queda,  que  es  u, 
tomaremos  luego  la  raiz  cuba  de  8.  la  qual  c$  z^ 
por  el  mayor  nóbcc  dcia  raiz  cuba  de  'z6,f  r  475, 
11  el  es  cubo  binonpio,y  ü  lo  es,  fera  eíTe  numeren 
é.  produzido  porla  inulripÜcacion  deíle  mayor 
nombre  qUe  es  2,enel  quadrado  dclmcnornom- 
bre  déla  raiz  cubaquchuícamos.Partircmos  poí 
santo  tf  por  2,y  lo  que  viene  que  es  j.icra elqua- 
drado  delmenornombre,y  lera  luc|^o  el  menor 
nombre  r.  3.  y  toda  la  rai;?^  binomica  cuba  z  f 
ii»5,y  silo  ñ  el  dicho  binomio  26  f  r.^75,€S  cubo^ 
lo  qüal  txamimremos  por  dos  maneras,  oha- 
S¿endole  laprucua^quercmos  dczír,  que  multi- 
pliquemos 2f  ®  3  en  fi  cúbicamente,  y  ít  hizicre 
d  dicha  binomio  i64>  r  ^75/era  ;uígado  por  cuu. 
bo,y  que  aquella  es  la  íu  raiz ,  y  fi  no  lo  hixkre^ 
210  fera  cubo  *  Y  puefto  que  eíta  manera  fea  mas 
faciljla  otra  fera  mas  doarfnal .  Porque  ü  el  di- 
cho binomio íuere  cu^o,büfcandola  fu  rairpor 
«1  menor  nombre,verna  la  mifma  que  antes  v¿- 
no,k  qual  era  2,f  E  $.  Partiremos  pues  R.67f,  en 
tales  dos  partes,  que  la  vna  fea  raíz  quadrada 
de  vn  cuboy  y  el  tercio  deía  raiz  que  es  íaíegua» 
4^  panc,fcj|  raiz  de  numero  entero  (m  quebrá- 
¿o,porquc2<S  y 475.  no  tieocn  quckrado,  T  por 
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que  feria  gran  trabajo  tentar  todos  los  cuk)S^ 
caben  en  675,  para  ver  qua\  leraei  cubo  jOJya  raix 
qiiadrada  focada  de  r  67^ .  dexa  otra  raíz  9  tcr^a 
tercio  fin  qbrado ,  pues  la  raiz  éuba  opinada  era 
2.p  R  3 .  y  es  E  3  el  menor  nombre,mukipIieare- 
mos  en  ü  cübieamente  eñ&k  |.  y  haremos  r  27.k 
qual  es  raíz  de  cubo ,  y  eíh  íacaremos  de  r  675. 
para  ver  fi  dexsí  raíz  qut  renga  tercio  fin  quebra* 
do,y  hallaremos  que  queda  r  452.  cuyo  tercio  es 
-a  4Í.en  laquai  no  interuienc  quebrado.V  es  efta 
raiz  de  48.  conforíne  ala  compoficionauc  hczi- 
snos,  ei  du6i:o  déla  raíz  cuba  déla  r  zy,  la  quai  es 
Kljencl  quadrado  del  nombre  mayor .  Partire- 
mos luego  R 48,por Rj.y  fi  ci dicho  binomio  2^ 
f  R  67^  es  cubo,  (porque  fe  propufo  como  ü  liot 
lo  fupieííemos)  vcf  na  eii  la  partición  clquadra- 
do  del  nombre  mayor.i^  porque  lo  que  viene  es 
a  i€,h  qual  €S  4 ,  í«ra  luego  el  numero  4 ,  qua- 
drado de!  nombre  mayor:  y  porque  la  raíz  de  4^^ 
€$  z.  diremos  que  el  nombre  mayor  es  í,affi  co- 
mo auiamos  hallado  obrando  por  el  numera 
26.F  pues  concorda  vna  raíz  conk  dtra,pioníí^ 
ciaremos  por  cfta  caufa  el  dicho  binomio  25,  ^. 
a  575  por  cubo,  y  que  la  furaiz  binomicacub? 
es  2»!  R  5.  Y  délo  que  dicho  auem^ís^y  délas  op.c* 
raciones  que  hezimos^6fta,quefiendo  nos  pro* 
j^uéfto  vn  binomiOjpara  que  veamos  fi  es. cubo, 
y  qual  es  la  fu  raíz  cuba,  fi  lo  es ,  feria  muy  gran 
trabajo  íommcn^íffeílc  ex  ame  por  el  nombre 
Cuyo  que  fuere  raiz.Sera  luego  lo  mejor  bufc^ur- 
le  raíz  cuba  por  el  nombre  que  fuere  numere»,  f 
effa  raíz  hallada,porque^5  opinada,y  no  fabid«, 
f  Qiquc  no  íábemosaun  íi  el  própjiefto  ímmm 

.6$ 
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es  cubo- ,  miiltiplicaremos  en  ñ  cúbicamente  efa 
rak,y  fi  liizíerc  el  tai  binomio,  diremos  que  es 
cijbó^y  que  larai'srciiba  binomifS  q  por  el  iiurae 
ro  ballainoSjes  la.  verdadera  raíz  cuba. 

F  porque  la  dicha  Regla  para  hallar  las  raizes 
cubas  délos  binomios  cubos,  es  coliegida  de  h 
compofícióy  refolucion  que  hcziinos,  daremos 
algunos  otros  exemplos,  para  q  quede  mas  fixa 
en  la  memoria  .Sea nos  propueíio  eíle  binomio 
11.50. p  7.  del  qiial  queremos faber  fi  es  cobo,  y  fi 
loes,quaI  fea  la  fu  raíz  binomicacuba.y  porcpe 
el  numero  7,es  el  menor  nombre  del  dicho  bino 
iinlo,en  el  qual  no  ha  quebrado¿ny  tan  poco  en  el 
quadrado  ael  mayor  nombre ,  partiremos  7  en 
tales  dos  parteSjCJ  la  vna  fea  cubo,y  la  otra  ten- 
ga tercio  fin  quebrado ,y  feran  eíías  partes  1  y  (í, 
porque  íes  cubo,  y  2  es  el  tercio  de  6,  y  lera  por 
tanto  la  raiz  cuba  de  i,  la  qual  también  esi ,  el 
nombre  menor  déla  raiz  que  byfcamos,y  parti- 
remos 2  por  eífe  í,  que  es  nombre  menor,yver- 
nan  2,euya  raíz  quadrada  fera  el  nombre  mayor, 
y  toda  la  raiz  cuba  fera  k,z  f  1/1  el  dicho  binomio 
R.50  p  7  es  cubo.Y  ello  examinaremos  multipli^ 
cando  en  íi  cubícamete r.i  f  x^yh  obra  feraeftaj 
R,aenfimultiplicada,haze  2,y  1  en  fijhaze  i,que 
fon  5.  y  R.2  por  1  dos  vezes,ha2c  z  raizes  de  i» 
Es  luego  el  quadrado  1;  p  2  rai;íes  de  2,^1  tl"al 
multiplicaremos  por  i  p  r.z,  dizíendo  affi :  ¡  por 
3,haí>e  3 .  y  r.2  por  2  raf^^^es  de  2,  vale  tanto  co- 
mo de^ir,2ve;^es  2,fon  4,  que  con^jhas^en  7.  y 
'1  por  í  raí;^es  de  2,fon  z  raíales  de  s,  y  r.2  porj,- 
fon  ?  raí;5ís  de  z.yaffi  fon  s  laig^cs  de  2,que  valen 
xanío  como  i!,.5o.VaÍ€  kego  todala  inMltipíica^ 

don' 
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don  R.5op  7,  y  pronunciareínos  port,aíito,í|U€ 
ciciípho  binomio  R.jfo  pj  es  cubo,y  qu,ela  fu  raí^ 
cuba-  binomica  es  r.  api.  También  podremos 
examinar  ü  es  cubo,  y  ft  aquella  es  la  m  rai;?^ew4 
ba,por  ei  nombre  mayor  R,5o,dJí^édo  afín  Pues 
el  nobre  menor,q  es  7,nos  da  por  nombre  riie- 
íior  déla  raíz  q  baleamos  í,y  por  mayor  B.2,faca 
remos  de  R.5;o,ei  cubo  de  jt.2,cl  qwal  es  k.S.y  que- 
dara R  i8,ía  qual  parrircmos  en  tres  partes  ygua 
leSjy  fera  la  vnaR.25eftaFaí;?;,de  2,que  es  el  ter- 
cio de  R.  iS,  partiremos  por  ei  mayor  mmhxtq 
obrado  por  el  numero  7  bailarnos  fer  g.z^y  ycr" 
na  I.  cuya  raíz  fera  el  nombre  menor .  Y  porq  la 
primera  obr,a  concorda  con  la  fcgundáj diremos 
que  R2p  ¡,  es  raíz  cuba  de  r  ?o  f  7.  Y  porque el 
¡nifrao  ctifcurfo,que  auemos  hecho,firuc€iiíos 
refidos,diremos,q  la  raíz  cuba  de  r  50  m  7.es  r  2, 
muy  q  la.  raíz  cuba  de  26  m  r  ájs^es  2  m  r  5, 

y  fabedjque  quando  nos  proponen  algún  bi- 
nomio o  recifo  para  bufcar  la  jSi  raíz  cuba,  lo  q 
pretedemos  es  faber  fitiene  raíz  cuba  eíi forma 
de  binomio,y  que  fca.tal,q  multiplicándola  en  ü 
mifma cubícamete,  haga  el  propuefto  binomio, 
en  aquella  mifma  forma  en  la  qual  fe  propone, 
fin  auer  mudága  encl  nombre  mayor,ny  enei  me- 
nor.F  efto  notamoSjporque  en  eíte  binomio  6^<, 
p,R*3844.  cuyos  nombres  entrambos  fon  quan- 
íidadesracíonales;porque la R. 3844,^5  6i.y  vale 
luego  el  dicho  binomio  12^.  que  es  numero  cur- 
bo ,  fi  le  queremos  bufcar laraiz  binomica  cubaj, 
hallaremos  que  es  conforme  ala  Regla  5  .p.R.4, 
Porque  partiremos  éT^.  q  es  el  mayor  nombre,cií 
a7,quc  es  cubo,y  cnjéjcuyo  tercio  esí2>feraluc 
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go  el  nombre  mayor  de  la  raíz  quebiif^amos 
cinumcro  5.  y  por  cílos  | ,  partiremos  los  12.  y 
yeroan  4.cuya  rai'x  fcra  íi  nombre  m£rior,y  toda 
la  raíz  cuba  5  p  r  4*  y  la  mifma  nos  dará  r.  3  844, 
ouecs  menor  nombre  5  porque  facaremos  dell^ 
la  R  <Í4..'cl  qu3íl6^  es  cubo,  y  reílara  r  2pí6.  cur- 
yo  tercio  e«  r  524»  fera  lue¿o  el  menor  nombra 
R  4.potquc  es  raíz  cuba  de  k  64. .  Y  por  eiTa  r  4^ 
nombre  menor,  partiremos  la  r  3  24,  y  vern*  r 
Íi.laqualcs9.  yR^ ,  la  qual  es  3.  fera  el  nombre 
iTiayor,como  antes  auiamos  hallado.  Y  fmño  q 
tñe  binomio  n^.  p  aiao.  tenga  el  valor  del  dicho 
Binomio  63.P  r  5844.porque  es  uj-.no  tíen^pe- 
fO  rai^  cuba  en  forma  de  binomio,ny  ía  regla  fe 
3a  da,aun  que  en  valor  fea  ciibo,porque  como  di 
cho  áucmos,no  llamamos  binomios  cubos  fino 
aqllos  cuyo  principio  es  otro  binomio,  del  qual 
trac  fu  naCcimicnto. 

y  quantoa  los  binomio^  en  los  quales,©  cnel 
|iumcro,quc,cs  el  vnodclos  nombre$,o  a\el  qua 
drado  del  otro  npmbrc,  ha  quebrado ,  bufcare- 
fnos  las  íus  raizes  cubas  por  ía  mifma  manera, 
pero  no  nos  occuparcmos  en  partir  en  tales  dos 
parícSjqucla  vna  fea  numero  cubo,  y  la  otra  té. 

fa  tercio  ím  quebrado,porquc  auicndo  qucbrji* 
o  encí  bino  mió,  lo  aura  en  ía  raiz  cuba,y  en  al- 
guno délos  medios,por  los  quales  hallamos  cíía 
raiz ,  y  tño  veremos  en  algunos  e;!cempíos  que 
traercmos.Sca  nos  propuefto  efte  binomio  io.p. 
m.  yo  i^ ,  del  qual  es  ci  numero  ío  el  mayar  nom- 
bre, n®  partiremos  cíTe  numero  10  en  la  vnidad 
^uc  es  cubo^y  en  5>,quc  e$  partibic  en  tres  partes 
ygmsks  ím  «^ucbrajdo  >  lo  qualhisieramos,  ü  e| 
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iiombre  fu  cópañero  fuera  numero  cftterd,  mas 
partirlo  emos  en  el  cubo  %y  en  el  numero  ¿.el 
qtial  k  puede  partir  en^  partes  ygualcs,pér0  60ll 
quebrado^por  q ciato  el  tercio  de  2,es  f .  Tomare 
mos  luego  la  raíz  cuba  de  ^aquales  2,por  cima 
yor  nombre  déla  raiz  cubaq  bulcamoSjypor  eíTc 
numero  2,  partiremosios  f,  y  vcrna  j,cuyaraí2 
quadrada  fcra  el  nombre  menor  ^  y  toda  la  raí? 
cuba  binomica/era  z-  p  af .  y  laprueua  aíTí  lodi- 
ze.  Porque  ñ  multiplicaremos i§s.\ enfi cubí- 
camete, lera  el  produdo  lo.p  R50  f  ?.  Podremos 
también  examinar,  fi  ci  dicho  binomio  es  cubo^ 
y  (i  es  aquella  la  lu  raiz  cuba ,  facando  e!  cubo  de 
R  {^el  qual  es  r  2^  de  r  50  ¿f  .y  partiendo  la  raiz  j 
queda  en  tres  partes  iguales,y  particdo  vmptkt- 
íe  delTas  que  es  el  tercio  por  R  f,  y  lo  que  viniere^ 
ha  de  fer  el  qiiadrado  del  numero  2 .  fi  ía  dicha 
íaízcuba  z.p  r  |,  es  del  dicho  binomio  lo.p  r  ^ó 
II,  y  la  obra  fera  cfta;  Partiremos  50  J|  por  ^f»  í 
es  cubo  de  f ,  y  verna  Vy6(j ,  cuya  raíz  es  37,  de  la 
qual  facaremos  «.conforme  ala  regla  del  diminii-' 
ir  las  raizes,y  quedara  3<í.  y  por  elle  numero  f<5. 
multiplicaremos  la  r  ^\.  y  hará  r  4.8.  y  cíía  es  h 
raiz  qtíe  queda  Tacando  efte  cubo  r  yl,  de  r  ^ü|f  ^ 
partiremos  pues  r  4,3  por  3,y  verna  r  j  |.laqual 
auemós  de  partir  por  r  j- ,  q  es  raíz  cuba  de  r  j4» 
y  es  por  eíTa  caufa  el  menor  nombre  de  la  raiz  ^ 
DUlcamos,  y  verna  r  16.  la  quaí  es  4 .  y  raiz  de  4, 
ia  quaí  eS2,fera  el  nombre  mayOr:y  toda  laraife 
%f  R^.  Pero  íi  no  vuieramos  bufcado  ladkhía 
raiz  por  el  numeró  10 »  yquificramos  büfirar  k 
CQmmcn^ando  déla  r  50  |f ,  trabajo  fuera  aíiifiár 
cnel  cubo^cuya  xúz  cumple  facar  de  n  p  }f  .pif«» 
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Ho  que  íiendo  el  Aríthmcrico  bien  exercirado  en 
«Éa arte,€l quebrado|f  lo  encamfnaria.Otro  ex 
cmplo  en  los^quebrados,  fea  nos  propuefro  efte 
Í3ÍnomÍQ  8.p  R,66¿f,  parale  bufar  la  ai2  bino- 
mica  cuba,  li  latuiiiere,parí!remos  el  mejiorno- 
'ibre,qu€,e$.8  eoijquees  ciibo,y  en7,  cuyo  tercio 
,€s  2  f » y  fera  luego  elmetior  nombre  deía raíz  ¡» 
,:í|üe  es  raíz  cuba  del  cubo  i,  y  por  efíe  t,  nombre 
Il|eo0r,partíremos  loszjj  y  vernao  ios  rniímos 
Sj,  y  fera  luego  el  nombre  mayor  rzL  y  hecha 
Ja  prueua  por  cubica  muí típíicaciórV.ae  i. p &z  |.^ 
fcielprodutoelmifino  binomio  8,p  r6íJ  ff. 
líeOjcn  efte.-binomio  5;  |  ¡3  r  30 1. ;  el  nombre  ,me- 
:|iC^r,?s.5"i».el  qual  partiremos  en  dos  partes,  h 
%M^  fera  i,  :que  es  cubo ,  y  la  otra  lera  4  ^  ,  cuyo 
jB^rcio  es  í  |.  yñ  el  dicho  binomio  es  cubo,el  me^ 
flOf  nombre  déla  fu  raíz  cuba  fera  i  ^  q  'Cs  raiz  cu- 
,1)3 de  i.y  partiremos  por  eííe  i,  el  tercio  de4|,| 
kSi  liy  vjn-na»i.cuya  raíz  quadradaferael  nom 
fbre.mayor¿-  Y  porque  multiplicando  en  fi  cubi-- 
.cameatei.:p^R  r  |,  es  el  producfto  s^,[>  r  5,9  J,  dire- 
..líios  que  es  binomio  cubo,  y  que  U  íu  raíz  cuba^- 
ifi$  í.p  R  I  i»  Y  lo  mifmo  hallaremos,fi  le  bufcare- 
^inoslaraiz  fobre  el  nombre  mayor,  el  qual  es  i^. 
'3:,Q.|.  Porque  partiremos  eíraR5p-|  en  el  cubo»  | 
.cs-R 3  I-  y  en  R 13  ^.  y  conforme  a  erto  fera  el  no' 
,{>re  mayoría  raíz  cubica  d,e  r  3 1,  ía,.qual  es  r  t  f-. 
*p,Qrla  qual  partiremos  el  tercio  de  &Vy^^  qt&m^ 
Ji.eii  .es  R'í  iv  y' verna  í.  cuya  raiz  qm  tambié.eS;:ri 
.jíiX'^  el  nombre  mencp^V,  q,ue  concorda.con  la-  rai^ 
j£|ue;ji.,uIamos'1jallado,  por  .elnorabre  m'enor;i§l 
.;^iflno.  binomio  cubo*  Y  ¡daremos  yn^xemplojejí 
^Idgml  íticaiiidQ  del  ym  dúos  nomkes:)  efqua! 
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es  rtumero  con  quebrado,el cubo  que  cumple fa- 
car ,  lo  que  queda  fe  puede  partir  en  trejs  paites 
yguales  ím  quebrado,  Corii  o  fi  nosfueíTe  propu... 
efto  efte  binomio  n  |.p  r  15:3  fíparafacar  laftiraíg 
binomicacubaj  partiremos  el  numero  12 1,  que 
es  el  nombre  mayor  enel  cubo  5  |r.y  enel  numcí» 
ro  ()^y  la  raíz  cuba  de  3 1 ,  la  qual  es  1 1,  tomare- 
mos por  el  nombre  mayor  de  la  raíz  que  bufca- 
mos,y'por  cíTe  i  § .  partiremos  el  numero  5,  que 
es  el  tercio  dep ,  y  verna  el  numero  2,  cuya  rais 
fera  el  nombre  menor  déla  raíz  que  bufcamoSjfi 
el  dicho  binomio  i2-|p  R.i53|escubo,yfera.Iue> 
go  toda  la  raíz  i  f .  p  r  2,  la  qual  fe  dizé  opinada^ 
y  no  fabida,hafta  que  fe  le  haga  fu  prueua,la  qual 
haremos  multiplicando  en  n  cúbicamente  i^,p 
R  2.y  hallamos  que  hazc  el  dicho  binomio  íz  f,  f 
R  t55Í'  y  ^^^^  P^^  tanto  juígada  por  fu  raíz  cuba. 
Y  podremos  también  hazer  la  prueuainueftígan 
do  laraizporel  menor  nombrejclqua]  es  r  153  J. 
Porque  pues  bufcandola  por  el  mayor  nombre^ 
hallamos  q  era  1  -í  p  r  z.  tomaremos  el  cubo  de'f- 
fa  R  2,  el  qual  es  r  8;  y  facarlo  emos  de  Rt?j.|.e5 
forme  a  fu  Regla,por  ella  arte  ;  Partiremos  15-5  f 
por  8,y  ycrnani9.|:^,,cuya raiz  quadrada  es  4  |.j 
delos.quales  facaremos  la  vnidad,y  quedará^^J. 
y  eftps  5  |.  multiplicaremos  ppr  r 8 ,  y  batan  r¿ 
í^í  8«y  cfta  es  la  raíz  que  queda,.facando  r'íí  de.á 
153 1,  Partir  la  emos  en  tres  partes  yguales,  y  fera 
h  vna  parte  R.to  3,  y  partiremos  eíla  r  10  ^  por  r 
2.  queesláraízcubadeRS^yvernaRíÍTslaqual 
.es  2  li  cuyii  raíz  es  1 1-,  y  tanto  fera  el  nóbre  ma^. 
yor  déla  raíz  que  bufcamos ,  y  el  menor  fer^  r.2* 
que'eoncorda  coh  la  primera  obra»  , 
^      '  Délo 


^ARtÉ    SEGVNDA 
Heltsí^iie  dicho  auemos  délos  binomios  íubos^ 
tu  loS:<|&sales  ha  qu€brado,coíligimos,  que  fien- 
4o  nos  propuefto  vn  binomio ,  y  buícando  k  la 
raíz  cuba  por  el  vno  dtlos  nómbresela  qualficíi' 
€Ío  ya  haIIada,dezlnios  q  es  opinada/i  ha::5:emos 
entonces  laprucuapor  multspUcacion  cubica, y 
haUa^mos  que  hazc  precifamente  ei  binomio  pro 
pueftOjO  bufcando  cambie  la  raÍ2  cuba  por  el  o- 
tro  nombre  4eíe  propuefto  binoniio/iía  qnue- 
iiamentc  hallamos  concorda  con  la  otra,  podre- 
lííos  pronunciar  ci  tai  binomio  por  cubo,  y  que 
la  raíz  opinada,es  ¡a  verdadera.  Mas  quando  la 
raíz<5pjnada,quc  íue  hallada  por  el  vno  délos 
oombreSjfuerc  en  fi  mifma  multiplicada  cubica- 
mente  5  y  no  hsí^ere  el  binomio  cuya  raíz  cuba 
biifcamos,no  podremos  por  cfo  afíirmar,quc  el 
falbinomio  no  es  cubo  ♦  Porq  pues  el  binomio 
tn  que  ha  quebrado,  no  nos  Obliga  a  partir  el  fu 
nombre  que  es  numero,en  cubo  que  lea  numero 
entero,  ny  es  forjado  que  lo  que  queda  facando 
«1  cubo/e  pueda  partir  en  tres  partes  ¿guales,ny 
€ñ  tres  aefiguaIes:porque  lo  vno  y  lo  otro  puc^ 
de  aconíecer,como  en  ios  caíos  que  auemostrai- 
do  níuy  claramente  fe  ve ,  íi  no  acertaremos  m 
la  partición  defe  nombre  del  ¿)pueíl:o  binomio, 
tomado  vñcubo  poroíro,vcrna  vna  faifa  raiz, 
la  qual  ñendo  en  fi  mifma  multiplicada  cubica*^ 
mente,no  hará  el  propuefto  binomio,clqual  to- 
da vía  íera  cubo ,  y  ñ  por  cfa  prucua  lo  jutgafe* 
snos,  ioauriamos  por  no  cubo  ♦  Excmplo,fca  el 
propucílo  binomio  eñe  de  qüc  auemos  hablado 
I  a  J  ^  R 1 53 1 4  íi  para  fabér  fi  es  cubo ,  y  k  bufcar 
mz  CMba,par£icííemosu¿cnclcubo  i.ycnn|* 

OCll 
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©  en  el  cubo  8,y  en  4^  ,  y  lo  que  r€Íla  paríicíTe- 
íjios  en  tres  partes  yguales,aun  q  lean  con  que* 
brado,  porque  affi  vienen  las  mas  délas  vezes, 
obrando  conforme  ala  Regia: vernía  otra ra)>  ^  y 
no  s  i  p  R  2,  la  quaí  es  la  verdadera.  Verdad  €S^q 
ningún  rabio/\ríthmcrico  partirá  el  nombrei2.| 
en  el  cubo  I.  y  cnií^.porque'pucsu^,  es  mayor 
n6bre,q  r  15-5  -^.  y  del  ñiayornóbrc  íale  el  mayor 
nombre  déla  raí;?:,  y  eíTe  mayor  nombredela  raíz 
hadcíerraízcuba.daqud  cubo  enelqualparti-  ' 
(mos  el  nombre  mayor  del  binomio  propuelto» 
no  partirá  por  tanto  el  nonnibrei2|enelcuboi, 
y  en  I  ¡  |- ,  para  bufcar  la  raiz  cuba  del  binoinio 
12  j  P  R  íy5  j.  Mas  fi ele  numero  í¿|,parrieííe  en  g 
cubo,y ers  4  |,que  aurapor mas  verifimile,tarn - 
bienerrariajy  íi  U  raíz  que  por  eíTe  tal  medio  \iú 
kíTe  multiplicafre  cubícamete,  no  haria  elpropu 
e-ño  binomio,  y  íi  por  elío  lo  /uf^aiTe  por  bino- 
mio nocLibo,erraria.lteii,fi.quífieíÍ£  hazerelcx- 
ame,  bufcando  la  raiz  binomica  cubadeliTufmo' 
binomio  í¿Jp  R  153  gjpf^r  ^1  menor  nobren  153  j. 
partiéndola  en  vna  raiz  quadrada  de  v  n  cubo^.y 
en  raiz  de  otro  numtro,la  qúúk  ha  de  partiiíen 
tres  partes  yguales,  auiédo  erado  cncl  cubo  del 
nombre  mayor  ipucllo  que-abrtaflrcncfte,  es- 
ímpofiíblc  cócordaren  las  raizes*  Priticipalmétc 
que  tal  raiz  quadrada  de  cubo  tomara  delfegú« 
ao.nombre,quai  le  moftráre  la  raiz  bifiomrca^cu 
ha  hallada  por:cI  primero  nombre. Lucgo€ por • 
no.  concordar  en  las  raize3rquehalIo,protóia- 
re  por  no  cubo  el  dicho  binomio  124  p  k  15;  |^ 
errara.  En  aquellos  binornios^ eri  los  qüales no 
ha  quebrado  fio  puedf  cabíerjcítc  €ngaño;i|íí3is- 

Q^  do 
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«lo  h$  bufcam  os  'las  fus  r  a!Zés:cu  bas .  Porq  ii  era^ 
ras  vezes:acofS6:efce  fer  el  birio,miotal,que  pueda 
cabeT-eneljOi3s  que  vn  numero  cubo  fio  quebra 
dq,y  io  que  qucaa-número  entero. íin  quebrado,.- 
y  por  ciR-a  caufa^nopuede  auer  dubda  en  la  ikáí 
on  del  cubo,  que  aucoios  de  íaeardei  nombre  que 
es  numero.  Y-  quando  nos  proponen  binamíaeti. 
el  qual  no  ha  quebrado.^  que  es  ral, que  delnó- 
fere  que  es  numero  podtfmos  faqar  vn  numero 
cubo,  qwedando  numero  partible  en  tres  partes 
ygualesfiriquebradOjy  que  podemos  facarotro 
numierd  cubo ,  mayor  o  menor  que  el  primero, 
ütndo  toda  vía  el  numero  que,  queda  partible 
en  ííes  números  ygwales  enteros ;  y  fin  quebra- 
dOjCqmo  vemos  en  cfte binomio  <:>45  j^r  504008. 
rjyaun  en  elíe  tal  cafo  podra  auer  dubda  enla  e+ 
kéiion  del  cubo,queaucmos  de  facar  del  nom- 
bre que  e$  numero  ^  Porq  ue  bufcare m os  la'raiz 
cuba  por  entrambos  los  cubos,  y  aquella  elige- 
remos  para  con  ella  hazeri  lapnieua,  que  cóuie- 
nereen  mayor  lyi  cnfmenor,  con  los  nom brcsdel 
hit¡úmo.  Es-nos  prop.uefto  efte ■binomio :945'  p,, 
R 504,008^ y  qucrietidío.faber  ü  es  cubo,y  fi  lo  es, ; 
qu^iíea  la  fu  raizbinomieacubavjporque  el  nó^i 
hr.e.94f,  ,"..:qu«seíKdím:ayor,  es■comp■ueftod€d0s• 
eubo«■;  fZí^íicubo  de  s  i'  y  2i6,cu  béde  ,é*y  qiialquier, 
deitófcpH€d€:p9ríir;€n-íres-nümei!0s.yg:ualeSj:- 
"^ientfiif0®;liri  qucbr«ido,bufcaremos.  laTaíZ'Cuba'^ 
d»l  -'^iíomio.  por  «ntram  bos  los,;'C'Ubos,dizjcndoi 
aiirGf  í¿4,5-fi:íaGdíí%  27^.,;num^ejio  cuboíquedan^ 
x0_^'Cix^m  tercio 'triy^tóm  aremos  iuceo  ^p^otmm. 
■yOE  nombre  dckcai»  ^quc  biufcaroosicí  numero^^,-.?' 
^mmJt^m  cüba-dr^a^;.  y  fMmmtosyzfor  p,-y;; 
';;l-   "        ''.í  *  veroan 
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vernae  l.cuya  raíz  quadrada  fcra  el  fecundo  no- 
bre,yíoda  la  raíz  cuba  opinada, ferag  p  r  g.ítcií» 
de  945.  facando  216  numero  cubo  ,;qiicdan  ^i^. 
cuyo  tercio  es  245,  Los  quales  243- » partiremos 
por  é.raiz  cuba  de  .2i¿.yvcrná  40  f.cuya  raíz  lera 
ei  íegüdó  nombrcjy  ei  primero  fcra  d,fera  luego 
toda  la  raíz  opinacáa  6  p  r  40  |,y  la  otra  raíz  opi 
nada  era  p,p  r  8,!a  quaí  cóuieue  mas  con  el  bino- 
mio 5í45,p  R  504008'.^  6  p  R  4¿|.  porq  affi  como 
945,es  mayor  nóbrcq  r  504008.3^1  tambiées  e! 
numero  p-mayor  nombre  q  r  S.yes  ai  cótrario 
¿  p  R  40  ¿.la  qual  por  eíía  caula  dexaremos.Pcro 
no  aceptaremos  aun  9  p  r  R.]por  íaiz  cuba  de  P4f 
p  R  50400S.  haíla  k  hazer  fu  exame,  el  qual  íera 
multiplicarla  en  ñ  cubicamete,y  fi  íio  hiziere  pof 
€ÍTa  multiplicación  el  dicho  binomio, diremos  q 
no  es  binomio  cubo. Porq  íi  fuelle  cubo,eíÍa  feria 
fu  raiZ'Cuba^y  no  fiédo  ella  la  fu  raiz  cuba/iguef- 
fc  que  no  es  cubo.  Pero  hallamos  q  multipucac- 
do  enfi  cúbicamente  9  p  R-S.baze  el  dicho  bino- 
mio 945  p  R50400S.  y  fera  luego;el  dicho  bino- 
mio cubo^y  9  p  R  8,]a  íu  r&iz  cuba»0  podremos  íi 
mas  nos  pli|guiereha;5;€r  exame,  ía  el  dicho  bino 
mió  es  cubOjfacando  de  r  504008.1a  r  f  is,  que  es 
el  cubo  de  r  g»  y  biifcar  la  raiz  cuba  del  dich©  bi- 
nomio,porq  ü  ;eoncQrdare  con  la  otra  enel  nom- 
bre que  es  p.  fcra  laíisiíma  ratz ,  y  pronunciare- 
mos eíTc  bifiomiopbrcubo.Cofa es  digna  de  ad- 
miracioíi^iaquien  noíupieré  ¡a  razón  déla  regla- 
ver  q^éífiíel  binomio  íesicuboiporvn  folo  nom- 
breíe.Wla  la  raiz  binoiiiica:cub^.  Mas  el  que  la 
iábe,na.tcí:na  de  qucíeínarauíllar,coníiderando 
qm  quínelo  multípitcamog  ia  raíz  binomica  pos 
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tí.qííMrzdo  fuyo  ,pára  cónfi-itiiír- el  cubéyliazf- 
iiios  6*du^os',  ios  tres  deilosfoíi  numeroSjy  los 
V  tres,fon  ráizes,y  q  en  eíios  dos  ordenes  ei  íegiui 
do  duclOjy  el'tercero  ion  hechor  por  mcfcladas 
!multipIicaciones,y  clvno  délos  nombras  del  bí 
'  lidmíb  Gubó,tíeneen  íi  poteciatinéte  clotro  no- 
bre,  por  caufa  délas  trocadas  mulripikaciones. 
L6  que  queda -por  demonftraí"  para  coínplí- 
ftítóitodeííeCapw€s,qi|e'aMeatos  dicho  eiKl  pri- 
tóero  exempló ,  en  el  qualfundamos Ja  denvoji- 
ftradon  déla  R£gla,qüíf  r  3,  multiplicada  por  4-, 
ráizes  de 5. h 326. tanto  como  íi  moltiplicaliemos 
'3, por  4,qiie  liasáett  íi.y  q  vniuerfalmentcia  raíz 
deíyn  íiiirriero  ó  eritcro.o  <fott  quíbrado^mulri- 
plícada  porel  dutflro  deH'a  raíz  en  numero  ente- 
ro o  «ron  quebrado^íiempre  hará  niimíTOjClqudl 
fera  lo  que  íehíííicrc,  multiplicando  el  qUadraZ 
do  dcíTa  raíz  enel  numero  por  el  qiial  era  fmi  lu- 
plicada.Laraiz  de 3.  Tiendo  multiplicada  por  4, 
íüáo  4  raizes de  3.  desLÍmos  pucí>,qiic  boluicndo 
SI  multiplicar  elTa-R  :;,por  elle  dudro,  que  e$  4.  rai- 
ces de  2,  hará  tanto  como  multiplicando 3^  por 
íi^j  que  fiasen  .12, Otro  eicemplo,Ri  -¿^multiplica- 
da  por  6,í)a3e  6  raizes  de  2.  -|.  y  boluicndo  a  mul- 
tiplicar eíía  R  2  ^íPOí*  Í3S  <í  YAÍxe&  de  2  l.hara  tá- 
tQ  como  multiplicar  z  ^,  por  6,  que  hazcn  15» 
Itcn  jR  a.mukiplicada  por  5 1^  haze  tres  raizes,  y 
siicdiade  z.y  boluiédo  a  mtdtiplicar  elía  r  2, por 
la  5  raizes  y  media  de  2 .  liara  tanto  como  2  por 
^i^que  hazen/.  Para  lafdemoníirácion'dcfto,v- 
íaremos  deíá  figura  figuientCj  en  la  qnal  fea.  la  li- 
nca b.  c  lado  tctragonico ,  o  como  dizcn ,  raii 
^«adrada  deí mmcio  b^c.d.  c»  ei quaí poii?mos 
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en  forma 
quádráda^ 
|3or^  ora 
íéa  entero 
ora  teng^ 
quebrado^ 
|^  "    tiene  ío~ 

do  numero  lado  quadrado,  puello  que  iiumerQ- 
quadrado  no  fea.F  la  linca  a.b.que  con  b.  c.  con- 
iYitüch re(S:a línea  a.c.fca  vn numero  que  copre* 
henda  muchas  vezeS  el  ladoqiiadr^do  b.c.o  juf-  , 
tamenre,o  con  q,iiebrado,o  vna  tan  fola  vez  cora 
quebrado. Qiieremos  dezir,que  a.b.fea  tres  ve- 
scs  mayor  que  b.c.o  tres  vezes  y  media  Huayorj, 
o  tres  vezíís'y  dos. quintos  mayofjO  vna  vez  y 
jüedia  mayor ,  o  vna  vez  y  dos  quintos  mayorj, 
o' en  quáiquier  otro  numero  mavor  q  b.c.pii.£fi"o 
que  b.c  no  fea  numcro,porque  fi  b.'c.  d,  e.  no  es 
numero  quadrado,no  puede  b.c.  fernuméro.  Y 
del  puntó  a,  licuaremos  la  perpendicular  a. ,f.  y. 
ctlcnderembs  k  linea  d.e.fegun  re¿íitud,y  reful 
tara  formado  el  reétangulo  a.b.ei.tl  quaí  dezi- 
mos fer  numcrOjY  que  tantas  vczes^o  juílamen- 
«c,o  con  parte,o.con  partes,  coprehende al  qua- 
drado  b.c.d  e.  quantas  vezesa.Í).  conticnealla-, 
do  quadrado  b.  c.  Porque  pues  el  dicho  redan-!- 
guio  a.b.c.f,  y  elquadrAdo  b.  c.  d.  e.  tienen vnaí 
mifma  altitud,qual  es  la  proporción  de  a.b.par^ 
b.c.tal  lera  laproporció  dcfíc  rcd:an^ulo  a«  b.e.f^ 
para  el  quadrado  B.c.d.elpor  la  i.dcl  <í.dc  EuclL 
des;  y  porque  a.b.  time  muekas  vczes  juftamE- 
tt  la  linea  b,c.  ocon  quebrado  della,  a  vna  ÍPÍ¡S. 
y«j!:4;oi3ipcb.aiá9í  tóí?go  eJífedangHlo  ^,k^'^f^ 
■■''■.  üj^        ^- 
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lás-  mifinas  vcze8,y  por  la  milma  manera  €$  for- 
'^ádo  q  comprehenda  al  dichoquadrado  b«  c»d.e« 
y  porque  elíe  qiíadrado  b.c.d.  e,  pufimm  qucfu- 
"eñe  numero,  también  fera  numero  el  reí^águlo 
a;b,  é.  f.  j  multípiicandacl  qwadrado  por  eínu-. 
ínefo  de  vezcs  que  a.b,  contiene  al  lado  b.c.  fe» 
ira-  tonñituido  el  dicho  redaogulo  a.b.e.f.y  «fto 
«s'io  que  queríamos  deíiioíiílrar. 

^T-É  RCERA.,.PAJITE 

P  R  m  G  I  P  AL   p  A  P.  P  R  I  H  E  R  O  „' ' 

dc'co'mo  fe.  deua  deliazer 

laygiialacion. 
N  cíía  arce  deAlgebra  liaxemofygíis 
lacion,  quádofiendo  nos  oífereddas 
dos  quantidades  por  ygualcSjIas  re- 
duzímos.  a  otras  dos  de  diffcrcntcs 
naturalezas,  por  ygual  dimínuícip.ii 
délo  que  es  commua  aenírambas,o  abatiendo 
las  yj^uairñeníe^o  por  ygual  addiciori  de  lo  que 
íalrauaj^para  que  vengan  a  alguna  delás  conju- 
gadonés^  que  defas  mifmas  quantidades  ay, 
Exemplo;  Siédo  nos  bffercddas  por  ygualcs  c^ 
fas  dos  quantidades  2o.<;o,p.7,c€,m.57.  y 30.  co. 
p,4»ce.ty>»4,o,paralas  reduzir  aotras  dos  de  diffe 
yeiiteá-naturalesaSvy':queyengan  fi  es  poffibíea ' 
alguna  délas  conjugadohes.  Porque  el  numero 
§7¡cíl^  dedaradó  por  menos  enla  primera  quati 
fidad,  callarlo  cmos;  que  taní?o  y  ale  como  darfc 
|o,y  qüedaran'mt€rairi:ente'ioxo,pv7*ce.  y  délos 
4  o  q  m  m  lalegunUa'q'USfidad;  también  íbíi  dc- 
claraloi  ^otmmmif^mim^^<^tmSi7iy  qucr 
'"     '  "'     "        '    ~     curara-'- 
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darán  por  tanto  20x0.  p.7.ce.  yguales  a  30.C0.  p 
4.cé,m.3.  Eftc  numero  3,  que  aíin  en  U  ícgunda 
quátidad  eíia  declarado  por  menos,callaremoJ, 
q  tanto  monta  como  daríe  lo,  y  otro  tanto  da- 
remos ala  primera  quátidad,  y  tememos  20.C0, 
p  7.ce.p.^.  yguaÍesa3o.co.  ^4.ce.  V  porque  las 
'2o.co.cs  quantidadcommun  a  entrambas  quan 
tidadeSjfacarlas  cmps, y  quedaran  7.ce,p  3. ygua- 
les a  lo.cop  4.. ce.  F  porque,  también  los  4.ce.c« 
quantidad,cómun  a  entrambas  quantidacies,fa- 
Carlos  emos,y  quedaran  finaiméte  j.ce.p^.ygua- 
ks  a  10.  co.  y  afÍ!  queda  hecha  la  ygualacion,  f 
viene  a  lacercera  délas  compueíías,y  mne  fu  re- 
j^a  por  la  qual  fe  fabe  el  valor  déla  cofa,  y  q  las 
qaantidadcs  ofFerecidas  por  yguales  realmente 
tnn  yguales. Otro  ex^mplo:  fiendo  nos  ofíere- 
cídas  ertas  dos  quantidadrs  por  yguales, para  las 
auermos  deredu^ijr  a  otras  yguaíes,aias  qualcs 
fe  deuáconiugacion.rio.co.wi.í.cc.y  el  numero 
2(í,dareíTios  a  cada  vna  dellas  i.ce.  y  tememos 
ío  có.  yguales  a  i.ce.f  26,  que  es  la  tercera  con- 
iugacion  délas  compueílas,y  affi  queda  hecha  la 
ygualacion,  Pero  porque  obrando  por  fu  Regla 
halkmos  1er  impofi"ible,que;o  co. lean  yguales  a 
l.cep.z6.  como  auemos  notado  enelcap.6.  déla 
primera  parte,  feremo-s  cierros  q  las  dos  quan- 
íidadcs  lo.co.w.i.ce.y  el  numero  2(),que fueron 
ofFrecidiS  para  las  aucrí^.os  de  ygualar,no  eran 
yguales, mas  deliiole  les  ygualacíó^porquebafta 
ílegarmog  con  ellas  a  conjugación .  Por  lo  qua! 
íi  las  qustidades  oííerecidas'para  ygiiaUr,fon  ta- 
les q  tienen  defigualdad  maniíieíta,como  ñ  ilos 
ébidSm¿^Y'giiú(ímQ.s  eftas  dos-^uantidadesj®^ 


,c<).p.7.y  4,  portfja  deíigualdad  es  manifieíls  cit- 
.  .tre  ia.pame  y  eiíodo,no  les  proairaremo's  ygna' 
lacioíij .porque  no.  podran  venir  ;i conjugación, 
pucfto  que  algunos  Arirímitíicos  fe  ia  procura, 
diziendo  aífí;  de  lo.co  p.y,  facando  los7,c]ií^4an 
20.C0,  y  de  4  Tacando  7,  quedan  m. 3,  y  dizen  que 
liechaU  ygualacion  jo.co.fon  yguales  a  laj.  aq 
llama  debito. Engañan  fe  cño$  en  cofa  manifef- 
tiffima,  y  que  fu  ínifmo  entendimieto  no  podr^ 
lleüar,y  ignoran  fu  propria  boz,  porque  ningu- 
no fano  entendimiento  podra  ;ufgarfer  la  parte 
yguaí  5^1  todojtty  ay  con)Ugacion  de  cofas  yguá- 
íes  a  menos  numero  <  Verdad  es,q  cneí  caío ^| 
delcap.^.deftá  tercera  parte  yguaIando,para  rC" 
foIueríaqueíHon^queda  ^if ra  de  numero  ygi¡a! 
a  I  dei  cofa;y  dezimos  q  jaquarta  perfona  nin- 
guna quiúd^d  ticne^  mas  en  aquel  lugar  había- 
mos fegun  elparefcer  de  otro8,y  no  ío  que  -ver- 
daderamcnrc  fentímbs.F  quaiuo  a  la  orden  que 
deuemos  de  tener  en  el  ygualar,parefce  cofa  mas 
razonable,  que  primeramenieíe  fuplan  les der 
fedos,fi  los  ay,  y  defpues  faquemos  lo  redun- 
dante, que  es  commun  a  entrambas  las  quanti- 
dadcsjpuefto  que  no  es inconuicnte  preuertlr 
cfta  ©raen,pero  es  aquello  mas  aceptable  ai  en- 
li^ncíímíenro.  Exemplo  :  fiendo  nos  propueilas 
,  para  les  procurar  ygualacion,fí  la  tiene,  cjhs  dos 
quantidadeS3.co»p.2o.w.  i.ce.  y  10,  fuplírcmos 
,  prímeramcnte  el  defecto  que  es  i.ce.  y  ternemí^s 
a.co.p  ao.yguaks  a  to.p.i.ce.y  facaremos  defpues 
los  10  de  entrambas  quái;idades,y  quedara  5»c0é 
^.ío,yguale$  at.ce.queesla  fegundadeías  com- 
pucftas  J^ro  «inguft  ycrroícria3ftprimeran|e.tc 

facaf- 
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facafíemos  el  niitnero  zade  entrambas  giiaitíi-^ 
dades,  y  quedarían  3  .co.mi  ce.  ygiiáks  a  m.io. ' 
y  deípuesicria  neceíiario  íuplir  €i  dcfeíro  del  i» 
ce.y  quedaría  3. co.ygiiaks  a  i.ce.w.io.y  íinaimcre 
fuplisdo  el  defeda  délos  lOjterníamost  ce. igual 
a 5  co.p.io.como  de  antcs,pero  la  príineraobra 
es  mas  fácil  y  mas  intelligible. 

Y  f  rofiguiendo  efta  materia  de  ía  ygHakcioii, 
deuemos  de  tener  adiierfencia^q  parado  la  ygua- 
lacíon  en  otras  quantiáades  que  no  lean  nume- 
ro, cofa,  y  cenfo,  en  tai  cafo  fera  neceíTarío  aba- 
tir las  ygualmérc,  reduziendo  lasa  otras  de  me- 
nor denominacion^y  cfto  fe  liara  Cacando  de  fus 
denominaciones  la  denominación  d^la  menor 
dignidad,que  entre  ellas  ouicre.  Excmplo.'pon- 
gamos  por  cafo  que  refoluiendo  alguna  quefti5j 
paremos  en  2  cubos  p.5.  cenfos  de  cenfos  yg"a- 
les  a  5  relatos  primos.  Y  porq  deftas  tres  digni- 
dades la  menor  es  el  cubo ,  cuya  denominación 
es  i ,  Tacaremos  por  efta  caufa  3  déla  derjomina- 
cien  delcubo^y  quedara «jifra^que  es  deriomina- 
cion  delnumcro,y  de4,qtiecs  denominació  ¿el 
cenfo  de  cenfo/acaremos  tambieri  3,y  quedara  i^- 
que  es  denominación  déla  cofa.y  de  jaquees  de- 
nominación del  relato  primo,  facando  otra  vez 
cl^jqucdaran  2,quees  denominación  del  cenfo. 
y  deíta  manera  refu!tara,<j  fiendo  2»cu.p.f.cc.ce. 
yguales  a  5  relatos prímos,feran  por  efa caufa 5-. 
co.p.2.yguaIcs  a^  cenfos,quc  es  la  fegunda  délas 
compueftas^y  obrando  por  fuRcgla,hailarcmos 
el  valor  de  la  cofa  fer  2. 

Y  porque  fi  ay  numero  en  la  compañía  délas 
íiignidade$,no  fe  pueden  abatir  por  eíte  modoj 

Q^v  bufsa» 
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tufcarcmos  entonces  otro  remedio, y  íera  ver  íi 
tienen  partidor  commün,por  el  qual  entrambas 
quantidades  que  aueremos  ygualar  puedan  fer 
partidas. Como  fi  nallafemos  que  I  cubo  f.í.cen 
lo/onygualesa  í.cc.p»7.co.p.^,no  baíhria  para 
las  ygualar,  Tacar  ei  cenfo  de. entrambas,  porque 
aun  quedaría  i.cu,  ygual  a  7.C0»  p.6.  y  para  tila 
tal  conjugacíon^no  es  hallada  Kegla  general  Por 
lo  qual  hallando  le$  común  partidor^  el  qual  en 
dk  cafo  es  í.co,  f.u  y  partiendo  las  por  el,  ver- 
tían a  la  fecunda  coniugacion  deías  compueibi'. 
porque  partiendo  i,cu!p,f. ce.  pon.co.p.j,  fcrael 
quocientc  i.c€.  y  partiendo  i.ce.p.7.co.p.6.por  el 
sniímo  partidor^fera  el  quocientc  i.co.p  ó.Ygua 
les  ícran  por  tanto  ucc.y  i.co  §  6  y  obrando  por 
fu  Regla  hallaremos  ó  ei  valor  de  la  cofa  es  j, 

y  para  hallar  partidor  común  con  menos  ne- 
gociOjíisria  cofa  muy  cóueniente  componer  vna 
tabla,  y  guardarla  en  U  memoria ,  en  la  qual  fe 
multipííqi.co.p.í.por  s-co.p.i.ypor  i.co.p.2.  y 
por «  co.p.5,  y  aífipor  cfta  ordé^y  defpues  mul- 
tiplicar 2.C0.  f»í,  por  i.co.p.í.  y  por  í.co.jp.2.  y 
Ir  affi  profíguiendo  hafta.<o. 

Pero  ay  algunas  con}ugaciones  de  dignidades 
y  numero,  en  las  quaics  fin  eftatabk  podremos 
luego  por  Regla  general  faber,qual  i'cra  el  partt«» 
dof  comunjy  quales  feran losquocicnfes.  if  las 
con/ungac iones  fon  .aquellas,  en  las  quales  cu-^ 
boj  numerOjfon  yguales  a  cofas,  o  cofas  y  nu-^ 
mero  yguales  a  cubo,  y  no  feruira  la  tal  Regla  q 
auemos  de  dar  en  qualquier  conjugación  ^eftas, 
l>orque  folamcnte  íeruíra^quando  las  coílis  ex- 
cedieren al  numero  m  la  vmdadj  q  el  duplo  de 

'la® 


DESTA    :OBRA.    '  ni 

las  cofas  excediere  al  numero  por  el  cubo  átz^tl 
qual  es  íí,o  el  triplo  délas  cofas  excediere  al  nu- 
mero por  el  cubo  de  ^,e}  qual  es  27,  o  d  quadru-» 
pío  délas  cohs.eyictámt  al  numero  en  el  cub© 
de  4,  el  qual  es  Ó4 ,  y  affi  por  el  confírmente  cíi 
los  otros  cubos,  fcxem  pío  del  primero:  Pon- 
gamos^ 1  cubó  esygualay.co.f.fí.y  porquan- 
ío  las  cofas  exceden  en  eíle  cxempío  alnumero 
en  la  vnidadjdízimos  que  tefnanygualad5,por 
la  qual  vernan  a  vnadelafeis  conjügacioncs,pa- 
ra  las  quaks  fon  dadas  Reglas .  Y  efto  haremos 
por  cfte  modo,  porq  el  exccíTo  es  1,  acrecentare- 
mos por  cfa  caufala  vnidad  a  entrambas lasquS- 
íidade$,y  temernos  1  .cu.f  .i,  ygualcs  a  7.C0.  f  7. 
Partiremos  cftas  quStidades  por  i  .co.p.i,y  fcran 
los  quockmcs  s.ccm.i.co.j^.i.  y  el  numero  7.7(3 
prueua  affi  lo  mueftra:  Porque  multiplicando  7 
por  í.co.p.ijharan/^co.j^.V.  y  multiplicando  i.cc, 
m.i.co.f  .í,por  i.co.f*r,haran  i.cu,p.i.yguales  fc- 
ran luego  7,yi«ce.m,i,co.p.¡.  y  facando  lo  fupcr- 
fluo,  y  reftaurando  lo  diminuto,yguales  queda- 
ran i.ce.y  r.co.  p.íí.  q  es  la  fcgunda  conjugación 
de  las  compucftas,y  obrando  por  fu  Regla  halla- 
remos el  valor  déla  cofa  fer  j^y  en  fcmcjanccs  po 
íiciones,fera  el  vno  délos  dos  quocientcs  z.ce.m. 
s.co.p.f.y  el  otro  f^ra  numero ygual  al  numero  át 
las  cofas.  Exemplo  del  ícgundo:  Tememos  en 
lasmifmas  quantidades ,  en  las  quaks  pufimos 
i.cubo  fer  ygual  a  7,co,^,<$.porquanto  el  duplo 
délas  cofas,  q  c$  14,  excede  al  numero  6  en  g,  que 
es  el  cubo  de  i.ú  modo  que  terncmos,fcra  cftc 
Sacaremos  el  numero  6  de  entrambas  quaníida- 
sÍcSiy  terneinos  i^GW.w.á,ygualcs  2  y.co^ydanda 
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les,  el  duplo  dcías  coíaSj'que  es  el  numero-  r43ter^ 
fiemos  í.Cü. ^.84 yguales  a  7,co.  p  i4»y  fera  elcó-  • 
mm  partidor,  la  raíz  cubica  del  cubo,  la  qüal  es 
i.co.cón  la  raíz  cubica  del  numeró  S,la  qual  es  2, 
Partiremas  por  tanto  i.cu  p  8,por  i.co«pl2.yíera 
el  «^nociente  !.ce.??/.2.co.p.4,  couicne  a  faberí.ce. 
menos  cofas  raíz  cubica  de  8,  y  mas  el  numero  ^ 
€S  raiz:cübic2  del guadrado  de  8¡,eli:jtial  quadra- 
áo  es  64-  y  partiremos  7.C0,  #44,  por  i.có.p  2.  y 
fera  el  quocienre  el  numero  7.  yguaks  lera  lue- 
go 7  a i.ce.m.2.cop. 4. Acabaremos  la  ygualacio^rr 
reftaurando  lo  dirainuto  y  facando  lo  fuperfluOj^ 
y  quedaran  2  co.p.j.ygualcs  a  x.ce.qiíeesíaíe- 
gúnda  conjugación  délas corapueílas,arri  como 
de  antes,y  efvalor  déla  cofa fera'^.  ,Fel  modoq 
tememos  para  hazer  cftas  particiones  fe  hallara 
cnel  capitulo  de  patir  las  dignidades  ,  pero  en 
poficiones  íemejantcs  fera  Regla  general,quc  e! 
partidor  ferai.co.jp  raíz  cubica  del  numero  déla 
compañía  del  cubo,  clqual  cfi  eñe  exemplo  es  g, 
y  fera  el  vno  délos  quodeníes,r.ce,m.cofasrai;^ 
cubica  de!  mifmo  numero  déla compania del  cu- 
bo ^;raiz  cubica  del  quadrado  del  mifmo  nume^ 
rpjComo  dicho  aucjiios,y  el  otro  quocientefera 
numero  ygualal  num^To  de  las  cofas. 

Otro' ex  cm  pío;  Sea  jicu.ygual  35.  n.fo.p.<?vy  tri^? 
piando  las ^ofas  tememos  52;,que  exceden  aínu- 
jíiero  6  en  27,  que  es  el  cubo  de  3 ,  por  el  quál  íe 
multiplicaron  jas  cofasj  fcranpor  efta  caufalas 
dichas  quaníidadesrcdu;?¿das  a  otras  quepo* 
dran  tener  capitulo  manifieflo,por  efte  modo. 
Sacaremos  de  entrambas  quantidades  el  nume-* 
m  ^sY  q.ucdaríifl  iUQO^yguku  a  s.cw«íÍ*;<S,  y  :í¿íi- 
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éo  a  cada  yna  deftas  quantidades  cl  numero  5  j, 
q  es  tripío  délas  cofas, tememos  í.cu.f ,  ly^ygua- 
Jes  a  íi.CQ.p.j^.  y  ítrael  commun  partidor  i.co* 
f  .5.  que  e.s.raizcubkade  zj¡  que  eáan  en  compa- 
ñía dei  cubo. Kíeraei  vnodeíosquocientesj.ce» 
m  5  co.  p  9»  q  es  raíz  cubica  del  quadrado  de  27  y 
cl  orro  quocícnte  fera  el  numero  n ,  por  quanto 
1  co.p  3 .  caben  en  H.co.p  ^3,por  j  i .  yguales  feran 
por  tanto  lu  a  vn  cenío  ;«*5  co.f  p.  y  reílauran- 
do  io  diminuto,  y  facando  lo  fuperfiuo,  íerne- 
moá  finalmente  5  co.p  z.yguales  a  i  ccn(b,que  es 
la  fegunda  délas  compueftaí>,y  cl  valor  deia  co- 
la fera  r  4  ^.p  i  ^.  y  cl  valor  de  3  co.]»  a.fcra  6  j^f^ 
R.38  4.  y  otro  tanto  vale  el  cenib. 
'  y  aífi  como  puñmos  en  cl  primero  exempÍQ 
I  cu.  yguala  7  co.p  cT.y  vino  la  ygualacion  a  i  cjí» 
y  a,  1, CQ.p6.il  pufieremos  i  cu«yguaU,7co.w6l 
verna  la  ygualacion  a  la  primera  ác  las  compu- 
cílaSjpor  eítc  modo.  Sacando  de  entrambas  las 
quanrídades  U  vnídad,quedarascu.iíi.i.yguala 
7  co.m,7.  y  lera  el  commun  partidor  l  co.m.i.  y 
cl  vno  deios  quocietes  1  ce.p.  i  co.  p.i.y  el  otro 
fera. 7.  y  facando  lo  íuperHuo  fera.n  ygusrtes  i  ce.  . 
p.i  eo.  y  cl  numero  6.y  el  valor  déla  cola  lera  2,  :■ 
Mas  pongamos  otros  exemplos,en  los  qualeí 
cl  cubo  y  numero  lean  yguales  a.cofas^y  li  las  co- 
fas excedieren  al  numero  por  la  vnídad,raca- 
rcíiips  el  numeró  de  las  cofas  de  entrambas  las 
quantidades,y  haremos  nucíVra  partición  como 
antes  haziamos.  Exemplo,  pongamos  que  j  cü: 
f.6t  fon  ygmalcs  a  7  co,.  facaremos  pox un%q  el 
numero  7.  de  cada  yna  dcíias  dos.quantída4é$, 
y  quedaran  I  cu.m,f,yg,Uaks  a  7  .CQim.7.y  clcosni^ 

muí! 
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«lio  partidor  fera  uco.  w.i.y  fera  ios  qubdentf  s 
i.ce.p.i.co.p4>  y  einumero  7,que  feran yguakj.^ 
y  facundo  de  encrambos  la  vnidadjquedará  i.cc. 
f  .í.co«  yguales  a  á,qiie  es  la  primera  de  las  com- 
pueftasjy  el  valor  déla  cofa  lera  2« 

Jt€n,pongam08  q  i  ai  §.4/011  ygualesa  6 co. 
porque  en  cite  exernplo  el  duplo  de  «í,  que  es  el 
numero  de  las  cofas  excede  ai  numero  4,  en  8,(5 
es  el  cubo  del  numero  2,por  el  qual  fe  multipii^ 
carón  las  cofAs,diremos  luego,fin  mas  orro  dif- 
ciirfo,quf  el  valor  de  la  cofa  es  2,y  quadra  con  la 
poficioii,  porque  »,cu.  ^.4 ,  fon  n,  y  tanto  valen 
las  é.  co.  Y  ft  pufiercmos  que  1.  cu.  p.p,fon  y-r 
guales  a  12.  co,  porque  multiplicando  u  por  j, 
nacemos  5 ¿Jos  quales  36  exceden  a  los  f^em?, 
q'  es  ekubo'de  5.  diremos  fin  otro  difcurfojquc 
d  valor  déla  cofa  es  5 »  y  la  mifma  Regía  feruira 
en  la  proporción  ^uadrupla^  y  en  las  orrás  mui- 
tiplices-M as  porque  quandoel  cubo  y  numero 
fonygualesacofaSjticncdos'refpueftas»  la  otra 
fera  con  mas  obra.  Porque  íi  t  cu.p  4,fon  ygua^ 
les  a  6  co/  el  eWeclío  del  duplo  de  las  cofas  fobre 
4.€S  el  numero  8,  q  es  cubo  de  2.  lacareoios  pues 
12  de  cníraiubas  las  quaridades^y  quedaran  I  cu» 
ií.^^ygualcs  a  6  com.  i  z.y  fera  ci  commun  parti- 
dor rco*w»  as.  y  los quocientes  feran  x  ce,  f.  zco. 
|i4,y  cl'numero'6.  que  feran  yguales,fac*rcmos 
lo  fuperfluoVy  quedaran  i  ce.  p%  co.  yguale&al 
siumero  1.  que  es  ía  primera  délas  compucftas. 
Y  ©brando  por  eíla,halíaremos  el  valor  déla  co- 
fa fer  í.i.^.i.y'cl'ralor  dekenfo  4.m*ii.a2,y  fcrá 
éltiibo  %,ió%á'íío^y  dandok el  numero '41  íijireí^ 

y  f  aií- 
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y  tanto  valen  6x0. 

Y  fi  vil  cubo  fuere  ygual  a  cofas  y  numero,  y 
multiplícaíido  el  numero  de  las  cofas  por  algún 
niimerOj  y  dándole  el  numero  que  eftü  en  com- 
pañía dcUs  cofdSjhiziercn  numero  cubico;en  ta! 
cafo  el  numero  multiplicante,  fera  el  valor  del^ 
cofa  que  rcípondc  al  mifmo  cubo,y  no  fera  ne- 
cefíarío  hazerotra  ygualaeion.Exemplo:fi  i.cu. 
fuere  ygual  a  y.co.p.íí,  por  quáto  multiplicando 
7  por  3 ,y  juntando  le  (S,hazen  Z7,qu€  es  cubo:di , 
remos  por  efta  caufa,q  el  numero  multiplicante 
elqual  es  5, fera  el  valor  de  la  cofa,  y  el  fu  cubo 
fera  el  mifmo  numero  27* 

Y  fi cofas  fueren yguales a  i  cubo,y  cenfos,y 
numero,y  eftos  tres;untos  fueréygüalcs  ennu 
mero  al  numero  délas  cofas ,  vernan  a  Capitulo 
manifieíío,  y  lo  mifmo  fera ,  íi  cenfos  fueren  y- 
gualesai  cu. y  cofas  y  numero,con  la  mifma  co- 
dicien deygualdad.  Porque. haremos  que  i  cu* 
mj.quedeyguala  co, iñ. ce. m.numeroencl  pri- 
mero cafo  deílos ,  y  las  cofas  quedaran  yguales 
en  numero  alnumero  delo$,  cenfos,con  el  numc 
ro  que  cfta  en  lá'  compañía  délos  cenfos,y  terínají 
commun  partidor,  clqualferaico.w.x.  y  hare- 
mos que  el  primero  quocicnte  deshaga  al  nume 
ro  que  va  en  la  compañía  deltrinomio  ,.que  fe 
parte.  Exemplo:  Sean 5  co.jgualcs ai  cu;^.i ce. 
Pij^y  porque  1  cu.y  rce.y  j.hazen  en  numero ^.y 
¡as  cofas  fon  j.aceptarlaseinósíp.arayguaiatpor 
eíte  modoiqiiicdacando  de  i.cü.p.!.cc.p4.qUeíon. 
lafegunda-qn^ntidad  i.ccnfp,y  elnurnéioi^iCJJíe- 
dara  1  cu.ygual  a5  co.m,  i  ctM-i*  y  facandaia  Vr» 
uidad  dccáímmbas  eftaf  qwatifiídadáj^quetoaf 
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icu.ra i .ygual  a  f  co  m  i  ce.m,  4«y  porque  las  cp. 
|ks.,foii s..fm  i  ce.  y m'^. íiazcn en  imniero  ^^ter- 
nafi  ygualadoíi  partiendo  todo  por  t  co.m  i.y  fe- 
raníosquodcnresi ce,p ico.p.i y 4.ra i  c(Xygua 
les  feraií  por  tanto  r ce .p.i  co..|)  i.a  ^.m  i  co.  Y  q 
los  <|uocíeíítcs  fcaii  eílos,  monílraremos  porlí 
obra.í'orqiie  i  ca.m  i»  partido  por  i  co.ifj  i.  fera 
la  prim<!ra  parte  del  quocicnce  i  ce.  el  quai  niül- 
tiplksLndp  por  tJ  parridor^haremos  r  cii.w  i  ccy 
« facando  eíJ^o  de  i  cu. nu, quedara íce»;Jí  i.y  parti- 
endo I  ce.w  t, por  I  co»ás  i.pornemoí»  por  quoci^ 
cíite  I  coilaqual  multiplicada  por  íco.iíi  t.h&zt 
I  ce.m  I  co.y  efto  facado  de  i  ce.  líii. quedara  i  co* 
m  I.  y  partiendo  ello xj  es  i  co.m  i*  por  i  co,m  u 
kra  I  ei  quocientciüíio.  De  manera,q  partiendo 
I  cu.  mi.' por  i  co.m  i.feraelquocieotcíce  pi  co; 
P  í.  Y  q  partiendo  5  co.  m  1  ce.m .4,  por  í.co.  m,  1  * 
fea  elqübciente  4.m.í»GO.monftraremos  aíTr.Por 
que  mí.  que  es  parte  del  partidor  entra  en  m,  4. 
por  4.  pornemps  luego  4  por  primera  parce  del 
quociente ,  el  qual  4.  ikndo  multiplicado  por 
s;co.m;i^hara:4.co.i?i,4*y fac'mdo cfi'ode  ^xo.'-tfi,' 
iíCetóv4tquedara  ixóm.uce.y eí1:o:boiucrcmos' 
;?  partir  por  i,co.m :i .y  :porncinos' por quocíentc 
!ft.i.co.el  quai  Tiendo  muítiplicador  por  i.co.mi. 
.haremos  i. co.m.  i.cé.  q  facadO'S  dei<.co..rñ4.ce.' 
ninguna  q uantidad  q uedara.  Por  lo  qual  ferá  el 
cfMociefG  4.ifi-i  .co*yaffi  queda  maniíieñ-o  q  i.co, 
iñ',ír:as'|sartídotfiirflo^y  .q:  4.,m,i.co^  íbnyguales -^ 
a.  t  ceipíf^oif  uy..  reítaurándolo  dimmuto,  y  fa^ 
candocío'íílipcf  fl«a;,qüedaran  1  ceif  .^co*  :ygüa*t 
lcs,>a"^,aqíí€;  firue  la  primera  délas  ca^puefl-as',y''^ 
d  vaioi:ddaTOÍyrra  ji^.^  qias'f  atóáoíiés  íeaÉ^. 

bien 


Ijlefí  hechas,  conftara  multiplicancío  cl  partidc|f 
por  el  quodeíiíeg  y  veríia  la  cuantidad  que  pu- 
limos  para  partir^    '    '   ,,    ',..,'■■ 

Otro  cxcmplo?  Sean  $ coygualcs  a.í.cu,p.|. 
cc.p.4»  Porque 6»  que  e$ci  numero  délas  colas, 
es  yguaí  a  4  con  el  vno  del  cenfo  Vy  el  vno  del 
cubo  íaccepíaremos  las  tales  dos  quanridades 
para  ias  ygua!ar,y  reduzira  conjugación  de  ca- 
pitulo manifieíto.Porque  primeramente  íacarc- 
mos  de  entrambas  las  quantidadcs  r  ce .  p .  4 .  y 
quedaran  6  co.m.  i  ce.m.4.yguaks  a  i  cu.  y  q.ui- 
taremos  dcfpucs  la  vnidací  deleitas  dos  quanti- 
dades,y  quedara  6  co.m.»  ce.iñ,  y.  yguaíes  a  i  cu^ 
üi.i.y  el  numero  sr.coíiia  ¡del  ceníb,  hazen<í.  q 
cs  ygualal  numero  de  las  cofas,  y  por  eíla  caufa 
terna  partidor  }ufto,que  fera  el  partidor  de  1  cu. 
jñ.i.elqual partidor  es  1  co.w.i.ylos  quocicntes 
Í€ran  i  ce.p.t  co.p4.y  5  w.i  co.Y  q  partiendo  6.co. 
m.í  ce*  m.j.por  >  co,»í.i,feael  quociente  s».m,  i» 
co.prouarcmos  affi:  Porque  porncmos  la  prime 
ra  parte  delquodent^fer  f.losquales  5.  fiendo 
multiplicados  por  i  co.m.i.harcmos  5  co.  w.  5,  q 
facadosdcí)  co.m.i  cc.m,^,  quedaran  .1.  co.ríu 
i.ce.  y  eftos  ííendo  partidos  por  i  co.iñ.r,  íera.éí 
quociente  w.  %  co.  por  quanto  multiplicaado  m. 
I  co.  por  1. co.  tna.hdLZcn  1  co; m, i, ce.los  quales 
fiendo  facados  de  i  co.w.i  cc.ninguna  quantidad 
qüéda,  y  por  tanto  partiendo  6  co.  w.  i  ce.  líu^» 
por  rco.m.i.  fera  el  quociente  jufto  5,111.  i.có;  Y 
porque  partiendo  !  cu,»í,  i.por  el  mifmo  par ti- 
dor,viene  por  quociente  i.cc.p.i,co»p.i.conioya 
fue  demonftrado,  yguales  feran  por  cftá  caufa 
íce.p,i;CO*p.í.  y,5.w.i.co,y  reitaurando  lo  áimi-- 
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lliito,y  facandolo  fi!p£rfiuo,y  reftaurádolo  dhm 
nutOjteRmos  finalmente  i  ce./>.2.co«yguales  34, 
que  es  la  primera  de  las  compueftas,y  fera-por 
fanfo  d  valor  déla  cofa  i<.  5.  sn.  1.  y  el  valor  de 
ií  co.fera  íí  raizes  de.5.mcnos.é,  Y  prouaremos 
que  I  eu.í.i.ce.f-4.val£n  otro  tanto,conforme  a 
la  pofidon:  porque  i  ce.  vale  por  efta  cuenta  í, 
menos  dos  raizes  des.  y  eíio  multiplicado  por 
K.í-w.i.  que  es  ei  valor  de  la  coft/era  el  produ* 
¿1^0. ó, raizes  de.5.  inenos.6.  A  R.ioo.p.  2.  raizes 
dc.5.y  efto  lera  el  valor  del  cobo,ei  qual  iuntán^ 
cío  con  el  valor  del  C£níb,y  añadiendo  el  nuhie« 
.ro.4.que  cto en  h  compañía  de  i.cu.p.  i.ce.ha> 
remos. ó.raizes  de.5  m.<í.quees  el  valor  de  las.íí» 
cofas,  y  quadra  eílo  con  la  poficion,porquc  pu.» 
fimos  que  <íco,  fon  yguales  ar  cu,p.i.ce.í?.4. 

Otro  exemplo:  Sean  6  ce.yguales  a  í.cu.p.i.co* 
f.4.  lacareínos  de  entrambas  eñas  quanndadcs 
.jéC0.p.4.y  quedara  i.cu.ygual  a.6,ce.w.i.co,m,4» 
y  tacando  ae  entrambas  ellas  j, quedara  í  cu. líi.r* 
ygual a  6 ce.»/.i  co.w.<>,y  tcinan  commun  partiV 
dor,el  qual  fera  1  co.w.  r.  y  í'eran  los  quocíentes 
I  cc^.r.co.p.í.  y  6.co.p. ^.  iox  qualcs  fcranyguar 
les  ,  íacarentios^áe  entrambas  eílas  quánridades 
I  co.f  .i«y  quedara  i  ce.  ygual  ay  co./^.4.que  es  la 
fegunda  délas  compueíras ,  y  obrando  por^lla^ 
Miaremos  elvafordclacoía  íer  2 1, f,R.io|^   . , 

yíicenfos  y  cofas  fueren  yguales  a  numero  y 
cubo,y  ei  numero  délos  cenfos  y  cofas  fuere  ya- 
gual a!  numero  déla  compañía  del  cubo  con  la 
Ynidaddelcubo,<ín  tai  cafo  cftas  quantídades 
rcduzidas  de  tal  modo^que  vna  dcllas  quede  en 
I  cu.m.h  teman  commun  paitidor,  y  los  quoch 

cntcf 
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€ntc$  queckraii  en  conjugacton  de  capituló  ma^ 
niñcño.  £5£cpIo,  z  ce.p. 5  co.  fcanyguales ai ca» 
p.  4,  facaremos  5.;de  entrambas  eftas  qumtid^' 
des,y  quedaran!  cu»m.i,yguaks  a  z.ctf.^  coiñ, 
^.  y  lera  el  commun  partidor  i  co.mA.y  los  qu® 
¿lentes  ferafi  1  ce.  p.i  co.p.i.y  aco.^,5.  los  qua- 
les  feran  yguaies,y  acabando  la  yguülacion  que- 
dara 1  ee.yguala  1  co.f.4, 

Y  íi  ccnfos  y  numero  fueren  yguales  a  icu.  y 
cofas,  y  el  numero  de  los  ccnfos  con  el  numero 
de  fu  compañía  fuere  ygual  al  numero  délas  co- 
fas con  la  vnidad  del  cubo,tambien  íerán  redu- 
zidas  eftas  quantidades  a  otras  de  cal  íriOdo,quc 
quede  de  vna  parte  i  cu.  m.  u  y  ternan commun 
partidor,  y  los  quocícntes  quedaran  en  conju- 
gación de  capítulo  manlfiefto,  acabada  laygua- 
racion.ExcmpÍo,Sean5ce.p.5»yguales  ai  cup.^ 
7co.y  facando  de  entrambas  quantidades/  co» 
p.r.quedaran  1  cu.  w.i.  yguales  a5;ce.p.i.rá.7  co. 
y  fera  el  commun  partidor  ico.w.uy  los  qubci- 
cntes  fcran  1  ce.p.i  co,p,uy  $  co.iñ.2. y  acabada  la 
ygualacion,quedaran  1  ce.f.|.yguales  a  4C0 »  Y 
eneftos  calos,  los  números  de  vna  quantidad 
fon  yguales  alos  números  déla  otra  que  fe  pro- 
pone por  ygual :  y  quando  en  la  ygualadon  es  ' 
vna  dcUas  conucrtida  en  i  cu.w.  u  los  números 
déla  otra  fon  partidos  en  dos  números  ygualesc 

Y  notaremos ,  que  deílas  4  quantidades,  nu- 
mero ,  cofa ,  ccnfo ,  y  cubo ,  fi  dos  dellas  fueren 
entrefi  yguales  en  numero,  y  entrambas  juntas 
fueren  yguales  a  i  cu.  con  1  co.o  con  i  ce.  o  con  la 
vnidad  del  numero,ternan  commun  partidor, 
y  vcrnana  vna  délas  <>  conjugaciones,  que  en  el 

R  i\  prin 


PARTE    .TERCERA. 

prfíirípío  defte  Libro  fon  cícriptas.  Exemplo^^ 
Siean  2cep  z^yguaíesa  leu-p.ico.  íeraxommuii' 
partidor  t  ce* .fslí* y  íeran  los  quocientes  i  co.}^  el 
numero  2,  los  quaies  feran  ygtiáíes .  Y  fera  por. 
tanto  2  eivaiordíiaco.  y  iaejcp.criendaaíítio 
dize:  porque  líendo  ia  co,2.el  vaior  de  i  cu  p.2„ 
fcra  io.y  otro  tanto  fera  el  valor  de  z  ccp.2.  Y  E 
I  cii.p.í  co.  fueren  yguaies  a  5  ce.  p.  5.  kxm  los 
qiiocienres  í  co.  y  el  numero^,  que  ieran  ygua- 
ies. Por  lo  qiial  fiendo  5/I  valor  dcla  cofa,  kra 
cícübo  U5,qiie  con  $  luzcn  íjo.y  otro  tanto  fe* 
radvalor  de^-ce.p.^» 

Iícn,fean  5?  co.p.9.ygoaIcs  a  i  cu  .p  1  cCtTera  co- 
Ijiun  partidor  i  Co.p.i.y  fera  ios  quocietcs  i  ce.y 
el  numero  9J0S  qualesferá  yguaies.  \  fícndop 
€l  valor  del  cefo,el  valor  delaco.fera3.y9  co.p. 
p.íera  36.y  otro  tanto  lera  el  valor  dt  i  ciup.i  ce. 
líen,^can  3  ccp.  3  co,  ygi'aks  a  1  cu.  p.  1,  fera 
comnnin  partidor  1  cot  p*r.  y  fcranlos  quocicr 
tes  1  cc.iíj.í  co  p.  I.  y  5  co.y  rcíi^aurandolo  áimi" 
Jiiito,  Icran  4  co.  yguaies  a  t  ce,  p.  i.  y  fcra  por 
tanto  el  valor  de  vna  cofa  R.5.P.2.  y  el  valor  del 
cenfo  y.p,  4  raizes  de  3.  v  el  valor  del  cubo  fera 
2á.p.i5.ra!zes  dcj.y  quacíra  con  la  poficiofi. 

Y  pucfto  que  la  difpoficion  del  cafo  que  nos 
fuere  propueflo,no  lea  tal  m  propria  forma  co- 
iDo  efios  que  pulimos:  pero  fi  facando  lo  fupcr- 
íluo,y  reftaurando  lo  diiiiínuío,Y  partiendo  to- 
do por  el  numero  délos  cubos,  viniere  a  alguna 
deftas  difpofjciones^ternan  fuygnálacíon  en  las 
con;uj7acÍGnes  q  auemos  traído.  Exemplo,&£an 
6  ce.fJ  co*wv  2  yguaies  a  2  cu.  reftauraremos  lo 
<^4mmuto^)\Ummim  ^  ce.|,6co.ygualesa  2  c«. 
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f  .2.y  paítiehdo  todo  por  el  numero  Helos  cu,  el 
quales  2, teriíemos  finalmente  5  ce.p,^  co.ygua- 
ks  a  I  cu.p  1.  y  ternanfu  ygualacion  partiendo 
por  1  có.p.í.cómo  auemos  dicbo. 

Del  abatimiento  que  fe  baiz^e  en  h 
yguda'áon .por  las m^^s'* 
F porque  muchas  vezesnó  hallamos  partí* 
dor  commun  que  abara  las  cuantidades  y^ua- 
Iés;,que  queremos  reduzir  aoíraSjp^ra  que  ven^ 
gan  a  alí^una  délas  conjugaciones  aque  auemos 
dado  fus  regUs^aiTi  como  fi  nos  propufieíTen  vn 
trinomio  de  dignidades  yj^ual  a  numero,hufca- 
reinos  otra  via, tentando  fi  el  tal  trinornio  m* 
ne  raízcporque  ñ  la  tiene  explícita,ternernos  y- 
gualacion  que  nos  firua.Yfera  eíTa  raíz  neceíía- 
riamente  vn  binomio,eí  qual  fera  igual  ab  raiz 
del  numero  que  era  ygual  al  trinomio.  Y  en  cfto 
es  differcnte  el  bínorñio  cópuello  de  raizes  de 
números  ,  de!  binomio  compuefto  dedignida- 
dcs:porquc  el  binomio  de  raizes  de  numcros,íí- 
cndopor  fimifmo  muItiplicado,haze  binomio. 
Es  la  razon,que  las  quadraturas  délas  partes  del 
biíiomio  compuefto  de  raizes  de  números,  que 
fe  mulr!plica,fbn  números:  los  qúalesiuntos  ha 
Z€n  numero ,  y  la  otra  parte  del  produdío,  es  el 
duplo  déla  multiplicación  de  vna  raiz  por  la  o- 
ira,  que  fon  las  dos  multiplicaciones  hechas  ets 
>j^.  Exemplo.'Rfte  binomio  r.vp^.r.5  fiendo  niul- 
riplicado  por  fi  mifmo ,  haz?  S.p.  r.  <ío.  afíí  que 
R.  5.p.{t.5.  esraiz  quadrada  defte  binomio  8.p  r* 
éo  Pero  todo  binomio  de  dignidades  multipli- 
cado en  fi,hazc  trinomio,  porque  las  quadratu- 
ras m  kjunun  fiiio  por  cita palaura p.o  m*Maf 
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lio  refponde  a  qiialqiilcr  trinomio  de  dignida-i 
des  raíz  que  fea  binofuio  .  Por  lo  qya!  para  q  fe- 
pamos/j  el  trinomio  q  nos  proponen  tiene  raíz 
guc  fea  binomio, aucmosprimcramcníc  de  ver 
11  ene!  tal  trinomio  ay  doa  dignidades  quadra- 
das:  porque  ü  no  las  ay ,  no  podra  efe  trinomio 
fencr  binomio  por  raix.Y  puefto  que  tenga  dos 
dignidades  quadrada$,  aun  efo  no  bailara  para 
que  tenga  raí;t  que  fea  binomio,  porque  junta- 
ineotc  con  efto  conuicnc,  ^  las  raizcs  délas  áo^ 
dignidades  quadradas  fean  tales, que  vna  mul- 
tiplicada por  otra  haga  la  mirad  dcla  tercea  dig- 
nidad del  trinomio.  ExemplOjSicndo  propucfto 
tñt  trinomio  4  ce.cc.p  9.ee.p*u.cu.por  quanto 
el  cenfo  de  cenfo,  y  también  el  cenfo  fon  digni- 
dades quadradas,  tomaremos  las  fus  raízes,que 
ionice^  y  3  co. y  porque  cenfos muitipiícados 
por  cofas  hazcn  cubos ,  que  es  la  tercera  digm« 
dad^y  3  por  »,lia:i;cn  tf.quc  es  la  mitad  de  ü.  di^ 
remos  por  tanto,  que  cfte  binomio  2  ce,p.  3.  co^ 
€S  raíz  del  trinomio  4,  cc.ccp.^.ce.pjz.cü.porq 
t  ceñios  multiplicados  en  ñ  luzen  4  ce.ce.y  3  co. 
multiplicadas  en  fí ,  bazen  9  ce.  j  2  ce.  por  5  co. 
dos  veze$,quees  la  mukíplicacio  délas  dos  cru«. 
zetas |ha:gen  n  cu.  Pero  íi  el  trinomio  propucíío 
fuera  4  ce,cc.p  9  ce.  p,  10  cu.  no  íuuiera  binomio 
por  rúx  j  porque  la  fu  raíz  feria  declarada  por 
cfte  modo^ii..v.4  cc.ce.p.p  ce.p.rocu.quc  no  firuc 
para  la  ygualacion  que  pretendemos» AÍÍi  (J  que- 
riendo refoluer  algún  queñto/i  en  h  yguaiacia 
•viniéremos  ai  parar  en  cfto,quc  4  ce.ce.p,ppcc.p» 
I  ?  cu.fort  ygualcs  al  numerq,pongamos  por  exr 
cmplo  i«g(5  jera  el  binomio  a  ,cc.p»|  .co,  ygualalá 
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raizde i9(í.y partiendo  todo  por  2»  q  ese! Hume 
ro  délos  ceníbs,reran  i  ce.p.  i  co.  í.  ygualejf  ala 
mirad  déla  raíz  de  icjd.  que  es  raiz  de  45>.y  el  va- 
lor déla  cofa  fera  2. 

G tro  exemplo :  Eík  írinomio  la.ce.ce.  f  j.ce. 
pu.cu.íienc  binomio  por  raizjporqiie  la$  raizei 
délas  primeras  dos  dignidades  que  fon  quadra» 
daSjfon  cenfos  R,i2jy  cofas  R.3,  por  quaiuo  ceñ- 
ios R.12  mulcipiícados  en  f!,bazcn  12  ce.ce.y  cofas 
R,en  fijhazcn  5  ce.  y  porque  cofas  multipiícadas 
por  cenfos,hazen  cubos,y  R.12  por  R.3,háze  r.jí, 
la  qual  duplícada,fera  R.i44,quces  iz.  por  eñs. 
-caufa  cenfos  R.12  por  cofas  r,  3  dos  vczes,  harán 
12  cu.  y  en  eilo  fe  acaba  la  multiplicación  del  bi- 
nomio.AÍÍi  que  cenfos  r.  12  f  colas  r.  j.fera  raíz 
í^uadrada  deítc  trinomio  n  cc.ce,  p  5  ce.  p  12  cu* 
■Mas  no  lo  feria  fi  los  cubos  np  fuclíen  a ,  y  por 
-cita  caufa  cumple  tener  aduertencia  en  la  terce- 
ra dignidad,  porque  las  dignidades  quadradas 
ncs  dan  fus  raizes^pero  el  bínoinio  defas  raizes 
no  podra  ferraíz  dcitdnomío,fi  la  tercera  áig' 
nicaá  del  trinomio  con  fu  numero,  no  fuere  raí 
quela  multiplicación  délas  raizes  délas  dos  pri- 
meas dignidades  quadradas,vna  por  otra,y  du- 
plicada, hajra  entéramete  fin  falta  ny  redundácia 
¡a  tercera  dignidad.  Pongamos  pues  q  12  ce, ce, 
p  5  ce,  p  12  cu.fon  yguales  al  numero  5oo,y  ferati 
Íuegoce.R*!2  peo. R.3.yguales  a  R.5oo.y  partien- 
do to4o  por  el  numero  de  ios  cenfos^elqual  es 
R.t2,temcmd$  i  ce.  f  co.  r.  %,  yguales  a  r.2$, que 
«s  ia  piimcra  conjugación  de  las  compuertas .  y 
obrando  por  fu  Regia,  hallaremos  el  valor  deis 
cofa  íer  i«  Fór^ue  las  coígs  ion  r.  \ » que  es  |  »,y 
^  íl  üij  k 
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la  mitad  de  J-  es  |  «y  muidpiícando^ cnfijhare- 
mos  1:5 ,  el  qual  iunrando  con  d  numero^  que  es 
V,  o  mz  de  25,haremos  s  jz » cuya  raíz  es  2|,de 
la  quai  facareraos  | ,  que  es  ¡a  mitad  délas  tofas, 
y  quedaran  2  por  valor  déla  cofa^  y  efto  quadra 
con  h  poíicioñ,  .í,que  u  ce«cc,  p  3  ce.  f  !2.cu.foii 
ygualesajoo.. 

'  O  rroexcmploíEiicfte  trinomio  9  cc*c&f  16  ce, 
m  24.CU.  la  raiz  déla  primera  dignidad  es  5  ce,  y 
déla  íegunda  es  4  co*  y  porque  ce.multiplicado 
por  co.hazccubo,y  j  por4,  hazen  iz,  quccsía 
mirad  de  24 ,  íuftamete  tomaremos  por  raíz  de! 
dicho  trinomio  3  ce.  y  las  4  co.  mas  fcracon  de- 
claración de  m.  por  quaío  la  mirad  délos  cuboy 
la  qual  es  111.12,110  puede  venir  dcp  5  ce/moflen» 
do  multiplicados  por  m.  4x0.  y  tememos  deíla 
manera  5  cc.w.4.co,por  raíz  del  dicho  trinomio 
p  ce  ce,  p  i<í  ce,^.24  cu«Y  ñ  puficrcn  el  dicho  tíi- 
nomio  íer  ygual  a  iz^/era luego  el  binomio  5  ie, 
m  4  co.el  qual  es  fu  raíz  ygua!  al  numero  ij^íjue 
es  R.225.  y  acabada  U  ygua!acíon,terncmos  5CC, 
yguales  a  i^P  4  co.  y  partiendo  todo  por  clnu^ 
niero  de  los  ccnfos>íernemos  finalmente  1  te.  y- 
gual  a  5  jp  í  co.f  y  obrando  por  la  fegunda  délas 
compuf  ftas,  hallaremos  el  valor  de  la  cofa  fcr  i, 
y  quadra  con  la  poficion, 
■  Y  en  efta  parte  notaremos  vna cofa  muydigna 
dele  faber^y  ^  pero  es  muy  difíiciísy  muy  «ftraña 
a  nucflro  entendimiento ,  por  c!  poco  cxercicio 
•que  tenemos  en  las  fubtilczás  de  Arithmctica:  y 
cfto  cs,quedosquanfidades  fonyguaícs,masÍa 
raíz  de  la  vna  no  es  yguaí  a  ¡a  raiis  déla  orra.Por 
''^u€  áücomo  I  ceü  4  co.  csraii  de  f  a»ce.f  16, 

" " "  ce* 


'€e,424  cu.affi  tambié  4  co.w  5  cees  raíz  del  mi|- 
jno  trinomio^por  quanto  multiplicaiido  4  €oJ$ 
I  ce.erí  Í!,hazen  9  ce.ce.  pi6xt.m%^  cu.y  eííacs 
la  díffimció  de  raiz,Peroii  pufieremos  4  9Ce.ce» 
g  i(í  cc.m  24  cu.lbn  ygualcsaii^jio  qual  íe  veri- 
fica fietido  5  el  valor  deia  cofajcomoauemos  di- 
cho; manifiefto  es,quei5  es  raíz  de  225-,  maseftc 
numero  ¡5  no  fera yguala 4Xo.m.|  ce. Porque íi 
4  co.  »í5  ce.  fueíTen  yguales  a  i?,  acabando  por 
tanto  lá  ygualacion,feriafí  4  co.  yguales  a  5  ce;;f 
15",  y  partiendo  todo  por  |,  ferian  ico.|- yguales 
a  rce.^  5:.  y  entrando  enla  tercera  délas  compuef- 
t aSjhalIaremos  efto  fer  ímpoffible.  Porq  es  im- 
poí'fible  que  el  quadrado  dda  mitad  délas  cofas 
fea  menor  que  el  numero  que  cftaenla  conipa* 
líia  del  cenfo ,  como  aucmos  demonílrado  en.  «I 
Capitulo  tf  déla  primera  parte.V  defto  fefigue,q 
las  dos  raizes  de  p  ce»ce.  ¿16  ce. ^,24 cu.  las  qua- 
les  fon  5  ec.m  4  co.y  4CO.m  3  ce- no  fon  entré  fi 
ygualeSjporqüe  la  primera  esyguala  i^,pero  no 
la  fcgunda.  Y  también  con  efto  quedara  tfíe  fcru 
pulojque  pues  dizímos  eíVa  poficion  fer  poffible^ 
.f.  9  ce.ce.p  i6  ce  m  24.cu.yguales  a  225',delo  qua! 
fe  figue,q  ?  ce.m  4  co.  fon  yguales  a  ty,y  acaban- 
do la  ygualacion  3  cc.fon  yguales  a  4  co.  f  i5,que 
es  pofíible,y  obrando  por  la  fegunda  délas  com- 
pucftas,  hallamos  el  valor  de  la  cofa  fer  5,parefce 
que  por  la  mifma  razón  deuriamos  pronunciar 
!a  mifma  poficion  por  ¡mpoffible,por  quSto  dc- 
lla  fe  figue,que  4  co.m  5  ce.  fon  yguales  a  ly,  que 
cohftaferimpofíible.La  refpuefta  y  foiuciódefta 
dubda  que  al  prefentc  fe  nos  offrefcc,fera  que  afíi 
como  g  ccecf  í6  gí.ixj  24  cu#tícnc  dos  i:aízcs,aíE 
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tátnbíé  xis  tiene  dosraizes^la  vnacs  «y,y  la  otra 
es  m  15.  Porque  affi  como  %s  multiplicados  por 
íijhazen  ía<fjam  también  iñ  %$  multiplicados  por 
m  15,  hazew  225,  puefto  \  efto  no  es  conforme  a 
íiueíira  dodlrina  enelGapir.4.dc  la  fcgüda  parte^ 
cnel  qual  diximo$,que  m  por  m  haze  p,  porque 
va  acompañado  con  p,  Y  las  dos  raizes  deitri- 
nomio,íon  yguales  a  eftas  dosraixes  .f.j.cc.m  4 
co,  es  ygual  a  iy,y  4  co.m  3  ce.  es  y^ajual  a  m  15,  y 
todo  concorda  con  lapoficion.Porq  como  auc- 
mos  dcmonftradp/i  5  ce.m  4  co.fonyguales  a  15-^ 
feran  luego  5  ce*  ygualcs  a  4  co.  p  íí>  y  f  ce.  fera 
ygual  a  t  co.  f  p  5,  y  obrando  por  ia  fegüda  dcUs 
compueílas  el  valor  déla  cofa  fera  5.F  poniendo 
^ue  4  co.  m  3  ce.fon  y  guales  a  m  is^  tememos  lo 
mifmo,  porque  reftaurado  el  defcáo  de  los  ?  ce. 
feran  4  co.  ygualcs  a  3  ce.  m  i^.  y  reíhurafido  el 
defedro  délos  »5j  feran  4.co.p  15-,  ygualcs  a  jcc.  y 
fcra  otra  vez  afíi  como  de  antes  i  co.|  f  5,  ygua^ 
les  a  t  ce.y  el  valor  déla  cofa  5,con  que  todo  que- 
da Goncordej  la  poñcion  poffiWCjy  a  quien  cfto 
no  fatiffiziere,  bufque  otra  mejor  Iblucion, 

Y  affi  como  en  cííe  pofteion  át.<}  ce.cc.p  16  ce« 
ñu  24  cu,  ygualeaa  225;,el  binomio  ^.ce.m  4  co,  es 
ygual  a  if,  que  es  raíz  de  iif » y  el  binomio  4  co. 
ra.  j  ce.  csjgual  a  m  ly,  y  codo  queda  conforme 
con  la  poíicion,y  el  valor  déla  cofa  fe  manifliefta 
fcr  3,am  también  fj  pufícrcmos  que  el  mifmo  tri 
tiomio  9  cc.ce.p  %6  ce. «114  cu.es  ygual  ai||,c«ya 
raíz  es  |f ,  fera  al  rcucs  en  cílapoücionj porque  1 
4  co.m  3  ce.feran  yguales  a  || ,  y  3  ceiífi4  co.ie-r 
ran  yguales  a  m  \\ .  Porque  íiendo  4  co,m  |  .cc« 
yguales  a||  ^  feraísluego  4  cq.  ygwíilc^  a  |  qe.| 
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II ,  y  partiendo  todo  por  ci  numero  de  los  cen- 
íbSjíera  i  co.  |  ^ygaal  zicu^'^^.yohxmáofQt 
la  tercera  délas  compucftas  multiplicareinos  en 
íi  I,  que  e$  la  mitad  del  numero  délas  cofasj  ha- 
rán 1 5  délos  qiiales  facando  |y,quedará  |lí,cuya 
raíz  es  f^ ,  la  qual  juntando  C0n|,  hazcn  i  { ,y 
tamo  fera  ei  valor  déla  coía .  F  clmirmo  valor 
haíiaremos  fi  puñercmos  5  ce  m.  4  co.  yguales  a 
m.  ff .  porque  reftaurádo el defeíio  deias 4C0, 
tememos  3 ce.  yguales  a  4C0.í5í,  {[,yreftauran. 
do  el  defcao  délos  ¿J.tcrnemos  ?  ce.p  ||,  ygua» 
les  a  4  co.y  partiendo  todo  por  el  numero  délos 
cenfós  ferneínos  otravez i.cc.p  j^,ygualcsa  I 
co,  {,  y  el  valor  déla  cofa  fera  como  de  antes  i  \^ 
yquadra  con  la  poficion,  porque  pufimos  el  di- 
cho trinomio  yguaí  a  ^|^.  Y  fi  pufieramos  3  cerní, 
4.C0.  feryguaiC8a|*,vinicralaygualaci6a  tco„ 
f  ^  ít  yguales  a  ¡  ce,  y  halláramos  otro  valor  de 
cofa  y  otro  cenfo,y  el  trinomio  no  reí'ultara  y- 
gual  a  ^f ■J^conio  contiene  la  poficíon.Defta  doc- 
trina facamos,  que  en  poíicioncs  femejantes,  en 
las  qualcs  las  raizcs  del  trinomio  fon  binomios 
difFercntes,  tntoncf^s  tememos  poraueríguado 
qualcs  jufto  valor  déla  cofa,quando  en  entram- 
bas las  ygualaciones  délos  binomios  con  la  rai2 
del  numero  <§  fe  propufo  ygual  al  trinomio,  ha- 
llaremos vn  mifmo  valor  déla  cofa,porque  ne- 
ceflariam  ente  han  de  concordaren  eílo,ponisn-. 
do  la  raíz  del  numero  declarado  por  p,  ygual  a! 
vno.dc  los  binomios,  y  poniendo  la  mifma  raiz 
declarada  por  m.ygual  al  otro,y  trocado  (i  cum- 
pliere, para  que  vengan  ¡as  ygualaciones  a  vha 
mifma  conjugación  y  regUj  en  los  miímos  ter- 
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mihos  y  refulre  vii  mifmo  valor  déla  cofa. 

¥  algunas  ycz€$  m  h  reíoiudon  de  algunos 
queíitos  viene  la  ygualacion  a  parar  en  qiiadr¡«. 
nomio  de  dignidades  yguai  a  numero ,  por  lo 
qaal  feria  neccíTario  bufcarle  raí?,  para  q  la  raiz 
del  numero  quedalfeygual  a  la  raía;,  del  quadri- 
siomio,  pero  ningún  quadrinomio  de  dignida- 
des tiene  rais ,  excepta  la  vniuerfal  ,1a  quaino 
nos  podra  fcruir,  Porque  binomio  de  dignida- 
des íiendo  en  fi  multiplicado  íiaze  trino miOjCO" 
UíO  dicho  auemos,y  no  quadrino/nio.Y  fi  quifi* 
díemos  tomar  por  raíz  vn  trinomio,ny  aun  efo 
podra  fer,  porq  trinomio  es  raiz  dequinomioj 
y  no  dequadrinomio,  como  fe  mueílrapor  fus 
multiplicaciones.  V  por  tanto  daremos  la  vni- 
dad  al  quadrinomio  de  dignidades,para  que  re- 
falte  quinomio ,  y  daremos  también  la  vnidad 
al  numero  q  fe  propone  ygual  al  quadrinomio, 
para  rcfultaren yguales  vri  quinomio,y  el  nume 
ro,y  entonces  podremos  bufcar  rai^del  confti- 
tuido  quinomio,que  no  fea  vniucrfal,y  fi  la  m^ 
Uíerc,fcra  trinomio  de  dos  dignidades  con  la  v- 
nidad.y  cí  modo  q  tememos  para  faber  ñ  la  tk- 
ne,y  qual  es,m6íí^raremos  en  eftc  exeplo,el  qual 
guardaremos  en  todos  los  otros. Pongamos  por 
tafo,q  refoiuiendo  alguna  queftíon  vengamos  a 
parar  en  9  ce.ce,  p.iz  cu,p.ioce.p.4.co,  yguales  a 
>í55.dando  a  entrambas  ellas  quaridadcs  la  vni* 
dad,  tememos  y  ce  ce,  p.12  cu.  pío  ce,  p.4..co  p,í. 
yguales  a  1156.  Agora  bufcaremos  el  trinomio  ^ 
lia  de  fer  raíz  delle  quinomío,y  tomaremos  pri» 
meramente^  cc.por  raiz  délos  9  ce  ce.q  es  la  ma* 
yor  dignidad qmáud&  dcftc  qwiíjomío,  y  por 
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cfá  caufa  3  y  por  fer  declarada  por  f .  la  pufc  ene! 
prindpio.Y  porque fiendo  3  ce, [^primera dig-- 
nídad  del  trínomio,í|ue  ha  de  fer  raií^dclquiiib 
mío,  y  fiédo  la  feguíida  dignidad  del  quinomic^ 
12  cu,  quedamos  obligados  a  tomar  por  legun-i 
da  dignidad  del  trino  mió,  vna  tal  dígnidad',y  ei^ 
tal  numero,  que  íiendo  multiplicada  por  la  pri- 
mera dignidad  del  miJmo  triñomio,haga  la  mi- 
tad délos  12  cu,  neceirariamenrefera  cííra  fegun^ 
da  dignidad  del  trinomio  2  co. porque  z  co.  por 
3  ce.hazcn  6  cu, que  es  la  mitad  dclos  12  cu.y  da- 
doíc  la  vnidadjíeraefte  trinomio 3  ce.p.2  co.p.r, 
raíz  del  dicho  quinomiojO  los  cenjbs  del  quino 
mió  que  fon  la  fu  tercera  dignídad,fueren  juica- 
mente tantos,  como  el  duplo  át\  numero  dclos 
ceñios  del  trinomio^conel  quadrado  del  hume- 
ro délas  cofas, q  entran  enél  mifmo  trinomio. 
Y  ello  fe  halla  en  eíle  exemplo,  porque  los  cen- 
fos  del  quinoniio  fon  10 .  y  por  que  los  ccnfos 
del  trinomio  fon  3, el  duplo  dellos  lera  6,  q  cora 
4,  qüc  es  el  quadrado  del  numero  délas  colas,  el 
quales  2,haranio.  Y  aun  cito  no  baííara  parad 
trinomio  3  ce.p  2  co.  p.i.  ferráis  del  dicho  quí-r.; 
nomio ,  mas  es  aun  neceíTario^  que  las  colas  del 
quinomio  fean  el  duplo  délas  cofas  que  tiene  el 
mifmo  trinomio,y  todo  efto  fe  halla  en  efte  mil- 
mo  quinomio.F  por  efi-a  caufa  fi  multiplicaré-^ 
mos  enfi  5  cep.2  co.p.i.haremosg  ce.ce.p.i2  cu, 
p.io  ce.p.4.co.p.  I.  y  feranportanto  yguales  3CC, 
p.2  co.pj.  y  la  rai;^  quadrada  dejijí.  Agora  pro- 
figuiremos  nueílra  ygualacion,facando  la  vni-^^ 
dad  de  entrambas  ellas  quantídades,y  quedara 
3  cc.f  tX  co.yguaks  ala  íaiz  de  1156.1», i.y  paríie-» 

do 
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do  todas  eftas  qwamidades  porel  numero  délos 
cenfos,  €l qual c$  5. feran i  ce.p.|,de i co.  ygüa~ 
les  ala  raix  de  us  ^,m.|,que  es  la  primera  conju- 
gación délas  compueiHs,y  obrando  por  fu  ííc- 
gla,diremos  affi:  La  mitad  délas  es  ^,que  multi- 
pilcado  por  fi,  haze  I»  y  porque  el  numero  es  r. 
32S  |,w.| .y  la  raíz  de  íz8  J-cí  11  f  .facaremos  |  dé- 
los a  f  y  quedaran  n.porque  tanto  vale  r.uS  I, 
«j.j.y  efl-os  n.  juntaremos  con  |^como  manda  la 
Regla,y  harán  íí  ^.cuya  raíz  es  3  f .  facarennos por 
tanto  dcftos  5  },  la  mitad  délas  cofas,quc  es  },  y 
quedaran  5.por  valor  déla  cofa,  quc  quadra  con 
Ja  íobre  dicha  poftcion,  de(j  ce.ce.p.  12  cü.  p.ro, 
ce.p.4.co.  yguales  a  1  í  5  jr. 

íS'iguefe  dcíVa  dodnna,<|  por  quato  los  ^ce.cc. 
1 12 cu. del quinomio  nos  ooligaroa  tomar  j.ce, 
1 2  có.por  las  primeras  dos  quantidadés  del  tri- 
i3Gmio,que  hadcierraiz  del  dicho  quinomio,no 
líos  queda  luego  ckíSion  quanto  a  los  cenfos  y 
cofas  del  miímo  quinomio,y  q  fue  contingente 
fcr  los  cenfos  io,y  las  cofas  4,Por  lo  qual  enten- 
demos quan  poco  es  lo  que  defta  arte  es  Tábido, 
ydiiiulgado.Porqwe  ü refoluiendo  algún  quefi- 
io  vinieíTc  la  ygualacion  a  parar  en  s>  ce.ce.  p  12 
cu.  p  9  ce.£ 4  co.yguales  i i4<í,  el  valor  de  la  cofa 
íera  el  mirmo  q  de  antes,  porque  affi  como  pu- 
fimos  en  cfte  quadrinomio^  ce.  por  los  10.  ce, 
clelotrOjaffitaiubicnfacarnosp  dcldsiijj.yfer- 
íiosliia  ignoto  el  valor  dcla  cofa ,  porque  no  le 
liallariamos  rai^ipara  podermos  rcduzjr  las  di* 
clias  quantidades  a  las  conjugaciones  aeuftum- 
fciradas,para  las  qualesauemos, dado  R£glas,ny, 
«s  haliadíi iiegla  para  íaber  4  valoi  de  ^a  cofi 

quan-^ 
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guando  4  dignidades  fon  yguaks  á  mimcro. 
^gla  déla  yguaUdon  en  los  quebrados  y  rai^s, 

NO  traramos  al  prefente  de  la  ygualadon  de 
los  quebrados  de  primera  intención,  co- 
mo Ion  j.  {.  y  ^ ,  y  qualquier  otro  que-, 
brado  cuyo  numerador  y  denominador  íeanco» 
nofcidosjporquc  eítos  fon  auidos  por  enteros, 

Í5orque  por  la  mirma  arte  de  los  enteros  tienen 
ü  yguaJacion.Mas  queremos  tratar  déla  ygua- 
lacion  délos  quebrados  de  fcgunda  intención,  a 
que  llaman  cfimos  de  cofas  o  cenfos  o  cubos, y 
también  délas  raizes,  Y  la  arte  que  ítrnemos  le- 
ra cíi-a,que  aíli  como  quando  la  yguálacion  vie- 
ne a  dignidades  mayores,  las  abatcmos  ygual- 
iiiente,redu2iendo  las  aotras  cncnores,para  las 
quaics  fon  dadas  Rcglas,o  por  ygual  diminuició 
de  las  denominaciones  dcías  dignidades  mayo- 
reSjO  partiéndolas  por  vn  commun  partidor,© 
hazicndo  la  ygualaclon  en  las  fus  raízcSjaffi  tam 
bien  en  los  quebrados  y  raizes,  q  a  nuefíro  en- 
tendimiento fe  rcprefentan  como  quantidadcs 
defeóiuofaSjporque  fon  referidas  a  otras  mayo- 
reSjObrando  por  el  cótrariOjharemosfemcjant^ 
,  mente  nueílra yguálacion,  haziendolas  crefcer 
proporcionalmcrc,  porque  por  cfte  modo  ñ  las 
primeras  quantidadcs  eran  yguales,tambicn  las 
icgundas  ncceíTariamentc  feran  yguales.Por  lo*- 
qualfi  las  quantidadesq  queremos ygualarfue- 
ren  quebrados ,  o  enteros  con  quebrados ,  por 
qualquier  modo  que  el  quebrado  eníre,multipls 
carcmos  en  4^  el  numerador  de  vno  por  el  dcno 
minador  del  otro,  y  lera  hecha  la  yguálacion  q 
bufcauamos.Y  por  la  mifma  artcfi  vuicrc  raizes, 

fiendo 
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fiendo  r'eduzidas  a  otras  de  vna  mifmadcn©*» 
miríadon ,  iiiulíipiiearcáiós  cadavrsa  dclks  en 
fr,  y  íera  hecha' la  ygualacíon .  Y  por  que  efe 
do'drináfe  comprehcnde  mejor  por  exempios, 
traeremos  algunos,  por  los  qualcs  los  oíros  fe 
podran  entender. 
Si  queremos ygualar?^  con^íL  multiplicare» 

mos  en  >|4,d!2:¿eíido  aífi:  20  por  t  ce.hazcn  20  ce. 
y  50  por  1  co  Jiazen  30  co.  y  tememos  por  tanto 
20  ccyguales  350  co.los  quales  abrcuiados,feran 
20 co. yguaies  ajo  numero,y  queda  hecha lay«- 
gualacion»  .    : 

■  Itcn/i  queremos  ygualar  ^'^■¿^'ton  n  nii.por-. 

liemos  la  vnidad  debaxo  dclosí2,pOrquecsdc-. 
no  minador  de  qualquicr  entero,y  multipHcare- 
iiios  €n^,yíernemoS2oco.yguaks  a  ízce.q 
ábrcuíados  vernan  2o,yguales  a  n  co. 

Ite%  íi  queremos  ygualar  1^^^'  ^°"  f  csi 
multiplicaremos  en  ^ ,  y  harán  20  ce.ce.  m  4  cu. 
yguaks  a  ly  cu.rcftaurcmos  lo  diminuto,  y  íer- 
nemos  20  ce.ce.  yguales  a  19  cu.  que  abrcuiados 
vernan  20  co.  yguales  a  i^.nu. 

,.  Iten,  ñ  queremos  ygualar  T^-if  ;  co»  5  ~ 
primeramente  conuerteremos  la  íegünda-quan- 
Eidad,  la  qual  es  entero  con  quebrado, en  puro 
^U€brado,multiplicando  i  ce.  por  ^,quc  fon  5  ce, 

y  cfcrcmrfeha  por  eíte  modo  ~^— -Vy  affi'I<* 
folemos  hazer  en  losqiiebrados  de  primera  iii^ 
tcncíon,quado  ha  entero  mefcíado  con  quebra- 
.¿p,,  jr  multiplicaremos  luego  20  m  !í 'ccpor  i  ce, 

y 
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y  harán  20  ce.  m  i  cu.  y  multiplicaremos  5  ce.  § 
4  co.  por  I  ce  p  i  co.  y  irsaran  3  ce.ce.p  7  cu.])  ^ce* 
cus  feranygualesalo.s  loce.m  i  cu.  y  rellatiran- 
do  lo  diminuco,y  íacando  lo  íuperfluo  quedar! 
finaimenre  í6  ccyguales  a  ^  cc.ce.p  3  cu.que  abre 
uiados  tememos  3  ce.  p  8  co.  yguales  a  16  nur.y 
queda  acabada  ía  yguaUcíoii. 

Iten/i  queremos ygualar  £j.— con  r. 7, multi- 
plicaremos RV-ei^i  íi,y  haremos  7,  y  multiplicare 
mos-¿--eníi,y  haremos  J —que  íeran  yguaks, 

y  para  acabar  la  ygualacion  en  enteros, multiplin 
Ciremos  eítos  en  »í^ ,  y  feran  36  yguales  a  7  ce: ' 
Iten^íi  qremos  ygualar  r  7  c6  4 co-. multiplicare- 
mos en  íi  la  raíz  de  7,  y  hará  7,  y  multiplicare^    . 
mos  las  4  co.en  íi,y  hará  í6  ce,cj  lera  yguales  a  7* 

Icenjfi  queremos yguakir  R.7  con  R.3.C0.  mul- 
tiplicaremos cada  vno  en  íi  miimo,y  haremos  7, 
yguales  a  jco. 

íten,  íi  querremos  ygualar  ii  con  r  6  co.  mul- 
tiplicaremos cada  vno  en  ñ  raifmo,y  haremos 
Í44  ygualesaGco. 

líen,li  queremos  ygualar  R.iS.co.con.^.co.mul 
tiplicjrernos  cicla  vno  en  ñ  miímo,  y  haremos 
iS\  co.  yguales  a  9  ce.  y  queriendo  Ciber  el  valor 
déla  cofafparíiremo»  ig  por  9,y  elquócíente,que 
es  2/era  el  valor  déla  cofa^que  quadra  con  la  90, 
licioníporque^co.reran  6,y  ilííco.^é^cuyaraiz.es 
,los  milmos  -6,  ío  mifmo  concluye  Hieronym a 
Cardano,  mas  por  fallo  difcurfo  y  faifas  premif-^ 
fiis,y  muy  p rol ixam ente.     .         ■  ■  -  ;  - 

Ittnfi  queremos  ygualar í  ce.p  2 con  8 iTi  R.í.ce. 
Primerámete  iacaremos  el  numero  2  de  entram- 

S  bas 
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bas  las  partes,y  (Quedara  í  ce.ygual  a  6.m  R.r.ce* 
y  reftaurádo  lo  diminuto  ícran  rce  p  ?.  i  ce.ygi;a- 
ies  a  í>,y  porque  ia  raiz  del  ccnfo  es  cola,diiemós 
por  tanto  que  i  cfi.|)  co.Rj^fon  yj^iiales  a  6,y  es  la 
ygualacíon  acabada,porque  es  U  primera  de  las 
Compueftasj  obrando  por  lu  Regla  hallaremos 
que  ei  valor  dekcofaes  2,porq  R.ies  !,y  la  mi- 
tad multiplicada  por  íi  mífrna,haze  4.,cl  qual  ;iin 
f ando  con  loü  (5,haremoí;  6  J,de  cuya  rair,quc  es 
2 1,  facando  f ,  quedaran  z^por  valor  dcla  cofa,  y 
quadra  con  lo  que  auemos  concluido.f.que  i  ce. 
f  co.R.  u  ion  y  guales  a  6»?oy  otro  modo  podre- 
mos ygualar  las  dichas  quatídadeSjCJ  es  mas  pro 
líxo,pero  es  muy  do¿crínal,y  coforme  alo  q  aue- 
mos  dicho, que  las  raizes  leygualan  por  razón 
(de  fusquadradoi.Auemos  en  efte  exemplo  trai>. 
da  la  ygualacioo  a  i  cc.p  r.i  ce.  y  el  numero  6,y 
para  que  la  raíz  quede  íola/acaremos  de  entram 
bas  las  quantidadcs  i  ce. y  quedara  r.i. ce  ygual  a 
é  iíi.í.ce,quadraremos,y  hará  i.cc.y  36.p...ce.ce. 
«i.iz.ce.quc  feran  yguaies,  y  reftauranclo  ío  áu 
sninuíOjternemos  13  cc.yguales  a  3<í.p  í.ce.cc.  y 
fera  la  ygualacíon  acabada  porque  fon  dignida- 
¿es  ^pofcionaIes,en  las  qualespor  ceñios  por- 
fiemos cofas^y  por  elcenío  de  cenfos  pornemos 
vn  ccnfo,y  obrarcmoss  por  la  tercera  délas  com- 
pucftas,conformc  a  lo  q  abarco  efcreuimos  en  d 
Capitulo  quarto,  y  el  valor  déla  cofa  fera  valor 
ijicl ccnfo.Porque  6| multiplicadospor  fijhazcn 
42  J,  dclos  quales  facando  el  numero ^6,queda> 
rail  6  -J,cuya  raíz  es  2  i,la  %ual  Tacaremos  de  6f, 
y  quedara  4  por  valor  del  ccnfo,  y  quadra  con 
hfoüáon  pnmera,eo  la  qual  pulimos  que  i  ce. 
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p  2  foíi  yguales  a  S.m.R.i.cc.y  con  la  fegunda  que 
deila  fe figue»  la  quai  dize,í^uc  13.ce.ibn yguaíes 
a  ^ó.p.i.ce.ce.Pero  porque  ia  tercera  dcías'com- 
pueltas  da  dos  refpueíVas,aíri  eomo  Tacando  2 1 
de<$i,quedaí3  4  por  valor  del  cenlb:  affi  tambié 
juntando  2 ^  con  5  |,vcrná  9  por  valor  deícen- 
fo,y  quadrara  efto  coi>la  poftrera  poficíon,  que 
pone  i]  ce.  yguales  a  56  p  i  ce.ce.  mas  no  podra 
quadiar  coala  primera^aela  qualeiia  fe figue,  ía 
qual  pone  que  i.ce.p  r.  i  «ce.  fon  yguales  al'nume- 
ro  fíjY  efto  es  cofa  digna,  de  fe  notar. 

Itcn/i  queremos  ygualar  K.p,  con  a.v^j.co.p 
R.().  Multiplicaremos  r.  9.  en  ñ,  y  haremos 9, y 
multiplicaremos  la  R.vniueríalenfi,  y  haremos 
5  co.pR.9.  que  íeran  yguales .  Agora  podremos 
íleuardos  vias.La  primera  lera,qfaquemos  las 
^cG.dc  entrambas  las  quancidades,para  q  quede 
laraizfoiaím  c5pañia,lo  quefiempredeucmos 
de  proturar  de  hazer,y  quedará  9.tfi.5.co.ygua- 
lesa  R.y.y  multiplicaremos  luego  eftas dos qua- 
íidades  por  fi^haziendo  quadrados,  y  harán  Sí 
p.p. ce  iñ  5'4.co. yguales  a  p.  y  reftauíando  IodÍ- 
minucojíeran  Si.p.g.cc.yguales  a  9.p.54.co.y  faca- 
do  Iofiiperfluo,quedaran  72.p.(^.ce,ygualesa  54 
co.y  fera  acabada  la  ygua!acion,que  es  ia  terce- 
ra de  las.compueítas  .  La  otra  via  fera,  que  por 
quanto  5  co.  p.  r.  9.  fon  yguales  a  ^i,  que  fon  los 
quadradosdelas  primeras  quátidades.f.R.p.y  r.v, 
5.  co.  p.  R.p»  multipliquemos  en  fi  cíos  quadra- 
dos,y  tememos  ios  quadrados  deles  quadrados 
délas  primeras  quantidades,que  también  fcran 
eocrefi  yguales,y  fera  9ce.p.(^.p.R.5»4.ce.yguales 
=a  gí.Sacaremos  lo  fuperfíuo  que  es  pj quedaran 

Si]  p  ce« 
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«).ce,pii.324xe.yguales  372,7  porque  raíz  de, cen 
fos  es  coíaSj  quedara  la  ygualacion  acabada  en  la 
primera  délas  compuefta's,porq  72  quedan  ygua- 
les  á  9  ce.p.cofas  en  numero  R  324,q  es  18'.  V  por 
que  eíi  las  primeras  quadraturas  hallamos  3  co. 
p.R.p.yguaies  a  (;,fera  mejor  modo,y  masfacíi,q 
laquem'os  lo  íuperfíüo,que  es  r  9,  y  quedaran  ; 
co.yguaks  a  9.rá.R.9,y  quedan  en  fimple conju- 
gación de  cofas  ygualcs  a  numero .  Farriremos 
por  tanto  t?.m.R,<^.  por  ei  numero  de  las  coías,€l 
quai  es  5,y  vernan  en  la  partición  ^.m,K.uy  tanto 
íera  el  valor  déla  cofa.f.ei  numero  2. 
líen, h  queremos  ygualar  20  c6  24.w,rv.34.;«.6, 
co.reíburaremos  primeramente  lo  diminuto,  y 
tememos  24,yguales  a  lo.p.RV.  54,1x1. 6.co*y  faca 
remos  lo  TuperHao  que  es  loj  quedará  4,ygua- 
les  a  R.v.54.m.(íxo.C>uadrarcmo  sellas  dosquá- 
íidades,y  tornemos  tójgualcs  a  34,111. 6.co.y  reí- 
taurando  lo  diminuto,rcrnemos  54,yguales  ai6 
p  6.C0.  y  quitando  ío  iuperfluo  quedaran  final- 
mente i8,yguales  aé.co.que  es  limpie  conjuga- 
ción. Y^  feremos  fiemprc  aduertidos,que  la  raiz 
vniuerfal  quede  por  íí  fola,  como  en  eik  exem- 
plo  hezímos,  porque  de  otra  manera  no  teme- 
mos tal  ygualacion  que  íirua  para  obrar/nos  por 
las  Regias, y  deílo  daremos  otro  cxemplo. v 
Tres  cofas  p  R.v.i.ce.p.^.feanyguales  a^/acare- 
mos  las  3  có.  de  entrambas  eftas  quantidades ,  y 
quedara  ii.v,i.ce.p.5.ygual  a  9  ni.3,cd,y  muiti- 
plicando cada vno porlí,  ixe.p.^. ferím yguaíes 
a  %  r,p.px€.w,5'4«có*  y  iinaiméte  quedarán  54  co. 
yguaíes  ayó^p.S.ce» 

y  ínmhmvtzts  acabada  la  ygiíaíacioiique- 
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áanraizes,ycon  ellas  entramos  enlas  Reglas,co 
mo  ñ  fuefen  quantidades  abfoluras,Tin  auer  ne- 
cefñdad  de  dex ar  de  fuera  déla  equacion  las  rai- 
zes  q  en  ellas  hallamos,  Porq  ñ  fon  raizes  de  nu 
meros,  corar  fean  por  números,  partiédo  las  por 
las  cofas, y  por  lpsceibs,yañadiédoIas  o  facádo- 
las  como  cfiplíere.y  ñ  fuere  raizes  de  cenfos,co- 
tarfe  lian  por  coías,quedado  h  mifma  rai^  por 
numero  dcliai^Q^ue  por  quácc  las  cofas  fonrai- 
s:e$  dclos  cenfos^tanto  monura^desír  r  5.ce.co- 
mo  co.R.s-.  La  priieua  es  muy  clara  ^  porq  cierto 
es,c|  mulriplicado  co,R.^.enfi,harcmos5Ce.ylo 
miímo  haremos  muiíípíicácIoKf.ccen  ÍJ.Y  por 
la  mifma  razón  r  7. ce  ce.fera  ce.R7.y  por  eítacau 
fa  quado  ñendo  hecha  la  ygualaci6,quedaré  raíz 
.de  cenfoSjnombrarlos  emos  por  cofas  r.  dei  nu- 
mero de  ceñios,  y  p-brando  por  las  Kegias  de  las 
c5)ugaciones  copüeíl:as,tomaremos  la  mitad  de 
Jaraíz  da  quel  numero  decenfoSjComo  (olemos 
hazcr  quíido  tomamos  la  mirad  del  numero  de 
las  cofASjpara  la  multiplicarmos  en  fi, conforme 
a hs  Regias .  Exemplo,  ü  U  yguaíacion,  viniere 
a  eftOjque  í.ce.es yguaí  a  a.p.a.'S'Ce.  fera  acabada 
la  yguaíacion. Porque  tanto  vale  como  dezir,que 
í.ce.es  ygual  a  2,p.,cq.R.'§.que  es. la  fegunda con- 
jugación d.eías  campueílas,y  eívalor  deía.cofa 
lera  2.p.3í2.Y  podremos  fi  quifieremos  obrar  por 
otra  via,dexad(Dr,  de  fuera  la  raizjypraemos  a  pa- 
rar en  i2.-ce.  yguales  a  i.ce.ce.  p.4;  y  el  valor  del 
cenfo  fera  r,^^.^.,^..  y  el  valor  cíela  cofa  fera  R.y. 
é.p.R.;2¿que  no  esíati  claro, y.  tiene  tambiéotra 
refpliefta  porque; va  por  la  tercera  délas corp- 
pueíiai,  :Pcro  las. irises  de  cofas  w  dewjfn.de 
f.  S  S£Í'  que- 
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quedar  acabada  la  ygualacion,porq  no  nos  con- 
liara  el  numero  cleilas^para  tomar  la  ¿nitad  y  ha 
ser  el  qnadrado,  como  foíemos  iiazer  obrando 
perlas  Reglas  délas  conjugaciones  compueíhs,, 
y  el  mifmo  impedimento  tememos  para  obrar 
por  ias  íimples.Porqtie  no  eü  lo  miímodezir  r» 
4.C0.  yco.K  4.porque  co.k  4.  declarad  numero 
délas  cofas  fer  2>  mas  quien  dize  R.4.co.no  nos 
declara  quantas  Ion  las  cofaSjy  fon  qtianridades 
differentes.  Y  eftofemanifeftarabíen  encxem- 
plOjfiendo  4  el  valor  de  viía  cofa,fcra  el  numero' 
4,K. 4x0, porque 4  por4,b^'ízen  i6,cuyarai2 es 4^ 
pero  el  valor  de  co,R,4.fcra  8,  porque  r.4.€S  2¡  j 
fera  luego  co.K.4.  dos  cofas,que  valen  8vy  ma- 
nificfto  es  que  R^.co.multipíicadaen  fichare  4» 
co.peró  co.R.4.mu¡típlicadas  en  fijiazen  4  ee,Y 
no  taTí  foíamente  deuemos  de  fer  auifados,  que 
en  la  fin  deJa  yguatacion  no  queden  r  co.mas  de- 
iiemos  aun  de  procurar  q  no  vengan  en  la  com- 
páñíadeías  quantidades  que  aucmos  de  yguaíar, 
porque  muchas  vezes  impiden  la  yguakcion  q 
bufcamos  para  entrar  en  Regla.  Y  daremos  algu- 
nos exemplos  délas  quStidadesqueygtialamos 
tn  las  quales  entran  raíz-es  de  cofas,nn  auer  ini- 
pedimento,  para  por  ellos  podermos  atinaren 
otros  cafos  lemejantes. 

Si  queremos  ygualar  r  li.co.f  vj.  con  R.27.CO. 
multiplicáremos  cada  vna  cleíias  quátidadés  m 
fí,y  el  quadradode  R,i2.co.p.?.  fera  iz.co.  p.9  p. 
3t.4^2.eo.  y  elquadrado  deR.27,co.fera27.co.  y 
ferá  yguaíes  eftos  quadrados.  Sacaremos  de  en- 
íran-ibos  las  li.co.y  quedaran 5>./.R432,co.ygiia- 
Us  ai^tCO^Agora  Oídcfíarsmoscomo  raises  de 
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co.queden  por  fi  folas,y  efto  fe  hará  facando  de 
entrambas  Jasquaiiticiades  los  p,  y  quedará  por 
tanto  R.4,32.co.yguaies  ai5,co.w.p.y  multiplica- 
remos por  íi  cada  vna  deíhs  quátidades,y  harc 

mos  452.co.y  ais-ce.pSi.w.ajo.co.q  feráyguaíes, 
rcftaurarenios  lo  diminuto,  y  tememos  70i.co« 
ygiiaies  a  225.ce.p.8i.y  f^Ta acabada  laygualació. 
Iten/i  queremos  yguaUr  r. !2,co.  p.5.co.  con 
R.5.C0.  p.iH.  Tacaremos  primeramente  5.co.d€  en- 
trambas las  quantidades  para  q  r.co. quede  por 
ñ  fola,y  tememos  a.u.co.ygualesa  R.j.co.p.iS  m 
5.co.y  í acaremos  de  entrambas  eftasquátidades 
R.^co .y  tememos  R.ii.co.m.R.^.co.yguales  a.iS. 
m.^.co.  Agora  muldplícaremos  en  fi,R.i2.co.m, 
R.3.C0. y  haremos  r5'.co.m.RJ44,ce.y  multipiica- 
remos  también  en  ú  ig.m.f  co.y  liaremos  324.  p 
i^.ce.w.uS'o-co.q  feran  quadrados  yguales^y  da- 
remos a  cada  vno  dellos  iSo.co.parareftauració 
délo  diminuto,  y  Paremos  i5;í,co.w  R.i44.ce,y- 
gualcs  3524.  /í^zy.ce.  y  porq  raizcs  de  cenfosfon 
cofas, feran  luego  1 95. co.  m^co,  k.h^  yguales  á 
324.  p.ij.cc.y  fcra acabada  layguaUcion  encofas 
yguales  a  nutfíero  y  ceníb, 

^Eíío  deue  de  bailar  para  fabcr  como  fe  deua  de 
ha^es  la  ygualacio, porque  en  los  cafos.que  aue- 
mos  de  poner  para  pradlica  deias  RegiaSjhaila- 
remos  otros  muchos  y  muydiíferentesexem- 
plos^y  exercitádo  nos  en  ellos  quedaremos  mas 
dielh'o  s  en  la  arte  de  yguakr. 

f  Cap, 2.  cleJai  nuekras  íiegUs  délas  cotí" 
jugaciona  comptteñúS. 

IjVeño  que  las  Reglas  que  en  la  primera  parse 
auemos  traido/ean  muy  ciertas  y  verdadc? 
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ras ,  y  muy  practicadas  por  los  antiguos  fabjos 
defta  aríe,queremos  tedavia  para  mayor  abaltá- 
'§a  enfcñar  otraj;  q  para  las  raümaí;  c5;ugaciones 
OYdtmmos,y  alguiias  vezes  lera  mas facilci  v fo 
cléftas  Regias  qcí  délas  antiguas,  como  a  di-játe 
cíi  la  pfaíHca  íe  vera,  i"  Ijuanco  a  la  eipeculacío, 
tienen  eíias  eñe  primor^qiie  la  fu  dcmonftracion 
fiendo  todo  en  numeroí,íe  puede  fundaren  los 
principios  dé  Arithmerica,  la  qual  ponequelos 
iriEmcros  Ion  copucftos  de  voídadt  s  indiiuifibles. 
Mulriplicarí-mos  en fi.elnum<;ro  cíelas  cofas,  y 
por  4  el  nütíicro  q  ay  en  la  eompañia,y  íi  cofasy 
cenfo fon yg.uales aiiumero, iuntaremos  el proi 
diidiQ  de  vjio  con  el  ^pdudo  del  orrojy.deia  raíz 
defta  suma  facaremo's  elnumero  délas  colas,y  lo 
q  qdare  fera  el  valor  de  dos  cofas,  aííi  q  k  mitad 
de  lo  q  qdare  lera  el  valor  de  i.co.y  eífa  es  la  pri- 
mera délas  copucílas.  J^ero  fi  las  colas  có  el  nu- 
3T>ero  íon-Ví^uales  al  cenfo, como  en  la  fegüda  re- 
gla,iunraremos  la  dicha  raíz  con  el  nunurTo  délas 
toías,y  eía  suma  déla  raíz  y.dcl  numero  feía  var 
}orde  dos  colas, y  ia  mitad  fera  el  valordeLCo. 
Y  ü  el  cenfo  con  el  numero  futren  yguaks  a 
5as  cofas,que  es  la  tercera  res>la,mulriplicaremos 
en  fi  él  numero  délas  cofasjy  del  produá-o/aca- 
remos  el  quadruplo  del  numero, y  la  raíz  délo  q 
quedare,!untaremoscoii  el  numero  délas  colas, 
y  lera  la  suma  el  valor  de  dos  cofasjy  la  mirad  le- 
ra el  Víiior  de  i  co.  Y  fi  quiíieiemos  la  raizdelo  q 
qued¿U'e,faCaremos  dd  numero  deias  cofaSj  y  lo 
que  quedare  lera  el  valor  dedos  cofas, y  la  mi- 
lad  fera  valor  de  i  co.  ir'  tiro  lera  ci  refpttíiodé 
€)U  o  cenfo V  V  íi  ü  nmimo  á(;  las  cofas  multipli- 
cado 
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cado  por  fijY  el  numero  de  la  compañía  del  cen- 
fo ,  íiendo  mukíplícado  por  4 ,  fueren  ygualcs, 
en  tal  caíb  el  numero  délas  colas  lera  el  valor  de 
dos  colas,y  la  mitad  valor  de  1  co. 

Exemplo  deja  primera:  Pongamos  que  5-  co. 
yr  ce.fon  yguales  a  ¿4..  Multiplicaremos  en  ñ  el 
numero  deia's  cofas  que  es  ^.y  haremos  i^.y  mui 
tipiicaremos  24.  por  4,y  haremos^é.eíloíípójjú- 
íaremoscon  25,y  feran  t2i,  cuya  raíz  es  11.  délos 
quales  tacaremos  5 ,  q  ei;  el  numero  délas  cor^Sj 
y  quedaran  6^  por  valor  de  !■  co .  y  larñitad fera 
por  tanto  valor  de  1  co.f.5. 

Exemplo  déla  fegunda:  Pongamos  quenco,  y 
el  numero  40^  Ion  yguales  a  i  ce .  Multiplicare- 
mos en  ñ  el  numero  délas  cofaSjy  haremos-9,  y 
multiplicaremos-  40,  por  4.  y  haremosMéo.  los 
quaies  juntando  con  los  9.  haremos  iG<j.  cuya 
raíz  es  15,  juntaremos  con  eílos  15.  el  numero  de 
las  cofas,que  es  3  .y  harán  íé.y  la  mitad  deftos  16^ 
la  qual  cs8,íera  el  valor  de  1  co. 

Exemplo  delá  tercera  ;  Pongamos  que'í  ce .  y 
2i.fon  yguales  a  10  co. multiplicaremos  eñTiio,q 
€s  el  numero  délas  cofas^y  haremos^  loo'.-y  mul- 
tiplicaremos por  4,  el  numero  2»,  y  haremos  84. 
losqualcs  facarcmos  de  ioo,y  quedaran  í(5. -cuya 
raíz  es'4/i.ilos  4.podremó\s|untar  con  los'ío.y 
feran  14-.  cuya  mirad, la  qual  es  7.  ftra  eí  valor  de 
^ico.  Tambirn  podremos  facareftos  4  de  10.  y 
quedaran  <í,cuya  mitad,que  es  j/era  el  valor  de 
la  cofájfnas  en  reípeéro  deotrocenfo.Dé  modo, 
rqm  quando  el  numero  con  el  cenfo  fueren  ygua 
Jej¿":alas  cofas,  aura  dos  refpuéftas.  Y  fabc,  que  fi 
-úmmexó  dcia  compañía  del  cenfo  fiendo  miíí?- 

5  Y  íípU« 
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ílplicado  por  45fuere  ygüal  al  quadrado  del  nii« 
mero  délas  coias,en  tai  cafo  la  mirad  del  numero 
délas  cofas  íera  el  valor  de  i  co.  Exemplo,  i  ce.p. 
5>jíean  yguales  a  6  co.porque  clquadrado  de  ó.cs 
3<5.y  5>.  multiplicado  por  4.,  hazen  también  56.  d 
valor  de  dos  cofas  fera  6.  y  la  mitad  que  es  j.fe- 
ra  valor  de  1  co. 

Demonfiraáon  defias  í{eg¡as« 

ESTas  nueílras  Reglas  tienen  iu  fundamen- 
to en  las  antiguas^  que  en  fu  lugar  auemos 
dcmonfTrado.Porque  multiplicamos  todo 
el  numero  délas  cofas  en  fi^y  el  numero  por  4,y 
por  la  Kegla  antigua  ,  multiplicauamos  enfi  la 
mitad  del  numero  délas  cofas,y  el  numero  no  fe 
rnulíiplicaua.  Y  quedara  por  tanto  proporción 
quadrupla  entre  el  quadrado  del  numero  de  las 
cofas,  y  el  quadrado  dcla  mitad,  como  tatiibien 
cl  numero  crcfcio  enquadruplo.Ylarasddeílo 
es,  que  el  duplo  y  el  fubdupio  multiplicados  en 
fi,hazen  quadruplo  y  fubquadruplo,  ylosqua- 
druplos  cn'vna  suma  tambie  iquedan  en  la  mif- 
ina  proporción  quadrupla  con  los  fubquadru- 
ploi^puelios  en  vna.  suma.  Yeflo  fe  dcmuefta 
por  el  quinto  libro  de  Eiiclides:  porque  ü  de  vil 
antecedente  para  fu  confequente  aj  la  proporr- 
cionq  tiene  otro  antecedente  con  fu  eoíífequen- 
te,  tal  proporción  aura  délos  antecedentesiun- 
tos  alos  confequentes  juntos,  qualay  de  vnode 
los  antecedentes  a  fu  cófcqucnEe.y  eílofiíüe  pa- 
ra la  primera  Regla,  y  para  la  fegunda .  Y  para  la 
tercera  feruira  lo  que  EuGÜdcs  demucftra  eneí^, 
libro .  Que  fi  de  yn  todo  para  otro  todo,  ay  tal 
proporción  como  de  paííea  pa^le/uríi  deíq  que 
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queda  para  lo  que  queda,  como  de  vn  todo  pa- 
ra otro  íodo:y  deíia  manera  lo  que  por  vna  viü 
refuIt3,ora  lea  íumando,como  en  la  primera  y  fe 
gunda,  ora  fea  facando^como  en  la  ícrcerA ,  lera 
quadrupla  a  lo  que  reíiilra  por  la  óíra  via,y  fcra 
luego  la  raíz  del  quadruplo  dupladcla  raíz  del 
fubqüadrupíOjy  procMíendo  conforme  alosdos 
modoSjConformc  a  dios  prmcipíos,  el  valor  de 
la  cofaíera  vn  mífmo. 

Otm  demonpraciont- 

•\T  Sin  ayuda  del  .5,  libro  de  Euclides  podre- 

I    mos  áemoníírar  eífas  reglas  nueuas,  vfan- 

dofolaméntedclfegundo  librOjComo  ha- 

zcmos  en  la  demonftracíon  de  las  antiguas ,  y  la 

de- 


ílaSjfera  por  eñe  modorSea  la  linea  a.b.el nume- 
ro délas  cofas.Y  b.c.lado  delcenfo  b.ce^d.y  eítc- 
deremos  la  linea  e.d.para la  parte  de  d,  hafta  co- 
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ciirrir  con  otra  iinea^que  ene!  mifmo  plano  haze 
ángulos  rectos  enel  punto  a.coii  a.c.y  feaeíleco 
curio  en  f.  y  lera  por  tanto  el  rectángulo  a.b.d.f. 
el  valor  délas  colas,  las  quales  con  el  cenfo  b.  c. 
€.d.hazen  el  reé^angulo  a.ce.f.  y  efte  refíangu- 
lo  fera  el  valor  del  numero,i]ue  es  y.^ual  alas  co- 
fas y  cenfo*  iTeftenderemos  la  linea  a.c.haila  el 
punto  g.para  que  fea  cg.  yguala  b.c.y  fobre  to- 
da la  linea  a.  s;.  haremos  el  quadrado  a,  ji*k.  y.  y 
efteoderemos  la  linea  e.f.haíb  cócurrir  con  o.k, 
enel  punto  h.  y  tomaremos  h  linea  h^r.y^uaí  ala 
linca  g.h,  y  del  punto  r.lleoarenios  la  linea  r.  p* 
equidiftante  ala  linea  h.f.  y  eíknderemos  la  linea 
b.  d,  haíhi  concurrir  con  y.k.  en  el  punto  m.  y 
con  r  .  p  .  en  o.  y  eílcndcremos  también  la  linea 
ce.  Iiaíla concurrir  con  y.k.  enel  punto  n.ycon 
r.p.  enel  punto  t.Deli-a  manera  hecha  ladeícrip- 
cÍGn,feravn quadrado  ía figura  y.ra.o.p,  el  qual 
€S  lo  que  haze  el  numero  délas  cofas  multiplica 
do  en  i\  mifmo,  por  quanto  a.b.y  o,p ,  ion  lincas 
yguales,y  todo  el  gnomon  que  lo  cerca ,  que  es 
lo  que  falta,  para  con-plimienro  delquaclrado 
grande/era  quadruplo  del  numero  que  le  reprc. 
lenta  por  el  reéían^yulo  a.c. ci  f.  porq ue  es  com- 
pucfto  efte  gnomon  de  4,  fupleménros  yguales, 
y  4  quadrados  pequenoSjCJ  fon  yjjuales.  Y  porq 
cl  quadruplo  del  numero  es  conofcido^y  el  qua 
dr^do  del  numero  délas  cofas  también  es  conof- 
cido,fíguefedeíto,qüe  juntándolos,  haremos  el 
quadrado  grande,que  dellos  confta  fer  conofci- 
do  ,  y  lera  por  eíta  cauía  conofcida  la  linea  a.  g. 
Jado  defe  grande  quadrado,  Sacaremos  de  a  g.la 
tljDieíi  g,b.t|u^  es  dmimcío  deks  ¿Qfa$,elqualcs 
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conofddojy  quedara  conofcida  la  línea  b*g,y  pos 
qm  b.c.es  la  mitad  de  b.g.  conofcida  íeraluego 
b.clado  del  eenfob.ce.d.querefponde  al  valor 
déla  cola,  Deíra  figura  y  demonftracion  vfo  Eu- 
ciides  en  la  8  propoficion  del  fegundo  Íibro,pa- 
ra  prouar  que  íi  la  linea  a.c.  fuere  partida  en  dos 
partes,  affi  como  enel  punto  b.y  le  acrecentare- 
UTOS  otra  linea  que  fea  yguaí  a  vna  délas  partes^ 
como  es  c.g.que  es  yguai  de  b.c.  el  quadrado  de 
toda  la  línea  compuefíaj  la  qua!  es  a .  g .  lera  y- 
guaí  a  lo  que  fe  haze  de  a.c.encg.qüatro  vezes^ 
juntamente  con  el  quadrado  de  a.b.  iflo  mifmo 
demonftro  Campano  fobre  la  i5.propoficíon  del 
5).iíbro,en  numeres  de  vnidades  indiuifibles,co- 
mo  los  puros  Arithmeíicos  fueien  hazer. 

Lafegü- 
da  de  las 
compuef- 
ías  tiene    . 
el  mifmo 
fundamé- 
ío .  Porq 
íea  la  li- 
nea a.c.lai. 
do  del  cen 
fo  ignoto, 
y  el  qua- 
drado a.  c. 
d  e,el  mif- 
mo cefo,y 
lalineaab 
fea  el  nu- 
mero délas 

co- 


r  K  t 
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Cofas,y  eiredaiigulo  a.b.f.  c,  fera  el  valor  de  las 
cofas.É'or  lo  qual  lo  que  queda  del  quadrado,  q 
es  e!  rcíiangulo  b.c.d.  f,  íera  el  üumcro  que  con 
las  coías  fe  yguala  con  el  cehfo.  Y  cíknderemos 
la  linea  a.'c.  haílag.  de  fuerte  que  b,  c.  ye  g.  feaa 
yguales,y  fobre  toda  la  linea  a.g.harcmos  el  qua 
drado  a.g.h.y,  yeñendcremos  m  dos  lineas  h.  f, 
y  c.d.  h2.í\2  los  puncos  l.y.k.  en  la  linea  h.y.  y  m 
la  línea g.h,tomaremos  las" lineas  g.im.y  m.n.  y- 
giiales  a  b,  c.  y  c,  g.  y  lien-iremos  de  los  puntos 

jm.  y  n.  lineas  equidiftantes  a  la  línea  a.g.  q  fean 
m.o.  y.n.p.  cuyos  encuentros  con  la  s  lineas  b.  1. 
y  c.k,  fon  en  Jos  puntos  <:|.r,íi,y  t.  y  quedara  por 
cílaarte  la  dífpoíicion  déla  figura  de  que  víamos 
para  dcmonftrar  la  primera  de  las  compuertas. 

'  Porque  fera  también  el  quadruplo  de  a-c.en  c.g* 
juntamente  con  el  quadrado  de  a.b.ygualal  qua 
drado  de  roda  la  linea  a.g.el  qual  es  a,  g.  h.  y.  Y 
porque  el  quadrado  de  a«  b.  numero  délas  cofas 
es  conoícido,e}  qual  es  y.  1.  r.  p.  y  lo  que  fe  hazc 
de  a.c.  en  c.  g.  también  es  conofcido,  por  fer  y- 
gual  al  numero  que  eíta  en  compañía  délas  co- 
las, el  qual  fe  reprefentapor  el  redangulo  b.c.d, 
f,  fera  por  tanto  el  quadruplo  de  a.c.enc,g.  co- 
ilofc!do,que  es  todo  el  gnomon  que  cerca  alqua 
drado  yj.t.p.  Por  lo  qual  Tiendo  el  quadrado  y.L 
t.p.conofcido,  y  el  gnomon  que  lo  cerca  tambié 
conofcido,  fera  también  conofcido  el  quadrado 
grande  que  dellos  confta,el  qual  a.g.h.y,  y  el  fu 
lado  que  es  a.g,fera  conofcido.  Y  porque  quáto 
la  linea  a.g,cx'cedc  la  linea  a.c.  tanto  Ja  mifmaa« 
c  excede  la  linea  a.b.figuefedefto^que  lalineaa. 
€.  es  h  mitad  deías  dos  a.b.y  a.g,  juntas,  Luego 

íi 
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fí  conellado  del  quadrado  grande, /untaremos 
el  numero  délas  cofas  que  es  a.b.y  déla  suma to- 
maremos  la  tnitad,que  es a.c  eíla  lineaa, c.  fcra 
conolcida,Ia  qual  eslado  del cenfo  ignoto  a.c.d. 
e.y  por  coníig uicnte  el  valor  déla  cofa^quces  la 
raíz  del  cenfojíera  conofcido. 

y  por  los  mífmos  principios  demoníírarcínos 
la  tercera  Regla  de  las  compueftas. Porque  pon- 
gamos que  la  línea  a.g.  lea  el  numero  de  las  co- 
fas, y  pongamos  pririieramenteque  el  lado  del 
cenfo  igno  to  fea  a  c, mayor  línea  que  la  mitad  de 
a  g,y  el  cenfo  fea  el  quadrado  a  c  d  e,y  acabemos 
en  la  figura  pafada  el  redangulo  c  g  z  d,que  ne- 
ceflariamente  fera  el  numero  que  con  el  cenfo  fe 
y  guala  con  las  cofas,Ias  quaks  fon  el  redáguío 
a  g  2  e,  Y  fíendo  eíro  afíi  hecho, tomaremos  déla 
linea  a  c  que  es  lado  del  ccnfOjla  linea  b  c,  ygual 
a  la  linea  e  g,y  fobre  toda  la  linea  a  g,haremos  el 
quadrado  ag  h  y,y  affi  como enlafigurapafa- 
aa,lleuarcmos  las  lineas  b,l.  m.o.y  n.p,  y  eften- 
deremos  las  otras^y  notaremos  fus  encuentros. 
Por  lo  qual  el  quadrado  vniuerfal  comprehcn- 
dera  4ve2es  al  numero  cg.z.d.  y  al  quadrado 
p.tj.y.  cuyo  lado  es  p.  t.o  a.b,  y  por  tanto  íi  del 
quadrado  del  numero  délas  cofas,  íacaremosei 
quadrupío  del  numero  déla  compañía  del  ceníb, 
ydelo  que  quedare  tomaremos  la  ráiz,terncmog 
fabidoquanta  fea  la  línea  a,b.  Y  porque  las  5  li- 
neas a  g.a  c.y  a  b.fe  exceden  ygualméte,fera  lue- 
go la  linea  a  cía  tnitad  délas  dos  lincas  a  b.y  ag» 
iuntas,y  porque  cada  vna  dellas  es  conofcída,ía 
suma  dellas  lera  conefcída,  y  la  mitad  della  co- 
mídááM  qiiai  es  iá  línea  a  ciado  dtí  cenfo,por 

lo 
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Id  quald  vaíor  déla  cola  fera  conofcido5por  qua 
ío  dquadradoa.c.d.e.es  el  cenfo.  Y  fiendo  la  li- 
nea a.  g«  el  iniíino  numero  de  las  bolas  ,  y  íieiido 
como  de  antes  el  iníimo  numero  deia  compañía 
deLce.nío,o  fu  ygual,qiie  es  el  redangulo  a.c.q.o. 
li  el  cenlb  fuere  c.g.  m.  q,  fundado  íobre  la  Jinca 
cg.que  es  menor  que  la  mitad  del  numero  délas 
CGidS,de  íuerte,que  las  cofas.f.el  re^langulo  a.g. 
m.o.  fean  y  guales  al  ccnfo  con  el  numero:  en  ral 
cafOjfacando  la  linea  a.b.quc  por  la  dicha  arte  es 
conofcída  deia  linea  a.g.  numero  délas  cofas  co- 
nofcido, quedara  conofcída  b.g.  cuya  mitad  c,  g. 
lado*  del  cenfo,fera  conofcida^y  el  valor  déla  co- . 
fa  conofcída.  F  por  tanto  con  el  mifmo  numero 
deia  compañia  del  ccnib ,  y  el  miímo  numero  de 
las  cofas,  pueden  caber  dos  ccníbs  dífferentes,  y 
por  efta  caufa  el  valor  déla  co  ía  fera  difterentCj  y 
las  mas  vczes  lirueii  entrambos  los  valores  pa-. 
rafolucion  déla  queftio,y  otras  vezcs  fjrue  vno, 
y  no  el  otro, como  en  la  pradica  fe  vcra.Mas  cé- 
ío  ynumcroygualcs  acofas,  fiempre  fe  halla  en 
dos  números  Sifícrentes  en  valor. 

Y  ü  en  algún  cafo ,  facando  el  quadruplo  dei 
numero  dcla  compañia  áú  cenfo ,  dd  quadrado 
del  numero  délas  cofas, ninguna  quaotidad  que- 
dare, por  fcr  iguales ,  íieccílariamcnre  en  efe  tai 
calo  eí  numero  y  el  cenfo  fcran  entreíi  y  guales, y 
feíael  valor  déla  cofa, la  mirad  del  numero  délas 
colas.  La  demonrtracion  dcíio  es  clara  :  Porque : 
li  el  lado  deícciiff)  no  fucfleJa  mitad  -deinume-^ 
ro  délas  cafas,ftria  luego  o  mayor  que  ia^ mitad, 
o  Oienor ,  y  de  qualquier  modo  deíios.clos  q-fu-. 
eiíe  j  liaisicadü  la  figura  que  airas  quedaJiecíiai: 

ya 
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ya  entonces  e|  quatíruplo  del  numero  dcía  copa 
íiia  del  cenfojHo  feria ygual  al  quadrado  dd  tiu* 
Hiero  délas  cofasjcomo  fe^eepor  la  mifmafígu« 
ra  y  demoníí:racion:y  eílo  es  el  cótrario  del  prc- 
fupueí^o.f.fcr  hallados  yguaies  el  quadrado  del 
numero  délas  coias,y  el  quadruplo  ¿el  numero» 
Por  lo  qual  en  ral  calo  el  cenfo  y  el  numero  ferari 
eon  ygual  altura  fundados  fobre  bafes  yguales, 
y  el  lado  del  ccfo  lera  la  mirad  del  numero  délas 
«oDs  como  auemos  dicho. 

Cap,i.  Ddas  l{eglas  ciue  fon fimeJAnte^  días 
Jmphs  en  laprimeraparte  efcriptai, 

EN  la  primera  parte  auemos  fokm ente  dado 
Reglas  para  las  con;ugaciones  delas.j.qüS- 
tidadeSjOuin ero,  cofa,  y  cenfo .  F  pufimos 
tres  Reglas  para.  5.  cbn/ugacíones  firaples  ,y.5. 
para  tres  conjugaciones  compuelias,  porq  eftas 
fon  mas  vfuales^y  mas  pradicadas  por  los  Ariíh 
meticos.  Pero  por  lamifma  arte  podremos  có- 
parar  efáS.  5.  quantidades  con  las  otras  dignida- 
des mayores,  y  las  otras  mayores  entrefi,  y  tern. 
nan  fu  Regla- 
Primera:  Sí  numero  fuere  ygual  a  cubos,  par- 
tiremos el  numero  por  los  cubos,y  la  raíz  cubi- 
ca délo  q  viniere  en  la  partición,  lera  el  valor  de 
la  cofa,  £xemplo,Sean5  cubosyguales  az4.par- 
íiremos  24  por  3,y  fera  el  quocienteíí.y  diremos 
por  tanto,q  raíz  cubica  de  é,es  el  valor  déla  cofa. 
SegilcíaíSi  numero  fuere  iguala  cenfo  de  celos, 
partiremos  el  numero  pQrlos  cenfos  de  céfos,y 
la  faiz  de  la  raíz  del  quociente,fera  el  valor  déla 
cof3.£xemplo?  Sean  |  ce.  ce.  yguales  a4S.  parti- 
remos 48,por5.yícrad  quocienteió.y  diremos 

T  por 
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p'ortmto^qhxmz  quarta,o  raíz  dcla  raíz  de  16» 
feraeivaior  dda.-cóíK  ... 

TerGcra:  Si  nuniero  fuere  yp;ual  a  relatos  pri- 
mos, partiremos  eí  numero  por  ios  relator  pri- 
mos, y  la  raíz  c|uinta  del  qyoGiente  fera  d  valor 
idelacofe.ExemplojScan  z  relatos  prímosjgua» 
les  a  64.  partiremos  Ó4  por  2,  y  fera  el  quocieníe 
32,y  diremos  por  tanto,c]ue  rai^  quinta  de  'jZ,íí:^ 
ra  el  valor  deia  cofa, 

Quaría:  Si  coJas  fueren  yguales  a  cubos,  par- 
f  iremos  las  cof^s  por  lo  s  cubos^y  la  raí?  áá  quo- 
dentc,fcra  el  valor  déla  íofa.  Excpio,  Sem  3  co, 
yguaics  a  12  co  *  pardrcmos  tz ,  por  3 .  y  lera  el 
quocienté  ^-y  diremos  iuego,quela  raísc  de  4/6^ 
jra  eí  valor  deb  cola. 

Otiinmi  Üi  c()fas  fueren  yguales  a  cenfos  de 
cenfoíi  j  partiremos  las  cofas  por  los  cenfos  d^ 
cenfos,  y  la  rai?  cubica  del  quociente,  lera  el  va- 
lor déla  cofa.  Exemplo^ííeaii  5  ce  cc.yguakx  a  ¿4 
co.partírcínoS24.por3,y  fera  el  quocíente  H,  yla 
$uiz  cubica  de  8  fera  el  valor  déla  cofa. 

Sexta,fi  cofas  fueren  yguales  a  relatos  primos^ 
partiremos  las  cofas  por  los  relatos  primos, y  h 
raíz  quarta  del  quocienre  fera  ei  valor  déla  cofa, 
BxemplOjScao  ^  relatos  primos yj>uale¡s  a  48  co. 
partiremos  48  por  5,  y  fera  el  quocientc  i6,y  dL 
icmos  por  íanro,qúe  la  raíz  quarta  de  s6  fera  eí 
valor  déla  cofa. 

óY'ptimajfi  cenfos  fueren  yguales  a  cuboSjpar* 
filémoslos  cenfos  por  ios  cubos,  y  el  quocientc, 
fera  el  valor  deía  cofa,Exemplo,Sean  5  cu.ygua- 
lc$  a  6.CC.  partiremos  6  por  Ij  y  el  c^uocimite  qm 
m  ?/^ra  el  valor  d^'k  eoíii ,     "  ...  ■.'.■■   ; 
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O ¿?-aua,fi  cenfos  fuere  yguales  a  cenfos  ele  cera 
fos,  partiremos  ios  cenfos  por  los  cenias  de  cm 
íbs,y  la  raíz  ácl  quoc¡eníe,fera  el  valor  déla  co- 
fa. ExempiOj  Sean  2  ce, ce.  yguales  á  H  ccpartire* 
mosS  por  2,y  íera  el  quocíente4,y  diremos  que 
ía  raíz  de  4  íera  el  valor  déla  cofa, 
*     Nona,  ñ  cenfos  fuerea  yguales  a  relatos  pri- 
mos, partiremos  los  cenfos  por  los  relatos  pri- 
mos, y  la  raiz  cubica  del  q  110 cíen te,fera  el  valor 
delacofa  .  Excpio,¿>ean  |  relatos  pdmos  yguales 
a  24  ce.partiremos  24  por  3,  y  lera  el  quociéte  g,y 
diremos  q  la  raiz  cubica  fírael  valor  déla  cofa. 

Decima,  (i  aibos  fueren  yguales  a  cenfos  de 
cenfos,  partiremos  los  cubos  por  los  cenfos  de 
cenfos,  y  el  quociente  lera  el  valor  de  la  cofa, 
ExemplOj^ean  6  cu.yguales  33  ce^ce.paríiremos 
6  por  3,y  fera  el  quociente,  y  lera  por  tanto  z  d 
valor  déla  cofa, 

Vndecima,íj  cenfos  de  cenfos  fueren  yguales  a 
relatos prímoSjpartiremos  los  cenfos  de  ceñios 
por  ios  relatos  primos,y  el  quociente  fera  el  va- 
lor de  ía  cofa  .  Exempio,  Sean  2  relatos  primos 
yguales  a  4,  ce.  ce.  partiremos  4  por  2,  y  el  quo- 
ciente t|üe  es  Sjfera  el  valor.dela  cofa. 

Duodécima,/!  cubos  fueren  yguales  a  relatos 
primos  ,  partiremos  los  cubos  por  los  relatos 
primos ,  y  la  raíz  del  quociente,fera  el  valor  de 
la  cofa.  Exemplo,Sean  }  relatos  primos  yguales 
a  t2  cuboSjpartiremos  i  z  por  3,y  fera  el  quocien- 
te 4,y  diremos  luego  que  la  raí  jf  de  4  fera  d  va- 
lor déla  co. 

Son  luego  por  eíta  cuenta  is  Reglas  funples 
para i^-Gonj agadones  entre  é  quantidades ,  las 

Tíj  qua- 
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c|uales  íon,numero,cQfa,  cenfo,  cubo,  cenfo  de 
ceíifo^y  relato  primo,  juntando  aquy  las  3  que 
puíimos  en  la  primera  parte,  Y  porque  también 
las  otras  dignidades  mayores  que  ellas  fe  pue- 
dm  comparar  ynas  con  orras,  ftknen  íuí»  íie- 
glas,i€ra  mejor  viar  de  Regla  general  queíirua 
para  todas,ia  qual  lera  cita; 

ái^egLf general  para  toda  Conjugación fímpk. 

PArtiremos  el  numerp  déla  quantidad  de  me 
nordenominacion  por  el  numero  déla  qua- 
'  ridad  de  mayor  denominacioa,  y  guardare- 
JTSos  eÍquocíente,y  facaremos  enrorices  la  me- 
nor denominaciofi  déla  mayor,  y  veremos  que 
denominación  qkieda.  Porque  fi  lo  que  quedare 
fuere  vnídad,  porquanto  la  vnidad  es  denomi- 
nación de  cola ,  direinos  que  el  quocientees  e! 
mifmo  valor  déla  cofa.  Fíi  quedare  2,por  quá- 
to  el  numero  z.es  denominación  de  cenib^dire- 
mos  por  tanto ,  qué  el  quocíence  es  cenfo  ,  y  la 
raiz  áeíe  numero  quociente ,  fcra  el  valor  de  h 
cofa,  Y fi  quedaren  3  ,  por  quanto  3  es  denomi- 
flacion  decuboydiremos  que  el  quociente  es  cu^. 
bo ,  y  k  uiz  cubica  del  mifmo  quociente,  feraeí 
valor  doh  cofa.Y-frquedaren  ^jipor  quanto  4  es 
denominación  de  cenfo  de  cenfo  ,  diremos  que 
el  quociente  es  cenfo  de  cenfo ,  y  la  raiz  quarta 
del  ríiifmo  quociéte,fera  el  valor  déla  cofa,  y  afífi 
,  por  lo  configwiente^  fcra  en  todas  las  otras  dig- 
nidades, Exiépio  :5>ea  60  numero  yj^ual  a  20  co, 
partiremos  6o,por  lo.y  fera  elquociente  ].y  por 

fjUe  facancío  de  la  vnidad,quees  denominación 
e  cofajla  cifra,que  es  denominación  de  numero, 
,  i¡|ue4a  la  mífma  vnidad,  diremos  pop  eíta  caufa 

que 
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quecTmiímoquqckííU  5,  es  d  valor  déla  cofa. 
iree,  Stan  20  cii.yguaies  a  40  ce.  partir eíXí os  los 
40.  que  es  el  íuunero  ¿e  la  raerior  dignidad,por 
20.  que  es  el  nüintTO  deia  mayor  dignidad,  y  fe- 
ra  el  quocienre  z-y  facaremos'i,  qu£  es  denomí-» 
Ilación  de  ce.cíe  3,que  es  denominación  de  cubo, 
y  quedara  i-.qiie  es  denominación  de  co.  y  dire- 
mos por  tanto,  que  2  es  el  valor  dela'cojfa.  íten. 
Sean  3  ce.ce.ygualcs  a  24  co.  partiremos  24  por 
j,  y  fera  el  quocienre  g .  y  facaremos  df  4  deno- 
minación de  cenío  de  ccníbjlavnidadjqes  deno 
mínacíon  de  co.y  quedaren  3, que  es  denomina- 
ción de  cubo,  y  diremos  por  tanto ,  que  S  es  el 
cufao,yraiz  cubica  de  8  íera  ei  valor  déla  cofa .  Y 
sño  en  elíedo  es  abatir  las  dignidades  ygualme- 
íe,pará  que  queden  rediizidas  a  otras  en  que  la 
menor  fea  numero.  Y  deíla  manera,  la  primera 
conjugación  de  las  tres  fmipks  que  puíimos  en 
la  primera  parte  fe  rtduze  a  la  tercera,como  pa-" 
re jce  po r  fu  de  m o n ítracíon . 

Cí|?.  4.  End  qualfe  ordena  reglagcneral para 

' toda  con ¡ugáaon  cowpuejíii^  inqmlas 

digmdadüi  fonprofómonaki, 

EN  la  primera  párteyenelcap.2,defl:a  tercera 
folamcnte  dimos  Reglas  de  conjugaciones 
coinpueftas  en  tres  dignidadeSjnumero,co» 
fa  y  cenfcMasporq  muchas  vezes  viene  laygua 
iacion  a  parar  en  otras  dignidades,daremos  Re- 
gla gene  raliqüefirua  en  las  otras  dignidadeSjíi 
Sieren  prqporcionaks,y  efto  ferafundandonos 
m  las  3  Reglas  délas  dichas  5  c5/ugaciones  com- 
puéftas,queauemQsdemonftfado  .Paralo  qual 
díéüemos  de  íraer  a  la  memoria  j  como  en  la  fe- 

Tiii  gmi« 
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gyíida .parte  principal, dcíla  obra  aiseoios  diclaoj. 
cjue  la  vnídaáj.^  es  el  principio  del  nuoiero,y  co.. 
ce^cii.  ee.:Ce*relaro  pnmOjCe.d€.cti..o  cu-de  ce.re- 
lato  fegiíndo,Y  aífi  por  la  configuie rite  las  otras 
dignidades  mayores,todas  fon  proporcionales, 
yporeíla  califa  las  denominaciones  van  crecien- 
do ygualmen teclas-  quaks  ion  o.  1.2. 3. 4.  5. 67,. 
y  cetera.3f  por  la  mifma  razón  todas  las  digníx 
dades  q  por  ygu&l  interuaiío  díftan  las  vnas  de 
las  otras  fon  proporcionaks,y  el  inreruallo  es  el 
numero  délas  ^porciones  yguaks  que  ay  entre 
ellas,  loquai  fe  declara  por  las  denominaciones^, 
por  quanto  la  denominación  áize  quantas  pro- 
porciones yguaíes  ay  defa  dignfdadpara  la  vni- 
dad,  de  aquellas  que  la  cofa  tiene  con  la  vnidad». 
Lueí^ofiendo  nos  propueíbs  algunas  dignida- 
des,fi  queremosfaberfí  ion  ptoporcíonaks,to- 
maremos  las  fus  denomífiacíones,y  ü  hallarcmos- 
quediftan  por  yí.yualesdilTerenciaS,diremoB  que 
fon  proporcionalcs,pcro  ü  las  differécias  fueren' 
defiguales,fcran  anidas  por  diíproporcionaies. 
Exemplo,Numero  o  la  vnidad  que  es  fu  princk 
pío, y  cenfoj  y  cenfo  de  cenfo,  y  cenfo  de  ciibo^y 
cenlo  de  cenfo  de  cenfo ,djremos  que  fon  própof 
dónales  5  porque  las  dcaorainacíones  foneítas 
0.2.  4.  <5. 8,  las  quales  van  creciendo  por  ygua- 
les  díffereiicias.Ponemos  la  cifra  por  denomina-; 
cion  déla  vnidad  para  denotar  que  carece  de  deu, 
nomlnacion,y  la  cJenoniinacion  d©l  cenfo,la  qual- 
es Zy  excede  a  la  cifra  en'  los  miímos  2,  porq  dos^ 
jpporciones  yguaks  ay  del cení'o para  k  vnidad-; 
la  vna  es  deí cenfo  para  la  cofa,  y  la  otra  es  déla 
cofa  para  la  vnidad  •  Daremos  por  tanto4iegla 

par* 


para  conjugaciones  áe  dignídaiíes  proporcio- 
líales, porque  las  que  no  lofonjferamuydiffidf 
£omprehenderias  en  Regla  dara^  que  maniftefte 
el  vaíof  déla  cofa. 

Siendo  nos  propuelta  vna  conjiigacio  de  trct 
dignidades  proporcionales,  la  vna  ygual^ 
Jas  otras  dos  juntas,fi  fon  numérOyCofa,y  cenfoj^ 
ya  tknm  fus  Reglas.  Y^fi  fon  otras  que  abatidas 
ygualméte,  conforme  a  la  menor  cfenominacioii 
que  en  ellas  fe  halla,  pueden  venir  a  eíhs,tieneíi 
las  mifrnas  Reglas ,  como  fi  nos  dixelten q  2  ce: 
f  I  cu.  fonyguales  a.  í  ce.ce\  porq  í^cz^\áo  defut 
denominaciones  el  numero  z^quccsdenomina- 
ción  del  cenibjVienen  a  í  cü.p  i^yguales  a  r  ce.  ya 
íienen  fu  Regía  que  declara  el  valor  déla  cofa. 
Pero  íí  fiendo  proporcionales,  no  fon  tales  co- 
mo eíías ,  veremos  fi  alguna  drllas  es  numero,, 
porque  fi  lo  fufrc,vfaremos  deks  otras  dos  dig-* 
nidades^como  ñ  fuefen  co,y  ce.  conuienc  afaben 
la  de  menor  denominación  feruira  de  cofa,  y  h 
mayof  de  cenfo^y  obraremos  por  las  tres  Reglas 
comptíeílas  de  numerOjCofa,  y  cenlo  .  Pero  lo  q 
en  ía  fin  vinicre^no  féra  valor  déla  cofa,mas  fer^- 
valor  de  aquella  dignidad,en  cuyo  lugar  fe  pufo 
ía  cola,y  la  fu  raiz  conforme  a  fu  denominación 
fcra  el  valor  déla  cofa. Los  exemplos  harán  efto- 
claro.  Pongamos  que  2  ce.p.i.ce.ce.fon  yguales 
399  que.fon  dignidades  proporcionales,  entra- 
remos en  la  primera  Regla  de  las  cópueftas  cora 
«ftas  dignidades,  conrio.  fi  nos^dixelTen  qué  2  co^ 
p.i.ce.fon  yguaics  a  99^  y  vernan  9  pof  valor  de 
h QoíaAmas  porqpuTimos cofas  en iugar de ceíi- 
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fos,no  pronuneiaremos  los5)porvalor  dekco- 
fa/ino  por  valor  del  £enfo,yporqu€  la  dcnomí» 
nación  del  cenfo  es  2,diremoi)  que  h  raíz  ícgun- 
dadejyeselvaíor  deiacola.  lren,pongamo&^ 
3  CD^p.r.ce.cu.  fon  yguales  a  88,  que  fon  dignida- 
des proporcionales,  porque  Ja  aifferencia  de  las 
denominaciones  es  ^,couiene  a  faberia  de  cubos 
es  3,  y  la  de  ce.cu.  es  6,  y  la  del  numero  es  cifraj 
obraremos  luego  como  fi  3  co.p.i.ce.fsielíTeny-. 
guaks  a  8ii',  diziendo  affi ;  SS  multiplicados  por 
4,ha2é  ^fz^y  5  por  íi,hazen  9,eftos  dos  números 
i'untos  fon  }6i,  cuya  ira/z  es  jp,  deíaqual  facando 
3,qücdaran  16,  y  la  mitad  que  es  }>,no  fera  valor 
déla  cofa,  mas  del  cubo  :  y  lo  miímo  hallaremos 
obrando  por  la  regla  cóm  un .  I  £en,pongamos 
que  28  co.fonyguales  a  3  cu.p.i.  relato  primo,eii 
las  quales  dignidades  no  ay  numero .  Frimerá- 
snentc  abatirlas  emos  facando  de  fus  denomina- 
pones  la  vnidadjy  quedaran 2g  ygualesa  5  ce.f. 
I  ce.ce.obrarcmos  luego  como  ñ  ios  ccnfos  fue- 
fen  cofas.y  el  ccnfo  de  ccnfo  fuefe  cenlb,dÍ2Íen- 
do.affi :  el  quadruplo  de  28  es  U2,  y  el  quadrado 
ele  5  es  9,  que  juntos  liazen  121,  cuya  raiz  e$  íi,de 
la  quai  facando  5  quedaran  S',  y  la  mitad  q  es  4, 
no  lera  valor  déla  coía,fmo  del  cenfo,  Y  la  prue* 
ua  alfi  lo  dize,porque  5  ce. fon  o^que  con  i(í,'que 
es  ce.ce.  ha;?:en.2Í>\y  también quadra con iapri- 
mera  poficion,poi^  5  en.  fcran  24,y  i  relato  pri- 
mo lera  52,q  junros  hazcn  ^t?,  y  tanto  valen  las 
28  co,  líen, pongamos  q  16  co  p.i.  relato  fegun» 
dojfon  yguaies  a  ío  ce.ce.  en  las  quales, dignida* 
des  no  ha  numcro,y  porque  ta  vnicíád^^5^&mc- 
nordenominació  que  en  ellas  fe  halladla  qitóles 

de 
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dcla  cofa,íacaremos  k  vnidad  déla  denomiñadS 
de  cada  vna  dellas,y  las  lo  coqucdaran  en  loaii- 
mero,y  el  relato  fcgundo  quedara  en  i  cenfo  de 
éubOjDorque  la  denominación  dcce.cu.es  ó;yJs 
del  relato  íegiindo  es  7,  y  los  10  ce.ce.quedaraii 
en  10  cu.  Daquy  a  delante  yfaremos  dcíhs  qum 
íidades  líí.p.i.ce.cu.yguales a  10 cu. coího  íinós 
dixeííen  que  jó.p. cc.lbn  yguales  a  to  co.  porque 
en  lugar  de  ios  cubos  ponemos  cofas,yen  lugar 
del  cenfo  de  cubo  ponemos  c£nfo,por  j'cf  el  cu- 
bo menor  dignidad q  cenfo  de  cubo.  Vfarcmos 
por  tanto  déla  tercera  de  las  eompueftas,<lizíCíi- 
do  affi;  í6  multiplicados  por  4,hazín  Ó4,los  quíu 
les  facaremos  de  loó  t]uadr4do  de  10, y  queda- 
ran 5<í,cuya  raíz  que  cs^^juntaremos  con  los  íp^ 
y  hará  i6,y  la  mitad  deftos  i6,quees  S/era  el  va- 
lor del  cubo,que  délas  dos  dignidades  es  la  íiie- 
iior.De  manera  que  la  raíz  cubica  de  8  fcra  c!  víí- 
lor  déla  cofa,y  refponde  a  la  poíicion.Forqacel 
valor  de  i.ce.cu.  fera  64,  que  con  16  hazen  80,  y 
tanto  valen  10  cu.y  refponde  affi  mírmo  a  las  pri 
meras  dignidades  que  fueron  piopueftas,q«an-. 
do  dizíamos  que  lé  co.  p.  i.  relato  fecundp/oíi 

fuales  a  i  o  ce.ce.Porqueficndoelcübo  f?,!aco- 
fera  2,y  el  valor  de  las  í6cq,  íera  52,y  el  relato 
fegundo  feraug,  q"c  con 32  hazeiii6o,  y  tanto 
valen  10  cext.  porque  el  cenfo  de  Unfo  valeiG* 
Colegimos  defto  que  áizienáo affi ;  i<)  p.r.ce.cu. 
fon  ygualcs  ato  cu.y  dizicndo  alfi:  ¡¿.p.i.ce.foo 
yguales  a  lo.co.viene  vnamifma  quantidaden 
ja  fin  déla  obra.  La  qual  en  la  primera  ygualació 
€S  valor  de  cubo,y  en  la  fcgunda  es  valor  de  co^ 
fa,porquc  AempreiQ  q  refuiú  es  délas  dos  dig-* 
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iiídades  la  menor.Y  affi  lo  hallamos  en  ella:  ope- 
ración, que  tomando  g  por  valor  de  i  eo.  las  lo 
co.valen  so,  qwe  fon  ygualesal  numero  con  6^. 
valor  de  i  ce.  Y  affi  como  prafíicamos  eílos  ej- 
emplos por  las  Regias  nucuas/e  podran  praá-L 
car  por  las' antiguas. Lo  que  agora  relia  cs,poner 
situchos  y  varios  cafos^en  los  qualcs  praftícare- 
inos  todas  lasReglas.para  me/orfe  podercn  en- 
tender, y  faber  com-o  le  ÚGUt  de  hazer  la  poficJS 
en  las  quefl:íoncs,porq  eílo  depende  déla  praífri- 
ca  y  exercicio  délas  dichasRcgías.  Y  primeranrcte 
porncmos  los  cafosde  Aritbmeticaj  defpues  de 
Geometría  .  Deft'os  cafos  algunos  formamos- 
nos,  y  otros  hallamos  en  los  Autores,  los  qua-^ 
les  pradiicamos  mas  fácilmente» 

Ca^.S-'  í^da  VraBka  délas  ii£gksde  al- 
guna m  los  eafos  de  Jrith. 
PArtamos  50.  en  tales  dos  partes  que  d^ndo' 
ala  primera  5.  y  ala  fcgunda  5.  quede  la  pri- 
mera en  proporción  dupla ,  eonlalVgunda,' 
pornemosla  primera  parte  de  30.  fer  i  co.  y  íera 
luego  la  fcgunda  p.ñi.t  co.  Agora  dare'mos  jaü 
primera  paríe,y  5  ala  fegunda,  y  lera  i  co  p.j.  el 
duplo  de  35-.  m.  I  co.  por  Id  quaí  el  duplo,  dej^.; 
m.i  conque  es  70.  m.z  co,  fera  ygüal  a  i  co.  p.  3,  y 
rettaurando  ¡o  dimiriuto,y  faeando  lo  fuperfluoy 
quedaran  é7.yguales  a  3  eo.que  es  la  tercera  c5- 
íugaeion fimple .Partiremos luego í>7* por 3,  y 
vcrnan  zz  |,por  valor  déla  cofa,,  y  tanto  fera  1* 
yirimcra  parte :  y  fera  luego  la  otra  patte  71,7 
refpondealo  que  fe  prop ufo,  porque  dando  5  $ 
zz  j,  haremos  2íf, y  dando  5.  a  7f,  haremos  izfj. 
qútÍQñ  la  mitad  de  2${,  Poí  cfta  viavan  íodo& 

lof' 


!oscafos,€n  que  inaiitíamos  o  facar  de  entrambas 
las  parres,©  dar  a  iavn.i,  o  facar  déla  órrajy  que 
queden  en  qualquíer  proporcio  q  fuere  afinada. 

2.  Bufquemos  vn  numera  que  fiendo  multi- 
plicada por  ñ  msfmo,y  el  produíío  por  4.  y  que 
iacando  de  la  suma  2o,qüederi  loo.PGrnemos  efe 
tai  numero  ícr  í  eo.la  qual  mulríplicada  porfías 
raí  ce.  eíre  ceñfo  muliíplfcadopor  4.  I^ra4  ce. 
deíros  4ce.lacaremos  20.  y  quedaran  4ce.m.  zo, 
que  feran  yguaks  a  ioo.Fgualaremo&  reftauran- 
áo  lo  dimiriuto,  y  refulraran  4ce.  yguales  3 120. 
que  es  conjugación  íimple.  Partiremos  por  tan- 
to i20jpor  4yy  vernail  3o.por  valor  de  i  ce.yfera; 
iue^o  la  cofa  r  .  50 .  y  ranto  fera  el  numero  que 
buícauaJTioí;. 

'5 :    Partamos  ¡2. en  tales  dos  paríes,q  el  qua- 
drado  deja  primera  fea  menor  que  el  quadrado' 
déla  fegunda  en  30  de  différencia .   Pornemo^s  la 
primera  parre  fer  í  co  .y  fera  luego  la  fegundá 
12.W.I  co  mulcipiíquemoS  leo.eniijyhara  rce.  q 
fera  el  quadrado  déla  primera  parte,  y  mukipli- 
caremos  en  ñ  iz.m.i  co.  y  harán  144  p.i  ce.  rá.24 
eo.  y  ramo  fera  el  quadrado  delaíégunda  parte» 
Y  porque  la  différencia  ha  de  fer  50 .  feran  luego 
íce.  p^jo^yguaies  a  144.  p.i.ce. m.24.co.  Agora, 
ygualaremos  reftaurando  lo  diminuto,  y  hare- 
mos i.ce.p  5o./5'.24»co.ygualesa  144  p.t.ce. Saca- 
remos lo  fuperfíuo,y  quedaran  finalméte24.co. 
yguales  a  ií4yquees  conjugación fimple.Parti- 
remos  luego  114  por  24,y  verna  4  ¡^  por  valor  de 
la  cofa,y  tato  fera  la  prim  era  partej  fera  la  fcgun 
dalo  q  queda  de  i2,q  es  7:J,cuyos  quadrados  fon 
t¿  ¡I,  y  52  t1  is  differencia  de  los  quaks  es  30, 

4.Bilf 
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•  4.Bufquemos  i  números  q  la  diíferencia  dellos 
fea  2,  y  la  de  ios  quadmdos  fea  lo.  Porncmos  el 
'  vno  fcr  I  co.  y  lera  luego  el  mayor  i  co.p  i.Muí- 
tiplicaremos  cada  vno'dellos  en  fi  miimo,y  ícra 
cl  quadrado  del  primero  i  cc.y  ^I  quadrado  deí 
feguiido/era  í.ce.p.4,.co.p.4.  Y  porque cfte  qua- 
drado excede  ai  otro  en  lo,  daremos  por  laaro 
lo  al  %  cepíbjy  tememos  ice.f  .10.  yguales  a  1  ce. 
p44.co.p.4.ygualémos  facando  lo  íuperfíuo5que 
£s  Lce»y  ei  numero  4,  y  quedaran  4  co.  yguaies  a 
6,quees  conjugación  ümple.Paríircmos  luego  a 
por  4jy  verna  x  \  por  valor  déla  cofa,y  tanto  lera 
ú  primero  numero,  y  fera  por  tanto  cl  fegundo 
5 1,  cuyos  quadrados  fon  2  4,y  12  4,  la  difí^crencia 
cielos  quaks  es  el  numero  ¡o» 

5.  Partamos  20  en  tales  dos  partes  q  partiendo 
la  mayor  por  la  menor,ei  quociente  fea  20.  Por- 
ííemós  la  menor  parte  fer  i  co.y  lera  luego  íá  ina 
yor  2o.m.i«co.  Partiremos  ao.tñ.i.co.pori.eo. y 
ycrnan  en  la  paríicioíi  ~¿¿-  w.i.que  feran yguaies 
a  2o»  Agora  ygualareoios  reftaurando  lo  dimi- 
nuto,y  haremos  |~^  yguaies  a  2i,acabaremos  la 
ygualacion  multiplicando  en  >íí,yrefulí  aran  fi- 
nalmente 21  co.yguales  a  2o,que  es  fimple  conju- 
gación. Partiremos  por  tanto  20  por  21, y  verna 
f  f  j  y  tanto  fera  el  vaior  de  x  co.q  es  la  parte  me- 
iior,y  la  mayor  fera  lo  que  queda  de  2o.f.ip  \^. 

4  Bufqucmosvn  numero  q  facandok  los  fus 
4,  y  multiplicando  b  que  quedare  por  s  I»  haga- 
mos tanto  como  li  al  niifmonumero  añadicfe- 
uios  los  mifmos^J.  Pornemos  el  numero  que 
bufcartios  fa  1  co.  de  la  qual  facarcmosios  4,7 

que- 
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quedaran  I »  Agora  multiplicaremos  eftos  Ipor 
5 1,  y  harán  puntualmente  5  co.  Daremos  5- 1  a  la 
1  co.y  haremos  ¡  co.f.sl*  Ygualaremo$  lacando 
lo  fuperííuo  que  es  ico.  y  quedaran  finalmente 
S4  5  yguaíes  a  2  co.  que  es  fimple  conjugación. 
Partiremos  luego  5  4-  por  2,y  Veman  cala  parti- 
ción 2  g,  que  fera  el  valor  déla  cofa.Sera  por  taá- 
£0  el  numero  que  bufcauamos  2 1,  y  la  experien- 
cia aííi  lo  dize,  porque  los  7  que  del  quedan  fa~ 
caJido  le  los  ^,  valen  í  |,  y  1 5  multiplicados  por 
5 1,  hazen  7 1 ,  y  otro  tanto  haremos  /untando 
5 1  con  2 1 . 

■y\  partamos  50  en  t^Ies  dos  partes  qué  la  me- 
nor fea  I  deia  mayor  y  m4S4»Pornemoslk  ma- 
yor parte  fcr  ».  co.  y  fera  luego  la  menor  |  de  u 
co.p.4.  juntaremos  eftas  parres  y  haremos  i  co» 

1  p.4,que  feranyguales  a  jo.  Agora ygualaremos 
facádo  lo  ruperfluo,y  quedara  16  yguales  ai  co, 
f,que  es  fmiple  coUjugacio, Partiremos  por  tan- 
to 26  por  ¡f  ,y  vernan  16^  por  valor  déla  cola, 
y  tan  to  fera  la  p arte  mayor,  y  lo  que  refta  de  3 o, 
que  es  15 1 ,  fera  la  parte  menor  .Y  laprueuaafíi 
lo  muéftrajporque  los  |de  j^  4,foa9|,  que  con- 
4'haseni^;:^.  :•.  ■:; ../. 

8.Buiqüemos  dos  números  en  proporción  du- 
pla, que  riiultiplicando  vno  por  otro,hagan  ic. 
Pornemos  el  menor  feri.co.  y  lera  luego  cj  ma- 
yor 2  co. Multiplicaremos  I  co.por  ico.  y  haráti 

2  ce.que  feran  yguales  a  lo,  y  es  íimplé  conjuga- 
ción. Partiremos  por  tanto  10  pori,y  vernan  f 
por.váloiíllel  cenlb,yla  cola  fera  R.^^.ytíinÉoie- 
rael primero numero,y  porque  el  fegundo  es  e! 
du|>lo,multiplicar€mds  iuf.por  2,  y  háranB,¿o* 

'  ■    '  ■  que 
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.que  fera  €liegundo,y  ia  experiencia  affi  ío  dke, 
porq  R.so.pnuííipiícadaporR^y.hazeR.ioo  q«sm. 
^,,  Terjemos  dios  dos  números  i8.y  15.cn  propor 
don  ídqiiiq|uinta,los  quaks  cjucremos  tanto  di 
niinuir  ygiíalmentp,  hafta  quedaren  en  propor- 
ción lefquiakera,  y  queremos  íaber  quatü  fea  ío 
4 íes  aliemos  de  quitar.  Diremos  aOi,por  quan- 
to  ios  números  í8  y  15»  defpues  de  ygualmentc 
diminuidos  íian  de  quedar  en  proporción  fefquí 
altara,  pornemos  que  e!  menor  quede  en  i  co.  y 
el  mayor  quedara,  luego  en  i.co.-| ,  Tacaremos  de 
los  ig.í.co.ljy  quedaran  ig.w.i.co.l,  y  tanto  fe- 
ra  lo  que  fe  diminuyo  íH,para  quedar  en  1  co.|j  y 
'facaremos  délos  ¡^.i.co.  y  quedaran  íy.m.Lco.  y 
tanto  fera  lo  que  l^diminuyo  ly,  para  quedaren 
i.co.  y  porque  18  y  15  fon  ygualmente  diminuy- 
dos, yguales  feran portante ú},m,i.co4-, y  í5.ra. 
l.co .y  acabando  la yguaíacionj tememos  3  ygua- 
les  a  I  coque  es  fimple  coniup^acíon.I^arriremos 
3  por  |,y  vcrnan  6  ppr  valor  déla  cofaj  en  tanto 
quedaran  los  i5,y  icra  luego  pjlo  que  fe  quito  de 
los  I  f, y  por  efta  caufa  los  iS  quedara  en  p,y  que- 
daran los  p,y los  15  en  proporción  íefquialrerá* 
La  obra  es  fácil,  y  el  vio  es  grande  en  la  materia 
de  proporciones.  Yrabe,queaha tiendo  los  nu- 
meras ygiialmence  crelcela  propGrcion,y  creci- 
endo ygual  me  te, fe  cíímlnuye,y traemos eílo  ala 
inemoria,paraq  no  pongamos  calos  impoffibles. 
10.  ,  A  dtoscíos  números  3  yz^^eñmi  en  pro- 
porción refqiijaitera,rc  añadieron  otros  dos  que 
cftan  en  ^porción  quincupía  elvnoconclotrOj 
y  dcfpwes  de  affi  íer  acrecentadQS,quedo  el  vno 
dupíadel  oíroj  y  queremos  faber  c|ue  numcros 
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foíi  los  que  fe  dieron  aios  primeros^qucfon  3  y 
ampara  que  íepamos  los  que  refultaron  que  valor 
íienen.Diremos  affijlo  q  fe  dio  alnicnorfea  i.co^. 
y  refulraraz.p.t.co.yloquefe  dio  almayorfera 
^•.co.y  refuitara  ^.f.s.co.  y  fera  luego  ^.p.fxo,  el 
duplo  de  2.p  I. co.  Multiplicaremos  i.p.i.co.por 
s^y  hará  4.p.2.co.  que  feran  yguales  a  jf  .s-.coj 
Ygualaremos,y  quedaran 3. co.yguales  afavní-*- 
dad,qüe  e&  conjugació  fi:mp!e,y partiendo  i  poc 
5,  verna  j  por  valor  déla  cofa,y  porque  el  nume» 
roj  crefcio  pof  5  eo.refultara  4|,y  porque  el  nu- 
mero 2.  crefcio  por  LCcrefuítara  luego  2 1,  y  ma* 
nííiefto  es,que  4  fes  duplo  de  Zf. 
n.  Buíquemos  dos  números  en  proporción  du- 
pla,c]uc  la  multiplicación  del  vno  por  el  otro,  y 
los  qwadrados  de  amboSjtodo  junto  fea/b.Por- 
,  nemos  el  menor  fer  1.  co.  y  él  mayor  dos  co»  y 
multiplicando  i.co.  por  s.co.  haremos  á. ce.  y  el 
quadrado  de  i.co.  fera  i.ce.  y  eí  de  dosco*  fera  4 
ce.y  todo  junto  fera  ^eCe.que  feratt  yguales  a  70, 
que  es  conjugación  íimple,PartÍremos  por  tan- 
to 7c>por7,yvernan  rOjCuyaraisí  fera  él  valor  de 
l.co.  y  tanto  fera  el  menor  numero,y fera  luego 
el  mayor  dos  raí  zes  de  10, que  es  R. 40* 
iz.  Partamos  10  en  tales  dos  partes  4  lo  q  fehaze, 
multiplicando  la  vna  por  la  otra,  fea  quadruplo 
del  quadrado  de  la  menor  parte .    Pornemos  la 
parte  menor  fer  r.co.y  fera  luego  la  mayor  to.w.r 
co.  y  lo  q  fe  haze  multiplicando  la  menor  por  la 
mayor  fera  ip.Cb.w.  i  .ce.y  el  quadrado  déla  me- 
nor,rera  i.ce.q  ha  defería  quarta parte deío.co., 
m.i.ccy  feran  por  tanto  yguales  4.CC.  y  io.co,w. 
I*  ce*  Ygualaremos  re^urando  lo  diminuto ^ 
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fterfiemos  5.c€.>^- (guales  a  ío.co.cj  es  íimplecon- 
isigadon, Partiremos  I  o.por  5,y  vernan  i  por  va 
lor  deia  cofa,  y  tanto  fera  la  menor  parrcj-y  ícra 
la  mayor  8« 

15,  Bufquemosvn  numero  qiieficndo  mulri-  • 
pÜcado  por  fi,y  el  produdo  por  6,haga  dos  ve- 
xts  tanto  Gonio  multiplicado  por  fi^y  el  ^c\i\Cio 
por  fleque  fera  el  cubo  de!  mifmo  numero  .  For- 
liemos  efte  tal  numero  fer  i.co,  y  mulriplicado 
por  fi,hara  í.ce.y  efte  ce«por<í,hara6.ce,y  eílos$ 
c€.  faran  yguales  a  2  cubos,que  es  íimple  conju- 
gación.Partiremos  por  tanto  <$  por  2,y  vernan  5 
por  valor  deia  cofa.  Y  eíto  fe  prueua  por  la  7  Re- 

Eíaddcap.f.dcña^  parte»  Afíi  que  el  numero  <5 
üfcauasiíos  fera  3. 

i44^avtamos  2,0  en  tales  dos  partessq  ía  vna  de- 
Has  multiplicada  por  4,hagap  5,cj  ía  otra  multi- 
plicada por  ó.Pornemos  la  primera  parte  fer  i  co. 
y  fera  luego  la  otra  20.111. i.co. multiplicaremos  >. 
co.por 4,y  harán  4.co.y  multiplicaremos  zo.xh.u 
copor  ¿,y  harán  uo,m  6.co.y  porq  eíla  multí- 
plicacion  haze  m.^.q  la  primera,  añadirle  emos 
5',y  haremos  !25w.6.co.  que  feráyguaics  a  4  co» 
Ygualaremois  reílaurando  lo  diminuto,  y  tcrne- 
1210S 12 ^jyguales  a  lo.co.q  es  limpie  cdniugacioni 
partiremos  por  tanto  uy  pono^y  verná*i2[  por 
valor  de  i.  co.  y  tanto  fera  la  vna  parte  de  2o,y 
fera  luego  la  otra  7  y. 

15,  Partamos  20  en  tales  dos  partes  que  la  vna 
(aellas  Tiendo  multiplicada  por  4^  haga  el  triplo 
délo  que  la  otra  base  ficndo  multiplicada  por^r. 
Pornemos  la  primera  parte  fer  i.ccy  la  otra  fe- 
ir42o,m.í»co.  Multiplicamnos  í.co.por  4,  y  hará 
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4.co.y  muiíiplicaremos  2o.m.í-»co.por  5- ,y  harán 
loo.m^^co.Y  porq  por  la  primera  miüíípíícaeion 
fe  hizo  el  írípio  defta^muiriplicaremos  por  tan- 
to por  3  eftos  loo.rá.j-.co.y  haremos  ^oo.m.t^.ca. 
^ferari  yguales  a  4.C0.  jrguakmos  reñ-aurando 
lo  dimirmro,y  tememos  íy.co. yguales  a  ^oo.que 
-es  límpk  conjugación.  Partiremos  joo.por  jp.y 
vernaíii5  rg  po'"  valor  déla  co.y  tanto  íeralapri 
mera  parre,y  fera  luego  la  otra  4  yf. 

16.  -.Partamos  20  ca  tales  dos  partes,q Tiendo 
la  vna  partida  por  4j,ve!i^a  tres  vezes  tanto  co- 
mo la  otra/íendo  partida  por  5.Pornemosia  prl 
mera  parte  fer  t.co.  y  fera  luego  la  otra  ao.m.i. 
co.patiremos  í.co  por  4,7  verna|dei.co.ypar 
tamos  zo.m.i.co.  por  5,  y  verna  4.  m.  \  de  co,y 
porque  el  primero  quocíenie  es  tres  vezes  ma- 
yor que  eíle  fegúdo, multiplicaremos  4.m  |  co, 
por  3,  Y  haremos  u.  m.  -}  co*  que  feraii  yguaies  a 
I  co.  Ygualemos  reilaurando  lo  áiminatoj  ter- 
nemos  ii  ygudks  ::  |  co,  y  ^  co,  qiie  fon  ilxo.  q 
€S  fimple  conjugación.  Partiremos  por  tanto  la 
por|g,y  verna  :4  ff  por  valor  déla  cora,y  tanto 
fera  la  primera  parre  de  20,  y  fera  luego  ia  otra 
lo  que  queda  de  20, que  es  5  yl, 

17.  Bufquemos  tres  números  encotinuapro* 
porción  fefquialtcra,  y  que  l>antales,que  mul- 
tiplicando el  primero  por  elfegundo,  hagamos 
ygual  numero, o  iamitad,o  diez  vezes  mas  de  Ip 
que  es  el  tercerp^o  en  otra  qualquicr  proporcio 
que  nos  fuere  pedida  .  Pomemosel  menor  kr  z 
co.  y  lera  luego  el  i'egundq  3  co.  y  el  tercero  fera 
4,co.j.  iMultiplícareniosicp.por  }XO-yh2.YRn 
é,cc,Agora  ñ  queremos  que  efto  fea  ygual  ai  teri- 
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,eero,diremos  afíi;  é  ce^fon  yguales  a  4.C04 ,  par- 
tiremos luego  4 1  per  6,  y  vernan  jf,  que  ion  I 
por  valor  de  ¡  co.  y  porqpitfímos  ci  menor  nu 
Jiiero  fer  2.co.fera  |5oreiÍ:a  cauía  i|,y  el  íegundo 
3  veses  |,qiie  fofi  í  |,  y  el  tercero  lera  lo  que  fe 
hazc  miiltíplí cando  4 1  por  |,  qut  es  el  valor  de 
}.co,y  fera  por  efta  cauía  5 1.  Los  guales  nüeros 
van  coíitinuados  en  proporción  ieíquiakeraj  y 
tienen  las  condiciones  fobredichas:por<~j  íi  multi 
pilcaremos  i|  por  24,haremos  ^|,q  es  ej  tercero 
numero.Pero  h  qremos  q  lo  q  le  iiaze  mulríplí^ 
cado  el  primero  por  el  fegüdo,íea  la  mitad  de  rer 
cero  nuiiierojporquanto  por  efamuitiplicacioo 
fe  hmenóce.  y  el tercero  es  4  co.ijguaies  íeran 
por  tanto  í  z.ee.a  4.C04.  Partiremos  por  tiro  4!- 
por  í2,y  vernan  ^%  q  fon  |,  y  tato  íera  el  valor  de 
i.co.yfera  luego  el  primero  numero  |,ini)Í£Íplí- 
cado  por  2,c]  es|,y  d  fcgmidoíera  5  veseslq  es 
s|,  y  el  te|Cero  íerál?  multiplicados  por4|  que 
Ion  1  f^^y  manifieÍTo  es  que  nuilriplicando  clprí 
mero  por  el  iegundo,haran  la  mirad  df  1  tercero, 
como  íe  pic}e,porque  |  por  i  ^,ha2eii  f  Jjque  es  la 
mirad  de  1  íi,  y  conforme  a  elto  obrartmos/i 
nos  fuere  pedido,que  la  multiplicación  del  pri- 
mero por  el  fegunao,hagaeldupio,o  rríplo,del 
tercero,  o  en  qualquier  otrsf  proporció  que  nos 
fuere  leísalada  .  Porque  ü  nos  pidieren  que  eílo 
q fe hazepor  eíía tal  multiplicación  fea áiexyc- 
2es  mas  que  el  tercero  numero,multip]icartmos 
4.C0.I  por  lo^y  harán  45.CO,  que  feran  yguales  a 
6.  ce.  partiremos  por  tanto  45  por  6,  y  vernsn 
7 1  por  valor  de  i.co.  y  fera  luego  el  primero  mi 
mero  ij;.  por<jue  pufimos  ftr  z^oQ^y  d  fegundo 
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lera  zihy  el  tercero  35 ^ . 

iS.  Parramos  z o  en  tales  tres  jartes,queficn- 
do  la  primera  multiplicada  por  2,y  U  fegúáa  pof 
4,y  la  tercera  por  Sjrcfulíen  números  en  propor 
don  tripla .  Fornemos  el  primero  numero  q  fes 
ei  menor  í.co.eiqual  mulripiicado  por  2,  liara  2 
co»y  el  triplo  de  j.co.fera  6. co. y  porque  el  feguíi 
do  multiplicado  por  4,ha  de  fcr  ó.co.para  fcr  tri 
pío  de  2.C0.  partiremos  por  tanto  (í.co.por  4.  y 
vcrna  í.eo, I,  que  fiera  ia  fegunda  parte  de  20.  Y 
porque  la  tercera  parre  delpuesque  fuere  mul- 
tiplicada por  8,ha  de  fcr  tripla  déla  fegunda  mu! 
tiplicada  por  4, y  la  fegunda  parte  multiplicada 
por4y  haze  6.CÓ,  fera  luego  la  tercera  iS.co.def- 
pues  q  fuere  multiplicada  por  8,partircmDS  por 
tanto  i8¿co  por  8,  y  vernan  2.C0, 4,  y  tanto  fera 
la  tercera  parte.  Es  luego  ia  primera  parte  de  20 
vnacofa,y  la  fegunda  i'.co.i,y  la  tercera  2.C0. 4, 
y  íi  multiplicamos  la  primera  por  2,  hazemos  2 
co.  y  la  fegunda  por  4jhazc  6.co.y  ia  tercera  por 
gjliazeíg.co.y  quedan  affi  en  proporción  tripla. 
Yparafabermos  el  numero  que  valen  las  partes 
cada  vnapor  fi, /untaremos  en  vna  suma  t  co,y 
i.co,  |,y  2.C0.I,  yharan  4.C04,  queferanygua 
ics  a  20.  Partiremos  por  tanto  2o,por  4, ^,y  ver- 
nan 4  ,^  por  valor  de  r.co.y  tanto  fera  la  prime- 
ra partCjy  fera  la  fegunda  lo  que-íc  haze  multi- 
plicando 4.  ,^  por  i^ ,  que  es  d  ,|  ,y  la  tercera  le- 
ra lo  que  fe  haze  multiplicando  4  ,|  por  2  4 » que 
es  9 1| ,  y  todo  jsintb  haze  ao,  y  tienen  las  con- 
diciones fobrcdtchasi 

í<?.   Partamos  io.cn  tales  tres  parí es,que  tanto 
hag4  la  primera  mulripltcada  pos  1,  como  ia  íe- 
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gundaporjjy  que  tanto  la  fegíiHa  mulripíícada 
por-4,coma:]a  tercera  por  s-l^oramios  ia  prime- 
rg parce  fer  i.co,  la  quaiaiuitipiicada ponchara 
2  co^y  porquedlas z.coSe hazen íambien par.Ja 
inültipiícacioade  la  fegiinda  p,art<  por  j^paríJH 
remos  por  canto  jas  z.co.  por  5,  y  vernan  |  co.  y 
santo  fcraia  fegunda  parte,porque  |  co.por  5,ha 
zensxo.  Agora  multiplicaremos  eáos  |  co.  que 
es  laíegunda  parre  por  4,y  harán  z.co.  i.  y  porq 
eño  ha  de Ürygual  a  lo  quefe  hdz^  multiplican- 
dola  tercera  parte  por  5,  parrireinos  i.co.  f  por 
5,  y  vernaii  tI  to.  y  tanto  íera  la  tercera  parte. 
Agora  i  un  taremos  todas  eftas  partes  ,y  harán  2 
co  f,  que  íeran  yguaies  a  20,  que  es  fimplecon- 
Íugacion.Partiremos  por  tanto  20  por  2^ ^  y  ver 
nan  í>  yf  P*^'^  valor  de  i  ,co,q  íera  h  primera  par- 
tejía  feguada  lera  fdeílOjquc  fon  6  -.|,y  la  rer- 
■  cera  lera  4 II  ..-^  '■;-•, 

20,  Partamos  loo  en  tales  tres  partcs,q  fien- 
do  la  primera  partida  por  3,  y  la  fegunda  multi- 
plicada por4,jy  la  tercera  partida  por  5,reúiketi 
quantidades  yguales.Pornemos  la  primera  par- 
te fer  i.co.  partamos  la  por  3 ,  y  verna  I  co.y  por 
que  la  fegunda  parte  fiendo  multiplicada  por  4, 
ha  de  hazer  tanto  cgmo  es  lo  que  vino  partien- 
do la  primera  por  3  ,y  lo  que  vino  fue  f  co.  par- 
tiremos por  efta  caufa  {  co.  por  4 ,  y  verna  yj co. 
y  eño  diremos  que  es  la  fegunda  parte,  porque 
multiplicando -j-i  co.  por4,hara  |co.  Y  porque 
la  tercera  parte  Tiendo  partida  por  5,  es  neceífa- 
rio  que  venga  |  c,o.  multiplicaremos  por  tanto 
I  co.  por  5,y  haremos  1  co.  f,  y  erto  diremos  que 
gg  Is  tercera  parte^porq  partiendo  i,co.f  por 5, 
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verna  |,co. juntaremos  pues  todas  eftas  tres  par 
tes  en  vna  suma,  y  harán  z.co.  |,  Í3&  quales  han 
de  í'er  ygtiales  a  loo.  Partiremos  por  tanto  lo» 
por  2  4j  y  íera  el  q nociente  ?($  tt  » y  tanto  ícra  el  - 
valor  déla  co.que  esk  primera  parrc.F porque 
íiendo  la  primera  parre  t.co.  eg  k  fegunda  -r^  co. 
partiicmos  3í)  j^ por  í2,y  vernan  3  tf? ^"^  ^^^'^  ^* 
f^gunda  parte.  Y  porque  fiendo  la  primera  parte 
i.co.  es  la  tercera  i,co.  |,  multiplicaremos  ^óyfy 
por  i?-,y  vernan  60  ff.quefera  la  tercera  parce  y 
todas  juntas  hazen  looy  y  tienen  las  corididones 
fobredichas  .  Y  affi  como  pufimos  para  partir  el 
numero  ico,  podremos  jpponer  qualquier  órro 
numero;porquc  affi  coma  partimos  lao  por  2  ^,- 
y  dezímos  que  el  quodente  es  valor  déla  cora,q 
£5  la  primera  parte  de  loo^  afíi  también  ñ  en  lu- 
gar de  loo  pufieremos  22,para  partir  en  tres  par 
tea  con  las  condiciones  íbbredíchas,partfremos 
efe  numero  22  por  2 1 ,  y  vernan  8  por  valer  déla" 
coU,q  {érala  primera  parre,v  partiremos  eñoi  &' 
por  i2.y  vernan  -i  q  fera  la  íégunda  parrc.y  mu! 
íiplicarrmas  S  por  t  f- ,  y  haremos  rjf,  que  fera 
la  tercera  parrcy  todas  tres  partes  juntasjíbntzi, 
y  manificílo  e$  que  tanto  viene  paríiencío  8  por 
j,como  multiplicando  |  por  4, y  como  paiticn- 
do  15  i-  por  fj^porqüe  ííemprc  refultan  af . 

lí .  Partamos  loo  en  tales  tres  parreSj^ue  tan- 
to venga  partiendo  ía  primera  por  2,como  la  fe- 
s?undapoy  3,y  como  la  tercera  por  4.  Porncínos 
U  primera  parre  íer  i.co.  !a  quaí  partrédo  por  i^ 
verna  ¿  eo.y  miíítfplrcarerrioj  i  co  por  3,y  haré- 
mos  i.co.l^quf  íera  la  fecunda  parre^y  multif  lí- 
cíirc«i©5  i-co.  jpor  4,y  haremos  2  co,  que  Icr.-í  la 
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tercera  parte.Y  juntaremos  luego  todas  tftaSíres 
parteSjY  haremos  ^.zo.^^  q  fcran  ygiialcs  a  ¡oo» 
Partiremos  por  tanto  loo  por4f,  y  víinl  iiy^q 
feran  el  valor  de  la  cofa,y  es  efe  numero  la  prime 
rapartedeí©o.Mukiplicaremos22|  pori!,yha 
remos  55 1^  q  fon  ^y  tanto  fera  la  fegunda  parte, 
y  multipljcarcmos  %i  |  por  z,  y  haremos  44  J,  q 
íeran  la  tercera  parte,  y  todas  tres  juntas  hazen 
loOjCon  las  condidoíies  fobrcdichas, 

22.  Partamos  100  en  tales  tres  parteSjque  par- 
tiendo la  primera  por  4,y  la  kgunán  por  5-, y  la 
tercera  por  (ír,refiilíen  los  tres  quocíétes  en  pro- 
porción tripía.Pornemos  la  primera  parte  fer.i. 
conque  partida  por  4,  yerna  ^co.  y  porq  elquo- 
ciente  dcla  fegunda  ha  de  fer  triplo  a  cite,  mul- 
tiplica! enios  por  tanto  |  co.  por  3 ,  y  haremos  | 
co,  y  cftos  I  co.  inultiplicaremos  por  5,  y  hare- 
mos 5,co.  ^.,  que  fera  la  ícgunda  parte,y  porque 
el  quociéte  déla  tercera  ha  de  fer  triplo  del  quo- 
cknte  déla  fegunda,mulrip]icaremos  |:  co.por  5, : 
y  haremos  2.  co4,  y  eftas  2  co.^íHiulriplicare- 
iTiOS  por  é,y  haremos  i5.co.],quc  fera  la  tercera- 
paríe.Agora  juntaremos  todis  tres  partes,y  ha- 
remos iS.cd^;  9  referan  vguaics  ajoojqescon/u 
gació  íímple.  Partiremos  por  tanto  100  por  iSl, 
y  vernan  5  ^Ijquc  fera  el  valor  déla  cola  y  la  prí 
mera  parte,  Y  multiplicaremos  eíros  ^^  por 
^  ^, y  haremos  20  I^f>  que  fera  la  fegunda  prirte. 
Y  multiplicaremos  f  4|-por  ¡ 5  |,y  haremos  73 H^ 
que  fera  la  tercera  par re,y  todas  tres  partes  ;ua« 
fas  hazen  100  con  las  fobredichas  condiciories.. 
2>  Partir  10  en  tales  dos  partes,  queqia-iro 
el  íiiiimo  10  excede  la  parte  mayor jtanto  la  ma- 

)or 
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yor  exceda  la  menov^qixe  es  fcr  ordenadas  con  el 
todo  en  proporción  Arithmerica.  Pornemos  ía 
parte  menor  fer  i.  co.  y  fera  luego  la  mayor  to,m^ 
t.co.y  ia  diíFerencia  entre  lo,  y  ia  parte  mayor  fe- 
ra í .  co.  y  la  difFerencia  entre  la  mayor  y  menof, 
fera  lo.m.z.co.que  feran  yguales,y  reílaurádo  lo 
dimínuto,rernemos  lo  ygüaíesa  j.co.quecsfím 
pie  conjugación. Partiremos  pues  lo.porj.y  ver 
nan  ^  |  por  valor  déla  cofa^que  fera  la  parte  me- 
ríor,y  fera  luego  la  mayor  lo  qae  queda  ideio,  q 
es6  ^,  y  fí-ran  ordenado?  en  proporción  Ariíli- 
merica  lo.  (í  I ,  y  3 1 . 

24.  Bufqucmos  dos  números  en  proporciotí 
'  dupla,  q  el  quarro  del  menor  multiplicado  por 

el  tercio  del  mayor  hagan  20.  Pornemos  el  me-, 
ñor  fer  I. co.  y  eímayor  z.co.  y  multiplicaremos 
por  tanto  ^  co.  por  i- 2. co.  o  por  |  conque  es  lo 
mifmo,y  liaran  ^  I  ce.  que  abreuiado  es  ¿ce.  y  fe- 
ra luego  -¿  ce.  ygual  a  20^  cj  es  fimple  conjugacióo 
Partiremos  20  por  ¿,  y  vernan  izo^cuya  raizfe^ 
rael  valor  de  i.co.  y  tanto  fera  el  menor  nume- 
ro, y  porque  los  dos  números  h^u  de  quedar  en 
proporción  dupla,mulíipiicarcmos  R.i2o.por2» 
y  hará  R.4go.y  tanto  fera  el  fegundo  numero.T 
maniüeílro  es  ^  ^  de  la  raíz  de  i2o,es  r.?,  ,  y  «1  ^^^ 
do  deR.480.cs  R.«f;|,y  multiplicando  r.  ylt  por 
R53|,hazeR,4oo.Íaquales  20,  ,  , 

25.  Bufqucmos  vn  numero  que  fíendo  muití^ 
plicado  por  4, y  por  el  produjo  fiendo  partido 
50,feaelquocientefefquialtero  al  mífmo  nume- 
ro, Pornemos  efte  tal  numero  fer  t.co.y  multi-^ 
plicado  por4,hara  4,  co.  parí  iremos  50  por  4x0, 
y  fera  el  quociente  ^5--, que  terna proporciojí 


fcfqmalíers  para  i.  co.  y  porq  el  fefquialtcro  de 
i.co»  es  i.cofa  y  media,  yguáífcs  feraii  luego  ¿¿ 
y  i.cay  media.  Ygualando  quedará  6. ce.  yguaies 
a 3o,que  es  fimplecoiijugadoii.  Partiremos  por 
tanro^o. por  6^  vcrnan  j^cuyaraiz  ferael valor 
deiacofa,queeseinumero  que  burGauamos.Yla 
experiencia  aífi  ladizeyporque  R.5.  multiplicad* 
por  4,haze  e^.So.  y  partiendo  5©  por  r  8oy.  viene 
eii  la  partición  Rií 4:  j  la  quaí  es  feíqaiakera  ala 
raíz  d€  5ypar que  i&  5  ítóndo' multiplicada  por  i;|. 

2CÍ.  Bufquemos5  números  ordefíadosen.coa- 
tinua  propoFcíOíifefquialtera^y  4  Tiendo  el  pri- 
mero multiplicada  por  el  fegú.ao,y  el  produdro 
por  el  tercero^haga  12»  Pornemos  el  primero  y 
inenar  numero  délos  5  feri.co.y  lera  luego  elfe- 
gurido  i.co.| ,  y  fera  el  tercero  z.co.  ^ ,  porq  afíi 
quedan  en  continua  proporción  fefquíalccra; 
ügora  multiplicaremos  \.  co.  por  i.co.  5 ,  y  lia- 
ran I.  ce.  i ,  y  cfte  i.  ce.  |  multiplicaremos  por 
2.co.|j  y  liaran  ix\x.^^c\\xt  feran  yguaíes  a  n,que 
csíimple  £on/ugaei5  y  la  pdmerá  del  cap. 5  ,defta 
tercera  parte.  Partiremos  por  tanto  12  por  3 1  ,y 
vcrná  3  j|,q  abreiiia  dos  Ion  S^y  íera  luego  el  va- 
lor déla  cofa^q  es  eí  primero  nuraerOjraiz  cubica 
de^  |.Fpara  iabermos  quales  el  fegundo,muU 
íiplícaremos  r cu»:?!  por  i -]- ,y  haremos raiz cu- 
bica de  I2,y  tanto  ferael  iegundo,y multiplica- 
remos aicu.u  por  I  |,y  haremos  r  cu, 40  í,y  tan- 
to fera  el  tercero.  Y  quedaran  todos  tres  en  con- 
tinua proporción  feTquiairera-Y  q  la  multiplica^ 
don  del  primero  por  el  fegundo^y  del  produelo 
por  el  tercero  haga  ü.  es  maniñefto,  porq  r  c^* 
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3 1  multiplicada  por  r  cu.  í2,haze  rcii,  42|  , y 
'eíta  muirípücada  por  RCU/40  i,  haze  kcu*  lyiS^ 
laquaies  ¡2. 

27.  Büílguemos  vn  numero  que  fiefido  mul- 
tiplicado por  la  fu  raíz  quadraáa  haga  4.Porne- 
mos  eílc  numero  fer  1  ce.  el  qual  fiendo  muíri- 
plicado  por  í  co.que  es  la  íu  miz  quadrada,  hará 
í  cu.que  íera  ygual  a  4.  y  es  fimp le  conjugación. 
Farriremospor  tanto  4.  por  í.conformeak  pri- 
mera regla  del  Cap, 5.  defta.^. parte,y  v^cnaraíz 
cubica  de  4,por  valor  déla  cofa:  y  porque  puli- 
mos ei  numero  que  bufcamos  íer  i  ce.^ylacofa 
íDukiplicada  por  íi ,  hazc  ¡  ce .  multiplicaremos 
por  eftacaufa  R  cu, 4.porfí,y  hará  r.cu.í6.  y  efte 
íera  el  numero  que  mukiplicado  por  fu  raizqua 
drada  ^Jiax^  4 .  y  laprueuaaffiíiD  dizt,  porque 
R.  cu.ié.niuiripiicadapor  SL.eu.4.  haze  r.  cu.  {J4, 
laquaies  4. 

28.  Burqucmos  vn  numero  q  la  fu  raizqua- 
drada  tenga  proporción  iefquialrera  para  la  (a 
miz  cubica.Fornemos  efe  tai  numero  íer  i  ce,ctr. 
y  fera  luego  la  fu  rarz  quadrada  i  cu.  y  la  (n  raíz 
cubica  fera  i  ce.Efto  ie  ve  cLiramenrc  fer  affi^por 
la  multiplicación  délas  dignidades,  q  í  cu.  mul- 
tiplicado por  fijhare  i  ce-c^.  y  í  ce.ppr  f?,  haze  1 
ce.ce.y  efte  1  ce.ce.multiplícado  por  i  ce.haze  r  ce. 
cu.y  queda  por  eftacaufa  i  ce.por  raíz  cubica  de 
!  ce.cu,  Y  porq  ei  cafo  demanda,  que  h  raíz  qua- 
drada  tenga  proporción  fcTquialteracon  iaraiz 
cubíCíi/era  luego  ¡,ce.  y  medio  ygual  a  vn  fj^ibo, 
PartireiTiOS  1 1-  por  i,y  verija  i  v ,  por  valor  déla 
coía,cóforme  alaj.Regla  deUap.^  deíla  tercera 
f  arí;%y  conforme  a  cíe  valor  de  coía,fera  K€e.cu;. 

11 
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n||,y  por  tanto  raiz  quadrada  de  n||,la  qual  es 
1 1  j  terna  proporción  fefqwaltera  para  i^jque 
es  raíz  cubica  délos  milmos  1 1 1|. 
29.  Parrarnos  lo  en  tales  dos  par  tes,q  tanto  ex- 
ceda el  íjuadrado  de  laparte  mayor  i  quadrado 
déla  menpr^quáto  ci  quadrado  del  mifrao  nwme 
ro  io  excede  al  quadrado  déla  parte  mayor.Por- 
nemos  la  parte  mayor  fen.co .y fera luego  lame 
nor  ío  m.i.co.y  el  quadrado  de  to,fera  loojy  el  de 
la  parte  mayor  fera  i.ce,y  el  déla  parte  menor  fe- 
ra ioo.p.í.ce.?5í.2o.co.y  el  exceffo  de  ioo,fobre  el  í. 
ce.feraíco.m.í.ce.yelexceiío  de  ijre.fobre  el  qua- 
drado de  la  parte  menor,  fera  zo.co.  m.ioo.  los 
quales  exceffos  han  de  ferygualesj  reftaurando 
lo  diminuto  en  entran^bos  los  exíremos,refulta 
ran  io.co.p.í  ce.ygualesa  200,  q  es  la  primera  de 
las  c5pueltas,y  obrado  por  k  Regla  fera  el  valor 
de  la  cofa  r  500.  m.io,y  tanto  es  la  parte  mayor, 
la  qual  facaremos  de  io,y  quedaran  2o«  w.  R500. 
por  parte  menor.  El  quadrado  de  lo  es  ioo¿y  el  de 
R3oo.W;.io,es  400.W.  R  uoooojy  el  de  20,»/.  r  500. 
fera7oo.»í.R4goooo.y  cada  vna  délas  difFcrencias 
fera  RUOooo.m.jGo. 
|o.    Bufquemos  dos  números  q  multiplicaii^ 
m  el  vno  por  el  otro  fea  el  produ^So  fefqtiialte- 
ro  al  vno,  y  fefquitercio  al  otro .  Porncmos  el 
pírodudo  íer  i.co.  y  porque  ha  de  fer  fefquialte- 
ro  al  vno  y  íéfquitcrcio  a!  otro/era  luego  el  vilo 
I  déla  cofa,y  el  otro  fera  |  dck  mifma  cofa,  es  la 
razón  que  toda  quantidad  «ene  con  los  dosier 
cáo$  propordoli  íefiguialterajy  con  los  |  progot 
ca©  fefquitcrda.  Multiplicaremos  por  tanto  f  co. 
por  I  cfi>.  jhM^ü  I  ce»y  €Íte  I  ce.  fera  ygual  a  í.co, 

por- 
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porque  pufímos  ei  produdoJcri.co.Partiremos 
I. por  T  jY  veríian  2  por  valor  déla  cofa,  y  tanto 
es  el  produdo,y  porque  el  vno  délos  dos  núme- 
ros es  t  déla  cofa,fera  luego  í  |,y  porque  ei  jptro 
es  ^  déla  mifma  cofa/era  por  eík  cmnn  1 1, 
91.  Paríamos  60  en  <í  parteSj^ue vayan  proce- 
diendo porj  de  diíferenda.  De  manera  que  kfe- 
gunda  exceda  a  la  primera  en  3,  y  la  tercera  a  h 
íegfida  por  5,  y  la  quarta  exceda  ala  tercera  por 
^^y  alEporcl  mirmo  exceíTo  las  otras. Portemos 
la  primera  parte  fer  i.co.y  fera  luego  kfegunda 
I.  co. p.j.y  k  tercera  i.co  p.é.y  la  quarta  i.co.p, 
9.  y  la  quintaí.co.  p.  12.  y  ía  fexta  i.co.pji'.  |un- 
taremos  todas,y  feran  6„co.p.45.queferanygüa" 
les  a  óo.Ygualaremos  lacado  lo  fuperfiuo  que  es 
45,y  quedarán  finalmente  é.co.yguaíes  a  íf ,  que 
es  con/ugacío  fimplc»Partiremos  ifpor  é^y  ver- 
nan  2 1  por  valor  déla  coía,q  fera  la  primera  par- 
te,y  ferala  fegunda  5§,ylar€rccfaS  í,  y  la  quar* 
ta  íií  íY  la  quinta  14I ,  y  la  fexta  iyl,  y  todas 
juntas  hazen  6p. 

52.  Tenemos  efte  numero  60  partido  en  6  par 
íes,que  van  procediendo  por  yguales  differcn- 
cias,  y  la  primera  parre  es  5,  y  queremos  faber 
quales  fon  las  otras  partes.  Pornemos  ladifíe- 
rencia  fer  i  co  .y. fera  luego  la  fegunda  parre  f  .p,, 
i.co.y  la  tercera  fera  ^.p  2,co.yla  quarta  y  p.5  co. 
y  la  quinta  fera  5'.^.4.co.  y  la  fextayp.j.co.  ^"un- 
taremos en  vna  suma  todas  las ftis  paTíes,y  ha- 
rán 5ío,p.if  ,c@.que  feran  ygualesa  60.  igualare^ 
mos  íacsndo  io  fuperíiüo^que  es  el  numero  5o,y 
quedar <isi  i^-.co  yguales  a30,que  es  fimpleconju 
■  gacioii.Panifcmós  5c  por  15,7  verna^por  vakt 

átla 
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«?€la  cofajy  tanto  fera  differéda.Porio  qiial  fien- 
do  la  primera  parte  5,  fera  la  fegiindaj,  y  la  ter- 
cera p,  kq  11  arta  íi,Ia  quinta  13  ,y  k  íexta  15,7  to 
das  juntas  hazen  60. 

23.  Parramos  12  en  tales  dos  parteSj^iie  la  pri 
mera  con  |  de  la  íegunda  haga  7.  Porncmoí.  ia 
primera  parte  fer  i.co.y  fera  luego  la  fcgunda  iz 
sfi.i,co.  y  deíla  fegunda  ftrak  tercia  parte  4.m.j 
co.  y  efto  juntaremos  con  i.co.  y  liaremos  r.co.p 
4.iti.i  co,  que  feraoyguales  37.  Ygualaremos  ia- 
criodo  lo  fuperfíuoj  reftaurando  io  diminuEo,y 
reful taran  finalmente  f  co.yguaíes  a  5. Partamos 

3  por  f  ,y  vcrnan  4 1  por  valor  déla  cofa^y  tan- 
to fera  la  primera  parte,  y  fera  luego  la  fegunda 
lo  que  falta  para  ii^que  es  7 1.  Y  maniíieíiío  es  q 

4  T  con  z  I,  que  fon  el  tercio  de  7^,  has^n 7. 
?4.  Parramos  12  en  rales  dos  partes  q  la  pri- 
mera co  T¡  déla  fegída  haga  tanto  como  la  fegim 
da  c5  |dela  primera. Pornemos  la  primera  parte  . 
fer  i.co.y  fera  luego  la  fegunda  12  m.i.co.tome- 
mos lo  fexto  de íz.m.i.co.q  es  2,1114  co.y junte- 
mos lo  co  í.co.yJiará  r.co.p  zm.^co.  y  iuníemos 
|de  cofa  c5  i2,rá.i.Go.  y  haráii.m.i^co.p.jde  co. 
Y  Qran  por  tanto  yguaíes  i.co.  p.i.m.  ¿  co,  y  11, 
m.r.co  p.-f  co.  Yguaiaremos  facando  el  numero  2 
de  entrambas  cftas  quátidad€S,y  quedaran  ygua- 
íes í.co.m.^de  cofa,q  es  |  co.y  io.m.i.co,p.|  co. 
y  reftaurando  el  dckdo  que  es  m.i.co.quedaran 
yguaíes  i.  co.  y  ^  co.  con  Jo.p.|  co.  y  facando  fi- 
nalmente íó  fupcrfiuo,quc  es  j  co.quedara  cl  nu 
mero  lo.ygual  a  r.co.  y  ||  de  cofa,  que  es  ñmpíe 
conjugación.  Partiremos  por  tanto  lo.por  1 1|, 
y  vernaxs  ^  ^§ ,  por  valor  deia  cofa,  y  tanto  fe-  ^ 
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tala  primera  parte,y  la  otraferaldque  gueda  de 
12,  qii€  es  5  $|.  ;      _ 

15-.  Bufqijemosdos  nuíneros^qiieeJ  primero 
con  jdd  legundo  hagas^y el fegundo can -^ del 
primero  haga  lu  Porncmos  el  primero  feríxo. 
yferalucgó  elíegundo  ii.m.-gCQ-yporq  elquifi- 
ío  del  es  2|m.:^-g€p.  daremoserto  alprimero  q 
es  t.  co.  y  haremos  txo,f,Zj-  m.^l  co.  que  feran 
yguales  a  8.  yguaiaremos  focando  los  2|de en- 
trambas quantidadeSj  y  quedaran  5 f  yguakí»  a 
i.co.m.j;^,  t]  esfl  de  cofa.  Partiiemospor  tanto 
$  Ipor  ||.  y  vernaii  6  por  valor  de  i.co.  y  tanto 
fera  el  primero,  y  elkgundoieraíi.íi,.^  de  (5,y 
fera  por  efta  caufa  10, 

36.  Bufquemos  dos  números,  que  facando  el 
immero  2  del  íegundo  ,  y  dándolo  al  primero, 
quede  el  primero  duplo  del  f£gundo,y  facando  z 
del  prirnero,y  dándolos  al  legundo,quede  el  fe- 
gundo  triplo  del  primero.  Pongamos  que  el  pri 
mero  defpues  de  auer  recebido  el  numero  2  del 
fcgundo  numero,  fea  2  co.  y  ei  fegundo  quedo 
entonces  vna  cofa.  Era  luego  en  el  principio  el 
fegundo  i.co.p.i.  y  el  primero  2.co,m.2,  Yporq 
entonces  facádo  del  primero  1,  y  dándolos  ú  fe- 
gundo,quedaua  el  primero  2.co.m.4,y  ci  fegüdo 
t.co.p.4.y  el  fegundo  triplo  del  primero,  triplo 
es  por  cfta  caufa  ¡.co.p.4.de  z.co.m  4.Por  ío  qual 
multíphcádo2.co.m.4.por 3. haremos  6,qo  mii. 
que  feraii  yguales  ai, co.p.4. Yguaiaremos  reínu 
rando  ío  diminuto,  y  tememos  é-co.  ygwálfs  ;í 
i,co.p.>6.y  facando  lo  fuperfluo  quedaran  itn;íl- 
menre  5.C0.  yguales  a  i6.  que  es  fimple  conjuga- 
cioji.  Partiremos  por  tanto  iíí  por  ^j  vernan  v^ 

■poí 
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por  valor  déla  cpfa.y  porq  el  fegündo  ene!  priti- 
ci'pio  erai.co.p,^.  era  luego  eiieí  principio  el  fe- 
güíiHo  sfjy  porquecl  primero  eral. com.2,  era 
luego  e!  primero  4  ^, 

37.  Tenemos  eftos  dos  números  U  y  n^jñ  ¡lita- 
mos vn  cierro  numero  con  los  8,y  |  dele  mifmo 
numero  juntamos  con  los  1 2 ,  refukan  yguaies. 
Queremos  raber,q  numero  es  €Íte:Sea  elle  raí  nu 
mero  i.co.yfera luego  S.f.í.co.  taníocomoi2  §♦ 
I  de  cofa.  Ygualemos  facldolo  fu perfluo,y  que- 
daran |  co.  yguaies  a  4,  que  es  fimple  conjuga- 
ción. Partiremos  por  tanf o  4  por  | ,  y  vcrnan 
4l,y  tanto  fera  el  numero  que  burcauamos,y  la 
pruéua  affi  lodize^porque  ¿  con  4  ^haze  12^,  y 
12  coii  4,que  es  la  o^laüá  parte  de  4 1 ,  haze  tam- 
bién ís^, 

5§.  Tenemos  s  números,  de  los  quales  los  4 
■  fin  el  primero  hazen  en  suma  127 .y  los  4  ün  el  le- 
gundo  hazen  iip,  y  los  4  fin  el  tercero  valen  lop, 
yloS4/in  el  quarío  valen  io4,yloS4fin  elquín 
ío  valen  <^%y  queremos  faber  quáto  cs  cada  vnq. 
Haremos  efte  diícuríb,  porque  los  4  (m  el  quín- 
to,liazen  la  menor  sñma  de  Todas,q  es  97,cs  lue- 
go el  quinto  numero  mayor  que  cadavno  délos 
otrós,y  pornemos  eíle  quinto  numero  fer  i.co. 
y  fcran  por  tanto  todos  5  números  97.  p,  i.co.  y 
porq  ios  quatro  ñn  el  quarto  valen  io4.racare- 
mos  eftos  104  de97,p.i.co.y  lo  que  qued3,qu€  es 
s.có.m  7.fera  d  valor  del  quartoiy  porq  los  qur« 
tro  fiñel  tcrcerOjVáleh  109.  Cacaremos  deíi/.p.i, 
co. eftos  Í09.  y  quedaran  uco.ñi.n.  por  valor  del 
tercero:  y  porque  los  4  fm  el  fegundo  valen  up^ 
facarenios  ellos  i  ¡^  de  ^y.p.i.co.y  quedaran  i.co 
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íñ.2t.  por  valor  del  fegiindo:y  porque  I0S4  ^^^«^ 
primero  valen  i27,facaremos  «ftos  127.  de  ^y,jf„ 
í.co.y  quedaran  í.co.m.50.  por  valor  del  prime- 
ro. Pongamos  en  vna  suma  todos  eftos  dnquo 
nümeroSjy  harán  5.co.m.7i.  que  feran  ygüales  a 
<?7.p.i.co.YguaIaremos  reftaurádo  lo  diminutOj 
y  facando  lo  íuperfíuOjy  refulraran  4x0.  yguales 
a  ié8,que  es  conjugación  fimpie.Partiremos  por 
tanto  i58  por  4J  vernan  4z,por  valor  déla  cofa, 
y  tanto  fera  el  quinto  numero,  y  el  quarto  que 
es  í.co.jti./,  fera55',y  el  tercero  que  es  i.co.m42, 
fera  30,7  el  fegundo  que  es  i.co.m.22.  íera  20.  y 
el  primero  que  es  í.co.w.jo.fera  12, 

39.  Bufquemos  vn  numero  que  el  quadrado 
déla  mitad  del  mifmo  numero,y  el  quadrado  de! 
fu  tercio ,  y  el  quadrado  del  fu  quarto,  todos  5* 
quadrado  s  juntos  fean  yguales  al  rfíifmo  numef» 
ro.Pornemos  cfte  tal  numero  fer  i  co*y  fera lue- 
go lafu  mitad  |  co,y  las  otras  partes  fcran  J  co. 
y  ^  co.  y  los  quadrados  dcftas  partes  fcran  |  ce. 
¿  ce.y  Is  ce;juntemos  los  todos,  y  hará  f  ^  de  i 
cenfOjque  feran yguales  ai  co.que  esfimpk  co- 
jugacíon.  Partiremos  poríántot.por  f^.y  ver- 
nan 2  II4  por  valor  déla  cofa,  y  tanto  fera  el  nu* 
mero  que  bufcauamos. 

40.  Paríamos  loo.en  y.tales  números, que  el 
fegundo  exceda  al  primero  en  3 .  y  el  tercero  al 
fegundo  en  7.  y  el  quarto  al  tercero  en  io .  y  el 
quinto  al  quarto  en  2o,Pornemos  el  primero  fer 
I  co.  y  fera  luego  el  fegundo  t  co.p.j.  y  el  terce- 
ro 1  co.p.io.y  el  quarto  i  co.p.jo.y  el  quinto  i  co» 
p.40,  juntemos  los  todos  en  vna  sümajy  harais 
j  co.jp.7|,que  feran  yguales  ai  00.  Tgualaremos 
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facando  lo  fuperfluOjy  rcftiltaran  $  co.  ygualcs  a 
jt7.  q«e  es  fimple  conjugacíoíi .  Partiremos  por 
tanto  27  por  5,7  vertim  5  f  por  valor  delacofa^ 
y. tanto  lera  el  primero  numero  délos  5,  al  quaí 
aiíadicndo  3, haremos  8|.y  tanto fera  el  íegüdo: 
y  funtaíido  el  numero  7  con  8  f,  haremos  15  f  q 
lera  cktTcero^y  ertecon  10,  liara  25 1  que  fera  ci 
.^uario;y  éflc  con  ¿o.liao  45 1,  que  fera  el  quin- 
ío,y  todos  |untos,hazeii  ico. 

41,,  Tenemos  tres  números  qus  el  primero 
y  el  fegundo  con  la  mitad  del  terccro^hazeft  100. 
y  el  fegundo  y  tercero  con  vn  tercio  del  prime- 
rojliazcn  roo.y  el  primero  y  tercero  con  vn  qmr- 
to  del  fegundo  ,Í|azen  loo,  y  queremos  faber, 
quanto  es  cada  vno  deftos  tres  números.  Porne 
mos  ei  tercero  numero  fer  t  co  vieran  luego  el 
primero  y  fegundo  con  la  mitad  de  i  co.  ygua- 
les  aiQo.por  lo  qual  facando  d?  íoo.  eía  mitad  de 
!  cojo  que  quedajque  es  ioo.rá.|  co.  lera  lo  que 
valen  primero  y  fegundo  juntos. Y  porque  el  fe- 
gundo y  tercero  con  i- ,  del  primero  hasen  loo. 
lacaremos  deftos  loo.el  tercero  que  es  i  co.  y  lo 
que  qucda,que  es  ioo.í/í.i  co.fera  lo  que  valen  el 
fegundo  y  la  tercia  parte  del  primero. Tenemos 
luego  que  ci  fegundo  con  todo  el  primero  valen 
loo.m.^  co.pero ci  mifmo  í'egíído  con  lafola  ter- 
cia parte  del  primero  valen  loo.m.  i.co  .  Y  porq 
fegundo  y  primero  juntos  exceden  al  fegundo, 
y  I  del  primero  juntos  en  |  ¿el  primero^facan- 
áo  luego  de  ¡oo.rá*!  co.  valor  del  primero  y  fe- 
gundo 100.  m,  I  co.  valor  del  fegundo  con  ^  del 
primerojo  que  queda  que  csp|  coTera  el  valor 
«dos  |.d€Í  primero^y  fera  por  tanto  la  mitad  de 
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mtáii  cofa,quc  es  ^  co.  el  valor  de  vn  tercio  ád. 
primero,y  lera  luego  todo  el  primero  |  co.Y  pai- 
ra íabcrmos  ei  valor  del  íblo  fegundo^haremos 
efte  difcurfo  ;  el  primero  y  iegundo  con  la  mi* 
tad-del  íercero,vaié  loo.  y  porque  el  primerees 
I  co.y  la  mirad  del  tercero  es  j  co.que  juntos  ha 
zen  vna  cofa  y  vn  quarto,  iacaremos  por  tanto 
1.C04  de  100.  y  io  q  queda,q  es  ioo.m.í.co,4.  lera 
el  legando  por  fi,  y  kra  la  quarta  parte  dd  ie- 
gundo zs-^T^-rz  '^^  '■'^'^*  ^  P'^^^  ^^  p'^'irncvo  y  ter- 
cero con  ^  del  legunio,  hazen  loo.  /untaremos 
í.co.coü  ^  de  I  co.  y  con.2).ñi.^  co.que  fon  el  va 
ior,delprimero  yrcrcero,  y4  dd  legundo,yba-. 
rao  25'.p.  l.co.y  T^de  cofa,  que  ferá  yguales  a  loo. 
Fgualaremos  focando  lo  fuperfluo  que  es  25-,  y 
quedaran  finalmente-  t.co.y  7^  co.  yguales  a  js-k 
esñmple  conjugación. Partiremos  por  tanto  js 
por  X  T^,  y  vernan  52 -vy  por  valor  déla  cofa,  qu« 
fera  el  tercero  numero,y  los  tres  quartosde  ixo. 
que  es  el  valor  del  primero,  lera  59.-},  y  porque 
ei fegundo  es  loo.m,  j .co. |, Tacar emos.fií  2?--.que 
valen  i.co^^delos  ¡oo^y  quedaran  34írP°^  ^^'• 
lor  del  legando. 

Por  otra  via  mas  fácil  haremos  efto^,  yün  Al- 
«¿bra.Porque  el  primero  da  f  ai  fegundo  y  ter- 
cero, iacaremos  Vdel  todo,yqaedaranf,ypor4 
el  fegutido  da  ^..quedaiao  4,Mult!plicai^mos.?n 
>ft  c-  por  4 ,  y  vernan  9,qüe  tomaremos  por  pri- 
mero,y  vernan  H,que  tomaremos  por  fegundo. 
Y  porque  el  tercero  da  i,qucdara  |,  y  multipli- 
caremos en  Hb  T,que  qaeda.del  tercero,  por  f  que 
qucdm  dei  primero,  y  vernan  ?  por  primero,  y 
4.  por  tercera) ,  y  diremos.por  Regla  de  tres,  h 
^f     -  -^  -^  quando 
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guando  d  primero  es  i,  el  íc retro  es  4,  quando 
ei  primero  fuere  9,quaríro  fera  el  tcrceroC  obi-an- 
áo  halláremos í2  por  valor  dci  tercero.  Terrif- 
mos  íuego  por  primero  %y  por  fcgúdo  S,  y  por 
íercero  12. pero  el  primero  yíegundo  con  la  mi^ 
íad  del  tercero  ha.x,i:n  filamente  2;,y  no  loo.y  el 
íegundoy  tercero  con  ídei  primero, basen  ram 
bien  23  jy  ci  primero  y  tercero  con  ^  delkgundo 
también  valen  25.Obrai*en-i0ís  por  tanto  por  Re- 
-  gía  de  5, diciendo  afíl  ^íi  25  me  dan  por  prinrirro 
$,quanto  medaratoo,por  primero!:' muitipíican. 
do  y  partiendo  vcrnan  por  primero  55?  y|-,y  dcL 
pues  direnlOB/i  25  me  dan  por  fegundo  8,  quato 
íTic  dará  100  por  íegundoí"  y  obrando  verná  por 
fegundo  ?4if,  y  diremos  finaíméce:  ñ  2-5  me  dan 
por  tercero  j2,quanro  me  dará  loo  por  rírceroíf 
y  obrando  vernan  por  tercero  ^2  ¿f.  íí.1  furida- 
mento  défta  Regla  es,  que  tanto  haze  el  íegfido 
£on|.  ¿el  primerOjComo  el  primero  con  ¡f  dci  fe- 
g;undo,y  ranto  haze  el  primero  co  \  del  tercero, 
como  el íercerocód  tercio  del  primero. Es  la  ra- 
Son,q  pues  tanto  valen  fegundo  y  tercero  con  | 
del  primerOjComo  tercero  y  primero  có  i  del  fe- 
güdOjfacad'o  ei  tercero  de  entrambas  las  yguales 
lo  que  queda  de  vna  parte  es  el  fegundo  co  ^  dci 
primcrp^ylo  que  qutá'd  déla  otra  paríe,cs  el  pri 
mero  cc^w^ád  fegundo, que  fcrañ  yguakspor 
virtud  dé  éommtin  fcntcncía.Y  también  porque 
fanto  h ase  el  primero  y  fegundo  con  la  mirad 
del  ícrcerOjGomo  fegiídó  y  tercero  con  }  del  pri- 
inerOjfacando  ei  fegundo  de  entrambas  las  ygua 
|es,!o  que  queda  de  vna  parte  csel  primero  con 
fe  mitad  dd  tercero ,y  lo  9  qu^da  deU  otra  parte 
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es  el  tercero  con  {del  primero,quc  fcran  yguales 
por  virrud  de  commuii  feíiíencia..  Siendo  pues 
affijque  tanto  vale  el  fegúdo  con  f  del  primero, 
como  el  primero  con  ^  del  fegundojdei  primero 
y  fcgundo  facando  ei  primero  y  I  del  regundo,y 
dellos  miímos  primero  y  fegundo  iWádo  el  fe- 
gundo  y  -  del  primero ,  las  quantidades  q  que* 
dan.  feran  yguales, las  q nales  fon  |  del  rcgundOjy 
I  del  pr i m ero. F  p ues  tanto  vale  ci  primero  con 
la  mitad  del  tercero,  como  el  tercero  con  {  ád 
primero:facando  luego  del  primero  y  teraro  ei 
primero  y  la  mitad  deí  tcrca^'o^  y  dellos  míOtios 
primero  y  tercero  facandíK^l  tercero  y  j  del  pri- 
mero, las  quantidadts  que  quedan  fera  yguales, 
las  quaíes  fon  f  del  primero  y  la  mitad  del  terce- 
ro. Efta  cíi  la  razon,po.rque  multiplicamos  en  ^ 
los  I  y  I,  y  diximos,q  fjendo  el  primero  9,  e]  fc- 
gundo feria  b*,y  mulíiplícamos  en  t^  lósf  con  i> 
ydíximos,qu€  fiertdo  fl primero  5,,  el  tercero 
feria  4,  y  todolo  que  i'e  figucjporque  vapor  Re- 
gla-de tres,  tiene  ra^on  cbra. 

41.  Tenemos  tres  números, 4 ^^Ipdmcro.cp ti 
f  del  fcgundo  y  ád  tercero  valen  íoo,y  el  fegim- 
do  con  V^el  primero  y  del  tercero  hazcn  100. y 
el  tercero  con  |  del  prímeto  y  del  fegúdo, hazeíi 
100,  y  queremos  faber  quáco  es  c^davno, dellos. 
Porricmos  el  tercero  numero  Cer  t.eo^y  porque 
el  mifmo  con  |  del  primero  y  deí fegurido,  \uzs 
109,  figucfe  que  Íos.|  del  primero  y  fcgundo  va- 
len íoa/M.co.partiremóSíocm.i.co.pcírfiy  ver 
nan  i  zy-.m  i.co.  | ,  y  tanto  fera  el  valor  del  pri- 
mero y  icgüdo  juntos.  Y  porque el.primero  con, 
I  del  fegwdo  y  del  tercero  vale  too/era  luego  el . 
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f ritiacro  con  |  dci  ffgúdo  loo.m.fco. Saquemos 
files  áe  11^  m,  .í.co.  | ,  que  valen  primero  y  fe- 
gando  loo.A.  ~  ;cí).que  vale  ei  primero  con  f-deí 
íc^'i-iiídojy  quedaran  2^.  m.  y|  co.  y  tanto  fera  el 
yAot  deí  {  del  ftgfido,  y  multiplicaremos  cños 
3>jw  y|  co.por3,y  haremos  7y.ííi,i.co*  4,queie- 
raíl  elvaior  dci  fegtiado.Y  eítos  js.m.i  co4.va- 
lor  dd  feaundo,  facaremos  de  iif  .mi.co.  ^,  que 
vaíeíi  primero  y  íegundo  juatamenre,  y  queda- 
ra,i  50. p.TCO.por  valor  deiprimero. Siendo  pues 
afíi  conoícidos  "rodos  tres  números,  por  quáro, 
cl  legado  con  |  dt'l  psimero  y  tercero  nazen  ioq, 
pornemos  en  vna  ^Sma/í  iTi.i.co4,quces  elie- 
gündo,y  ^7.4  p.  |co.que  ion  los  quartos  del prí 
merOjy  I  de  cofa,  que  ionios  |  del  tercero,  y  ha- 
ríiti íí2^.>».|  co'^que  íeran  yguaics  a  íoo,  Fguale^ 
jnosreitaurandolo  díniinuro,y  quitándolo  fu- 
perfíüo ,  y  quedaran  ñnaimentení.ygudles  a| 
co.quc  es  limpie  conjugación  .  Partiremos  ia| 
par  |jy  V  ernan'^zojpor  valor  deia  cola,y  tanto  le- 
ra el  tercero. F porque  eiíegundo  era/y.w.i.co. 
Ij'fícaremosde.'Ví.cl  valor  de  i.co4,qnc  es  jí^y 
quedará  4,o,.por  valor  del  fegundo.Y  porq  el  pri' 
melFO  era  50  p.^  co.fera  el  valor  del  primero  óo. 
*  43;    Tenemos  4  números,  que  el  primero  con 
los  l^del  íegurido,y  del  tercerOjy  dd  quarto  ha- 
ztn  4o,y  él  fégundo  con  ^  del  primero,y del  ter 
c*ro,y del  quarro,hazen  4o,y  el  tercero  con  | dtl 
primero,y  fegundo,y  q  uarto.,hazen  4o,y  el  q  uar 
t'ó  con  4  del  prim€ro,y  fegundo,y.tercero,ha2é 
4o,y  querernos  fabcr  quanto  es  cada  vno  dcño$ 
4  mimeros  .  Pornemos  el  quarto  numero  ícr  j 
co,y  feran  luego  |dei  primeiro,y  fegundj?,y  ter- 
cero 
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cero.40.ni.i.co,  partiremos 40.m.  i.co.  pór|,  f 
vcrna  48  m.i.co.  j,y  tanto  íeran  el  primero coir 
el  fecundo  y  tercero ,  Y  porque  c l.p rimero  cofl 
?  dtl  fef?undo,y  rercero,y  quarro^haze-n  4o^iacai 
remos  de  40,  f-  co.y  quedaran  4c.m,|rC0,p©rvai« 
vjcr  del  prinuro^y  |  dfeí  fecundo  y  tercero .  Saca* 
Vemos  eíio  de  4S.W.  !.co.| ,  y  quedará  íl:m.y|ca. 
que  íera  i  del  fcgundo  con  el  rcrcero,y  mulripíf- 
cando  erto  por  3,  haremos  24  nv  i.co.¿  y  tanrí¡> 
feraelí'egundp  con  eí  tercero;  efte  valor  del' í«-. 
gfidoy  tercero  Tacaremos  del  valor  dd  primcrd 
y  jegimdo^y  rercero,y  quedaran  24./?,i  co.pof  va 
lor  del  piíir.ero.  Y  porque  el  feqtrndo  con  |  del 
primero,y  rercero,y  qHarto,hazen  40.,facaremoií 
de  40  ios  ^  del  primera  y  quarto,  que  fon  iS  §.u 
co.2-5>  y  quedaran  iz.rá.i  co.ji,  quelerand  fe, 
gundo  y  4  del  tercero .  Sacaremos  eílo  de  24  w, 
i.co.  I,  que  fon  el  fcgundo  y  tercero,  yqticdarafi 
2  m.|4-<^o.que fcran  J  del  tercero-.y  mulríplíeádo 
eíio  por  4 ,  haremos  S„rñ.2.co,  i,  y  tanto  frra  él 
tercero.  Sacaremo-serte  valor  del  tercero  de  24. 
w.Lco.  \ ,  que  fon  el  fecundo  y  fcrcero^y  queda 
Yáíiiá.p.  \  co.  por  valor  del  fegundo.  Juntar  emos 
con  ri  tercero  los  |  del  primero,  y  fe^rádo-,  y 
quarto,y  haremos  40  m.jco  cj  ftra  y^uSÍcjí  a  4di. 
Ygualaremoa  reíkurádo  lo  diminucoj  haremofs 
4o,yguaks  a  4o.f  |  co-y  facadolo  rupérfluo  q  es 
4;o,quedara  cifra  de  numero  y^ua-l.á  |-ciy.Parrfirc 
tnos  cifra  de  numero  por  f  vernaciíra:-  de  únn^e 
ro  pút  Valor  delacafa,y  porq  elpri'meró  era'¿4p 
I  co.fera  los  mifmos  24,y  el  fegundo  q  era  if^  f^,^ 
'Co.fera  por  eíía  caufa  los  mifmos  i(í,y  £Í  tercero  q 
cra8,^í.2.co.|,ícra  los  mifmos S.ycl'qiíaríó  fría 
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cifra  de  numero.  Por  lo  qual  mas  propriamcnte 
proporniarnos  el  cafo,dizicndo  affi:  Son  4.per- 
ibnaSydelas  quales  la  primera  con  los  |  délos  o- 
tros  tres  hazc  4o,y  cetera.  Eíio  que  en  etlecalo 
auf  rrios  obrado,  yj5;ualando  40  con  40. m.|  co.y 
íocluyendo  que  cifra  de  riumero  es  ygualal  co. 
es  lo  que  comunmente  los  Arithmcricos  praíci- 
eos  dizen,pero  es  fuera  de  my  opinionjj  lo  coií- 
^rario  lengo  efcripto. 

44,.  Tenemos  tres  números,  q  e!  primero  con 
la  imtsd  del  fegüdo^haze  do,  y  el  fegüdo  con  ei 
tercio  del  tercero,haze  6o,y  el  tercero  c5  el  quat 
to  del  primerOjhaze  6o.y  queremos  f3ber,quáto 
€s  cadavno  dellos.  Ponemos  el  primero  fcr  i.co. 
y  lera  luego  la  mitad  del  fcgfido  6o-w.i.co  Ja  cjual 
iti ultiplicaremos  por  z,y  hará  no.  m.  2,co.y  tanto 
fsra  el  íegundo,y  porque  el  fegüdo  con  |  del  ter- 
cero haze  Rejacaremos  de  6o,el  fegundo,y  cjue- 
diaran  z.co.m.óo.que  icra  ■}  dcí-|:crcero,y  elxo  muj 
íiplicareinos  por  3,y  haremos  6  co.m.i-S'o.y  tan- 
to lera  el  tercero.  Y  porque  el  i;trcero  con  l^dd 
primero  vale  éo .  feran  por  efta  caufa  6  co,  ^.  m, 
sSo.yguales  a  óo.yguaiemos  reflaurando  lo  dími- 
íluío,y  tememos  6  co.l.yí^"^^^^  a  £40.  q  esfim- 
pie  con;ugacion.  Partiremos  i;^q.poi(.6  ^.yyer^ 
nán^S  f  ,por  valor  déla  cofa,  y  tanto  fera  el  pri- 
iiiero,y  el  íegundo  fera  43  \,  y  el  tercero  5;o  |. 

45,  Tenf  m;os  vn  numero  partido  en  tales  tres 
.partrs,,qiie  dándola  primera  ei  tercio  den  mif- 
:íiia,y  dancio;la.fegunda el  quarto  deú  miloia^y 
f^móo  la  tercera  el  quintQ  de  fi  ,mí(jJii?^y  hawea- 
;4p  víí3?sf?  fíia  de  lo  que  las  tres  parteshan  dado, 
y  parEÍédo  ciasíima  en  tres-panes  yguales,y  bol- 
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MÍendoacsda  vna  de  las  tres  partes.naloqae  de 
ü  íia  dado,mase!  tercio  déla  dicha  srima,qucfue 
partida  en  rres partes  yguales.quectan  de  raima 
ñera  ordenadas  ias  parres  del  primero  numero, 
que  de  íi  difron,y  deípues  redbicFon,queía  pri- 
mera es  la  mirad  del  mil'mo  numcEO,y  la  fegüda 
es  el  tercio,  y  ía  tercera  es  vn  fex:to:y  quesemos 
faber  quanto  es  efte  primero  numerOjY  quáta  es 
cada  vna  de  las  partes,  afil  como  fe  pregunta. 
Pornemos  que  efte  tal  numeraes  6co.y  porque 
en  ía  fin  ha  de  quedar  partido  en  tres  números, 
que  han  de  íer.l.y.fy.^.deí  mifmo  numero,  fíra 
luego  en  fin  de  la  obra  el  primero. 5. co.yd  fegú- 
do  2, co.yel  tercero. i.co.ycftodefpuesdcier dado 
a  cada  vno  el  tercio  de  lo  q  todos  trei  de  fi  díero» 

Y  pornemos  por  tan£o,que  antes  deftp-erael  pri 
mero.:j.co.»i.».y  el  fegündo.z.co.m .  1  .y  el  tercero 
i.co.  m.  í.  como  íi  todo  lo  que  de  ü  al  principió 
¿acaro  fuefle  ^.quedefpues  fe  repartió  p<)r  todos 
ygualmentf^pafaquc  el  primero  refultafle.^^co. 
y'elfegundo.2.co^.y  el  tercero  í.eo.  Y  porq  quan- 
do  el  primero  era.3.co.  m,  u  ya  de  íi  auia  dado  ía 
tercia  parre,;  figuefe  que  la  mitad  de^^.co.m.i.es 
el  tercio  de  lo  que  entonces  er3,y  porque  la  mu 
íad  de.^.  ca,  m.  i.  es.i.cofa  y  media  úa  |.  luego  lo 
que  ei  primero  faco  de  íi  es  i.  cofa  y  mf día  w.^- 

Y  por  la  mifma  razon,porque  el  fegüíido  dio  el 
quarto/era  efe  quarto  el  tercio  de.a.co-wi.  que: 
es.f  co.m.f  y  tanto  es  lo  que  el  fegmido  faco  de 
ÍI,  yel  tercero  faco  de  fi  el  quarto  de.i.co.  ni.  u 
que  e$  4.  co.  m.  ¡^.  y  tanto  cs  el  quinp  ác  ío  que 
entonces  era .  Poni^amosen  vna  suma  las  tres 
parícs^quc  defi  dicro.f.í.co4,w  5.y.T.co.w4.y.4» 
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1:6.  m.^.  Y  feran  todas  tres  juntas.a.co.-yl.  /h.i^. 
qué  feran  yguaks  a.3.  Ygualemos  reftaurando 
lo  diminuto,  y  tememos  mialniente.i.  co.  ,-|.y- 
gual'es  a  .4x3.  que  fs  íimple  conjugación.  Parti- 
remós.4Y|.  por.ZTf.  y  vcrna.  i||,  por  valor  de  k 
cofa.  Y  para  que  acabemos  fm  í]uebrados,  mul- 
tiplicaremos todo  por .  2p.  y  fera  el  valor  de  la 
¿bfa,4^.y  Í0S.5.  q  puñmos  por  valor  de  las  par- 
fes  que  fuero  íacadas,multíplicados  por.ip.  ha- 
ran.87.  y  tanío  fcra  Fodo  cldepofito.  Y  porque 
la  primera  parte  del  principal  numero  quedo  en 
tres  coíaSjmulfiplicaremos  }  por.4p.valor de .1. 
co.y  harán.i47.y  en  canto  quedo,  Y  porque  lafe- 
gunda  parte  quedo  en. 2.  co.  multjpíicarcmos.j, 
por,49.y  haran.^S.y  en  tanto  quedo  la  fegunda. 
X"  porque  la  tercera  parte  acabo  en  1  co.feraluc^ 
go  ía  tercera  parre  al  cabo  de  todo  49,  y  la  suma 
de  todas  es  294.y  tanto  era  el  numero  principal. 
Saquemos  2^  de  i47.y  quedaran  itS-y  tanto  tenia 
la  primera  parte  antes  de  le  fer  dado  el  tercio  del 
depofitOjy  laquemos  2p.  de  ^S.qísc  es  b  fegúda, 
y  quedaran  <>5>.y  tanto  fue  el  valor  defa  Tej^unda 

Í)aríéjanícs  dele  fer  dado  el  tercio  del  dcpoíiro  j 
a  tercera  feria  20  .  porque  ala  ñn  quedo  en4g. 
Agocafactlmente  podremos  i'aber  quantaera  ca- 
davna  délas  partes  al  principio,  y  monftrar  que 
affi  como  el  numero  quedo  en  2^4.  afíj  también 
al  principio  era  294.Porque  pues  la  primerapar- 
te dcípücs  de  aíier  da.do  el  rercíode  fi  miíma,  y 
antes  de  recébir  el  tercio  de  rodo  el  depofito^qio 
«n  nS,  la  mjtád  dcítos  «g.fera  el  t-crcio  dcloeftie 
ai  principió  era^y  eftamitad es  59  la qiial  rurüi- 
4'o  con  tiH;  batan  i77.y  tanto  ec'ala  prinicra  parce 

ai 


DESTA    OBRA.  .^^7 

al  principio. \'  por  la  mifma razón  jUíltnndo  coa 
6(^.d  fu  terdojauc  es  23.  y  es  eí  quarto  délo  que 
lafegunda  parte  al  principio  era ,  haremos  92.  y 
taiitoerala  fegunda  parre  al  principio.  Yiuntc- 
ínos  con  20  ei  quarto  que  es  5.y  es'ei  quinto  de 
lo  q  uc  antes  era  la  tercera  parte ,  haremos  ¿5 .  y 
tanto  era  la  tercera  parte  al  principio.  Y  U  suma 
ddlaspartes:primera.i77.regunda.9z,tercera.2/« 
CS.294.  y  tanto  era  el  numero  al  principio ,  y  en 
unto  quedo. Y  todo  queda  concorde,porque  fi^ 
endo  el  numero  294-^ la  primera  parte  í77.rac:ííi' 
¿ole  ei  í:ercio,q  es  59  y  es  el  valor  de  i  co,^,m€- 
nos  |.  el  qual  medio  es la  mitad  de  zp.  queda  tn 
I  iS.y  Tiendo  la  fegunda  9a. y  íkcandole  el  quarto, 
que  es  zj.y  es  el  valor  de  |  co.menos  el  tercio  de 
2prqueda  en  6s).  Y  fiendo  la  tercera  25-,  y  facan- 
dolecíquinto,que  es  ^.y  es  el  valor  de  ^co.w.|r 
de  29.  queda  en  2c.y  las  partes  que  fueron  quita- 
das jp.  25.  y  5.  hazen  en  suma  Sv.aquc  llamamos 
depofito,eÍ  qual  partido  en  jrpartes  ygüales,es 
cadavna  deilas  z^í.  Dando  pues  29,  a  los  u,g.  ha- 
zen 14.7.  y  en  tanto  queda  la  primera  parte  ala  ña 
de  toda  la  obra,  y  dando  29-alos  (Í9.  hi2eii  cjX-  y 
en  tanto  queda  la  fegunda  parré,y  dando  zp^alos 
JO.  hazen  49.  y  en  tanto  queda  la  tercers  parte, 
y  todas  eílas  partes /un tas  147.9S.  y  ^^hazé  294* 
quanto  el  numerQ  al  p^Mícipio  era. 

4.5.  Bufqucmos  do&  niimcros  q  raultípltcatr- 
do  el  vno  por  el  otro »,  y  partiendo  el  produfí:® 
por  j»  diííerencia  de  los  mifmos  dos  números, 
vcn^iíií.EÍTQ  fe  halla  en  muchos  nuaierosjporq 
pealemos  tomar  por  el  menor  qualquicr  numc 
to  menor  que  16.  üea  por, tanto  el  li.cnor  iz.y  el 
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mayor  ii.p.í  co.  multiplicaremos  ii.por  12.  p.?. 
co.y  haremos  i44.p.xaco.yeíto  partiremos  por 
I  co. que  es  la  dífferencía.y  vernan  ^'^il:^^?"  que 
fcran  yguales  al  numero  irJ.Ygualaremos  muki-. 
plicandoen  ^  y  tememos  í6cq,  ygualcs  3144, 
p,i2  co.y  facando  lo  fuperfluojrerncmos  finalmé 
íe  4  co.ygualcs  a  í44.c]ue  es  íimple  conjugación. 
Paríiremos  pues  í44,por  4.y  vcrnan  36. por  va- 
lor déla  cofa.  Y  tanto  vale  la  dífferencia  de  los 
dos  numeros,y  porque  el  menor  pufmios  q  fuc- 
íe  iz.fera  luego  el  mayor 48.y  esalfi  que  ¡'.muí- 
tipiícados  por  4g,hazen5:76,ios  quales  partisn- 
do  por  5Ó.  vernan  !<$■. 

.  47.  Bufquemos  dos  numcros,que  el  primero 
con  S.dei  íegudo  fea  fexcuplo  alo  que  queda  ácl 
feaundo,y  el  íegundo  con  7. del  primero  feaíc;í- 
cuplo  alo  que  queda  del  primero  .  Porncmos  el 
primero  íer  t  co.  y  dándole  S  del  fcgundo,  íera  t 
co.p.S.  y  porque  eíto  es  6.  vezes  mas  que  lo  qtie 
queda  del  fegundo,el  fexto  deftoque  es-¿co.p. 
.  I  j.fera  lo  que  queda  del  fegundo.  ¡untemos  cajl 
cfto  los  8 .  que  fe  quitaron  del  fegundo,  y  harán 
p.i.p.-^co.  y  tanto  feria  el  fegundo  al  principio. 
y  porque  el  fegundo  con  7.  del  primero  queda  6 ' 
.  yeses  mayor  q  lo  que  queda  del  primero,  junte- 
mos 7x009  ^ />.4  coy  haremos  i6,^  p^co.y  efto 
fera^  vczes  mayor  que  io  que  queda  del  prime- 
ro ,quc  es  I  CQ.m.j  .  M  ultJpIícaremos  por  tanto 
1  co,fli.7,  por6.  y  haremos  é  co  w.42.  queferári 
yguaics  a  íé^f  p.-5  co.  rgualaremos  reftaurando 
io  diminuto,y  tacándolo  fuptrfíuo^y  refuíraran 
5  co;|.  yguaies  a  jS  |.  Partiremos  58  y .  por  5 1 .  y 
-vernan  ío.por  valor  déla  cüfa,<jue  fera «I  prime- 
ro. 
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to.Y  parafaberíiiOüqüanto  es  el  fegundojjunra* 
Temos  los  gvdel  íi:gun4o  con  lo.y  feran  t8i,que«s 
ftxcuplo  de  3. y  es  lo  que  quedo  del  feguíidOjde- 
inos  le  por  tanto  los  á.que  fe  quitaroo  del  fegií- 
c!o,y  haremos  II.  y  tanto  es  el  fegundo» 

Por  otro  modo  mas  breue  fe  podra  efto  faber. 
Porque  pornemos  que  entrambos  los  dos  nú- 
meros juntos  fon  1  eo.  Luego  cada  vno  dellos, 
defpues  de  aucr  dado.f.  el  primero  7.y  el  fegun- 
do  b'.queda  vn  feptimo  de  cofa,por  quanto  efo 
que  queda  es  la  parre  frxra  de  todo  lo  otro.  De- 
mos a  I  co.  que  quedo  de  1  primero,los7.  que  le 
quitaron,  y  bara  i  co.p.7.  y  tanto  era  el  primero 
de  principio,  y  juntemos  le  los  8.  que  le  da  el  fe-^ 
gundo,y  liaran  ^  co.p.K.  y  eftofera  fexcuplo  alo 
que  quedo  del  regundo,que  es^co.  Mulríplica- 
remos  por  tanto  ^co.por  (í.y  haremos  ^  co.  que 
feran yguaíes  a  ^ co  p.is.yguaktímosyrefulta- 
ran  |  co,  yguaíes  a  í<f.  Partiremos  i5.por  ^.y  ver- 
nanxí.por  valor  dcía  coi]i,y  tanto  valen  los  dos 
nun.eros  ;uníos,y  el  fepcíir>o,que  es  3. con  I0S7. 
que  dio  elprinicrOjhaze  lo^y  tanto  era  el  prime- 
ro,y  lo  que  queda ,q  es  jiJcra  el  ft'gundo,el qual 
«onftadelos  í>.que  dia,y  délos ^.quc le  quedará. 
48.     Bufquemos  tres  niimeros,que  el  prime^ 
ro  con  so.  que  reciba  del  fegundo,refulteygual.a 
lo  que  queda  del  fegundo,  y  el  fegundo  con  io« 
del  tercero  refulte  duplo  alo  que  queda  dclíer- 
eero^y  e!  tercero  con  10.  del  primero  refulte  tri-? 
ploalo-que  queda  del  primero.  Pongamos  que 
T¿\  primero  es  i.co.y  dándole  «o.del  fegundo,ha- 
rai  co  p.io.y  otro  quedara  del  fegudo.Daremos 
3k  i  co.p.jcque  quedaron  del  fegundojlos  ío,.quc 
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k-auemos  quitadoj  fera  luego  el  fegundo  r  izo; 
p,2o,  juntemos  con  dio  lo  de!  rerccro^y  refulta- 
ra ei  íeo;imdo.i.co.p.3o.  y  efto  fera  duplo  a  lo  que 
queda  del  tercero.  L-iego  la  mitad  defl-o^quc  es 
i.co.p  15",  fera  ]o  que  queúa  del  terccrOjdenjos  Ic 
por  taato  ios  jo. que  le  quiramoSjy  harán. í<  co. 
pv2í.y  íanro  es  ?1  rercerOjiuntemos  le.i'Q.ád  pcu 
ií.iero,y  refukára,|  fo^p^,.  y  eílo  ítra  trij^tío.a  lo 
que  queda  del  primero, que  es.i  co.ií/.to.  Muki- 
plicaremos.i.co.iíi.ío.por.í  y  lurtmoí.'.':  cr>,,Y,  :>o. 
que  fcran  yguales  a.-|.co.  p  jj,  Vgiíaiaiido  reful- 
íaran.2.co.|.yguales  a.^5.  Pactireinoi.  .'i5.por.2l. 
y  venían  26*  por  valor  de  la  coíii,y  ranro  fera  ei 
primero.  Y  el  fcgundo, ^ue es  r.co.p.zo.  íera.^r;. 
y  e¡  terccro,que  es  5.  co.  p.2j.  fcia.jjí.  Y  por  cite 
modo  fe  obrara, riendo.4  0.5»numeroSjO  quan- 
íos  nos  pluguiere. 

49.  Bufquemos  t4.  numeres  que  el  primero 
con  ei  quarto  hagan  loo.y  fcan  duplo  del  fegura^ 
do  con  ei  tercero, y  el  feoimdo  con  el  quarto fe- 
aíj  115.  y  q  ei  tercero  con  elquarto  ícan  120.  Por- 
nemos  el  primero  fer  1  co.y  fera  luego  el  qusrto 
íoo.m.  t.co.  y  porque  el  íegundo  con  el  quarto 
liazcn  ns.facaremos,  loo.rii.i  co.que  vaie  el  qtiar 
to  de  II  f.  que  valen  fegundo  y  quairrOj  y  queda- 
ran j'y.p.i  co.  por  valor  del  fegundo.  rTaerare- 
mos  del  valor  del  tercero  y  quarto,que  es  Ko.el 
valor  del  quarto  q  es  íoo.  sñ.i  co.  y  quedaran  20» 
p.í.co.  por  valor  del  terceto .  Pongamos  todos 
en  vna  súma,y  harán  ijír.p.i  co.y  porque  puíí- 
mos  que  el  primero  cotí  el  quarto  fucfen  ico,  y 
el  duplo  del  fecundo  y  tercero",  feran  lucgó'el 
fegundo  y  tercerb  50*  y  todos  4.  números  íja 
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ygusles  feran  por  tanto  ijs-vp.z  co,a  r^a,  ygüaíá- 
íio  quedaran  i5.ygitaies  a  2  co,cjue  es  linipje  ci- ' 
jugacion.  Partireoioií  ts.por  2.  y  vernan  7  i.  por 
valor  deia  cofa,y  ranto  lera  el  prim£ro,y porque 
ei  primero  con  eiquarto  hazemoo.fera  por  eftav 
caula  pi. 5.  y  porque  ci  ícgundo  era  is.p.i  co.fera 
32  í. y  porque  el  tercero  era2o./.i.co.í'Vra27Í» 

50.  iíulqucmos  dos  numcros,que  el  primero 
con  f.dci  íegundo  y  mas.4  quede  duplo  a  lo  que 
queda  del  legundo,y  que  el  i'egüdo  con  ia  mirad 
dti primero  y  mas  ,r;.  quede  quincuplo  a  lo  que 
queda  dei  primero.  Pues  del  fegundoauemos  de 
íacar  el  tcrciu  para  el  pnmero,pongamos  que  el 
fi'gundo  es.j.co.  y  porque  le  quiramos  para  eí 
primero.fp.4.iera  luego  lo  que  lequitamos.t.co. 
p,4,  y  quedara  por  reno  del  i'egundo,2»  co, 111.4, 
V  porque  el  primero  defpues  deauer  recebidow. 
co.p.4.reíulta  dnpio al  rcfto  del fegundo,muln- 
pÍicaremospor.2.1as,2.co  m  4.7  haremos. 4*co, 
m.S.y  taiico  íera  el  primero  deípues  dauer  rece- 
bido  del  fegundo,  y  porque  en  efta  suma  entran 
i.co.  p.  4.  que  del  íegundo  recebio,  facaremos  de 
4.C0.  m,8.  lo  que  recebio,  y  quedaram^xo,  ñx.ii, 
y  tanto  feria  ei  primero  numero  antes  de  recebir 
del  íegundo.  Y  porque  el  fegundo  hade  recebir 
del  primero  la  mitad  y  mas  .6.  que  es  ,1.  co.  {.  fa- 
cando  de.j^cojíi.ii.vnacofa}!  medía,y dándola 
al  íegundo,  quepurjmosíer.5.co,relukara  el  fer 
gundo,4,co.5-y  quedara  de]  primero.i.co.|.m.ía, 
y:íeran,4.co.¿-qiijc  tiene  el  fegundo  quincuplo  a 
!  .co.T.  íñ,  1 2.  que  quedaron  del  primero,  porque 
affi  fue  propucíto .  Multiplicaremos  por  tanto 
¡♦co,|.  ra.  li^poí.f.  y  iiar©moií,7,co.  j.  m,$o.  que 
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fera  yguales  a.4.c<?.|.  Ygüakremos  reflaurando 
lo  diminuto,-/  facandc  íóíuperfluó,y  c^uedsratt 
f.co.  yguales  a. <5o.  Y  porque  el  fegundo  era.:;.co. 
fera  luego  el  fegundo.éo.y  porque  el  primero  era 
5.C0.  w,  iz.fcra  luego  el  primero.48. 
5¡.  Bufquemos  tres  numcros,q  el  primero  con 
la  mitad  del  fecundo  y  ácl  tercero  haga  ?í,y  el 
fegundo  con  el  tercio  dci  primero  y  tercero  ha- 

.  ga  zSij  el  tercero  con  el  quarro  del  primero  yfc- 
guiído,  haga  ^1.  Pornemos  el  prímb'o  numero 
íer  í.co.y.í'cran  luego  h  mitad  del  i'egundo  y  ter- 
cero 32.  rñ.r.co.  y  el  duplo  d  cito  que  es<>4..m*2XO, 
fera  e]  íegundo  /úntamete  con  el  tercero.^  por 
que  el  fegundo  con  el  tercio  del  primero  y  ter- 
cero haze  28,racaremos  de  28  vn  tercio  del  pri- 
mero, que  es  X  co.yquedaraniSí,  w.-^co.  ytanio 
fera  el  legundo  con  el  tercio  del  tercero.  Sacare- 
mos eflo  de  64,m. 2, co. que  valen  fegundo  jrter- 
CerQ,y  lo  que  queda,qüe  es,56.m,í.co.|,  fera  laq 
valej3|del  tercero,y  juntando  le  lamííad.queeí 
ú.m.  I  co.  que  fera  valor  de  |dei  mífmo  tercero, 
fcra  todo  junto  s^'W.txo,^ ,  y  tanto  fera  d  ter- 
cero .  Sacaremos  eíle  valor  del  tercero  de  ó^.m, 
2íCO.que  valen  fegundo  ytercero,y  quedaran  lo 
p,jCO.  por  valor  Hel  fegundo.Y  porque  el  terce* 
r.o  con  44el  primero  y  fegundo,hazc  31,  juntare^ 
tpos  con  el  tercero  |co..y  2 1  p,  ^  co.  que  fon  el 
quarto  del  primero  y  del  fegundo,  y  harán  56 1, 
wt.2.co  I ,  que  feran  yguales  a  j  1 .  YguaÍar.cínos,y 
refuitaran  zfj  j.  yguales  a  2.  co.  ¿,  que  es  íiajple 
conjugacion.Partiremos  por  rantoz^  jporzj, 

,  y  vmí  1%  por  valor  déla  cofa,  y  tanto  fera  el  prí 
mcro^y  porque  el  kgundo  |ra  ío,p.^  co.fera  i»e- 
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go.  \6^y  porque  el  tercera  era  S4.m.2.co.| ,  faca- 
remos  jOjCjue  valen  2.co.'^  de  54, y  quedaran  24 
por  valor  del  tercero. 

52.    Partamos  10  en  tales  despartes  que  ¡as  fus 
raízcs  juntas  hagan  4.Efro  íe  fuelc  hazer  por  las 
Reglas  de  las  conjugaciones  compueftas,  pero 
por  las  fimples  fe  podra  hazer  par  cfta  arte.  Ma- 
nt6cíto  es  que  eítaí»  dos  partes  no  fon  las  dos  mí 
íades  de  io,porq  la  raíz  de  5  dos  vezes,hazeR  20^ 
c^  es  mayor  que  ci  numero  45y  fcrapor  eftacaufa 
la  vna  parte  de  10  mayor  que  5,  y  la  otra  menor 
que  5-,  Pornemos  luego  que  la  vna.  parte  de  ío  e« 
j.p.i.co.y  la  otra  <>.?«. i.co.  y  feranpor  eftacaufa 
yguales  a  4.RV.5'.  p.i.co.  p,RV,5.rá.j.co.  iguale- 
mos multiplicando  el  4  en  fi,  y  harai<í,y  mujri- 
plícaremos  enfi  rv.^  p.i.ccp.RV.s'.m.i.co.y  ha 
raib.p.R  v.ioo.rñ.4.cc.La  razón  déla  obra  e$,que 
'  RV.5  p. I. co. multiplicada  en  fijhazcf-.p  í.co.yRV. 
f.  w.í.co;muIriplicada  en  fi,hazc  y.m.i.co.que  to 
dorefulta  lo.ya  v.^.f.nco.por  RV.^.m.i.co.haze 
R  v.25,m.i.ce,laqual  raíz  dos  vc2es,haze  r  v.ioo 
ni,4.ce.y  refulta  luego  toda  la  multiplicación  en 
IO./J.R  v.joo.rfi  4.ce.que  íeran  yg;uales  a  i6,facare- 
m'cfe  lo  fuperfíuo,quc  es  lo,  y  quedara  r  v.ioo.^i. 
4.ce.ygual  a  6,  y  fcran  por  tamo  yguales  los  fus 
qiiadrados..r.íoo.m.4.ce.  y  el  numero  ]6^  y  ref- 
ídurando  lo  diminuto, el  numero  100.  ferawual 
a4,£elp.56.  y  facando  íinalmente  lo  fuperHuo  q 
£s  56,qwedara.el  numero  (Í4,ygüal  a  4  ce.  Partid 
remos  64  por  4,y  verná  t6  por  valor  del cenfo^y 
ll  f|it4é  i6,q  es  4/era  el  valor  déla  cofa,  Y  porq 
lavna parte  de  ío,era  ^.p.i.co.efa  parte fcrap,y  la 
Otra  fcra  la  vnidad, cuyas  raizcs  juntaSjhazen  4. 
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q.  Parramos  !o  en  rales  dos  parteí;,que  par- 
fif-ndo  la  mayor  por  ia  nneiior^y  la  menor  por  la 
mayor^loa  dos  quocientes /untos hagan  2^f  De- 
zimos,  q  la  mayor  parre  ha  de  fer  partida  por  la 
nienor,y  ia  menor  por  Ja  mayor,porque  las  dos 
pas  res  lío  pueden  fer  las  dos  mitades  d'e  lo,  pues 
los  quocientes  juntos  querenios  q  íeáñ  mas  que 
el  numero  z,  Fongamos  luego  q  U  mayor  parte 
íla  í  p.j.co  y -la  menor  j.m.  i.co.  Paríamos  pues 
S-ñi  i.co.por  5'.p.í.co,ykra  ei  quociére  eñe  que- 

^  .  -^  y  parramos  5-p.í.co.por  5*w.l.co. 
y  fera  elquociéte.eíie  quebrado  Í-P'^'*^^-  iosqua^ 

les  quebrados  juntos  han  de  fer  yguales  ai^^, 
juntemos  pues  los  dos  quodentes  por  la  Regia 
de  üíir.ar  ios  quebrados,  y  harán  eíle  quebrado 
fc.p.z^,  que  fera  yguala  2  Jf  Ygualaremos  muí 

tipiícando  en  >íi,  y  haremos  so.p.z.cc.  ygüáles  a 
6Qjj,,m.2.ce,l:x,d.cñ:iurQmos  Iodiminuro,y  ter- 
ríemos.5o.p.4.ce.^f.ygua!es  a. óp^l-.  Sacaremos  lo 
f»perf]uo,y  reíultaran  íinalméte  4ce.2|  yguaíes 
a  í95:í,queei>  fimple  conjugación.  Partamos  por 
íanro  ly^f  por  ^^f -  ^  ^^  ^^  numero  dcios  cenfps, 
y  venia  4  por  valor  del  cenfOjCuya  raizjque  es  2» 
fera  el  valor  déla  coí'a.Sera  Inego  ia  parte  mayor 
7,y  la  menor  3.  Y  la  experiencia affi  lo  dizCjq  par- 
tiendo 7  por  5, viene  zl^s'  partiendo  3  por 7, vie- 
nen |r  j  y  )uarando  2  j  con  | ,  hazcn  2  jf . 

54.  Partamos  10  en  tales  dos  partcs,que  par- 
tiendo la  mayor  por  la  menor,  fea  el  quocíent^ 
la  mirad  de  lo  que  fe  hazc  multiplicando  la  ma- 
yor por  la  m^nor .  Primeraymenre  para  que  en- 
íei^diímos  la  obra,dcuemos  íáber>que  en  úl  cafo 

co- 
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como  efte ,  tal  proporción  ha  del  prodüdo  por 
la  muítipíicacion  para  parte  mayor,  como  déla 
mífma  parte  mayor  paraeí  quocient€í|ue  vino 
partiendo  la  parte  mayor  por  k  menor,  lis  la  ra- 
zon,qiie  pues  la  parte  mayor  partida  por  la  me- 
nor da  el  quociente,  multiplicando  por  tanto  el 
cuociente  por  ia  parte  menor ,  haremos  la  ma- 
yor.F  porque  muldplicádo  también  por  la  par- 
ce menor  la  mayor^hajcmos  el  produííío  que  ha 
de  fcr  duplo  del  quociente,  luego  tal  propordó 
aura  delproduáto  para  la  parte  mayorjcomo  de 
la  mifnia  pacte  mayor  para  el  quodentejpbrque 
es  commun  multiplicador  la  parte  menor.Por- 
nemos  pues  el  quociente  fer  1  co.y  lera  luego  el 
produdro  i  co.y  porq  tal  proporción  ha  del  pro- 
dudo  quees  2C0.  para  la  parte  mayor,como  de 
la  mifma  parte  mayor  para  i  co«  que  es  el  quoci- 
ente, multiplicaremos  2  co»  por  ico.  y  haremos 
z  ct*  y  la  rai2  de  i  ce.fcra  la  parte  mayor.Porque 
quando  tres  quantidades  fon  ordenadas  en  vna 
iniíma  proporcíon,tanto  h\í3ají  multiplicando 
la  primera  por  la  tercera,  como  ia  fegundaen  fi 
mifma .  Y  porque  multiplicando  la  parte  mayor 
porlamenor,hazemos  2  co.  partiendo  luego  2. 
co.porla  parte  mayor, que  csR.zce.verna  la  par 
fe  menor,partiremos  por  tanto  z  co.por  r.2  ce.o 
C0.R.2,  que  es  lo  mifmo»y  vernaR,  2.  quefcrala 
parte  menor»  Sera  luego  la  parte  menor  ji.a.y  la 
mayor  feraloque  queda  de  10.  quees  lo.m.R.i. 
Y  la  experiencia  alTi  lo  éxzt ,  porque  10.  m.  r.  2. 
partida  por  R. 2  da  por  quociente  a»  50.  m.  í.y  10, 
m.R.j.mukipiicadapor  R.a.haze  R.íoo.m.i.y  ma-i 
^iiicííó  cs,quc  R.2oo,^r  2,cs  dupla  de  a»  5-0.  w:  i. 

y         por» 
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aporque  multiplicando  R,5o.w.i.por  ^.hazenibs 
.K-zoo.m,i,  Y  ácfta  operación  colegimos,t]UcaiTs 
como  propuíiiiiosio.  para  partir ,  y  es  la  parte 
menor  r.  2.  y  la  parre  mayor  lo  que  c]ueda  ae  10. 
podremos  partir  qualquier  otro  numero  con  Ja  ' 
mifma  condición,  q  muitipíicando  la  pane  ma- 
jor  por  la  menor,  y  partiéndola  por  la  menor» 
feaelprodudto  duplo  dú  quociente,  yfieiiipre 
la  parre  menor  íera  a,  2,finauer  en  ella  mudan- 
^a^pero  la  parce  mayor  iera  lo  que  quedare/acá- 
do  R.2. 4ei  numero  q  Fuere  propuesto  para  par-^ 
tir.La  demonííracion  es  efl:a,que  por  quanto  pu« 
fimos  que  el  prpduíro  fueíe  duplo  delquocicn- 
te,y  demonftramos  que  la  parte  mayor  es  medio 
proporcional  entre  ellos,íera  luego  la  proporci- 
ón del  producto  paraia  parte  mayor,la  mitad  de 
la  proporción  d(!pla,y  porque  r  j.es  media  pro- 
porcio,nai  entre. 2,  y  la  vnidad,  también  terna  la 
raizde  2  para  la  vnidad,la  proporción  q|  es  mi' 
íad  de  vna  d/ipla.  Luego  tal  proporción  aura  del- 
produdo  párala  parre  mayor,comodeR.2.  para 
I,  y  porque  quando  4.quantidades  ion  propor- 
cionales,tanto  Je  haze  multiplicando  la  primera 
por  la  quarta,  quanto  la  fecunda  por  la  rercera, 

Íf  la  primera,  q  es  el  producto,  multiplicada  por 
a  vnidad,que  es  la  quarta,  ha^e  el  mifmo  pro- 
düéio,  multiplicando  luego  la  parte  mayor  por 
»., 2 .haremos  el  mifmo  producto.  Fporq  la  par- 
te mayor  multiplicada  por  la  menor  liaze  el  pro 
du filo, tanto  ha?:e  luego  multiplicar  la  parre  ma 
yor  por  R.2.como  por  la  parte  menor,delo  qual 
fe  iigue  que  la  parte  menor  es  r.2.  encí  cafo  en  q 
ponemos,  que  ia  parte  mayor  miíltiplic^dapor 

la 
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la  menor,haze  vn  produólo  duplo  del  quocien- 
te  que  viene,paríiédo  ]a  parte  mayor  por  lá  imc-. 
nor,y  erto  generaimére,ora  el  numero  que  que- 
remos partir  fea  ío,  como  en  efte  prefeníecafo, 
ora  fea  mayor  que  i o.  y  ora  íea  menor.  F por  la 
mífma  demonítracion  queda  claro,que  íi  quere- 
mos partir  qualquier  nuínero  en  rales  dos  par- 
res,que  multiplicando  la  maydrporIamenor,y 
partiédo  la  mayor  por  la  menor,íea  el  produQ-o 
triplo  del  quocíence, porque  el  numeróij  es  tri- 
plo ala  vnidadjíera  la  parte  menor  R.5.  y  fi  que- 
remos que  el  produelo  renga  proporción  du- 
pla fefquíquarta  co  el  q  uociente,porque  2|.  time 
la  mifina  proporcíonpara  la  vnidad^fera  la  par^ 
,  te  menor  r.2  4  la  quales  r  4.  Por  lo  qual  fi  el  nu* 
mero  que  queremos  partir  fuere  icféra  la  parte 
menor  i  ~,  y  la  mayor  g  f  ,y  fi fuere  2o,fera  la  par 
te  menor  affi  como  era  R.2|.y  la  mayor  fera  18  i. 
y  es  cfl-a  regla  generaí  en  todo  numero  que  que- 
remos partir  en  tales  dos  partes,  que  multipli- 
cando ia parte  mayorpor  la  menor, y  partien- 
do la  por  la  menor, téga  el  producto  conclquo- 
cíente  la  proporción  que  nos  fuere  demandada. 
Y  no  variando  ia  proporcion/ea  el  numero  qual 
qiiierque  fuerCjia  parte  menor  fera  vna  mifma. 
y  fera  neccíTariannente  la  raíz  daquei  numero  que 
es  denominador  déla  tal  proporción.  Exemplo; 
¡Si  queremos  que  el  produdo  tenga  para  el  quo- 
ciente  proporción  oíírupia.porque  el  denomina 
dor  déla  o6lu  pía  es  8. fera  la  parte  menor  rS*  y  fí 
queremos  que  renga  proporción  dupla  fcfquiter 
cía,  porque  el  denominador  defta  proporción  es 
2  |.dirciiios  por  tanto  q  la  parte  menor  es  r.  zf . 
■•-■"■       Yij      '   ".[fea 
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Jcá  e!  numero  que  queremos  partir,  qual  ñ^5 
propuíiereri. 

5$-.  Parramos  g.en  rales  dos  partes,que  el  qua- 
ardido  átU  mayor  partido  por  la  menor,)'  el  qua 
dradodeia  menor  partido  por  la  mayor.eftós 
quociéres  juntos' hagan  iH  f  Pongamos  q  la  par- 
.  te  mayor  es  4«p.í  co.  y  fera  luego  ía  menor  ^y.m* 
1  co.EÍ  cuadrado  de  4./;.  i  co.és  1  í?. p  i  cc./T. g  co- 
qual  partido  por 4.  m.  1  co.  vcrna  —^^.-y^^—' 

y  ei  quadrado  de  4m.1c0.es  lí  p  ice.m.Sco.d 
qualiiendo  partido  por  la  parte  mayor,qtie  es  4, 
p.rco.verm  ^^'^  l^^^í^i^^  Eftosdos  quodetes 

*  4.p,j  co.  \ 

íuntos  haraxi  ^^A  ?±H£'  q  fera  yguai  a  ig.  y  dos 

tercios. Fgualareinos  multiplicado  en  »ir,y  ííare 
íTíos  ¡i8.p.24  ce.  yguaics  a  2^)8*  f.m,¡8  ce.  |,  y  re- 
ilaurando  lo  diminuto ,  y  Tacando  lo  fuperfíuo, 
•  refultaran 41  ce,  f  ,yguales  a  170  f.  queesfimple 
conjugación.  Partiremos  570  f.por  42  f-,  y  vmiá 
4.por  valor  del  cenfo,  y  la  cofa  lera  2.y  fera  fue- 
go lapárre  mayor  6  .y  la  menor  z .  que  quadra 
con  lo  que  fe  pedia. 

56.  Bufquemos  dos  números  en  proporción 
dupla  feíquialtera,que  la  differencia  delíos  fea  9. 
Pornemos  el  menor  fer  i  co.  y  fera  luego  el  ma^ 
y  or  2  co.  y  media:  y  porque  la  differencia  entre 
ellos  es  9.  fera  luego  i.co.p.9.  ygual  al  mayor, q 
es  2  co.-|. igualemos  facando  decadavnodellos 
¡co.y  quedaran  y.yguaíes  ai  co.|-  Partamos  por 
í  |.  y  vernan  ó*  por  valor  déla  cofa,  q  fera  el  me- 
nor;y  el  mayor ,porque  lo  ha  de  exceder  en  ^.fe- 
ra 1  j.y  íanEo  valen  2  co.  j.  Eñe  modo  es  mas  da.. 
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ro,que  el  que  d'd.  lo  milmo  ím  algebra. 

57;  Biifqucmos  vn  ítuintro  qiu  fjendo  mvhL 
plicado  por  e\  fu  tercíojhaga  io.  Pornemosefí-c 
tai  nuircro  ier  1  co  .  y  kra  luego  ei  íu  ttrdo  va 
tercio  de ccía.Muiriplícarcirjoií  co.por  vn  ter- 
cio de  co.y  r.arenioü  vn  tercio  de  cenfo,  que  ha 
di'  fer  yguaí  al  numero  20.  que  es  íirnpic  coiíjU- 
gacion»P¿irtiren-;os  por  ranrQ.2o,por  j.y  vernan 
en  la parficionéo  que  fera el  vaicr  del  cenfo, y 
fcra  ilícito  lá  cofa  raíz  de  5o.  y  tanro  fcra  ei  nu*- 
mero  que  buícauamofi.  V  ia  experiencia  affilo  cÍj- 
ze.I'orqLfe  I-  de  R..<$o.eív  r,(5  |.  y  jrjultipiicando  r.  . 
^5o.por  u.rt  ^.haremos  E..40Ü,  la  quaí  es  20. 

5».  Parramos  12  en  4  partes  proporcionales;  m 
CQimnua  proporcion,y  que  lean  t2Us,qu€  lapri 
íiiera  y  Tercera  juntas  jear»  4,y  ia.icgunday  qiiar- 
ta  junraíijfcau  Íj.  PorneUiOS  la  primera  paite  fer 
í.,co-y  diremoí;  por  la  RegU  de  j/i  4.noí>.dan  8, 
quanto  noi  dará  ico.::'  y  obrando  vernan  z  co» 
por  la  ferunda  parte,  y  jera  luego  h  tercerMa.^  á, 
I.  co.y  iaquartd  C  ifi,2.co  V  porque  £ÍTas.^arre&, 
van  orden  ¡idas  en  continua  proporcionjtafjíp  k 
liara  multiplicado  U  primerd  por  la  tercer%qji|á-. 
to  la  fegiinda  por  íi  mífiTta,y  porq  í.cg  m^.l^íp|í-, 
cjMn  por4.mí  coAiize ¿¡.  co.m.i.ce, ya.co. efl.4,; 
ha:^cn4.ce.  yguakí;  ieran  por , tanto- 4.ce,,a4.,cPí-j- 
íñi  I  .ce  i'gualemoSjY  reíuitafan  •í  cenfos  y^sialel 
a  4.cn.  qu«  es fimplc  conjugación.  Partireírtps, 
pues  4  por  5,y  vernan  |  por  valor  de  í«CQ'.ytan- 
tp  fera  ¡a  primera  partc,y  pjorque  la  Jcguíida.era' 
íxQ.  fcra  por  eíta  cuenta  i  ^  .y  Ja  rerccra  fera  5  fg. 
que  es  lo  que  queda  facádo  de  4  el  valor  de  i.co* 
y  la  quarta  fcra  éy,que  quedan  facando  dt}¿  va 

■  y  iii  *   lot 
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íor  de  2.co.La  razón  dda  obra  que  hezimospor 
Reoia  de  5, es  efta :  Que  Tiendo  4  números  pro- 
pordoíialeSytai  proporció  aura  áú  primero  y  tcr 
cero  juntos, para  el  í'egundoyquartc  juntos,co- 
mo  del  primero  para  el  í'egundo,por  la  i;  pro- 
poíiicion  del  quinto  libro  de  Euciides,  y  pues  de 
la  primera  parte  ytercerajunras  para  iaiegunda 
y  qudrra  funras^es  la  proporció  de  4.  para  8,íien- 
do  luego  la  primera  i. co.es  neceíTarío  que  la  fe- 
gudaleas  co.Podremos hu  00  fm  /^Igebra/i qui- 
íierémos,  conofcer  todas  las  partes  en  eñe  caio^ 
y  en  los  íemejantes .  Porque  ya  tenemos  fabido 
por  la  15  que  en  eñe  cafo  las  partes  van  ordena- 
das en  proporción  dupla^ordenaremos  por  tan- 
to 3  números  en  continua  pcoporcion  dupl,i,y  en 
las  líjiíItipíiceSjComo  en  elle  cafo,fera  mejorco- 
jnen$ar  dfela  vnidad,y  feran  luego  los  5  números^ 
I»  z.  4,  y  diremos  entonces  por  Regla  de  3,  fi  pri 
m'ero  y  tercero  c^ue  ion  í,nos  dan  1  por  primero, 
qtíái^ío^nos  dará  por  primero  4jqne  es  ía  suma 
del  príinero'y  tercero  en  efte  caíb^y  porq  ia  vní- 
dad  ño  fiáze  crecer  ny  menguar  h  multiplícació, 
barfí-'ará' partir  4  por  j,y  verñan  |  por  valor  dcla 
prini era  parte,  y  fera  luego  ía  íeganda  el  duplo ' 
cjüe^c^í^  1 1 ,  y  ia  tercera  y  quarta  tambié  feran  co- 
nófcidaSjO  cSrinuando  la  proporción^  facando. 
clwfór.dela  primera  del  valor  déla  primera  y 
ffeírcéra^y  el  valor  dcia  l'egunda  áeí  valor  dch  fe- " 
gtmd^'y'quarta. -  -    •  "    '  ' 

^'jpr  'Buíquetnois  Vn  numero  qúc  él  duplo  deí ' 
yíel fci qíJadradó'|iJñtos  hagan i^riPóí-nemos efe' 
nümefo  fcr  r.co.  y  f^ra  ei  duplo  de',z.co,y  el" fu' 
^uadrado  fera  i.ce.y  í^ran  luego  iéóvp.i.ce.ygua" 
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les  a  if^que  es  la  primera  délas  compueftas,yia 
obra  fcra  eíta/ia  mitad  del  numero  délas  cofas  es  - 
i^que  inulcípücado  en  fi,hazei,  juntándolo  coa 
15, liaran  16,  cuya  raiz  es  4.  facaiemos  pues  de 4. 
la  mirad  délas  cofas^que  es  i,y  quedará  5  por  va 
ior  déla  cola,y  tanco  fera  el  numero  .Y  la  prueua  - 
afíi  io  dize:  porque  el  duplo  de  3  es  ó^  y  el  qiia- 
drjdo  es  9,y  todo  junto  haze  15^. 

60.  í3ufquemos  vn  numero  que  multiplicado 
por  fi,  y  el  produño  por  3,  y  juntando  efto  con 
eíquaj!ruplo  del  mifmo  numero,toda  la  suma 
fea  zo.Pornemos  eñe  numero  fer  í.co.  q  multi- 
plicada en  fijhara  i.ce.y  efto  por 5, hará 3  ee.y  jun- 
tando con  efto  el  quadrupío  de  t.co.quees  4C0. 
liaran  5  ce.p.4,co.que'íeranyauales  a  lo.Partirc- 
mos  todas  eíías  quantídadcs  por  el  numero  de 
ios  cenfos,que  es  3,  para  que  quedan  reduzidás 
a  f,ce.  y  tememos  ice.  p.i-co,  4-yguales  a  (S| ,  q^  .. 
€S  la  primera  délas  compucftas.  La  mirad  de  i-í 
es  I ,  que  mulripiicados  en  fi^hazen  J,  los  qua- 
lés  juntaremos  con  6 |-,y  haremos  7 -|- ,  cuya- raíz- 
es  2 1 ,  deítos  2  f  facaVemos  f ^que  es  la  mitad  del 
numero  délas  cofas, y  quedaran  2  por  valor  delá 
í:ora,qüe  es  el  ríumero  que  huícaiíanios.f 

6i.  Bufquemos  vn  numero  que  juntando  fo 
4, y  multiplicando  lá  sfirna por  d  mifmp  nume- 
ro, hagan  2i,Porneríios  efe  numero  fcr  í.co.jün-' 
íandóle  4,  temernos  1  co.p.4.y  multiplicado  efto' 
por  i.co,haremos  4  có.p.i.cc.yguales  a  zi,que  e& 
h  primera  deías  eó  híípüe  lías  Xa  mitad  del  num¿ 
ro  délas  c6.cs  2,  qué  ñ-iüitiplícadb  én  fi,'házc  4,  á- 
3os  qfuales  juntaremos  21,  y  feran  zjjCuya  rais  es 
5,faareiiios  deítos  5  la  miíad  de  4.,qes  2,y  qüc-* 

Y  ür).  4a- 
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4aran  5  por  valor  deja  cofa,y  tanto  fera  el  nume 
roque  bufcauamos. 

6z.  Bíifqüemos  vn  numero  que  con  20 haga 
el  fu  quadrado-  Pornemos  ek  numero  fcr  i.co.q 
con  20.  hará  i.co.  p.2o.  y  porque  el  quadrado  de 
i.co.es  í.cc.ygualcs  feran  luego  i,co.p.20,a  i.cen- 
'fo,qtic  es  la  ícgunda  délas  compueítas .La  mirad 
del  numcfb  ocias  cofas  es  | ,  que  multiplicado 
en  fi^hazc  Í,y  /untándole  20,harenios  20 1  ,cuya 
raíz  es  4 1 ,  con  la  qual  jwnraremos  |,que  esla  mi 
íad  délas  coías^yharemoü  5,9 uc  fera  el  valor  de 
la  cofa,y  del  numero  qtie  hufcauamos, 

(Í5 .  Bufquemos  vn  numero  que  multiplica- 
do por  é,haga  tanto  como  el  fu  quadrado  con  el 
numero  S.Pornemos  efe  numero  fcr  i.co.q  mui- 
típlícadapor  ó,  hará  6.co.  y  el  fu  quadrado  fera 
í.ce.quecon  S  ferai.ce.p.8.  Yguales  feran  luego  é 
co,y  *,ce.^.S,que  es  la  tercera  de  las  compueltas. 
La  mitad  del  numero  delaü  coías  es  5, que  multi- 
plicado en  ñ,  haze  9,  deílos  p  facriremos  los  S,  y 
quedara  !,  cuya  raíz  es  i,  y  cíie  t  facaremos  de  j, 
y  quedaran  2  por  valor  déla  cofa,  y  tanto  fera  el 
numero  que  bufcauanios,o /untaremos  i. con  5, 
y  haremos  4 ,  que  también  puede  fer  el  nume- 
ro, que  bufcauamos, 

6^.  Partamos  8  en  tales  dos  partes,  que  los 
fus  quadrados  y  la  muln'plicacion  de  vna  por  la 
orra,todo  junto  fea  49.  Pornemos  la  vna  de  las 
partes  fer  i.co.  y  fera  luego  laotra8./«.uco.  El 
quadrado  de  í.co.es  i  .ce. y  el  quadrado  de  8,ni.r. 
co.es  ^4.p.s.cc.m.i¿.co.  y  la  multiplicación  de  i 
co.por  8  m.i.co.csS.co.m.i.ce.  y  todo  eñojnma 
es  i.ce  p,64.m.8.co.quc  han  de  fer  yguales  al  nu 

me-  ■ 
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mero  49.Y'giiaIaremos  reftaurando  lo  diminucos 
y  quitando  lo  fuperfluo,y  refultarati  i.cevp.i^, 
yguales  a  8.CO.  que  es  ia  tercera  délas  copueílas, 
y  ia  obra  feracíiaXa  mitad  dei  íiumero  délas  co 
ías  es  4,  que  multiplicadoporrijhaze  16,  de  los 
qualcs  lacando  i5,queda  í,cuyaraiz,que  es  i  fa« 
cando  de  4,quedan3,  que  íera  el  valor  deía  cofa, 
íera  luego  k  vna  parte  3,7  la  otra,que  falta  para 
8,quees5.Tan(bien  le  podra  eñohazer  por  con^ 
jugacion  fimple,por eíía  arte;  Poraemos  la  vn^ 
parte  fcr  4.^.í.co.y  ia  otra 4.W.  i.co,  Elquadrado 
dc4.p.i.co.iera i6.p.r.ce.p  ^.co.y  el quadrado de 
4j«.í.co. fera  1 6.p.i. ce.w..8.co .y  la  multiplicación 
de  4.p.i.co.  por  4.m^í.co.  haze  itf.tñ.ivce.  y  todo 
efío  /unto  es  4H.  p.  i.ce..qüe  í eran  yguales  a  49. 
FgLialaremos,y  refukaran  í.ce.y  la  vnídad  ygua- 
les.Partiremos  i.por  i,y  verna  í,por  valor  del  cen 
fo,y  la  ín  raíz  que  es- 1, fera  valor  déla  cofa,y  fera 
luego  vna  parte  4.  p.i.  que  es  5,  y  la  otra  4,m,i. 
que  es  5. 

65.  Partamos  12  en  tales  dos  partes  q  la  raíz  de 
Ja  vna  multiplicada  por  la  raiz  déla  otra,haga  5-. 
-Pornemos  ia  vna  parte  fer  tco.  y  fera  luego  la  o- 
íra  12. m  j,co.  y  las  h\$  r.-.izcs  feran  r.i.co.  y  r  i  2. 
nij.co.  y  mulíiplicaado  k  vna  por  ia  otra  hare- 
mos R  v.u.co.m. I .ceu:|U€  fera ygual  a  5.  Yguala- 
remos  multiplicado  la  rai;<,por  íi  mifma,y  el  nu-, 
mero  5  por  fi  míímo,y  haremos  xi.co.w.i.ce.ygua 
les  a  25-.y  reftaurando  lo  dímiñütOjrefultaranu 
co.yguaíes  a  t.cc.p.25.que  es  la  tercera  délas  com 
puefi-as.La  mitad  délas  cofas  es  <í,que  multipli- 
cados en  fijhazenjójdelos  qualcsfacádo25,quc- 
d^ran  luy  l'acáremos  de  6  la  rai^^de  n,y  quedará 

Y  V    '  6»iri« 
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í>.w.R  «.por  vaior  déla  cora,que  fera  la  vna  deks 
partes, y  la  otra  fera  íí.p.R.n.  Aíñ  que  r  v.é.m. 
jt.jt.  multiplicada  por  RV.6.p,Riu  hara5,y  la  ex- 
periencia alíi  lodize,porque  multiplicando  eíhs 
dos  raizes  vna  por  otra, haremos  RZí.Por  con- 
jugación íímpie^que  es  menos  obra,  podremos 
también  iia;:?,er  efto,  Porque  pornemos  q  lavna 
parte  es  6.p:  ixo.y  la  otra  í'cra  lues^o  6.w  i-co.  y 
niulripíicaremos  por  tanto  rv.ó  p  i.co.por,  rv. 
6.m. íxo.y  haremos  r  v.^6.w  i.ce.q  hade  íeryguai 
3  5,  y  ios  íus  quadrados  también  ('erany£>uaíes 
.í.-]6  iTi.i.ceJeráyguaIesa2y.Vgualaremos  réíhu 
rando  lo  dímínuto^y  quedaran  ^(í  y^^uales  a  i.ce. 
p*25.  y  facando  lo  íuperfluo,refu]rará  íínaijnen-- 
te  I! .  yguales  a  i. ce.  que  es  ímiple  conjugación. 
Partiremos  ii  por  i,  y  vernan  los  miímos  ii  por 
v¿üor  del  cenfo,  y  fera  luego  la  cofa  r.  li.ñffi  que 
la  parte  mayor  fera  6.p.R.ri.y  la  otra  í'era  «'í.m  r.j». 
.  66.  Bufquemos  dos  numeros^que  multipli- 
cado el  vno  por  el  otro  haga6,y  la  difíerícia  d¿ 
los  quadrados  fea  5.  Pornemos  el  menor  dellos 

fer  í.co.y  fera  luego  el  mayor  j^^  q  fuelen  ftom- 
bVar  afíi,  6  partidor  s  .co.  o  6  efimos  de  co..  y  los 
fus  quadrados  feran  i.ce,  y  ¿¿^^ ,  y  porque  íadif- 
ferencia  délos,  quadrados  ha  de  fer  5-, yguales  fe- 
ran por  tanto  i -ce  p.  5.  y  Ice,,  í'gualaremós  muí 
ílplicaiido  en  *{+,  o  todo  por  i  ce.que  es  lomif- 
jiio,y  haremos  i.ce.ce.p.^.ceryguales  a 3,íJ,que  es 
cbhfugacion  jpporcíonal  a  la  jprimera  deias  com 
ptieftas  .  Vfaremos  dél  eenfo  'de  cenfo  cómo  íi 
fiiefe  cenfo,y  de  los  ceñfos  cómo  de  cofas.  To-' 
síiáremos  pues  la  mirad  del  liümero  délos  cefos 

q[ue 
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ciuees  2~,  que  multiplicados  en  ficharan  6|,y 
^untado  eftos  6}.  con  z6^  feran  42^,  cuya  raíz  es 
6  |,defíos  ó  I  facaremos  2  Ij  quedaran  4  por  va 
ior  dci.cenfo,y  la  raí.^que  es  2,ferd  la  cb íajy  tan- 
to íera  el  menor  numero,  y  partiremos  6  por  2,  . 
porque  el  quocienre  que  es  3, íera  el  otro  nume- 
ro. í  lo  miínio  Ihillariamos  íi  hizieílenioüla  po- 
ficion  lobre  t.ce.  Porque  pornemos  el  quadrado 
del  menor  numero  fer  ¡.ce.  y  íera  luego  el  qua- 
drado  del  mayor  ¡.ce  p  j.y  los  numeros'íeran  r  u  . 
ce.y  RV.r.ce.p.^.las  quedes  raizes  multiplicaremos 
vna  por  otra,  y  harán  r  v,t.ce.ce  p.f.ce  que  íera 
yg;ual  a  (í.  y  los  quadrados  también  feranygua- 
les.f.i.ce.ce.p.j.ce  íerahygiialesaj^jafficomu  <:c 
antes.  Y  de  ral  manera  podremos  hazeríapoh- 
don  fobre  cenío,qüe  vcngaaconjuí^acío  fimpir, ' 
Porque  pues  ha  de  auer  5  de  dífíeréda  entre  los 
dos  quadrados  délos  números  q  bufcanios,por- 
nemoselquadradodeí.menoríer  i. ce,  m,  i  j,y 
fera.lue^o  el  quadrado  del  mayor  i.ce.p.z  j,y  las 
raíces  cíefl-as  dos  quaridades  feran  los  números 
que bufcamos^las  quales  fon  r  v.i.ce.»/.2 1,  y  rv.  , 
i,ce  p.  2  T  »  M  uicíplicaremos  la  vna  por  la  otra, . 
y  harán  R  v.i.cé.ce.w  61 ,  y  efta  rai^vniuerfal  fe-  " 
ra  ygual  a  6,y  por  tanto  multiplicando  cada  vna 
défta,s  dos  quanticiades  por  íi  miíma^haraJí  quan  • 
íidadcs  yguales.f  el  quadrado  déla  raÍ!2;yn.!i!::r-. 
fál  fcra  I.ce.ce^?^^é  4 « y  el  quadrado  de  6,fcr3  ^fi^y ' 
feran  entre  íiyguales  ertoS.dos  quadradós/y;'*'- 
ítaurando  lo  diminuto  íéraiice.ce.  yguaiá  ^i  I» 
yjá  rai:^de  í.ceVce.  que  es  i.ce.fera  ygual  a  6 1.  q^ 
cS  r  .;Í!5;^de  4>.i| ,  y  porque  pufimos  ei  quadrado  , 
delmenDrnumtTO  ícYixi.ih.2Í,y  elceríío  iiaUa- 
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snos  fcr  <$j,fa cavemos  por  tanro  1 1  de é  3,y  qne- 
darán4por  valor  del  quadradodei  menor  nu- 
merOjyfera  luego  él  menor  numero  2,y  porque 
el  quadrado  del  mayores  i.cc.  p.  2|^y  elcen?- 
fo  vaicíí^-,  juntaremos  z  |con  ¿)  ^  ,y  haremos 
p,y  tanto'  lera  el  guadrado  deímayor,  y  fera lue- 
go el  numero  mayor  5. 

67.    Parramos  ig  » en  tales  dos  partes,  que  la 
diiferencia  de  las  íus  raizes  fea  i .  Pornemos  la 
menor  raíz  fer  í  co,  y  fera  luego  la  mayor  r  co.p, 
2'  Multiplicaremos  cada  vna  cníi  jníTmajyla 
primera  hará  i  ce. y  la  otra  hará  i  ce.f.  4  co  p.  4. 
y  eíios  produftos  iuntos  en  vna  iüma,feran  2  ce. 
p.£^.co  p,4.  que  fcran  yguaies  a  lií.  FgLialarfrnos 
facando  ío  fuperfluo,yt|ucdará  2  ce.p.4.co. ygua- 
ies a  !4.ParrireíDOS  todo  por  2.  que  es  el  nume- 
ró délos  cenfos,  y  tememos  i  ce.p.  2  co.  yguaies 
¿1  numero  7. que  es  la  primera  dclas  ccpueílaSjy 
la  obra  fera  efta.La  mitad  delus  cofas  es  i.q  mul- 
dpiicado  en  fijhaze  i.y  /untándole 7. haremos  S. 
y  R.8.  menos  1.  fera  la  menor  raíz;  y  porque  eíla 
es  excedida  de  la  mayor  en  i.fera  luego  la  mayor 
R.8.y  mas  i,  y  multiplicando  en  ñ  k  menor,  ha- 
remos p.m.R..i2.  y  multiplicando  en  ü  la^iayor, 
haremos  ^.p.a.^a.  y  ellos  dos  prodiiftos  juntos  • 
hazen  ig.  Y  lo  m timo,  hallaremos,  fi  hizieremos 
la  poficíon  de  manera  que  vengamos  a  parar  en 
conjugación  íimplc.  Porque  pornemos  q  la  raíz ; 
de  la  menor  parte  fea  i  co.wí.  i.  y  la  raíz  de  h  ma- 
yor,! co.p;r.  para  queiadiffercnciafca  z>  y  muí- 
típlicaremos  cada  vna  en  fi,  y  haremos  iccp'.  i. , 
íñ.2  co,  y  i  ce  p.  1.  p.  2  co,  y  juntosen  vna  suma 
€l\os  quadrados^haran  i  ce.p»2,  que  feran ygaa- 
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lesa  i8»Ygiiakremos  facando  lo  luperfluo  que  es 
2.  y  quedaran  finalmenre  ys?ual€S¿  ce.y  el  nume- 
ro t6.quecs  fimpíe  cQnjugacíon,ypartícndo  16. 
porjz.vernan  8.por  valor  dílcenfo.  Y  porque  pu- 
limos quela  raÍ2  menor fucfe  1  co.m.i.  ya  g.  es 
el  valor  déla  eofa,  ícra  luego  la  raiz  déla  aienor 
parte  de.  tó.R.  iS\m.i.  y  la  raiz  dcia  mayor  parte  íe- 
ra  R.8.  p.  I.  y  aifi  queda  la  differencia  1.  y  la  me- 
nor multiplicada  en  íij  haze  9-  m.  r.  52.  y  la  nua- 
yor  hajre  p.  p.R.  32.  y  eítas  dos  quantídadei  jun- 
tan  valen  ig. 

6<s.  Partamos  10.  en  tales  dos  partes,que  los 
fus  quadrados  ;untos  hagan  «ío.Pornemos  la  v- 
na  parte  fer  1  co,y  fera  luego  k  otra  10. m. !  co.  y 
los  quadrados  deftas  partes  leram  ce.y  loo.pa. 
ce.m  20  co.  los  quales  juntos  en  vna  í¡üma,ha'¿en 
¡00  p.2ce.m.20ico.aue  íeranyguales  a  60.  Ygua- 
kremos  reftaurando  lo  diminuto ,  y  facando  lo 
fupcrfíuo,y  reíbítaran  finalmente  40  p.2  ce.ygua 
ks  3  20  co,y  partiremos  todo  por  el  numero  de 
los  cení'os,y  tememos  2o.'p.  1  ce.yguales  a  10  co. 
que  es  la tercera  délas  compuelks,  ylaobraes 
f íla;La  mitad  de  io.es  5. cuyo  quadrado  es  25.dci 
qual  facaremos  el  numero  que  es  2o.y  quedaran 
5.  y  facando  r.^.  de  ^.  que  es  k  mitad  del  nume- 
ro deíascofas^quedan  5.m.R.5.por  valor  déla  co- 
fa,y  tanto  fera  la  primera  parre,y  la  otra  fera  io  cj 
falta  para  jo.  que  es  s-  P  R.  $•  y  k  experiencia  aíTi  „ 
!o  dize,  porque  el  quadrado  de  la  primera  parre 
íS  30.  w.  R.  soo.  y  €Í  quadrado  dek  otra  parte  es 
-|o,p.  R.  500. 

Pero  por  conjugacio  fimplc  es  la  obra  mas  fim- 
pk,  y  mas  facilj  que  es  mucho  para  procurar  en 

todo 
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todo  difeiirfo  demonfífatiuo.Pornemos  pues  q 
líí  yna  parce  de  lalea  5.m.i  co.  y  fera  luego  lao- 
fra  5\p  í co/Muitiplícaremos cadavna  deítas dos 
parrci  f  n  íi  mífma ,  y  el  quadrado  de  la  menor 
parre  fera  25.  p.t.c^.m.  lo.co.  y  el  quadradodela 
mayor  fera  2¿. p.  i.ce. p.  jo.co.  que  juhtos en  vna 
&üma,hazen  ^o,p.2  ce.qiie  ícraityguales  aéo.Y- 
gud'laremo.s  facando  ¡o  fupprfluo,que  es  elnume 
ro  so.  y  quedaran  2  ce,  yguales  a  ío.  que  es  firii- 
ple  conjugación. Par Eiremos  por  tanto  lo.por  2. 
y  vernan  5,por  valor  del  cenfo,yla  raíz  de  5  fera 
d  vdor  deja  cofa.  Y  porq  pufirnos  la  menor  par- 
te fer  s*ñi  r  co.  fera  luego  5.m.R.  5.  y  la  otra  que 
¿85.^-1  cojera  $;„p  K.5-, 

Y  defta  operación  facaremos  regla  para  fin  al- 
gebra partir  qualquier  numero  en  tales  dos  par- 
íes,  que  ios  quadrados  dcfas  partes  juntos,  ha- 
gan vn  cierto  numero  dado, Porque  multiplíca- 
remos  porfi  mifma  la  mitad  del  numero  q  que- 
rernos partir, y  el  producto  lacaremos  dth  mí- 
íad  á€Í  numero  que  qucreinos  que  haga  Jos  dos 
quadrados,  y  la  raiz  délo  que  quedare ,  juntare- 
mos con  la  n;itad  del  numero  q  queremos  par- 
íír,y  efe  fera  la  mayor  parte,  y  quiíando  la  mif- 
iTia  raíz  de  la  mitad  del  milmo  numero ,  reftara 
¡a  otra  parre .  Exempio  ;  Sí  queremos  partir  eííe 
numero  <o.en  tales  dos  parres,  que  los  fus  qua- 
drados hagan. Ko.  obraremos  aifi ;  í.a  mirad  de 
I  o.  es  5.  que  multiplicada  en  fi,haze  ly,  los  qua- 
les  25.  facaremos  de  4o.que  fon  la  mirad  dejío.y. 
quedaran  infera  por  tanto  la  parte  pienorf  m.s. 
i5-.ylamayor^.p.R.i5.y  la  experiencia  affi  lo di- 
ze^  porque  ql  qu^drado  de  j.»í,».i5.  es  40,  m.  19. 

raí- 
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TcLÍzes  de  jy^y  el  quadrado  de  5*p,  R45.  es  4o.f .  10. 
raízes  de  15J0S  quaks  quadrados  mnto?  hazé  80. 

Yfabequelos  quadrados  ddasdos  partes  no 
pueden  hazer  sumaran  grande,como  es  el qiia- 
d'radode  rodo  el  numeró  que  queremos  partir,' 
ny  pueden  hazer  suma  rneaor  que  la  mirad  del 
quadrado.dei  miímo  numero^Qucremos  deíir,q 
10.  no  fe  puede  partir  eo  dos  partes ,  que  los  fus 
quadrados  juaros  lleguen  a  (oo.ny  que  bagan 
menor  suma  que  50. 

Y  ñ  nos  díxeren,quepartamos  ip.en  tales  dos 
partesjque  los  fus  quadrados  juntos,hagan  60. 
y  q  la  vna multiplicada  por  laotra^haga  vn cier- 
to numero  que  nos  fuere  feñalado/no  feremoa 
■  obligados  a  íatisfazer  a  entrambas  ías  partes  del 
.queíito.  Porque  ñ  los  dos  quadrados  han  de  ha- 
zer la  suma  que  nos  piden,  en  tal  calo  la  multi-     ,..,,„  ^ 
plicacion  de  vna  parte  por  otra,  hará  lo  quefa-,'^^?^^. 
liere.  Y  ñ  la  multiplícation  ha. de  hazer  el  nurae/?/''J5^Cf¿^, 
ro  que  nos  piden,  en  tal  cafo  la  suma  de  ios  doiM  |.j-<j  \^\ 
quadrados  lera  lo  que  falicre,  y  efto  nos  dizc  iféx^iv'iS 
demonlt ración  Geométrica.  V4??Hf^>' 

.  (,í).  Parramos.8.  en  rales  dos  partes,  que  Io$  ^"'-4'''- 
quadrados  defas  dos  partes  juntos,hagan  mas  q 
el  producido  de  vna  parte  multiplicada  por  lao- 
íra,por  20.  de  dilíerencia.Pornemos  la  vna  parte 
fer  1  co.  Y  lera  l^pego  la  otra  S.w.i  co.  Multiplica- 
remos enfi ).  co.y  hará  t  ce.y  multiplicaremo§  en 
ñ  H,ñ\i  CQ.  y  hará  ($4.  p,i  ce.  m.  16  co.  yeitos  do$ 
quadrados  juntos, harán  6/^.^.i  ce.mj 6 co» Mul- 
tiplicaremos I  co.  por  g.w.i  co.  y  haremos  8  co» 
TO.í  ce.y  porque  efte  produólo  ha  de  fer  menor  ^ 
h  suma  de  los  dos  quadrados  pprao.de  diíf^r^- 
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cíajuntc  171  os  con  cí  dicho  produjo  ios  2o.y  re- 
fiíiraran  8  cq.p  zo.m.i  ce.  ygüales  364,^ .zce.  m» 
té  co.Ygualaríi'nos  reftaurando  lo  diminuto  en 
las  cofas  y  enel  cenfo,  y  facando  lo  fupcrfluo  <]uc 
«S.zo.y  ciucdaraii  24. co. y  iguales  344  p.|ce.  que 
€s  la  tercera  conjugación  délas  coiBpueíías.Par- 
tiremos  todo  por  ei numero  delo5  cenfoSjquees 

3 .  y  tememos  8  co.  yguaks  a  14 1,  p.i  ce.  y  lao- 
bra  lera  efta:  La  mitad  del  numero  délas  cofas  es 

4.  cuyo  qiiádrado  es  i6.deíiosi<5*facaremost4. 
|.  y  quedará  i  L  y  lá  raiz  de  1  ^,  facaremos  de  4. 
porque  lo  que  quedare  fera  el  valor  déla  cofa.  De 
manera,que  ia  vna  parte  fera  4.  m  R.r  |.  y  la  otra 
fera  4.p  r.i  |,  y  la  experiencia  affi  lo  dize  .  Porq 
el  quadrado  de  4.m,R.iy.es  17  i.menos  H.  raizes 
de  I  {.y  el  quadrado  de  4,p.R.i  ^,  es  lyfp.S.rai' 
zes  de  í  |- .  es  luego  la  sfí ma  de  los  dos  quadra- 
dos  54 1.  y4a  mulriplicacion  de  vna  parte  por  la 
otra  es  14  f.es  luego  la  diñ^erencía  zo.Por  conju- 
gación íimple  podremos  tambiéhazcrefto.Porg 

Í)ornemos  q  la  parte  menor  fea  4.  m.  i  co.  y  fera 
uego  la  mayor  4.  p.r  co.y  ferá  los  fus  quadrados 
¡é./5'.ice.»í,8co.yi5,p.ice,p,8.co.losquales;untoS 
feran  ^z.j^.a  ce.  y  multiplicaremos  las  parres  vna 
por  oíra^  hará  tó.m.i  ce.  juntaremos  c6  efto  los 
2o.de  differencia,y  fera  todo  ^fj.rii.i  ce.que  feran 
yguales  a^í.p.z  ccque  es  la  suma  délos  quadra- 
dos .  igualaremos  rcftaurando  lo  diminuto,  y 
facando  lo  fuperfluo,y  quedaran  finalmente  j  ce, 
yguales  a  4.queesfin3ple  conjugación.  Partire- 
mos 4 .  por  5 .  y  la  raíz  del  quocientC;quc  es  1 1. 
fera  el  valor  déla  cofa.  Afíii  que  Ja  vna  parte  fera 
4.m,R,i|.  y  la  otra  fera  j^.f,vi,íl, 
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70.   Partamos  1  o.  en  tales  dos  partes,  ^mul^ 
típlicando  ia  vna  por  ia  otra,  hagan  ao.y  ello  e$ 
lo  mifmo  que  partir  ro  en  tales  dos  partes,  que 
quede  entre  ellas  r  20  por  medio  propordOnaí, 
porque  quádo  tres  quaiitidades  fon  proporcio- 
naleSjtaoío  íe  haze  mulriplicádo  la  primera  por 
la  tercerajcoino  la  del  medio  enfi  raifmaryfi  tan- 
to fe  h ase  multiplicando  la  primera  por  la  ter^ 
cerajquáto  la  del  medio  en  ñ  mifmá,las  tres  qua- 
tidades  fon  proporcionales.  Pongamos  pues  ia 
vna  délas  parres  deiofer  i.co.yfera  luego  íac-- 
íraio.5«i,co.MukspÍícaremo3  i.co.porio.,9J.i.co. 
y}iaremosio.co.?w.i»ce.  que  feran  yguaíes  a  20* 
ygualaremos,y  refui taran  lo.co.yguales  a  20  &.í. 
ce.  que  es  la  tercera  délas  compucftas.  y  la  obra 
fera  efta :  La  mitad  del  numero  délas  cofas  es 5. 
cuyo  quadrado es  z^.del  qual lacaremos ao.y  q- 
daran^r.  y  la  raíz  deftos  j.facaremos  déla  mitad 
dcias  cofas  que  es  f;,  y  lo  queda  íera  y.  m.  r.  j,y 
efte  fera  el  valor  deia  cofa,y  la  primera  parte, y 
lo  que  falta  para  lo.que  es  ^.|*R.5.fera  la  otra  par 
te,  Ylomifmo  verna  obrando  por  conjugación 
fimple. porque  porncmos  la  vna parte  deío.fer 
5  m  1  co,y  fera  luego  la  otra  5  jp  j  co.  porq  no  pue- 
den eílas  parres  de  io,fer  yguales:porque  hadan 
25-,  y  no  20.  Muidplicaremos  pues  5  m  i  co.  por 
5  p  I  co.  y  harán  25  m  1  ce.  que  feran  yguales  a  20» 
Ygualaremos  rellaurando  lo  diminuto,y  facan- 
dolo  fuperfíuo^  refulcaran  5» yguales  a  j  ce.  q 
es  fimple  conjugacion.partircmos  por  tanto  5, 
por !,  y  vernan  5.  y  fera  luego  r  5,  el  valor  de  la 
cofa. y  porque  pufimos  q  vna  délas  partes  fuefe 
fm  i  co»  y  la  otra  es  5:  f  1  co,  fera  luego  la  prime- 
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ra  parte5.OT.R.  ^  .y  la  otra^.p.R,^.  y  mukiplícan- 
doia  vna  por  la  otra  hazen  25»m.5.quc  fon  lo.y 
deíla  operación  íacamos  lafeprima  Regla,  q  pu- 
limos enel  Gap.delos  medios  proporcionales. 

71.  Bufquemos  dos  numeros,quc  los  fus  qua- 
drados  íunros  hagan  30. 3''  multiplicando  cí  vno 
por  el  otro  hagan  10.  Pornemos  el  vno  fer  ico. 
y  fera  luego  el  otro^®- .  por<^  eñe  quebrado  no 

€S  otra  coíá  fino  lo  que  viene  partiendo  10.  por 
i  co.y  pues  ei  vno  dclos  dos  números  fiefido  mui 
tipíicado  por  ci  otro  ha  de  hazer jo  .  partiendo 
luego  lo.por  el  vno  vcrna  el  otro.  Tomaremos 

por  tanto  los  fus  quadrados,que  fcran  r  ce,y  ~' 
íuntemos  los  en  yna  süma,y  harán  i:i!:f!i£l£^* 
que  fera  yguala  30.  Multiplicaremos  en >|^eftos 
3oxon  '¿££?jÉ^-?-  para  que  venga  la  yguaí ación 

a  enteros,  y  tememos  p  ce,  ygualcs  a  i  ce.ce.p. 
loo.que  es  conjugación  proporcional  ala  tercera 
délas  compueítas  .  Y  la  obra  fera  efía  :  La  mitad 
del  numero  délos  ceñios  es  i5.cuyo  quadrado  es 
225r.facando  ioo,quedani2^,  cuya  raiz  facaremos 
de  15.  y  lo  que  quedare  fera  el  valor  de  j  ce.aífi  q 
tS.tíuK.wí.  fera  el  cenfo,y  eíVe  es  el  quadrado  del 
primero  numero,que  pufimos  fer  i  co.y  porque 
los  dos  quadradoshan  dehazergo.fera  Juegoel 
otro  quadrado  i^-p.r.íi?.  y  lera  por  tanto  el  pri- 
mero numero  R.V.15.W.R.U5.  y  el  otro  fera  a.  v. 
i'í.p.K.us .  Las  quales  raizcs  vniuerfales  multi- 
plicadas la  yna  por  la  otra  harán  r,  zoo.  ^.csio. 


i^  podremos  tambieii  poner,  q  el  vno  íídos  rm- 
meros  es  i  co.  y  elfii  quadrado  íera i  cc.y  el  «jiia-i 
drado  del  otro  auniero  fcra  luego  50.  itj.íi  ce.  y  ei 
otro  numero  fera  R.v.p.m.t  ccMultiplicarciiios 
el  vno  por  el  oíro,y  haremos  R.v.joce.w.i  ce  ce* 
la  quai  raíz  íera^ygual  a  lo.  y  los  quadrados  de- 
ftas  dos  quaíidades  feran  yguakSjlqs  quaies  fon 
5oce.ifi.Lce,ce«y  el  numerojoo.yygualandore-. 
fulraráíi  50  ce.ygualcs  aioo.p.i  ce.como  de;antcs. 

Por  conjugación  ímiple  -^  obraremos  por  efte 
modo:  Maniftefto  es^que  eítos  dos  números  no 
pueden  íeryguaks,porq  íi  fueíen  yguales,  pues 
el  vno  mulripiícado  por  ti  otro,  ha  de  hazer  ló, 
feria  luego  cadavno  ddlos  r.io.  y  en  tal  cafo  los 
quadrados  juntos  ferian  20.  y  no  50.  figuefe  por ; 
tanto  que  los  dos  números  fon  defiguales,yJoá 
í US  quadrados  defigualés  .  Porncmos  pues  que 
el  vno  délos  quadrados  es  15  m.ico.  y  fera  luego, 
el  otro  íj.p.i  co.  y  los  dos  números  feran  r^v.íj.. 
m.  I  co.y  R.V.15.P.1  co. Multiplicaremos  vna  raix 
vniuerfal  por  otra  raíz  vniííerfal,  y  haranR  » v . 
225.1^.1  cé.  que  ferdyguala  10.  ygualaremos  mul- 
tiplicando cada  vno  por  fí,  y  haremos  125.  tñ.  1.: 
cc.yguales  a  lop.  y  reftaurandp  lo  diíriínutQ,y  fa- 
cando  lo  íuperfluo,refultaran  i25tyguales  a  1  ce» 
que  esfimple  coíi;ugacion .  Partiremos  125.  por 
I,  y  vernan  125.  por  valor  del  cenio,  y  r.í2<í.  por 
valor  déla  cofa.  Y  porque  pulimos  que  el  vno  de, 
ios  quíidrados  tuefe  ly.m.i  cO.y  el  otro  tv.pvi  co. 
feran  luego  ios  dos  quadrados  15.  m.R.  125*  y  lí. 
p.R.í2>,  y  los  números  ieranR..y.»5»ra.ft. ns*  y  «^» 
y.tf*fi  K.  iz^, 

jr'  podremos  o hrar  ppi:  ^píijugacioíl iiitple^y 
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€¡ue  los  números  fean  raizes  ligaflaSjprefupuefta 
la  ciuarta  propoíkion  del  fegiindo  libro  dcEu- 
£Í!aés,la.qual  diic,  cjuc  íi  dos  números  fe  multi- 
plicaren cadavno  déllosen  fi,y  el  vno  por  do- 
íroj  yguaics  feran  loü  dos  quadrados  con  el  du- 
plo de  la  niultiplicadon  dei  vno  por  el  otro',  al 
3uadrado  dei  numero  compuefto  délos  miTmos 
osnuíiíeroSpExempIOjEftosdosnumerosfy^. 
fjendo  cada  vno  dellos  niulr/plicado  por  fi, ha- 
rán los  quadrados  25.  y  p.y  la  multiplicación  del 
vno  por  ei  otro-jhase  ij.  y  el  duplo  ^o.  juntando 
pues  25.  y  9.  con  30^  harán  64.  q  es  ygual  al  qua- 
drado  del  numero  S\  el  quaiconfta  de  5.  y  3.  Di- 
gamos pues  afñ  enei  prcfentc  cafo,los  dos  nuinc 
ros  ignotos  fon  tales,  q  los  fus  quadrados  /un- 
ios hazen  50,  y  la  multiplicación  del  vno  por  d 
otro  hazc  lo.  luego  el  duplo  hará  20 .  y  los  dos 
quadrados  juntos  con  20.  harán  50.  y  tanto  fera 
el  quadrado  del  numero  compuefto  de  los  dos, 
el  qual  fera  R.yo  .  Agora  refta  partir  r.^i^o.  en  ta- 
les dos  partcs^que  la  vna  multiplicada  por  la  0- 
trahaga  10. Lo  qual  haremos  por  eílcmodo'.Par- 
tiremos  la  R.5o.por  k  mitad,y  fera  la  vn3  mitad 
ít.ii| .  y  manifiefto  es,  que  R.ti  | .  multiplicada 
por  R.ti  §.  hazc  iz  \.  y  no  10,  dclo  qual  fe  fijTueq 
las  partes  de  R.50.  las  qualcs  fiendo  multiplica- 
das vna  por  otra  hazen  lo .  no  fon  ygualcs,  fera 
luego  la  vna  dellas  menor  q  R.t  2 1.  y  la  otra  ma- 
yor que  R,i2  i.Pornemos  pues  que  la  menor  de- 
llas fea  R.Í2  l.ñu !  co.y  fera  luego  la  otra  R.ui.p. 
1  co*Multiplicarenios  R.iii.níj  co.  por  a^ia^.p. 
I  co.  y  haremos  iz  ^.m.j  ce.qilfe feran  ygualesa  jo. 
irgualarcmos  reftaurando  ¡o  dímmuío.y  facan- 
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dolo  fup«rfíuo,y  refulraranz  j.  ygualesaícs,'^ 
es  fimple  conjugación;  y  íVra  luego  el  valor  de  la 
cofa  R.  i  i-  y  fera  la  menor  parte  a.12  ^,t^R-.2 1.  J 
la  mayor  R.12  l.f.K.i  ^.  cjuc  Torí  raizes  ligadas,  y 
dloíi  fon  los  dos  numerosquc  bafcauamos.Por 
queR.i2  i.wi  R.2  i, multiplicada  «n  fi  haze  i5'.ni.R. 
¡25,  y  R-  í  ¿  j.^.R.i  ^.multiplicada  en  íi  ha:í,c  15.  p, 
R.  125.  y  ellos  dos  quíídradosjuntoSjJiaaícnjo.  y 
multiplicando  R:f2  l-m;», 2  |.porR,  12 |,p.*.2'|. ha- 
remos to.  Sígucfe  deíió  que  ligada  R.12  |.^.k.2  x« 
yR.v*i5,p.R.i25.ionyguales,porquecadávnadc« 
lias  fiendo  multiplicada  tn ñ  mífina háá:e if. ^.  k¿ 
i25'.pueílo  que  la  confequencia  no  vale,  y  lá  in- 
ftanda  auemos  dado  en  eftas  dos  quantidadeSj 
3ce.w.4  co.y4CO,m,3  ce.quecadavnadellas  cs 
raizde^  ce.ce.p  j<$ce»w.24cu.pero  nofónentreíi 
yguales.Y  eño  auemos  ejfcrípto  cnel  cap.prime- 
ro  defta  tercera  parte,  tratando  de  la  ygualacioíi 
que  fe  ha^i^endos  quantidades por  ía  ygaaía- 
cíon  de  las  rai;^es  délas  mifnias  quantidades  qué 
queremos  ygualan 

72.  Partamos  10  en  tales  dos  partes,q  «I  qiia- 
drado  déla  parte  mayor  fea  tres  vczcs  mayor  que 
el  quadrado  déla  menor.Pornémósía  parte  ma- 
yor fer  r*co, y  fcra luego  laí menor ío.iñ.  s.GO»y  el 
quadrado  déla  mayor  í.ce.y  el  dcla  menor  loo.p 
i. ce.w.io.co.  Multiplicaremos  por  3  el  quadrado 
déla  menor,y haremos  300.^  ^. ce. m.ó'o.co. yeito 
fera  ygual  a  i.cc.que  es  quadrado  déla  parte ma- 
yori'í'giíalarémosrcftaurádo  lo  diminuro,y  ícr- 
nemos  1  ce.^.íío.co.yguales  a  5oo.p.5.ce.y  íacan-» 
do  lo  fuperfíuo  que  es  i.ce.refultaran  finalmente 
éo,co.yguales  a  joo.j^.i.cCíPartircmos  todas  eílag 
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qiiantídadcs  por. el  numero  délos  ceníoSjy  que^ 
darán  30.  co.ygualcs  a  t^o.p.í.ce, que  es  la  teicera 
dcias  ccWipueítas,  y  ia  obra  fera  elia ,  La  mirad 
del  numero  de  las  cofas  es  15,  cuyo  quadrado  es 
225:,.del  q.ual  íacaremos  ijOjy  quedara  75,cuya raíz 
facaremps  de  ij.y  io;q  quc^dare/era  el  valor  deia 
cofa;  íerai  luego  ia  primera  parte  que  pofimos  fer 
la  ma.ypr  i5',»/.R.,75'.  y  la  otra  que  eüla  menorj'c 
ra  lo  que  f^.ueda  de,io,lo  quale*  R^ys^ñh^.Y  láex' 
plericn.p'a  affi  io  di;^e,poíquc  el  quadrado  de  35. 
w.:R.7fii,es^5op.w.3o.raizes  de  ys-y  ci  quadrado  de 
R.,75  m  5.ceSíoo;.m.  10;  raizes  de 75.  y  es  cllequa- 
drado  |-a  tercia  parte  del  otro.O  brando  fm  Alge 
bra  viene  io  mifmo.  Porque  pues  la  proporción 
délos,  quadrados  es  como  de  3  para  i.  fera  luego 
la  prop.Qr<;íon  délas  raiscs  afficomo  de  ít*3.paia 
j,q.iie;  es  x-s.  y  fera  por  tamo  déla  parte  mayor  de 
10  para  íaparte  menor,  aíü  corno  de  R.3.para  i.  y 
la  proporción  deíjasdosquantídades  juntas  rj. 
^,1.  para  la  menor  raiz  que  es »,  fera  alTi  coijíiola 
proporciódel  todo  numero  lo  para  Íaparte  nie- 
nor:ydíreroos  luego  por  Regla  de 3/1  r  3.p.í,no$ 
da'í,.quáto  nos  dará  ¡p  por  parte  inenor?  multi- 
plicaremos ío  por  t3,y  hará  ío,.y  partiremos  cílos 
10  por  tí^.p  !.  multiplicando  primeramente  affi 
losiocomoR^.p.i.por  R.^.w-Ky  verna  porparti- 
dora^y .el numero  ío  fera  hecho  por  la  ral  multi- 
plicación R;Qp.rñ,.io.  Partiendo  pues  rjoo.w.io 
por  2,verna  r  y^w^jí.y  cila  fera  la  parte  nTienpr,Ia 
qual  facaremos  de  lo.y  quedaran  ifaú.R.";if.por 
la  parre  mayor»  . 

7 j.    Bufquemos  dos  humeros,q  los  fus  qua- 
drados  juntos  fean  34,y  que  los  mifmos  dos  nú- 
meros 
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mitos  juntos  en  vna  suma  con  lo  qié  }ia;^e  muí 
tiplicádo  el  vno  por  el  otro,hagan  23, 1-'omemos 
<j  los  dos  numeros  juntos  fon  i.co,  y  fera  luego 
l¿í  multiplicado  del  vno  por  el  otro  jj.wía.co.  y 
el  quadrado  délos  dos  números  juntos  feraí.cc, 
Y  porque  por  la  quarta  dci  fegundo  libro  de. Éu- 
dides,(|  muchas  vestes  en  efte  libro  auemds  de- 
clarado, el  quadrado  de  todo  el  numero  q  cScó- 
puefto  de  z  números ,  vale  tanto  como  ios  dos 
quadrados  délos  dos  cjue  fon  fas  partes  con  ei 
duplo  de  {a  multiplicación  de  vns  parte  por  la 
otra,y  los  quadrado s  délas  partes  de  z.co.en  eíi-e 
cafo  vaien  54.jiiní3remos  por  tanto  con  54,eldu 
pI0de2Vrn1.co.que  es4<í.w.2.co.ytodo)unt0j^ 
es  80  m.2.co.lera  ygual  ai. ce.  Tguaiaremos  re— 
ílaurando  io  diminiiro,  y  rcfiilf aran  80.  yguales 
a2.co.p.!.ce.quees  la  primera  deJas  compucfras^ 
y  la  obra  fera  efta:La  mitad  ddnumero  délas  co 
las  es  r^cuy o  quadrado  es  1  ,y  juntadolo  con  8oy 
haremos  St,  y  la  ráia^de  gr,  la  qual  es  p,facando 
della  I,  fera  eí  valor  deh  cofa,  q  ue  es  la  snrña'de'' 
losdosnuYneros  juní os.  Agora  reña  partir  liga- 
da rai2  de  íii.m  í.que  es  Jí,cn  tales  dos  partes  que 
los  quadradoü  defas  partes  haga  ?4.1o  quaMure 
mos  por  la  LieoU  c¡  pulimos  en  el  cafo  tó,y  fera 
la  parte  menor  q  ci  menor  numero  I.k.ío^.»»'!» 
íñ.R  V.ÍÍ.20  |.w.3|,y  el  mayor  fera  l.R.zo^.m.  |-§. 
RV.R.20  4:  m.j^.y  porq  en  efte  cafo  fon  difcrctas 
quantídadcs  las  raig^es  y  no  fordas,  hallamos  el 
inenor  numero  fcr  jf,  y  cí  mayor  5,  y  quadra  con 
ía  poficion,  porque  la  muhíplicació  del  vno  por 
é  otro  con  ios  mifmos  números,  ha;^e  23,  y  Idi 

Z  iu}  7#'- 
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74»     Bu'ff  uemos  doü  nui)icros,que U  multi- 
pHcaciódei  vno  por  do  tro,  baga  jo.  yqipndios 
en  vna  suma  cori  los  fus  quadrados,  hagan  36. 
Pongamos  q  los  dos  niimeros  juntos  fon  ico. 
y  feran  luego  los  fus  quadrgdos  56  m.i.co.y  eftos 
dos  quadrados  con  el  dtipio,ddo  q  fehaze  muí 
tipiícando  él  vjio  por  el  otro.haran  tanto  como 
el  quadi  ado  de  ía  suma  de  ios  dos  numcros.por 
ia  4  prop afición  del  k^^unáo  libro  de  Euclides. 
luntarcmos  pues  el  duplo  de  10  que  es  2o,có  56, 
m,íXO.  y  haremos  <^6,w  r  co.  que  ícran  ygusies  a 
í.fe.que  es  el  quadrado  délos  dos  numeres  jun- 
tos.'yíiendo  igualados  rerulcarái.co.p.i.ce.ygua 
lesa  5(í,quees  lapriuiera  délas  compueíhs.  yia 
obra  íera  efta:La  mitad  de  j,es  j,  cuyo  quadrado 
que  es  ^,  juntaremos  con  56,7  harán  56  4y  de  la 
raíz  de  jó  I  facaremos  | ,  y  lo  que  quedare  fcra  el 
valor  dcía  cofa.íon  luego  los  dos  numeres  jun- 
tos R  5-tf  :|..m.'¿.  Agora  refta  partít  efta  rai?  íi'^i,^ 
da  en  tales  dospartes^q  ia  vna  multiplicada  por 
ia  otra,hagd  ¡o.y  eílro  haremos  commodameníe 
por  la7.Regia  délos  medios  proporcionalcs,di- 
zíendoaíTi;  La  mitad  de  r  56  ¿.m. 4.  es  r  14,7^.»!. 
I .  y  eíía  muldplkada  en  ü  mifma,  haze  j  4|.£  a 
5^1 ,  y  defto  facaremps  io,y  quedará  4 1  «krj^, 
y  facando  r  v.4  f  m.  r  ;  ^|  de  r  ,4  ^1^4 ,  terne- 
iiios  la  menor  parte,  y  iuntandola  tememos  la 


que  en  eire  exempío  las  raizcs  ion  difcTeía$,po- 
dremos  entender  que  el  menor  ps  2,  y  el  mayor 
es  s,y  en  la  obra  dexamos  quedar  las  raices  affi 

co- 


DESTÁ    OBRA.  iS| 

como  k cuenta  lo  da,para  fcr  exemplo  de  quan- 
do  ias  raizes  no  fon  difcretas. 
75.  Partamos  tz  en  tales  dos  partes,^  el  c|ua- 
drado  déla  vna  partido  por  la  otra^y  el  quaara- 
do  de  la  otra  partida  por  la  otra,  cftos  dos  quo- 
cientes  fean  ¡I.Pornemostjuela  vna  délas  partes 
es  1  co.y  fera  luEgo  la  otra  n.m.i  co.  y  vno  délos 
quadrados  fera  i.ce,y  ei  otro  fera  i44,p.i.cc  m.24 
co-  Partiremos  pues  r.cc.por  u.m.i.co.  y  ku  el 

quociente  -^—^  .y partiremos  144,^4,06.^.24 

co.por  i.co.y  verna  — — y  eít  os.2.quo- 

détes  juntos  en  vna  sütm  fera  ^Z^S.? -j  6,ce.m,4iz^ 

que  feran  yguales  a  18 .  Fj^ualareinos  multipli- 
cando en  i,  y  rcfulraran  lyi^,  p.^íí.cc.m  452x0. 
yguales  a  2¡(í.co.w.iS'.ce,Keil'aaremos  lo  dimi- 
nuto y  quedaran  17 z^  §  <í4. ce.  yguales  a  ¿48  co. 
-Partiremos  todo  por  el  nuiíiero  délos  cenfos,  y 
ícrnemos  finalmétc  ;2.p.i.ce.yguaks  au.co.q  es 
la  tercera  délas  c6pueílas,y  la  obra  es  elt?:La  mi 
íad  de  iz  es  6,  que  multiplicados  en  fi,ha:íeu  3<í, 
delosqualcsfacaremos  52, y  cjuedaran  4,cuya 
raíz  que  es  2  Tacaremos  de  ts,  y  quedaran  4»  que 
fera  la  vna  parte  de  n^  y  la  otra  lera  8,  y  tienen 
las  condiciones  fobrcdichüS. 

•75  .  Bufqucmos  dos  numerosjque  el  prime- 
ro con  50. que  reciba  del  fcgundo,refuIíe  en  pro- 
porción fuperbiparcientc  rcrcia$,para  lo  4  que« 
da  del  (egi^undo .  F  recibiendo  el  íegundo  tanta 
parte  deí  primero,  quanta  jo.es^del  mifmo  fe-r 
gundo  refiiltar^íicíf  vezes  tiiayor  que  lo  q  que- 
dare del  primero^Pues  el  primero  ha  de  refuítar 
«n.proporcion  fuperbiparciente  tercias ,  para  lo 

Z  V  que 
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que  queda  del  fecundo,laquaÍ  propordorf  es  de 
5.para  ^.Pongamos  que  es  5  co.anres  de  auer  re- 
cebido  del  íegundo,y  dándole  los  50.del  fegüdo, 
refultara  5:  co,p.  30*  y  porque  entonces  1  cíulrara 
en  proporción  ruperbiparciente  ferdas ,  para  jo 
que  queda  del  fegundo^  quedaran  luego  del  fe- 
cundo 3  co.p.iS,  Por  lo  qual  anees  de  auer  dado 
los  jo.eraenclprindpio  5  co.j3,48.quando  el  pri- 
mero era  fco.Y  porque  auemosdedarál  íeí^un- 
do  ral  parte  délas  dnquo  cofas,  qualparíe'cs  d 
numero  50.  del  mifmo  fegundOjefta  parte  alie- 
mos de  bülcar  por  Regla  de  tres ,  diziendo  affu 
Si. 5  C0.P.4S.  nos  dan  30.  quanto  nos  darán  y  coi 
Mulnpiicaremos  fegunda  quantidad  por  prime- 
ra, y  partiremos  el  produao  por  la  primera,  y 
verna  -  ^'>°S2l^  y  tanto  aucmos  de  facar  délas  o 

co.  y  juntarlo  con  3  co.f  .48,  y  quedara  luego  ¿ú 
primero  5  co.m.  ~¿^^  y  d  fegunda  refulrara 

2  co.p.4S.p.  I^°-^^  y  ef|;Q  que  rclulta,  fera  fsefc 
■^       *    '    *     j  co,p.  48.  * 

vezes  mayor  que  <r  co.rá.  -^í^iHi_.  Multiplicare- 

^       '  3  co,p.4S-  ^ 

mos  por  tanto  5  co.m.  -A5?-4-  P^r  7  •  y  haré- 

*■ .  3  co.p,48,  ' 

mos  3f  cólmenos  J51^^i£i-,  queferan  yguaksa 

3  cp.p.4g.f.  r^;^  Fgualcmosfacando prime 
rameóte  las  3  co.de  entrambas  las  partes,y  que- 
daran 4S,p.,-J-i|^  yguales  a  331  co.m.  Ii5£i^ 

Muitiplicarcmos  entrabas  eíías  quatidades  por 
vn  mifmo  multiplicador,  el  qual  es  j.co.p.^^.^ 

is 
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€S  lafegiida  qufuiflad  dda$dos  q  bufcamos,y  eS 
denoroioador  deíios  c]  uebrados,y  haremos  prí- 
mcramete  ¡nuitipÜcado  48  por5.co.^.48.denonii 
nador  del  qbrado,i4,4.co./.2304.  y  muítipiicado 

-^J'-'-^^  por  el  denominador  mifmo,  haremos 
el  numerador  150. coy  fera  luego  el  produdo  en- 
teramente 294.CO.P.2504.  Y  niultip liado  J2.C0, 
por3.co  p.48. haremos 9<í.ce.p.i536.co.ymulti- 

pilcando  »i.  ^.co.p.^g.  poí'3-cO'P»4Sí"eu!lra  el  nu- 
merador jojo.co.y  eílas  ¡ojo.co.aucmos  defa~ 
car  délos  96.ce  ^  1556. co.y  quedaran  9<5.ce.p.486. 
co.  y  es  por  cíia  cuenta  todo  el  produóio  96.ce, 
p  4S(5.co.De  manera  que  2p4.co./¡'.z304.fonygua 
Íes  a  96.ce*p.48f>.co.por  quanto  Ibn  los  jpduaos 
délas  dos  quantidades  ygualesjque  fueron  mul- 
tiplicadas por  vna  mífma  quantidad. Sacaremos 
lo  íupcrfluo  que  es  294.co.y  quedara  2j04.ygua 
r£sa96.ce.p,i92.co.y  partiremos  todo  por  96^,  q 
es  el  numero  délos:  ccnfos,  y  quedaran  íínalméte 
24.  yguales  a  x.ce.p.2.co.  que  es  la  primera  de  las 
.  compueflaSjV  la  obra  i  era  ella:  La  mitad  de!  nu- 
mero délas  cofas  es  i^que  multiplicado  en  fijha- 
%t  I. y  juntándole  los  24,haremojí  25.y  dclá  raíz 
|ue  es  5  facando  í,quedaran  4  por  valor  déla  co- 
a:  y  porque  pufímos  q  el  primero  numero  fuefc 
5  cofas,íera  lue«3;o  zo.y  porque  el  fegundó  era  5, 
co.p.4ÍÍ,fera  porefta  cuenta éo, 

77..  Bufqucmos  dos  números, que  recibiendo 
el  primero  tal  parte  del  íegundo,qual9  es  del  prl 
mero,r(;íulte  ti  primero  mayor  que  lo  que  queda 
del  ffgundo  por  \%  dediífercncia,  y  q  recibiendo 

■   '      'e! 
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el  fegundo  tal  parte  del  primero  ,  qual  ¡o  es  <Jeí 
miTmo  fegundo,refulte  el fegundo  mayor  quelo 
que  aiieda  del  primero  por  24  de  difFerencia. 
Semejante  cafo  pone  Fray  Lucas  en  la  fu  Arich- 
nietica,y  da  ra;^on  déla  obra,lo  q  el  muchas  ve- 
z€S  deuíera  de  Jiazer,  porque  fm  ftíndamento& 
mal  fe  puede  edificar  fciencia  en  los  difcipulos. 
Primeramente  deuemos  de  faber  que  en  efte  ca« 
fo  y  femejantes,qualquier  de  ios  dos  números  es 
mayor,defpües  de  auer  recebído,que  defpues  de 
auer  dado,y  que  la  differencia  es  la  mitad  de  k 
suma  q  hazen  los  dosiiumeros  quefon  los  ex- 
ceííos,quc  en  efte  cafo  fon  18  y  24.,que  juntos  lia- 
ren 42,  De  manera  que  el  primero  numero  def- 
pues de  auerrecebido  delfegüdo,refu!ta  mayor 
que  lo  q  queda  del  feí^udOjy  el  exceífo  es  21. Y  afíí 
mifrno  el  fegundo  defpues  de  auer  recebido  del 
primero, refuíra  mayor  que  lo  que  queda  del  pri 
mero,por  aidedifferécia.Larazon  deftoesmuy 
clara,  porque  pongamos  que  los  dos  números 
juncos  primero  y  fegundo  enel  principio^  anres 
que  el  vno  reciba  dú  otro,  fean  í.co.  y  porque  el 
primero  defpues  de  auer  recebido  del  fegundo, 
excede  a  lo  q  queda  del  fegüdo  por  líí.  fera  luego 
defpues  de  auer  reccbidc),^^  co.p.^^y  el  fegudo  dd 
pues  de  auer  dado,  quedara  ^  co.w.9.  poí"q  deíl-a 
manera^  el  cxceílb  es  iS,  y  la  suma  dellos  es  i.co», 
Y  por  la  mifma  arte  pongamos  que  de  principio  ^ 
los  dos  números  que  bufcamosibn  i.co.y  qué  el ' 
fegundo  recibió  del  primcro,y  refulto  mayor  q 
lo  que  queda  del  primero  por  24.  fera  luego  en. 
tonccs  el  fegundo  ^  co.p.tz.  y  lo  que  queda  del 
primero,  fera  g  QóAn,  Por  lo  qual  pues  el  pri- 
mera 
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mero  defpues  de  auer  recebido  es  |  cop.p.y  deL 
pues  de  auer  dado  es  jco.rñ.iz.feraliíegoa^  la 
differencia  de  quando  mayor  a  quaiicio  nieíior,j 
lo  mifoio  hallaremos  eiicl  fcguíido,  porque del- 
pues  de  auer  recebido  es  j  co  jj.u.y  defpues  dea« 
uer  dado  cs.j.eoVw.í».  y  íera  luego  ia  diHerecía.2í, 
de  quando  mayor  a  quando  menor.  Fdeuemos 
jnasdc  faber,qu'equa]  proporción  ay  de.p.partc 
del  primero  numero  para  la  parte  del  fegundo, 
laquai  el  primero  recibe,  tal  aura  déla  parte  del 
primero  la  qual  el  fegundo  recibe,para.io.parre 
del  mifmo  fegundo.y  la  demonílracíonferaeíla: 
$ea  A.  la  parte  del  fegúdo  que  el  primero  recibe, 
y  feaB.ia  parte  del  primero  que  el  fegundo  reci- 
be,y  pucs.p.es  tal  parte  del  primero,qual  A.es  del 
fegundoj  tal  proporción  aura  luego  del  primero 

Í)ára,9.qual  ay  del  fegundo  para  A.y  permutado 
a  proporcioiij  tal  proporción  aura  del  primero 
para  el  fcg u ndo, como  de.p.para  A.i'  por  la  mif- 
raa  raz5,porque  tal  parte  es  B.del  primero,qual 
lo.  es  del  fegundo,  tal  proporción  aura  áei  pri- 
mero para  B.  como  del  fegundo  para. lo.ypcrmu 
íandOjtal  proporcíó  aura  del  primero  para  el  fe- 
gundOjComo  de  B.para.iO.  Siendo  pues  alfi,que 
del  primero  para  el  fegüdo,es  como  de.p.para  A. 
y  del  mifmo  primero  para  el  mifmo  fegundo,es 
coiiio  de  B,  para  lo .  tal  proporción  aura  luego 
de  p.para  A.como  de  B.para  lo.  Fporque  quan- 
do 4.  quantidades  fon  proporcionales,  tanto  íe 
haze  naulriplicádo  la  jprimera  por  la  quarta,  co- 
mo multiplicando  la  legunda  por  la  tercera,  y  U 
primera  que  es  p,  multiplicada  por  la  quarta,  q 
c$io.ha;ce  po*  multiplicando  luego  A.por  B.ha^ 

remos 
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remos  po.Y  nianifieftoes,queA.yB.  juntos,  fon 
zh  porque  A.  es  la  parre  ckl  fegundo,  por  la  qual 
crelce  el  primero,  y  B.  es  la  parte  del  primero  q 
io  haze  diminuir,  porque  la  da  ai  fegundo,  yíon 
por  tanto  A.  y  B.  juntos^  la  diíferenda  q  fe  halla 
cnel  primero  » de  quando  mayor  a  cjuando  mc- 
iior,laqualauemos  demonilrado  ier  2 i. Partire- 
mos luego  21.  en  rales  despartes,  que  multipli- 
cando la  vñR  por  la  otra,  hagan  po  .  Las  quales 
hallaremos  por  la  regla  y.dcios  medios  propor- 
cionales fer  I  <í.y  (JvY  cílos  feran  A.y  B,porque  A, 
es  la  fegunda  quantidad,  y  B.la  tercera  deia$»4* 
pórcíonales.  ir  podremos  tomar  por  A.r5.ypo£ 
B.6.  y  por  el  contrario,  podremos  tomar  por  A. 
6.y  por  B.í  ^;  Eslacaufa  defta  €lecT:ion,q  de  qual- 
quiermodo  deftoidos,talproporcíon  aura  de.9, 
para  A.como  de  B.para.io.  Pero  porquedel pri- 
mero numero  que  bufcamos  paraelíegundo,cs 
como  dc.g.para  A  .las  proporciones  que  ha  entre 
los  mirmos  dos  números  primero  y  íegundo,fe- 
ran  differenres,y  aura  por  tanto  al  quefitodos 
refpueftas,  y  preíupueíia  toda  efta  theorica,  co- 
mentjaremos  agora  a  obrar  de  principio,  dizien- 
do  affi;  Porque  las  dos  diíTt rendas  fon.í8;y.24. 
juntarlas  emos,  y  harán» 42.  cuya  mitad  es  2¡. y 
muítiplicaremo,s.í;.  parte  del  primero  numero 
por.io.partedei  fegundo,y  hará.po.y  partirtftios 
Í0S.21.  en  tales  dos  parres,que  la  vna  multiplica- 
da j3or  h  otra  hagan.90,  y  obrando  por  la  regla 
de  los  medios  proporcionales,hallaremos  q fon 
fitas  dos  partes.  15  y. d.  y  conforme  ala  doífñm 
que  agora  auemos  rraído,la  propordon  del  pri^ 
mero  numero  de  los  dos  que  buícamoSjparael 

íegun- 
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fegutidOjfera  como  de  Ios.9.par.tedelmifmopri-  ' 
mero  numero  para.i5,que  es  la  paité  del  íegun- 
do  que  recibe  el  primero,  y  fera  entonces  el  pri- 
¡Tieio  numero  menor  que  el  fegundo,  y  porque 
cl  quefito  tkñc  dos  refpueftas,quádo  eí  primero 
numero  fuere  mayor  que  el  fegüdo/eratal  pro- 
porción del  primero  para  el  fegüdo,como  ae.9. 
parte  del  primero  para  6  parte  del  iegundo  ^re- 
.  cibe  el  primero.  Siguiremos  pues  entrambas  |as 
partes,y  primera  mete  porncróos  la  proporción 
del  primero  para  el  leguncío  fer  de.p.para.  15.  y  q 
el  primero  es.p.co.  y  el  Iegundo.  J5.C0.  daremos 
al  primero  .15.  que  es  la  parte  que  recibe  del  fe- 
gundo,y  refultara  el  primero.g.co.p.  i  <;,y  Tacare- 
mos eftos  i5.del  fegundo,y  quedaran  del fegun- 
do  is  co.m  b"'  y  porque  hecho  eítojla  differencia 
entre  el  primero  y  fegildo  es  iS,juntaremos  cftbs 
j8.con  15-  co,ríi.  15,  y  harán  i^  co.p.3.  que  relüka^ 
ranyguales  aj)  co.^.i  s.Yguaíáremos  Tacando  lo 
íuperfluo ,  y  quedaran  6  co  ,  yguales  a  iz.  que  es 
fimplc  con;ügacion.Partiremos  !2,por  6.y  ver- 
nan  2.  por  valor  de  la  cofa  ,  Y  porque pufimos 
el  primero  fcr  p  co,  fera  por  tanto  18.  y  porque 
el  iegundo  pufimos  fcr  15  co.  fera  por  efta  cuen- 
ta jo,  y  quadra  con  las  condiciones  q  Ion  pue- 
rtas encl  preíente  cafo.  Porque  15-.  es  tal  parte  de 
Ios.50.que  hallamos  fer  el  fegundo,quaL9les  del 

{>rimerOjque  hallamos  fer  .18.  dando  luego  Ij^,  a. 
os  .»8.  haremos.53.  y  tacando. 15.de.30,  quedaran 
15*  y  fera  por  tanto  la  differencia  .18.  entre. 3  j, y 
los  .if.  que  qacdan  del  iegundo.  líen  el  numero 
6*  es  tal  parte  del  primero,  qual.io.es  del fegun- 
dojdsrenios  pues  eftos.^.alfegundojy  hara.3(S. 
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y  facaremos  los  mifinos.  í>.del  primero,y,quedar 
íchanjz,  y  fera  luego  la  dílfcrencía  entre.jd.y.u, 
el  numero  .24.  aííi  como  fe  pedia. 

Para  la  otra  reípueíTa  obraremos  aíTi ;  ]^orne- 
tnos  la  proporción  del  primero  numero  para  ú 
'  íegundo  fer  de  .i?,  para*6.  y  que  el  primero  cs,^. 
co*yel  fegudo.é.co.  Sacaremos  el!tuniero.<5,del 
feguíido,c|uc  es  la  parte  q  del  recibe  el  primero, 
y  ¿arlo  emos  al  primero,  refultara  luego  el  pri- 
mero.^vco.pií).  y  el  íegimdo.íj.co  m  <^.  y  porque 
hecho  efréja  differencía  entre  clpriuiero  y  el  ít' 
gondo  cs.íjg.  i  tintaremos  eftos.  i8.con.<í.co.m.(í. 
y  haran.<í.co.f  12.  que  (eran  yguales  a.g.co  .pr  (5, 
Xguaiareittoi^ facando  lo  fuperfiuo  ^y  quedaran 
6.  yguaies^a.54Co  ,  Partircmosé.  por.^.  y  verhan 
1 .  poí  valor  de  la  cofa  .  F"  por  que  puíimos  el 
primero  nurntro  fér.p.co-  fera  por  cfta.cuenta;t8. 
y  elfegtiíjdojporque  es.^.co,  íera.u.y  también 
<|uadra  con  lo  que  fe  pedí  a.  Porque  .p.  es  tal  parte 
aá  priiiierOjquaK<>.csdei  regundo,daremospor 
tanto  eños.6.  al  primero^y  lacarlos  emos  del  íe- 
gundo,y  refultara  d  primero. 24.y  el  fegundo.é. 
y  l-era  luego  ía  dííFerécía  eiitre.24.y.á.tel  numero 
i8.afli  como  fe  pedia,  itcn.15.es  tal  parte  del  pri 
mero,qual.io.cs  del  fegundo,  porque  es.|.el  im^ 
inero.15.  del  numero.tS.  yes.^.el  numero. lo.del 
numero. 12*  facaremos  pues.i'j.  ¿el  primerOjy 
quedarle  han. 5 .  y  daremos.tj.  al  fegundo,  y  re- 
íultara.27.y  fera  luego  ía  diíferencia  entrc.j-y.a;. 
el  numero.24.  affi  como  fe  pedia. 

78.  Partamos. aíí.en  tres  partes  proporciona- 
Sfi$,y quefean  tales,que muiriplicado ía  primera 
por.a.y  ía  fcgunda  por.^*  y  la  tercera  por, ¿jí. to- 
das 
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das  tres  partes  affi  muiíiplieadas  hagalt+p4.Por- 
nemos  la  fegunda  parte  fer.r.co.y  ferari  luego  hs 
otras  despartes  juntas  primera  con  íercera,2<í. 
m.  I.  co.  y  porque  quando  tres  quantidades  fon 
propordonaieSj  tanto  í'e  haze  multiplicando  h 
primera  por  la  terccraj  quanto  la  fegunda  en  ís 
mifma,como  por  Euclides  fue  demoítrado  ene! 
libro.6.por  efta  caufa,porq  muítiplicando.i  co* 
que  es  la  fegunda,en  ñ  inifma,hazc.i.  ce.es  ne- 
ceíTario  que  la  primera  parte  por  la  tercera  Tien- 
do multiplicadas, también  hagan.i.ce.y  porque 
la  primera  y  tercera  juntas  fon.x5.m  i.có,  parti- 
remos cftosié.m.t.co.cn  tales  dos  partes,que  la 
vna  multiplicada  por  la  otra,haga.i.ce.  y  vna  de 
las  partes-  fcra  la  primera  délas  tres,y  la  otra  fera 
la  tercera.  Efta  partición  haremos  por  la.7.regla 
de  los  medios  proporcionales,  y  halláremos  la 
primera  parte  fer.t^.m.l.co.m.R.v.i^^.m.^cí.iñ. 
i3.co.y  la  otra  que.  quadara  por  fercera,fera.tMñ. 
j.co.p.  R.v.i69.m  ^.ce.m.i^.co.  y  la  fcgunda^que 
es.i.co,  quedara  enel  medio,  y  todas  tres  juntas 
hazen  ,té.  Multiplicaremos  la  primera  por  .2.  y 
haremos  i^.m.r.co. menos  dos  raizes  vniuerfales 
de  i6^,m.^xt*m.i:^.co.y  lafcgúda  por3,hara3  co* 
y  la  tercera  por  4,hára  52.»*. 2.co,p.4, raizes  vni- 
uerfales de  i^9.m.|.ce.w.i5.co,Iuntaremos  todas 
¡as  partes  affi  muitiplicadas,y  hará  yS'.p.  dos  rai- 
zes vniuerfales  de  ií^,m.lf,cc.m.  ¡  3  .co.las  quales 
dos  raizes  valen  tanto  como  r  v.<$76.m.'3.ce.m. 
J2.C0.  Yguales  feran  luego elnumero  94.  y 78.^. 
RV«(S7<5.m.3.cc.m.52.co.  facaremos  los  7¿de  en- 
trambas las  paríes,y  quedará  í<í  yguales  a  RV.675 
iii«3«ce.iii»  5i»co.  y  multiplicaremos  los  lé  en  fi, 

a  y  ha- 
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y  haremos  25-6, y  la  rais  vniuerfal  multiplicada 
en  rehará  67í).m,}  .ce.m.jj.co.Yguales  íeran  lue- 
go 256.y(íÍ76.m.5.cc.m,5r2.co.yrcftaurandolo  di- 
minutOy  tememos  256. p  j.ce. p.fi.co.  yj^UáUsa 
676.  facarcmos  lo  füperiiuo  que  es  zs^^y  reluJta- 
ran  j.cc,p.52.co.yguales  a  42o.KeduzireíTios to- 
do a  Vil  cenfo  partiendo  todo  por  3^  y  quedaran 
ünaimenre  i.ce.p.i/.co.j.  yguaies  a  140,  que  es  la . 
primera  de  las  compueil-as.  y  la  obra  lera  elh:La 
mitad  de  17 1  es  H I ,  que  multiplicados  en  fí,  ha- 
sen  7s  g-.  los  quaks  juntaremos  con  140,  y  harán 
3 15 1  j  cuya  raiz  es  ¡  4  f .  de  la  qual  lacarcmos  Sf , 
y  quedaran  6  por  valor  de  la  cofa,  y  tanto  lera  la 
segunda  parte,  y  porque  todas  tres  fon  lóA'crm 
luego  zo.  la  primera  con  la  tercera  .  Y  para  qu^ 
íepamos  quanto  es  cadayna  délas  poríi,  parti- 
remos 20  en  tales  dos  partes,  que  íiendo  la  vna 
multiplicada  por  la  otra,hagan  g&.quc  es  el  qila. 
drado  déla  fegunda  parte  proporcional,  y  halla- 
remos ler  la  vnadelks  2. que  fera  la  primera  délas 
íies,y  la  erra  fera  ig.  que  fera  la  tercera, y  quedan 
z.y  6.  y  8.  en  continua  proporción  proporcio- 
nales, con  la  condición  ibbre  dicha,  que  la  pri- 
inera  por  2  multiplicada,  y  la  fegunda  por  ^.  y  la 
tercera  por  4.hazen  todas  94»  V  podremos  elcu- 
far  el  trabajo  de  partirlos  2o.en  dos  partes,  que 
multiplicadas  hagan  ^(k  calculando  quanro  es  la 
primera,la  qual  hallamos  fer  ij.w.j  co.ñí  r.  v.i^p. 
»í4ce.»;.i5CO.porque|ce.valen  íJ'Yi^  co, valen 
78,qüe  fon  icjjos  quales  facaremos  de  i6p.y  que 
dará  íí^xuya  rai;![  es  S,y  tanto  vale  la  nv.y  eítos 
H  facaremos  de  q.m.l  co,  y  quedaran  2  por  valor 
déla  primera  part.e,y  fera  luego  la  tercera.  18. 

7q*Buf- 


DE  S^W^-,A:_     OBRA,  i8g 

'  7<)«  Bufqucttips  dos  números  en  proporción 
de  4  para  5,  que  recibiericío  el  primero  tal  parte 
del  fegudo,qual  parte  es  4  cid  miímo  primerOj 
refuiteelpriojerp  triplo  deio  que  queda  del  fe- 
gundo,y  que  recibiendo  elfeguado  tal  parte  del 
priiTicro,quai  5  es  del  miímo  legundo,  refulte  el 
fegüdo  quadrupio  délo  que  queda  del  primero. 
Pues  la  proporción  del  primero  para  el  fegundo 
es  como  de  4,  para  5,  pornemos  el  primero  fer  4 
co.y  fera  luego  el  fegundo  5  co.y  lera  por  eíia 
caula  tal  parte  4  del  pnmero,qual5  es  del  feguii 
do,  porque  fi  4  co.  dan  4,  es  neceflario  que  5  co, 
dan  5.  Quiraremos  $  délas  5  co.  y  darlo  em os  a 
las  4Cp.refulrara  luego  el  primero  4.co.p.5,y  del 
fegundo  quedaran  j.co.m.jj  reman  proporcíó 
tripla 4,.co.p. 5.  para  5'.co.  m.^.y  multiplicando  j 
có,w.5-.por3,  haremos  15. co  w.i^^yguales  a^.co. 
f  .«í.Ygualaremos  reííaurando  lo  dimínuto,y  fa^ 
cmdo lo  rupcrfluo,y refultaran íinalméíe zo.ygiu 
les  au.co.que  esíimple  coniugacion-.partiremos 
pues  20  por  ír,'y  vcrna  1  -r?  por  valor  de  la  cofa, 
y  porq  el  primero  es  4  co. multiplicaremos  i  ^í 
por  4,y  haremos  7  TT  j  Y  tanto  lera  el  primero,y 
juntos  ixf  valor  de  i.eo.con  eítos  7  yi, haremos 
9i-x,  y  tanto  í era  el  fegundo,  y  tienen  eílos  dos 
números  las  condiciones  ibbrcdichas  ►  Porque 
dando  alprimiero  5,harcmos  12  jj  ,y  quitado  los 
delfegundo,  reftaraa4  yf»  y  manifieíio  es,q  u  y| 
fon  triplo  de  4  -j-f .  ltcn,dando  al  fegundo  4,  rc- 
fultara  15  tt-  >'  quitando  4,  del  primero,quedararj 
5fl.  yrpanitieíto-eSjque  15  yy,  fon  quadrupio  de 
^y|,  Efte  cafo  tratamos  fimplemente,fin  que  el 
íegundo  numero,que  pofimos  fer  5Xo.recebieíTe 

a  r¡  ád 
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del  prímero^porq  en  aquel  excmplo  no  fueneccf 
íario.Pero  en  otros  cafos  no  fera  bailante  el  dif- 
curfo  que  he2Ímos,porq  ü  pufieramos  por  con- 
dición, que  recibiendo  el  fcgundo  tal  parte  del 
|>nnicroqual  5  es  del  mifmo  fegundo,  refultafe 
mayor  que  lo  q  queda  del  primero  en  otra  qual 
quier  proporción  que  nó  fea  quadrupla,no  ha- 
siendo  mas  difcurfo  que  el  que  hezínios,verníá 
los  mifmos  números  q  auemos  haIIado,los  qua- 
les  no  podriañ'refponder  al  cafo  que  fe  propufo, 
y  pornemos  por  tanto  otro  cafo  con  masdifcur- 
íos,y  quedara  Regla  general. Bufquemos  dosnu 
meros  en  proporción  de  4  para  5:,que  recibiendo 
el  primero  tal  parte  del  fegundo ,  qual  52  es  de! 
snifmo  primero,refulte  el  primero  duplo  délo  q 
refi-a  de!  fegíído,y  que  recibiendo  el  fegundo  tal 
parte  del  primero  qual  75  es  del  mifmo  fégüdo, 
refultccl  fegundo  odtuplo  délo  que  refta  del  pri- 
snero.Porncmós  el  primero  ier  4  co.y  fera  luego 
el  fegundo  5  co.y  diremos  por  Regla  de  5/1 4.C0. 
nos  dan  52  por  parte  fuya^quáto  nos  dara'í.co, 
por  femejante  partea  multiplicado  y  partiendo, 
vernan  40.  Daremos  por  tanto  40  a  las  4  co.  y 
quitaremos  40  délas  5.C0.  y  feran  4.co.^.4o.du- 
plo  de  5'.co.m.40.  F  diremos  por  Regla  de^jfi 
j.co.nos  dan  parte  fuya7^,qu3to  nos  dará  4  co. 
por  femejante  parteí  multiplicando  y  partiendo 
vernan  do. Daremos  luego  60  a  las  5  co.  y  quita- 
remos 60  délas  4  co.y  refultaran  5.C0  p.tfo.oíílu- 
pío  de4.co.m.6'o.  V  porq  4.C0.P  4o.tíenen  pro- 
porción diipla  para  las  f.co.iíi.4o.y  la  otra  pro- 
porción es  oifíupla,c5uiene  ygualar  las  propor- 
cione sj  efto  fe  harajo  haziédo  creícer  la  menor, 

o  di' 
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o  díminuiendo  la  mayor.La mayor  jpporcion  fe 
diminuie  o  haziendo  mayor  c¡ coíifequéte,o  ha- 
ziendo  menor  ei.anteccdente,y  la  menor  propbr 
don  ú  augmenta^  o  haziendo  menor  el  confe- 
qucnte,o  haziendo  mayor  el  antecedeníe:y  iodo 
cík  fe  entiende  en  las  propoi^iones  de  mayor 
dcfigualdad ,  porq.en  las  de  menor  defigualdad 
todo  va  por  el  contrario.,  Y  paríi.quc  fácilmente. 
obremob.íi  qremos  h^zer  crefcer  la  menpr,mul« 
íipliearemos  el  confequéte  defa  proporción  me- 
nor por  la  denominación  de  la  mayor,  y  el  pro- 
ducto fera  el  antecedente  déla  ^porción,  cngen- 
dradajque  es  ygual  a  la  mayor.iüo  es  Regla  ge- 
neral, pero  en  eíle.cafo  nweftr.ores  la  obra  ni uy 
mas  fácil  por  otro  modo  .  Nos  queremos  hallar 
quantídad  que  tenga  jpporcioodupla para^.co. 
m.40.a{ñ  como  la  tiene  5.co.p.iSo;para4,co.»i.6o. 
y  porque  4.co./i^.4o.tienen  para5,co.m.4o.  pro~ 
porción  duplajmultiplicaremos^eftas  4.co^.4,o, 
por  4,y  haremos  ií>,cp.p.i¿)o.,q«e  neccfiariamét© 
rernan  propordip.n.o,¿5:iipla  para  5'.co  m.40.  poi 
qel  quadruplo  del  duplo  es  oduplo  del  fimplo, 
Taljpporció  aura  luego  de  ló.co.p-iíío.páraf.co» 
ÍTj.40.qualay  dc.5.co.p.6o,pa'ra4.co.Hi.<5o.yporq 
quadoquatró  quantidades  fon  jpporcionales,l<í 
primera  para  la  ícgüda,aífi  comoja  tercera  para 
la  quarta.tanto  fe  haze  multiplicando  la  prime» 
rapor  laquarta,como  la  fegundapor  la  tercera, 
multiplicaremosJa  primera  por  la  quarta,  y  ha-* 
ran  d^^ccm  52o.co.»i.9<5oo.y  multiplicaremos  la 
fcgundapor  la  ícrcera^y  harán  2^.ce.p.ioo,co,MÍ* 
i4oo.y  cttos  dos  producios  feran  yguales.  Ygua 
humoÁ  reítaurando  io  díjsiinuto,  y  facancio  Iq 
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fuperíluo,y  quedaran  finalmente  4so»co,p.72oo. 
yguales  a  jp.ce.y  partiendo  todo  por  el  nume- 
ro délos  cenfos,reíültarS  io,co»jfp.i84Tf'yS"^ 
les  a  vn  cenfo.  que  es  ia  tercera  délas  cópiíeftas. 
y  la  obra  fera  cíía;  í^a  mitad  de  las  cofas  es  5  jf 
cuyo  quadrado  ^  1^  y||.  con  el  juntaremos ei 
numero  i84x|»  el  qual  quebrado  vale  tanto  co- 
mo ^IJ.y  feraiasúmadelíos  213^11.  cuya  raiz  es 
¡4-i|.la  qual  juntaremos  coa  s  ifj'í"^  ^*  ^^  mina 
del  numero  délas  cofas,  y  harán  io,  y  tanto  fera 
el  valor  déla  cofa.F  porque  el  primero  numero 
píifimos  fcr4CQ.fera  por  efta  cuenta  80,  y  clfe- 
gundo  numero^que  es  5.C0,  fera  loo.y  ia  cxpcri* 
encía  affi  lo  dizer porque  3a  fonf  de  80,  y  4^0  fon 
I  de  Í0O5  rccebiendo  pues  40,10 s  80  rcfultan  120, 
y  quitado  délos  loo  elnumero405quedanle6o, 
y  aifí  refulta  el  primero  duplo  délo  q  queda  del 
íegnndo.  íten,75  fon  |dejoo.y  <Soíon|dc8oj 
leccbiendo  pues  <5o,los  iop.rciiilfan  i6o.yfacan^ 
do  60  délos  8oj,quedan  10.  y  queda  por  tanto  los 
160  en  proporción  odupla  con  ios  20. 

80.  Partamos  26  en  tres  partes  proporciona- 
les,y  que  fcan  tales>queia  primera,  que  es  ¡ame- 
-nor,riendo  multiplicada  por  ^.y  iá  fegunda  por 
f/ea  la  suma  dellas  ygual  a  la  tercera  multiplica- 
da por  z,  Pornemos  la  fegunda  parte  fcr  2.C0.  y 
íeran  luegoja  primera  y  tercera  juntas  i6 .  á.  2. 
eo.Partifemos  pues  eftos  26.m»2  co.en  tales  dos 
paríe$,que  multiplicando  la  vna  por  ¡aotra,ha- 
gaatanro  como  2 co.en finque  fon4.ce. para  que 
quede  la  fegunda  parte  que  es  2  co .  por  medio 
propordoáai  caue  las  dos  parces  de  ¿ó^é.i  ca» 

ycílo 
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y  efto  haremos  por  la  7  Regla  de  los  medios  pro- 
pordonn'cs  por  eíh  arte  ;  La  mitad  de  zd.m.z, 
co.es  13  m  ¡  co.  cuyo  quadrado  es  i6(^.p.i  ce»  rñ, 
3Ó  co.dcl  qual  ficaremos  los  4  ce.  y  qaedarlidi;». 
m.3.ce.ni  zií  co?cuya  rai^  vníuerfal /untaremos 
con  i).iñ.i  có.  y  tememos  la  tercera  parte  pro- 
porcional, que  es  la  mayor  de  2(?.m.  z  co.y  íacar 
laettios  délos  13. rá  i  co.y  cernemos  la  primeraq 
es  la  menor .  Aíü  que  la  primera  parte  propor- 
cional fera  i^.m  1  co.w.a.v.KÍp.m.i  ce.vi,g6xo.  y 
la  fegunda  iera  1  co.  yjla  tercera  j ;  .ra,j  covp.R. V. 
líí^.m  5  cejh.¿6  co.Mu.Uspíicártmos  pues  kpri- 
merapor^,  y  liara? 9.1TÍ. jco.  m. tres raisesv ni-  • 
Heríales  de  t%m".^  ce.wi. 26" co. y  efto  juntaremos 
como  co.  quetanco  es  la  fegunda  multiplicada 
por  <r  y  hnran  39.-p.7  co.m.tres  raizcs  vnitiéría- 
ies  dé  165;  m  3  ccJuiá  óo.y  cfta  sUma  ha  de  íer  y- 
Q;üé  ala  tercera  parte  multiplicadií  por  2.  laquai 
es  2^  ni, 2  co.p.dos  raizes  vníuarfales  de  \(y<).m, 
5  ce.)«.26  co.  Vgualaremos  reítaiírando  lodimí-. 
ilufo  en  las  2  cotytiernemos  39'./?.9.co.fetres  rai- 
zes vniuerlales  de  í69.m  jce.'m.  16  co.  yguaksa 
a6.  p/dos  ratees  vniuerfíiles-de  vé^.mi^xe.m.zá» 
co.  y  reihiurando  ío  diminuto  en  las  raiíes,rcr- 
nf-mosíg  p.9.co.yí>uales  aié-p.í.raizésvniucr- 
fales  de  1 69.111.5. ce  m.aé.co.  Multiplicaremos 
pues  la  raíz  vniufrfal  por  5^  y  hará  r  v.  422^.  rfj« 
75,ce.m  éjo.co.yíruaícs  feran  por  tanto  59  p.p  co. 
y  26.P.RV.4225  itt.75^.ce.w.<Í5o.co;y  facaremos  lo 
füperfluo,que  es  z<5,yquedararí  finalmente  y^ua 
les  íj.p.p.co.  y  rv.  4,2 Jf.  m  75.ce,  7»  650.CO.  y  ios 
fus  quadrados  tambié  feraií  yguales,  y  es  el  qua- 
drado  de  í^.f.^.co.clnumero  i69.p.8i.ce.p,i$4.co. 
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y  clqiiadrado déla  raíz  vniuerfal es  4225**  é,  jf, 
ce.m.^yo.co.  Fgualaremos  rííVáurando  lodimi- 
nuto,,y  íaundo  io  fup«rfluo,y  rcfukaran  ijó.ce.p, 
884.CO.  ygüales  a  4.o$6.  Paríiremos  todo  por  ti 
numero  délos  cenros,quecs  156,7  tememos  t.cc. 
p.jf.co.  f^ygualcs  a  2í),cj  es  Ja  primera  délas  com- 
pueílas,y :1a  obra  fera  el>a.La  mitad  de  5  f  es  2 1, 
que  multiplicados  en  ñthaz^n  $  ^.los  quaics/un 
taremos  con  26,y  harán  54^^,  cuyaraiz  es 5^,dc 
la  qual  facaremos  2  J,  y  quedaran  3  por  valor  de 
la  cola,y'porque  kíeguda  parte  era  2.co.fera  por 
efta  cuenta  <?,y  la.prii?i'era;y  tercera/ untas  jferan 
lo  qiic  queda  de  jKíjque  e?;2o..  Partiremos  pues 
20.  err  tales  do$;parfes,q.ue  multiplicando  la  vna 
por  la  ótra,hagan  ^ó,  que  es  el  quadrado  dcla  fe- 
gunda  paríCjy  hallaremos  poríuRegl3,q  la  me- 
nor f  s  2, y  cña  fera  la  primera,  y  la  otra  lera  |,  q 
fera  la  tercera  parre  de  las  tres,  en  las  qualcs  c$ 
partido  el  numero  26,  y  lomifmo  podremos  fa- 
ter  calculando  el  valor  déla  primera  parte, la 
qual  era  i3,m.i.co.m,RV.!(íp.m.3.ce.m  lé'.co.que 
por  quanto  el  valordela  cofa  es  fabido,la  prime- 
ra parte  fera  conofcida,y  la  tercera  también  fera 
conofcida. 

Si,  Parramos  n  en  tres  partes  proporciona- 
les, y  que  fcan  tales  que  los  fus  quadrado sjun- 
íoSjhagan  pó.Pornemos  que  la  fegunda  parte  es 
axo.yferafi  luego  la  primera  y  tercera  juntasa. 
»/.2.co.yporq«cIa  íegunda  multiplicada  en  ff, 
haze  4.ce.partiremos  i2.w.2.co.en  tales  dos  par* 
tes  que  la  vna  multiplicada  por  laotra,hagan  4 
c&para  ^  queden  todas  tres  en  vna  mifma  pro- 
porcíoííconíinuadas.3r  cito  fe  hará  por  la  7, Re- 
gla 
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la  délos  medios  proporcionales,  dizkndo  aííis 
a  mitad  de  i2,m.2*co.  es  6.m.i.co,  cuyo  quadra» 
do  es  jó.^.i.ce.w.u.co.del  cjual fajaremos  4.CC.  y 
quedaran  3<í.m.5.ce,m.i2.co.yportanto  6.m.i.cOp 
m.RV.jó.m.^.ce  m.í2  co.  ferala  primera  parte,  y 
la  otra  que  es  la  tercera  de  las  tres  proporciona- 
lesjferaó.m.i.co.p.RV-jíS.w.j.ccm.ia.co.Seraluc- 
go  ei  quadrado  déla  primera  parte  |6«  f  .í.ce«m» 
u.co,p,36.w.?.ce.ni.iz.co.  menos  dos  multiplica- 
ciones de  6.  iñ.i.co.  por  RV.|<í,m.|.cc.m,i2.co.|. 
el  quadrado  déla  fegunda  parte  es  4.CC.  y  el  qua- 
drado déla  íerceraparte  fera  jé*/ .t.cc.  m.i2.co.p» 
36.  m.3. ce. m.x2.  co.p.dos  multiplicaciones  de  6.ínv 
t.co»  por  R  v.56.m.3.ce.rt),  iz.co.y  la  suma  de  to- 
dos eftos  quadrados  es  144. m,  4.8.CO,  y  quedan 
de  fuera  dcfta  suma  las  multiplicaciones  de.é.m.  • 
i.co.porR  v.jíí.m.  5. ce.  m.i2,co.  porque  las  dos 
dellas  fon  declaradas  por  p.y  las  dos  por  m.Ter 
nemos  luego  por  efta  cuenta  ¡44»m»48.co.ygua- 
Íesap<í.Ygualaremps,y  quedaran  finalmente  48. 
yguales  a  48, co, Partiremos  4Spor  48,y  verna  i 
por  valor  déla  cofa  ;  y  fera  luego  ¡a  fegüda  parte 
2,  cuyo  quadrado  fera  4.  Sacaremos  los  2  de  12, 
y  quedaran  10  por  valor  déla  primera  parte  y  tés  ■ 
cera;  partiremos  por  tanto  eftos  10  en  tales  dos 
partes  que  la  vna  multiplicadapor  la  otra,  haga 
iq,y  fera  la  menor  dellas  j.m.R.ii.que  fera  la  pri- 
mera parte  deías  tres  proporcionales,y  la  otra,^ 
es  la  terc€ra,fera  y.f  .a.ii.y  lo  mifmo  hallaremos 
calculádOj.porque  la  primera  parte  era  6.rá.i.co., 
íTVvit,y,;3)6im-3.c€.m,i  2.co.y  pues  d  valor  déla  co»- 
fa  es xonofcido,el  valor  délas  partes  fera  conoC 
cido-Y  queias  partes  4c:  u  íí;an€ftas,]aexpcricn 
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cíalo  díze,porquc multiplicando  5  m.R.ai.por  5, 
j^.ii.2í,hareinos  25.n1.11.que  es  4,  y  raiuo  haze  la 
kgunda  multiplicada  cnfi,  por  lo  qual  quedada 
ro  que  fon  proporcionales.  V  que  ios  quadrados 
de  las  partes  todos  en  vDá  suma  haga  9(5,cs  muy 
claro,  porq  ue  cl  quadrado  de  5.  m.R  i  i  .es  25  p.21, 
que  fon  4Ó  menos  dos  multiplicaciones  de  j.  por 
R.ií.y  el  quadrado  dej.p.R.ii.es  4.6  p.  dos  muj- 
íiplícacioncs  de  ^  por  r.  2!.  y  el  quadrado  de  la 
fegunda  parre  es  4,que  todo  ¡unto^haze  95. 

Y  defta  obra  hecha  por  Algebra  podremos  co- 
Jigir Regla,para  ñn  Algebra  en  lemejanres  cafos 
conofcér  la  fegunda  paríc.ExempIo  en  efte  niif- 
snocaroiMultipb'caremos en  íi  mifmo  el  nume* 
ro  que  queremos  paríír,el  qual  es  ii.y  hará  J44, 
y  deAos  144  facaremos  la  suma  dejos  quadrados, 
la  qual  es  95,y  quedaran  4g.y  la  mitad  que  f  s  24 
partiremos  por  el  mifmo  numero  i2jy  vernan  2, 
quefera  lafegunda  parte .  Otro  cxcmplo;  Sea  el 
numero  í4  partido  en  tales  3  partes  proporcio- 
nalesjque  los  í^us  quadrados  juntos  hagan  84, 
Multiplicaremos,  en  íi  i4jy  hará  i^ó.deitos  i^6  fa 
caremos  los  8.4,y  quedaran  íía,cuya  mirad,que  t$ 
S^  partir-emotíjpor  i4,y  vernan  4,que  feran  la  fe- 
gunda  parte  ;  y  las  otras  dos  partes  muy  fácil- 
mente podra  fer  conofcidas.  Porque  partiremos 
los  io?que  faltan  para  i4,cn  tales  dos  partes  que 
3a  vna  multiplicada  por  laotra,haga  tanto  como 
«i  quadrado  déla  fegunda,cl  qual  es  i6,y  obrando 
por  la  7, Regla  délos  medios  proprocionaleSjha- 
llaremos  que  la  vna^que  es  la  primera  dehs  tres^ 
es  i,y  la  otra^que  es  la  ícrcera,es  &.  Otro  exem- 
plo:^€a  cl  numero  »p  pactldo  en  taks  sres  partea 
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proporcionales, que  los  fus  quadrados  ¡untoi 
hagan  1^5.  Diremos  aííi;Ei  quadrado  de  19  es  361, 
defqiiaí  íacaremos  ios  135.  y  quedaran  ziS.  cuya 
mitad  es  114.,  el  qual  numero  114  partkemospor 
i9,y  verná  é  por  la  feguda  parte.  Y  para  conoicer 
las  otras  dos,primera  y  tercera,  porq  el  numero 
q  queda  de  t^  es  i5,partirlo  emos  en  tsks  partes 
que U  vna  multiplicada  por  la  otra,haga  36, que 
es  el  quadrado  déla  f£gunda,y  hallaremos  que  la 
vna  eS4,y  la  otra  es  p.  fon  luego  las  tres  partes 
4.y6.  yp.  lasqualcs  fon  proporcionales  en  pró- 
porcionfefqu jaltera^la  tercera  parala  fegunda,y 
la  fcgunda  para  la  primera  j  todas  juntas  fon  19, 
y  los  fus  quadrados  fon  i;^. 

8i^,    Bufquemos  dos  números  que  tanto  ha- 
gan juntos  en  vna  súma,como  mulriplicados  el 
vno  por  el  otro  5  y  que  los  fus  quadrados  ,y  los 
luifnnios  números  iodo  ;unto,fea  90,  Pornemo$ 
que  ios  dos  números  que  bufcamos  juntos,  fean 
i.co.y  pues  tanto  han  de  hazer  juntos  como  muí 
íiplicados  vno  por  otro,  partiremos  ico.porla 
f.Regia  délos  medios  jpporcionaies  en  tales  dos 
partes  que  la  vna  multiplicada  por  la  otra,  haga 
1.C0.  y  laobra  fcra  eíla;  la  mitad  de  i.co.multipli  - 
cada  en iijhara  grce,  defte^  ce.  facaremos  t.co.  y 
quedara|ce.  m.  f.co.  y  fcra  luego  la  paite  mayor 
|.co.f>,R  v.|ce.m.i.co.  y  la  menor  fera  |  co.m.KV. 
I  cc.mvr.co.  El  quadrado  defta  parte  merícr,ferá 
^cé  |4ce.m,í.co.menos  dos  multiplicaciones  de 
I  co,por  R.  v4  ceim.i  co.y  el  quadrado  déla  ma- 
yor fera  I  cc.pl  cc.m.i.co.y  mas  dos  multiplica-; 
cionesde|co. por  R V  4ce,m.i  co.  yporquc  las' 
fíiültiplicacioncs,qu$  íe  liazen  por  las  raises  vni-- 
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Heríales,  porque  las  vnas  deshazen  lasotras,que. 
dan  de  fuera  dcla  suma.feran  luego  los  dos  qua- 
drados  juntos  í,ce.m.2,co.  y  juntando  les  i.co.q 
es  lo  que.  valen  los  dos  números  /untos ,  harán 
i.ce.m.i.co.ycíloferayguaIa9o.Ygualaremos,y 
íernemos  finalmente  po.p.  i  .co.yguáles  a  i.ce,  q 
es  la  íegüda délas compueftas.y iaobraferaefta: 
La  mitad  de  %  es  |,  cuyo  quadrado  es  ^ ,  que  con 
los  9o,hará  90  ^ijCuya  raiz,que  es  pi,  juntaremos 
con  ia  mitad  délas  cofas^que  es  |,  y  haremos  10, 
q  ícra  el  valor  déla  cofa,y  ios  dos  números  jun- 
i:os,y  porque  todo  junto  erapo.fera  luego  d  va- 
lor délos  dos  qiiadrados  2o,  y  quanto  fea  cada 
vno  délos  dos  números  por  fijfaberemos  calcu- 
lando. Porq  el  numero  mayor  es  ^  co.p.RV.i^ce. 
WM.co.y  fera  luego  el  quadrado  déla  raíz  vniíier. 
fal  ;^.ce.w.i.co.y,porqueeí  cenfo  vale  ioo,el  valor 
dc^ce,  fera25.delqual  facaremos«o,quecs  el  va 
lor  de  i.co.  y  quedaran  t^-  por  el  valor  del  dicho 
quadrado,y  la  fu  ra¡;^fera  por  eña  cuenta  R.ij.y 
porque  ^  co.  vale  5-.  fera  luego  la  parte  mayor,  de. 
io,quecs  el  vno  délos  dos  números  j.p.R.if.  y  d 
menor  f.m^R.is'.que  juntos  haj^en.io.y  multipli- 
cados también  hazeii.io.  porque  hzzm,zS'f}iíis> 
y  el  quadrado  de.5.p.R.ij.cs,4o.§.R.iyoo.y  el  qua 
arado  dc.y.w,R.i5.cs»4o.w¿R.iyoo.  y  juntos  ha2é 
So.  que  con  los  jo.que  es  el  valor  de  los  dos  nu- 
meros,hazen.9o. 

8^,  Partamos-60.  cn,4.parEes  proporcionales 
m  continua  propí)rcion,por  tal  modo  q  la  pri- 
mera y  fegunda  juntas  fcan.íí.y  la  terceray  quar 
ía  f  untas  fcan.f4.  Manifiefto'£S,que  ñ  de  la  pri- 
mera para  la  feguada  es  sal  proporcíó,como  de 
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la  tercera  para  la  í^uaría,fera  luego  permutan^ 
do  la  proporcÍGn,  tai  pro|pordon  de  la  primera 
para  la  í£rcera,como  cíela  icguñda  para  la  guar- 
ía, y  por  la  propoíidon  15 ,  del  quinto  litro  de 
Euclides  de  la  primera  y  fegunda  juntas  para  la 
tercera  y  q uarra; untas, fera  raí  proporción  co- 
mo déla  primera  para  la  íercera.Pógamos  pues 
la  primera  parre  fer  1  co.y  diremos  por  regla  de 
trtSyfiá  primera  y  fegunda  nos  dan  54.  que  fon 
la  tercera  y  quaría,qUanío  nos  dará  i  cos'y  mul> 
íiplieando  y  partiendo  vérnan  9  co.quc  feranla 
tercera  píirte,y  íera  luego  la  quarra.54.#.9.co*y 
la fegunda.é  m, i.co.  Y  porque  eftas.4.quantida- 
des  ion  proporcionales  en  continua  proporción, 
tanto  haremos  multiplicando  la  primera  por  la 
íercera,como  la  fegunda  en  fi  mifma.  Y  porque  la 
primera  por  la  tercera  hazcn.p.  ce.y  la  fegunda 
mulíiplicadapprfimifmahaze.36.p.í,cc«w.iarC0. 
yguales  feran  por  tanto.9.ce.a.3(J.p.!.ce.»i.í2.co. 
Ygualaremos,y  refultaran  fínalméte.S.ce.p.u.co. 
yguales  3,36. que  es  la  primera  délas  compueftas. 
Partiremos  primeramente  todas  eftas  quantida 
des  por.S.que  es  el  numero  de  los  cenfos,y  que- 
dará.», ce.p.i.co.|.yguales  a.4i.ylaobrafcra  efta: 
La  mitad  de!  numero  de  las  colas  es.|-  cuyo  qua 
drado  es.y|.ltis  quales  juntaremos  con.4j.y  ha 
ran.5i^.cuya  raíz  cs.2|.dela  qual  raiz  facaremos 
^.y  quedaran.  14.  por  valor  déla  cofa»  Sera  luego 
la  primera  parte.i?*  y  la  fegünda.4|.  y  la  tercera 
9,vezes  .4.  que  fon.i^i.  y  porque  la  tercera  con 
la  quarta  hazen.5'4.  fera  luego  la  quarta.4o|. 

También  fe  puede  faber  "eílo  por  los  mifmos 
fundamentos^y  fin  Algebra.  Porque  toinarcmos 
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Vfl  numero  que  tenga  para  h  vnidad  tal  propor 
cío  como  54,para  é»y  fera  p.y  tomaremos  la  raíz 
de  9.  la  quaí  es  $.y  diremos  por  regla  de  tres/13 
yi.quéfon  4.medan  i.  quanto  dará  el  numero  k 
y  muitiplieando  y  partiendo,  haliaremos  q  dará 
i|.que  fera  ía  primera  parte,y  fcra  luego  ia  rcgun- 
da.4|.  y  diremos  por  Regía  de  tres,íi.í|.nos  dan 
4^.quáto  nos  daran.41?  y  vernan.i3jy  tanto  fera 
la  tercera  partc.La  quarta  lera  ío  que  refta  de.í4, 
q«ecs.4o|.  La  razón  deíia  obra  es,que  pues  déla 
íercerayquarta/tmtas  para  laprimeray  fegunda 
Íimras,es  la  proporción  de.y4.para.<í.  y  de  ia  ter- 
cera y  quarta  parala  primera  y  tercera,es  como 
de  la  tercera  para  la  primera/era  luego  déla  rcr- 
ceraparaia  primera  a  fi  como  de.54.para.(í.qucei 
de.p.para.  ¡,y  porque  la  raíz  dc,9  que  es.j.es  me- 
día proporcional  entre  ^.y.i.y  la  íegunda  parte, 
es  también  media  proporcional  entre  la  tercera 
parte  y  la  primera,  porque  ía  proporción  es  con- 
£inua ,  luego  tal  proporción  aura  de  la  fegunda 
para  la  primerajqual  ay  de.j.para,  1  .y  de  laíegun- 
day  primera  juntas  para  laprimera/era  como  de 
5  .y.i.  ;uníos  para,  i .  y  porq  la  fegunda  y  primera 
juntas  fon.6.d¡remos  por  Regia  de  tres,  fi. 4. nos 
danj.quanto  nos  daran.t5í  miiltipiicandoy  par- 
SÍendo  vernan.ii.  por  parte  primera. 

84.  Partamos^go.  en. 4  partes  proporcionales 
en  continua  proporción,  y  que  íean  íales,quc  ia 
fegunda  parte  con  la  tercera  juntas,  lean. 24.  y  la 
primera  y  quarta  juntas  íean. 56,  Manífiello  es,q 
Siendo  tal  ia  proporción  de  la  primera  para  iafe-  : 
gunda,como  déla  fegüda  para  la  tcrcera,fera  por 
la,í|.dei  quinto  libro  de  Euclides  tai  proporción 
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de  ía  primera  y  fcgunda  junras,para  la  fegunda  y 
íerccra  juntaSjComo  de  ia  primera  para  ia  fcgun 
da.Í£éjporque  ficndo  tal  la  proporción  de  ía  ter- 
cera parte  para  la  fegfida, corno  de  la  quarta  para 
la  tercera,  lera  por  la  mifma  razó  tal  proporción 
de  la  tercera  y  cjuarta  juntaíí,para  la  fegunda  y  ter 
cera  juntas jcomo  de  ia  tercera  para  la  fegunda.y 
diremos  luego  affi:  De  ia  primera  parte  y  fegun- 
da /untaSjComo  vn  íblo  termino  y  primcro,para 
la  fegunda  parte  y  Tercera  ;unías,como  fegundo 
terminotes  tal  ia  proporción  como  deia  primera 
parte  como  tercero  termino, para  la  íegüda par- 
te como  quarto  termino,  y  de  la  tercera  parte  y 
quarta  juntas,  quinto  termino,  para  la  fegunda 
partey  tercera  juntas,fegundo  £ermino,es como 
déla  tercera  parre  fexto  íermino,para  la  fegunda 
parte  quarto  termino, Luego  tal  fera  h  propor- 
ción de  la  primera  parte,  y  íegunda,  y  tercera,  y 
quarta  juntas,  que  fon  primero  y  quinto  termi- 
no junios,  para  la  fegunda  y  tercera  juntas,  que 
fon  el  legando  termino,como  déla  primera  par- 
te y  tercera  juntas,q  fon  tercero  termino  y  fexto 
juntos,para  la  fegfida  partc,quc  es  el  quarto  ter- 
mino. ¿,fi:o  fe  pfueiia  por  la  propoficion.24  del 
quinto  libro  de  Euclides,  la  qual  áizti  quefi  del 
primero  para  el  fegundo  fuere  tal  la  proporcio, 
como  del  tercero  para  el  quarto,y  del  quinto  pa 
ra  el  fegundo ,  fuere  tal  la  proporción  como  del 
fexto  para  el  quarto ,  tal  fera  la  proporción  del 
primero  y  quinto  juntos  para  el  icgunda,como 
del  tercero  y  fexto  /untos  para  elquarto.Siendp 
pues  alfi  demonftradOjq  de  4  quantidades  ¿jpor 
dónales  en  continua  proporcÍQn,tienen  todas  4, 
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juntas  tát  proportíoii  para  la  fegunda  éoh  la  ter- 
ccra,cqnio  déla  primera  con  la  tercera  para  la  fe- 
gunda, pornemds  la  fegudapartefer  íco;ypues 
la  feguhda  con  Ja  tercera  juntas,íon  24;  fcrá  lue- 
go latcrccra  ¿4.  m.  s  co,  Y  para  conofcermós  las 
otras  diremos  alTi;  Si  24.que  fon  fegunda  y  rerce* 
fa,nosdan  So.quc  iba  todas  4,  partes  juntas,  t, 
£0.  §  es  la  fegundasquanto  nos  dará  por  valor  de 
primera  con  tercera:/  obrando  por  la  Regla  de 
íreSjVcrnaíi  ^.co.j,  Deñas  3.cd.f,que  Valenprí- 
mcra  y  tercera,  facaremos  24.m.i.co.  que  vale  la 
tercera  folaj  y  quedaran  4,co.  j.  m.20.  que  lera  el 
valor  deía  primera.  Y  porque  eltas  quaníídadcs 
van  todas  ordenadas  en  continua  proporción, 
tanto  fe  hará  mulíiplicado  la  primera  por  la  ter- 
ficra,como  la  fegunda  por  fi  mifma.  Multiplicare 
fiíos  pues  4.co*|.w.S4,que  es  valor  déla  primera 
porz4.m.!  conque  es  valor  déla  tercera,/ liaran 
S28co.m.576.m.4 ce |.  que feranyguales  aloque 
hazc  la  fegunda  multiplicada  por  ü  mifma  q  es 
ice.porquc  pufimos  la  fegunda  fer  i  co.  Yguala- 
rcmos  reftaurádo  lo  diminutOjy  refultaramaS» 
co.ygualcs  a  575, p»^  ce.|.  Partiremos  todo  por 
5 1.  y  tememos  finalmnnte  24  co,  yguales  aiog. 
f.  i  ce/q  es  la  tercera  délas  compueítas,y  la  obra 
íera  eíia.La  mitad  de  24.es  12.  cuyo  quadrado  es 
S44.deftos  Í44  facaremos  loS.y  gdará  §<S.cuya  rai? 
€S  6,  y  facandó  eílos  6,dt  12. quedaran  6.y  tanto 
fera  el  valor  déla  cofajque  es  la  fegunda  parte,y 
la  tercera,que  era  24.W  s.co.fera.i8,y  tanto  queda 
también  facando  de  24,que  fon  fegunda  y  terce- 
ra,cl  valor  déla  fegñda.y  porque  la  primera  era 
4*co*f  m«í4«  facaremos  de  26,  que  valen  4.C0.  ^* 
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los 24.7  quedará 2,por  valor  déla  prifiiera,y  íera 
luego  ia  quarta54 .  porque  la  primera  y  quarra 
'íuntas  fon  5<).y  quedan  todas  ordenadas  en  c5- 
tinua  proporción  tripla^  y  todas  janeas  fon.  80. 
Deíla  operación  coíigímos  eftá  Regía;  Paríire- 
mos.So.  por  24. :y  vernan  3  f.  juntemos  les  2.  y^ 
íéran  5 1>  ei  quadrado  de  24.es  576.  que  parcido 
por  5  f,  vienen  loH.  Y  diremos  aíTi:  La  mitad  de 
24;es  iz.cuyo  quadrado  es  i44.y  focando  del  108. 
puedan  56.  cuya  rair^q  es  6,  facando  de  í2,  que- 
dan 6.  por  fegunda  parre,  ia  qual  facarettios  de 
»4.y  quedaran  t8.  por  la  tercera.  Coa  3  }  junte- 
mos i.- y  feran  4  í.que  muLtiplicados  por  í,  que 
es  ia  fegunda,  harán  16,  Tacando  24.»  quedaran  %. 
por  ia  primcra,y  fera  luego  ia  quarta  5-4. 
•  8j,  Buíquemos  dos  números  cuya  diíferencia 
fea  4.  y  los  fus  quadrados  ¿untos  ÍCRn  So.Porne 
mos  el  menor  numero  fer  r,  co .  y  fera  luego  cí 
mayou  1  co./?.4.y  ios  fus  quadrados  íeran  i  ce.  y 
í6.  p.i.cc.  p.8  co.que  juncos  en  vna  sfmia, harán 
l6,p.2.ce.p.S'CO.que  feranyguales  a  óa.Yguaia- 
remos  facando  lo  íuperfluo,y  quedaran  a-ce.p,? 
co.yguales  a  54.partiremos  todo  por  el  numc- 
rodeios  ccnibSjy  refukaran  i.ce.p.4,co4ygua- 
lesa  32.qiie  es  ia  primera  délas  compuefl:as,y  la 
obra  lera  eíla:  La  mitad  de  4  es  2,que  muitípiica- 
do  en  fijhase  4.eftos  4.con  ^z^hazé  ^6,cuya  raiz 
es  6,  y  dciíios  6  lacaremos  z,  que  es  la  mitad  del 
numero  délas  cofas,  y  quedaran  4  por  valor  de 
la  cofa, y  tanto  lera  ei  menor  numero,y  porque 
el  otro  lo  excede  en  4 ,  fera  por  cfta  cuenta  8  ei 
mayor. 

%,    Bufquejnos  quatro  números  proporcio- 

h  na- 


PARTE  TERCERA, 
tiaks  en  continua  proporciorijíjue  todosiuntos 
íean  Sojy  que  el  primero  y  regundo  ;mit€S,mul 
íiplícacíos  por  el  lercero  y  ^quarto  juntoSjhagan 
576.PornemoS  el  primero  y  fegundo  juntos  íer 
í.eo.  y  ferá  luego  el  tercero  y  quarto  jumos  ,™ 
juntemoseítas  dos  quantidadesen  vnasilí2ra,y 

harán  efte  quebrado  ^i^"^  *  qu^  ^^^^  yg"^^  a 
8o.  Ygualaremos  inulripiicando  en  4*,  y  teme- 
mos j-ce.p  ,76.  y  guales  a  bo.co.  que  es  la  tercera 
délas  compueílaSjy  la  obra  fcra.efta.-La  mitad  de 
So  es  4o,qu€  multiplicados  en  fi,  hazen  ííco.de 
jos  quales  Tacaremos  57fj,y  quedaran  1024. cuya 
rai^  es^i.eftos  32  facaremos  de 40,y quedaran  t?, 
quercran  ei  primero  y  fegundo  juntos,  porque 
pufimos  que  fuefcn  i*co.  y  feran  luego  el  terce- 
ro y  quarto  juntos  72.  Y  para  iabermos  quanto 
es  cada  vno  por  fíjpornemos  el  primero  fér  i.co, 
y  fcraluego  el  fegundo  8,;«.i.co.y  porque  por  la 
¡5  del  quinto  libro  de  Euclídcs  la  proporcíó  del 
primero  y  fcgu do  juntos  para  el  tercero  y  quar 
to/untos,  es  como  del  primero  para  el  ttrccro, 
y  el  primero  y  fegundo  juntos  fon  la  nona  parte 
del  tercero  y  quarto  juntos/era  luego  el  terce- 
ro p  co.y  porque  los  quatro  números  partej»  de 
Xojfon  proporcionales  en  continua  proporción, 
fera  luego  tal  proporción  de  i.co.  que  es  el  pri- 
mero para  S.ni.i.co.  que  es  el  fegundo,  como  de 
S,ifi  j.eo.para  p.co.que  es  el  tercero.  Por  lo  qual 
tanto  fehara  multiplicado  el  primero  por  cí  rcr 
ccfOjComo  el  fegundo  en  fi  miimó.  Hazc  el  pri- 
mero multiplicado  por  el  tercero  9  ce.y  elfegun 
do  multiplicado  en  ü  mifmo,  haze  6^,f,i^cc.m, 
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ló.co.yguales  fera  luego  p  cea  Ó4,p.i.ce,w.i(>.co. 
rellaurcmos  lo  dimmuto,y  faquemos  lo  fuper-4 
¿uo,y  refultaran  S.cc.p;  iiS.co.  yguales  á  ¿?4.  Far- 
tírctnos  todo  por  el  numero  délos  cenfos^que  €4 
3,y  refukaran  finalmente  i.cc.p.2.co.yguaíes  a  8, 
que  es  la  primera  dclas  compueíbs.  y  la  obra  fe- 
ra  día:  La  mitad  de  z  es  í,cuyo  quadrado  es  r,  y 
juntándolo  con  S,haran  9,cuyaraizes  j.deftos  } 
facaremos  !,y  quedaran  2,por  valor  déla  coJa,y 
tanto  fera  ei  primero  numero  délos  4.y  porque 
el  primero  y  fegundo  fueron  hallados  fer  S.  lera 
luego  el  icgundo  6,  y  porque  el  tercero  es  p  co. 
íerapor  elU  cuenta i8,y  porque  el  tercero  y  quar 
to /untos  fueron  hallados  72.fera  luego  el  quarr 
ío  ?4.  y  todos  4  fon  So.Como  fe  deua  de  appli- 
caria  13  del  5.libro  de  Euclides,auemos  efcripto 
enelcafoSj. 

Sj.  Bufquemos  dos  números  en  la  propor- 
ción de  7  para  4..  y  que  feantales  que  facando  el 
mayor  del  numero  p.y  facando  el  menor  del  nu 
mero  8,  los  que  quedaren  fcan  yguales.  Porfie- 
mos el  mayor  délos  dos  quebufcamosferyico. 
y  fera  luego  ei  menor  4.C0,  Sacaremos  r.co.dc  p. 
y  quedaran  9.m,  7.C0.  y  facaremos  4.C0.  de  S.y 
qucdarRn  8.m.4.co.y  feran  por  tanto  yguales  (j. 
m  /-co.  y  8,)5/.4.co.  Ygualaremos  facando  las  m. 
4.C0  délas  MíT.co.y  quedaran wi.j.co.y feran  poi 
tanto  yguales  ¿¡.m.^.co.  y  el  numero  Jí,  y  reilau- 
rando  lo  diminuto  yguales  refultaran  el  nume- 
ro p,y  8  p.j.co.  y  facando  lo  fupcrfíuo,quedar3n 
finalmente  ^.co.yguales  a  la  vnidad,  que  es  fim- 
pie  con/ugació  Partiremos  i  por  3,  y  vcrna  f  por 
valor  dcla  cofa,  Y  porque  puhmos  el  mayor  nu- 
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^shero  délos  dos  que  bufcamos  fer7.c0.fcra lúe 

go  2  f*  y  el  menor  fera  j  ^.y  maniñerto  eSjCjuc  fa 

cando  2f  de  9. quedara  6f.  ylácandoi|de8,quc 

dará  también  6  f .  Y  fabe,que  la  proporción  ¿cíos 

dos  nümeros,qiie  bufcamos ,  del  mayor  para  el 

:mcnor,es  mayor  que  la  proporción  de  los  dos  nu 

meroSjdelos  quaies  los  facamas.  Y  por  cíía  cau- 

fa  pufimos  la  proporción  de  ios  dos  números  q 

buicamoSyComo  de  7 para  4.  y  la  proporciónele 

los  números  mayort'Sjdelos  quaies  los  facamos, 

ferde  <?  para  8.  la  qual  es  menor, porque  de  otra 

flianera  no  podría  íer  lo  que  bufcamos,  y  la  de- 

ínonftracion  es  efta :  Los  dos  números  que  buf. 

camos,fean  a.y  b*el  mayor  a.  y  el  menor  b.y  los 

dos  numeros,de  los  quaies  los  auemos  defacar 

fea  c.y  d,el  mayor  c.y  el  menor  d.y  facado  a.de  c. 

fea  lo  q  queda  e»y  facado  b.de  d.fea  lo  q  queda  f, 

y  porq  los  números  q  queda  han  de  íer  ygualcs, 

feran luego yguales e.y  f, y porq*1. c]s mayor  q b. 

menor  pporcion  aura  luego  de  e.  para  a.,  cj  áth 

para  b.  por  la  ¿jpoficion  ío  del  5;.lib.  de  Euclid.  y 

por  la  conjunra,  demoftrada  por  Campano  en  el 

snifmo  5.Hbro,menor  fera la  proporcío  de  e,y  a. 

juntas  para  a.que  def^y  b.  juntas  para  b.y  porq 

c.confta  de  a.y  e.y  d.  coñíía  de  b.yf.menor  lera 

también  iá  proporción  de  c.para  a.que  de  d,pa- 

ra;  b.  y  permutado,menor  fera  la  pi^porcion  de 

e;para  d.que  de  a.  para  b*Por  efia  dempnffradó 

queda  claro  que  los  dos  números  de  q  auemos 

de  facár  otros  que  tengan  vna  cierta  proporeio, 

y  quelos  números  que  quedan  fean  yguaÍes,tio 

puedetl  tener  ygual  pfóporcion  o  mayor,que  la 

proporción  deíos  auméros  que  bufcamos  para 
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ddios  los  facar.  Por  lo  qualfi  nos  díxeíTcn affi; 
Bufquemos  dos  números  que  del  mayor  para 
el  menor  fea  tal  proporción  como  de  7,  para  4». 
y  que  facando  el  mayor  de  20,  y  el  menor  de  i  o, 
los  que  quedaren  lean  yguales,díriamos  que  efto 
no  puede  1er,  porque  de  20  para  loes  mayor  la.. 
proporción  que  de  7  para  4.  Pero  lo  cierro  eSj^ 
q  en  eñe  cafo  y  femejantes,enios  quaies  la  pro- 
porción es  mayor  que  la  proporción  délos  nú- 
meros que  bukamoSjlos  números  que  viniereii 
no  leran  menores, como  el  cafo  prefupone,mas. 
feran  mayores  por  yguaíes  difterencias .  Y  tito 
íera  claro  en  eíle  exemplo,  porque  pues  la  pro- 
porción délos  números  que  buícamos  es  como" 
cíe  7  para  4»  pornexnos  el  mayor  íer7.co.y  el 
menor  4,co.  íacaremos7,co.  de  20.  y  quedaraii 
20.  m.  7.C0,  y  facanemos  4.  co.  de  10.  y  queda- 
ran 10.  m,  4.  co.  que  feran  yguales,fa£3remos. 
las  m.4.co. ddas  m.7,co,  y  quedaran  rñ  5.C0.  y-. 
guales  feran  por  tanto  20.  m.  5. co,  al  numero  10-, 
y  reílauVando  lo  dimínuto^yguales  quedaran  20 
a  10.  p.j.co.  y  Tacando  lo  fuperBuo,ygualesre- 
fultaran  lo^a  5  co.q  es  fi.mpíe  conjugacíon.Parti-. 
remos  10  por  3. y  yerna  ji.p'or-v-aior  déla  cofa;y. 
porq  pufjmos  q  el  ínayor  hicfíe  jxo,  multiplica- 
remos 7  por  5fy  verna  zji.y  tanto  fera  el  mayor,. 
y  muItípliGaremos  4  por  r^'jy  vernan  i jl.y  tantq  . 
fera  el  menor,pero  eítos  dos  números  23  f  y  i^f. 
no  fon  menores  que  "20- y  ro,  como  íe  pedia^mas, 
antes  fon  mayores  por  yguales  difíerencias.  Y  fi 
nos  dixercn,quc  bufquemos  das. números  en  la 
^porción  de  2  para  vne.  y  que  facando  el  mayoc 
cíe  2o.y  el  menor  de  10.  queden  números  yguaíes, 
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a  efto  rcfponderemos,  que  verna  los  mifmos  nu 
mcrós^y  que  por  tanto  no  aura  diflercncia  de  zo 
y  loia  los  que  vinieren. Porque  pornemo&el  ma 
yor  feri.co,  y  el  menor  fer  í.co.  y  facando  i.cp* 
de  2o,quedaran  zo.m.zxo.  y  facando  í.co.  de  lo» 
quedaran lo.rnii .co  q ue  feran  yguales,facaremos 
¡ñ.i.eo.  de  m.i.co.  y  quedara  m  í.co,  por  lo  quú 
2o.rn, j.co.feran yguaíes  a  lo.yreftaurando  Ío  di- 
jijínutd  y  facando  lo  fupcrfluojqucdará  io.ygua- 
ks  a  í.co.  y  fera  luego  el  mayor  numero  de  los 
dos  que  bufcamos.2o.y  el  mcnor.icy  porque  los 
otros  eran  también  20. v.íc,  ninguna  dííFerencia 
aura  de  ios  vnos  a  los  ol:ros.  Delfta  dodrina  co- 
ligimos,quc  antes  de  hazcr  la  obra  por  algebra^ 
podremos  alcanzar  fi  los  números  que  bulcamos 
leran  mayores  o  menores  que  los  que  nospropo 
nen,o  fi  feran  3'guales.  Pero  fi  no  queremos  eftar 
en  cílas  cfpeculacíoncs,  ny  mirar  íi  la  proporcio 
délos  numerosquc  bufcamos  es  mayor,o  mcnor^ 
o  ygiial,a  la  que  tiene  los  números  que  nos  pro- 
ponen, para  dclios  aucrmos  de  facar  los  dos  nu 
merosque  bufcamos,aceprarcmos  todo  cafojpor 
que  quando  nospropuíicrcn.zo.y  lo.paraq  dellos 
faquemos  los  dos  numero»  que  bufcamos  en  la 
proporción  de.7.para.4.rerpondercmos  hablan- 
do en  la  lenguaje  de  todos  los  Arirhmetícos,quc 
Sos  que  quedan  fon  ygualcs,porquc  de.  zo.facádo 
2^|,quedaw.5|.y  otro  tanto  queda  facando.  i3|. 
de.ro.V  quando  nos  propufieren.zo.y.jo.paraquc 
dellos  taquemos  los  dos  números  q  bufcamosera 
la  proporción  de.2.pJ3raj.refp6deremos  que  los 
que  quedan  f^n  yguales,porque  fon  dos  cifras.y 
cílo  esmas  lUiíOjpero  no  rá  bueno  como  lo  otro. 


DESTA     OBRA.  í9g 

SS.  Bufqucmos  dos  numerós,¿]ue  el  primera 
con  la  raí;^deIfegundo  exceda  lo  que  queda  del 
fcgundo  en  la  vriidad,y  ei  fegüdo  con  la  rai^del 
primero  excédalo  que  queda  del  primero  en  lo, 
Pornemos  el  fegrido fer  i  ce.facarle emosfu rai2 
que  es  1  co«  y  quedara  del  fegundo  i  ce.m.ico,  y 
porgue  entonces  cfto  que  queda  del  fegundo  es 
menor  que  el  primero  con  la  ráiz  del  mifoio  fe- 
gundo,y  la  differencú  es  la  vnidad,fera  luego  el 
primero  juntamére  con  la  rai;^  del  fegundo  i  ce« 
p.i.m.  í  co.  porque  eílo  es  mayor  que  i  ce.m.  u 
co.por  lavnidad.  Y  porque  el  primero  con  auer 
recebido  del  fegundo  i  co.es  í  ce.p.t.m.í  co.lacar 
le  emos  lo  que  reCcbio  que  es  i  co.  y  loq  queda 
quees  i  ce.p.^.tñ.z.co.  fera  lo  que  el  primero  nu- 
mero era  de  principio »  Y  porque  el  fegundo  lia 
derecebir  del  primero  fu  raiz,la  qual  es  R.v.r  ce. 
p  r.?5í.2,eo.faeark  emos  del  primero  jy  darla  emos 
al  fegundojy  refulrara  entonces  el  fegundo.i.ce. 
■p.R,v,t.ce.p,i.m.2.co.y  lo  que  queda  del  primero 
fera.t.ce.^.i.m.2.co.  w.R.v.i.ce.p  Mñ.2.co.Yporq 
tanto  que  el  fegundo  numero  recibe  del  primero 
fu  rai;íjexcede^a  lo  que  queda-  dei  primero  en.io, 
daremos,  lo.a.  lo  que  quedo  del  primero^y  reful 
taran. i.ce.p.n.iTí  2.co.m,R.v.i.ce.p.i.m.2.ca.4^era 
tanto  como.i.ce.pK.v.,  í.ce.p  t  ?;;,2.co.  igualare- 
moSjfacando.i.ce.de  vna  quátídad  y  otra,y  que- 
daran yguales  R.v.t.ce.  p.i.w.  z.co.  y.ii.w.2.co,w, , 
R.v.i  ce.p,i,m.2.eo.Ref|-auremOs  lo  diminuto  eñ 
la  raíz  vniuetfal,y  quedaran.  í  i  .m.i.co.yguales  a 
dos  raizesvniuerfaíes  de.r.ce,pj.m»2»coJas'qua- 
les  juntas  haze  R.v.4  ce.p.4,m.8.co.  Siendo  pues? 
aílí^^ixetftssdos  quantidades.u.m.2.co.y  r.v.4» 
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ce.p.4.m.??.co.  fon  yguaíes^tambicn  los  fiisqiía- 
drados  feran  ygualeSjlos  quaies  fon  i2i.p.4.ce. 
m.44,.co,  y  4.ce«  p,4,?7ií.g.co,  facaremos  las  iñ.S', 
co.  délas  m.44.co.  y  quedaran  m.^6xo,  y  fcran 
por  tanto  yguales  ui.p.4.ce.m.3(5'.co.a4.ce.p,4» 
y  reílanrando  lo  diminuto^  y  facando  lo  íuper- 
fíüo  refuluran  finalmente  117.  yguales  a  56x0. 
que  es  íimplc  conjugación.  Partiremos  pues  117 
por  56,y  venían  j|.  por  valor  déla  cofa.y  el  ceii- 
fofera. el qu adrado  degl.  el  quaies  ío-,-|.y  tanto 
fera  elfegündo  nuniero,porque  lo  pufimos  uce, 
Y  porque  el  primero  era  de  principio  ¡.ce.p.i.wÍ!, 
2.co»caículando  haílarfmos  que  es  5  j¿.  ylacrpe 
riencia  affí  lo  dize; Porq  5  y^  con  5  -l,qüe  es  la  raíz; 
de  10  y|;liazen  8  j^,  y  de  10  t^I  lacando  5  4  quedan 
7T|,quc  fon  menos  q  S  j-s  ^n  la  vnidad.Y  tambié 
fi  con  JO  Tljunrafemos  2  ¿.q  es  la  raíz  de^T^-^^hará 
3  2  tÍ  y  de  5í-5  facando  la  fu  raiSjla  qual  es  2^,que- 
daran  ij^.^  íbh  menos  q  nH por  lo  de djííeréda. 
85^.    Partamos  20  por  vn  tai  numero,q  el  que- 
cíente  exceda  al  partidor  en  4.Porn€mos  el  par- 
tidor fer.t.co.y  fcra  luego  el  qiiociente,r.co.p.4. 
y  porq  la  multiplicación  del  partidor  por  el  quo- 
dente  hazefienipre  el  numero  que  íe.parce,mul 
tip!icarcmos.í»co.por.i.co.p.4.y  haran.i..ce,p.4. 
co.que  feran  yguales  al  nuniero.2o.quees  lapri- 
ijTiera  de  las  cópueftas,  y  Ja  obra  fcra  efta:  La  mi- 
■irad  de,4,es.2.  cuyo  quadrado  cs.4.  eííos.4.jün- 
taremos  con.io.y  haran.24.y  fera  luego  el^valor 
de  la  cofa  R.24  ííi.2»y  tanto  fera  el  partí  dor,yppr 
que  el  quocientc  excede  al  partidor  cn.4.juata- 
remos^4-con  R.24.w.2,y  Jharan  !t,24.p,2.De  ma- 
fiera^que  partiendOí^cpor  R.J4,w.2.verná  R.24. 
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p.i.y  la  experiencia  afilio  dize,  porque  el  qu o-' 
dente  excede  ai  partidor  en.4.  y  íHülrí|>iicando 
R.24.p'2.  por  R. 24.  m.2. haran.20* 
■90.  Partamos,  14. en  tres  partes  proporciona- 
les,)'' que  íean  taieSsqiiemiüsípiicandoiá  primera 
por  la  fegunda,y lo  que  fe  hazc  pork  ícrcera,ha 
gan.64.  Pornemos la  fcgundapartc fcr.í.Go.yfe-' 
van  luego  la  primera  y  tercera  juntas.  14.^»  i.co, 
y  porque  ficndo.j.quantidadcs  proporcionales, 
tanto  fe  hase m uJtiplicado  la prímerapor  la  ter- 
cera,como  la  fegunda  en  íi  !Tiifma,multiplicare- 
inos  por  tanto  la  fegiinda,  q  es.  í .  co.en  íi  iniíma^ 
y  hará. I. ce.  y  la  multípÜcacion  de  la  prímerapor 
la  tercera  también  hara.i.ce.  Partiremos  pues.i4a, 
M.i.co,  en  tales  dos  partes,  que  la  vna  multipli- 
cada por  la  otra  hagan.i.ce.y  efto  por  la.7.Regia 
de  los  medios  proporcionaies,pbr  cfre  módorLa 
mitad  de, 14.  »j.i»co.  es. 7.  <^j.j.co.  que  multipíica- 
dos  en  ñ  hazGn.4.()f.-l.c?,  m^/.co.y  deftos  faca- 
remos.i^ce.  y  quedaran .^p.w.l-ce.w./.co.  y  lera- 
luego  la  primera  parte  y.rh.l  co.w.R.v.49  m.^  ce. 
m.7  CQ.  y  la  otra  q  quedara  por  tercera  propor- 
cionaífera7.w.  íco.^.r.  v.4(;>,j7i.4  cc.;rz.7co.ylá 
fegunda  es  t  co.Y  porque  de  ^.quantfdades  tanto 
fe  haze  multiplicando  la  primera  por  la  fegunda, 
y  el  producto  por  ia  tercera,como  ía  primera  por 
la  tercera,  y  el  producTio  por  la  feaun  da,  yconio 
la  fegunda  por  la  tcrcera^y  el  próduíro  por  la  prj 
mera,  tanto  fe  hará  luego  multiplicándola  pri- 
mera parte  proporcional  de  i"!-  por  la  tercera,  y 
el  pro<ducT:o  por  la  fegunda, como  ü  mülti^íicaf- 
femos  i  a  primera  por  ia  fegunda ,  y  el  produdo 
por  iaierccra.Y  porque  la  prímerapor  ia  tercera- 
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Jiazen tanto  como  la  fegunda  en  íi  mífma,el  qüal 
produño  es  i  ce.  mulriplicaremos  luego  i  ce.por 
ICO'  que  es  la  fegunda,  y  haremos  i  cubo ,  y  efto 
fera  tanto  como  es  lo  que  fe  haze  multipi/cando 
la  primera  por  la  fegunda,  y  el  produdo  por  la 
tercera, y  porque  la  multiplicación  de  la  primera 
por  la  íegunda,y  deljpdudo  por  la  tercerajiaze 
é4.Tcra  luego, i.cu.ygual  a;í)4.  y  por  k  primera 
regla  del  cap.^.deña  tercera  par te,!a  raiz  cubica  de 
é4.quecs.4.fera  el  valor  de  lacofa,yfera  luego  la 
fegüda parte  propórcionaL4,V, no  fue neceífario 
multiplicarlas  dos  partes  de.t4.  '«.i.co.  vnapor 
otra, en  las  quales  entra  raizes  vniuerfaleSjíiy  es 
neceíTaria  la  partición  q  bezimos  para  otro  cffe- 
cco/ino  para  calcular  el  valor  de  la  primera  parte 
y  de  la  tercera,porque  el  quadrado  de  la  raiz  vni 
iierfalcs.4P-m  f.ce.w.y.co.  y  porque  la  cofa  vale 
4.yei  ccnío.ió.feraluego.9.el  valor  deííe  quadra 
do,yla  raiz  vmuerfalfera.3.Ios  quaíes  facaremos 
úe,$,c¡  es  el  valor  de.7*w.2.co.  y  quedaran. 2.  por 
valor  de  la  primera  parte,y  fera  luego  la  tercera 
S.  Y  aun  cfto  fe  podria  efcufar,  partiendo  por  la 
y.rcgla  de  losmedíos  proporcionales  el  numero 
so.cn  tales  dos  partes, q  la  vna'multiplicada  por 
la  otra  haga.ifí.y  fera  la  vna.z.yla  oíra,que  es  h 
tercera,  S.  Fray  Lucas  pone  en  la  fu  ^rithmetíca 
tñc  cafo  en  los  mifmos  numeros,y  dize,q  tanto 
monta  multiplicar  la  primera  quantidad  por  la 
feguda,y  el  produjdo  por  la  tercera,cpnio  h  pri- 
mera por  la  tercera,y  el  produdlo  por  la  fegüda, 
quando  las  tres  quátidadcs  fon  proporcionales, 
y  no  atento  q  quicr  fcan  proporcionales  las  tres 
^uaníidadcSjquiernoíofean  es  aquello  verdad» 
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y  es  por  nosdemonftrado  enlos  cafos  deGeome 
triaj  es  el  tercero  fundamento  del  cafo.  37. 
y  podremos  fin  tantos difeurfosj  fm  algebra, 
conofcer  ia  fcgunda  parte  proporcional.  Porque 
ñ  tres  quanticiades  fuere  proporcionaIes,fcraía 
fegunda  parte  rai^  cubica  de  lo  que  fe  haze  muí 
tiplicando  la  primera  porla  fegunda,yel  jpdudp 
por  la  tercera,y  fcra  luego  la  fegunda  parte  raíz 
cubica  de.64.  la  qual  es  4.  Sacaremos eííos  ^..dc- 
ios  14.7  quedaran  10. y  eftoí»  partiremos  en  dos 
partes,cjiie  multiplicado  la  vna  por  la  otra,hagá 
el  quadrado  de  4,q  es  if;,díziendo  affr.  La  mitad 
de  io.es  5,cuyo  quadrado  es  25.y  deftos  25  facare 
mos  i6.y  quedaran  p. cuya  raiz,q  es  3  facaremós 
de  ^.y  quedará  2  por  la  menor  parre,y  juntando 
la  con  5,}iaremos  8,que  fera  la  mayor  parte. Son 
luego  las  3  partes  ¿)porcionaIcs  2. 4.y  S-  y  todas 
juntas  fon  14,  y  la  primera  que  es  2  por  4.que  es 
la  fegfida>ha2en  S.y  eftos  8  pdr  la  tereera,que  es 
gjhazcn  64T  que  la  dicha  Regla  fea  v(frdadeia,es 
ella  la  dcmonftracion:  Manifieílo  es,quefi  laíc- 
gunda  parte  fuere  multiplicada  en  íi  mifma,  y  el 
produdo  por  ella  mifma,feraeftepoftrero  pro- 
dudo  el  cubo  déla  mífma  parte fegunda.Fporq 
tanto  fe  haze  multiplicando  la  fegúda en íi mií- 
ma,  como  la  primera  por  la  tercera,  porque  fon 
proporcionales,mulriplicando  luego  la  primera 
por  la  terccrajy  el  jpducio  por  la fegíida,h aremos 
él  cubo  déla  feofida,y  porq  tanto  fe  haze  multi- 
plicando la  primera  por  la  fercera,y  el  producto 
por  la  regunda,como  quando  multiplicamos  la 
primera  por  la  fegü,da,y  el  produdi^opor  la  terce 
ra,mukiplicádó  luego  la  primera  por  k  fegúda, 
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y  eí  jprodüdo  por  la  tercerajha;^emos  el  cubo  de 
la  fegunda,que  toráamos  por  fundamento. 
91.  Partamos  lo.en tales  5;partes^porGÍonales, 
q  multiplicando  ia  primera  por  la  l'egi1da,yla  íe- 
gunda  por  ia  ícrcera,y  la  primera  por  3a  tcríera 
hagan  3o.Toinaremos  por  fundaméto  efta  regla, 
íí  5  quanridades  fueren  proporcionales,  tanto íé 
hará  multiplicando  cadavna  dellas  por  cadavna 
de  las  otras, que  fon  tres  multipIÍGaciones,y  jun- 
tando los  tres  productos,  como  muhiplícando 
k  isgundd  pane  por  ia  suma  de  todas  tres,  üx- 
emploiz.y  4..  y  S.  fon  tres-quantidades  propor- 
cionales, y  multiplicando  i.por  4.  ha,^en  8.  y  4» 
por  g.hazcn  u,  y  2.por8.  haa^en  i6.y  todo  junto 
es  5Ó ,  y  tanto  fe  hará  también  multiplicando  la 
sümá  de  todas  3. la  qual  es  i4.por  ia  fegunda  cj  es 
4. La  demonftració  deílp  es,q  la  ícgüda  mulripli 
cada  por  la  suma  de  rodas  rreSjhaze  tanto  como 
multiplicado  la  mifma  iegunda  por  la  primera,y 
por  la  fegüda,y  por  la  tercera,  juntando  los  j.^p- 
ducloSjlo  qual  por  Euclid.cs  dernoníírado  en  el 
principio  del  z.Iib.Y  porq  lafcgüda  por  la  í'cgü-' 
da,haze  tato  como  ia  primera  por  la  tercera,  por 
q  fon  ¿jporcio nales ;luego  lafegüda  por  la  prime 
ra,y  la  íegüda  por  la  tercera,  y  la  primera  por  ia 
rercera,hazé  tanto  como  la  fegüda  multiplicada 
por  la  síima  de  todas  tres,  y  porq  en  eílc  cafo  las 
5  multiplicaciones  dclas  3  partes  de  »o.  ha;?^n59* 
Partiremos  go  por  lo.y  eJ  quociéte  q  es  el  nume, 
ro  ^.fera  la  fegüda  parte.y  feran  luego  y.la  prime 
ra  y  tercera  juntas.Paríiremos  pues  el  numero  y 
en  tales  2  partes,  q  la  vna  multiplicada  por  la  o- 
íra^hagátanto  como  el  (^uadradode  3,  el  qual  ct 
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9.y  la  menor  deilas  fera  ía  primera  parte  de  lo.y  la 
mayor  fera  la  tercera. La  obra  fcra  o  por  la  7.re- 
gia  délos  medios  jpppreionaks,o  por  algebrajpo 
niedo  q  la  primera  parte  fea  i  co.y  ia  otra  fea  jJu 
m.i  co.y  multiplicado  i  co.por  i.m.i  co.haremos 
7  co  m.íce.q  fera yguales a5>.Ygualádo tememos 
7  co.yguaics  a  p.p.i  ce.q  es  la  tercera  délas  com- 
pueítas.  La  mitad  de  y.ss  5 1.  q  multiplicados  en 
üjhaxé  ti  4.y  facádo  p.deños  tz-4  quedan  3  |.yr  fe- 
ra luego  Ja  primera  parte  3  |.;«.r.3  ^,y  la  otra  fera 
5i'/'-R.?;|'y  la  fegíídaes  3.7  todas  ;untas,hazé  10. 
y  las  tres  multiplicaciones  hazeii  ^o-porq  bal|a  q 
iafegüda  multiplicada  por  io.has;;€3o.yerto  para 
prueua  es  lo  mifmo  q  multiplicar  la  primera  por 
la  fcgunda,y  la  fcgunda  por  la  tercera,  y  la  pri- 
mera por  la  te rcera,y juntar  los  tres  prQdu¿í:oSj 
como  díximos  enel  fundamento, 

í}i.  Parramos  icen  tres  partes  jpporcionaleSj 
y  q  fean  tales  q  el  quadrado  déla  primera  parte 
conelquadrado  deíafegunda  juntos,  fean  ygua- 
les al  quadrado  deía  tercera  parte. Man ifiefto  es, 
q  en  efte  cafo  los  tres  quadrados  eftan  en  la  pro 
porción  que  tiene  elniedio  y  dos  cxtremoSjporq 
en  ella  la  proporción  déla  parte  menor  para  la 
.mayor,cs  como  déla  mayor  parala  menor,y  ma- 
yor juntas  en  vna  suma ,  y  afíi  es  en  eíte  cafo. 
Porque  ü  las  partes  fon  proporciona}es,tambié 
los  quadrados  fera  proporcionales  en  duplicada 
^porción  délas  partes,  las  quaies  fon  las  raig^es 
délos  mifmos  quadradoSiV  por^  el  quadrado  de 
la  tercera  parte  es  ygual  a  los  dos  quadrados  de 
la  primera  parte  y  fegundajcs  luego  la  propor- 
ción, del  menor  quadrado,  que  es  de  la  primera 
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parte,  para  el  quadrado  déla  fegunda,  como  dú 
quadrado  de  la  mífma  íegunda  parte  para  ia 
suma  délos  do  squ  adrados  juntos  déla  primera 
parre  y  íegunda,iosquales  ion  yguales  al  terce- 
ro quadrado.r'  por  tanto  no  con/ifte  en  otra  co- 
fa parrír.io.  en  tres  partes  pro  porción  ales,  y  de 
tal  manera  queelquadradodcla  primera  coa  el 
quadrado  dcla  íegüda  lean  yguales  al  quadrado 
déla  tercera,fino  enpart/no.en  tres  parres  pro- 
porcionales, en  la  proporción  q  es  la  mitad  déla 
que  tiene  ei  medio  y  dos  extremos. Conílituire^ 
mos  luego  en  eíla  proporción  tres  números  pro- 
porcionaíesjos  quaks  elígcremoSjpara  que  por 
la  noticia  delios  partamos  cómodamente  el  nu- 
mero lo  en  la  mifma  proporción.  Y  eligimos  ci 
numero  2,para  lo  partir  en  la  proporción  tiene 
el  medio  y  dojs  extremoSjq  por  fer  pequeño  nu 
merojlas  operaciones  q  hizíercmos  íerá  mas  fací 
les.  Y  efto  haremos  6  v  lando  déla  Regla  püeila 
en  el  cap.delos  medios  ¿)porcionales,  o  por  Al- 
gebra,defta  manera;La  parre  mayor  fea  í.co.y  fe-^ 
ra  luego  la  menor  2  m.i.co.y  porque  de  2  para  la- 
parte  mayor,  es  como  déla  parte  mayor  parala 
mcnor,mul:íplicaremos2  por  2.m  t.co.  y  harán 
4.m.2.co.quc  fcrá  yguales  alo  quefehaze  multi- 
plicando i.co.en  n,que  es  i.ce.l'gualaremosre- 
íl-aurando  lo  diminuto,  y  refulraran  i,ce.p.2  co» 
yguales  a  4.que  es  la  primera  dehs  compucñas, 
y  la  obraferaefta:  La  mitad  de  2  es  i^que  multi- 
plicado en  íi,haze  i.Iuntemos  le  4,y  feran  5,yfc' 
raá.í.w.í.el  valor  déla  cofá.y  tanto  fcra la  parte 
]mayor,y  facando  R.5.m,i.de  ^.quedaran  j.m.R.y. 
por  parte  menoi'.Tal  propordonfera luego  de  2 
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para  R»5'.m.¡.cdmo  de  R.^wwa.para  j.m.n.^.q es  la 
proporción  que  tiene  el  medio  y  dos  extremos, 
y  afíí  cs,porque  rñuitiplicando  5.111. r.s-,  que  es  la 
parte  menor,por  el  numero  2,es'eí  producro  tf.w, 
R.2o.y  muldplicando  R.^.ni.í.eii  íi,queeslaparte 
mayor,  es  el  producto  tam bien ^.m.R.20.  y  efta 
es  la  ¿)porcion  que  ha  de  auer  emre  los  quadra- 
dos  deias partes  deicPorqueaíli  comolasüma 
délas  dos  partes  5.m.R.5:que  agora  llamemos  prí 
mera,y  R.5-.iñ.i.íegunda,esyguai  al  numero  2,% 
es  la  tercera  quan tidad  en  eíla  proporción ,  af/i 
también  el  quadrado  déla  primera  parte  de  ¡o,  y 
el  quadrado  déla  ícgüda  parte  juntos  han  de  1er 
yguales  al  quadrado  de  la  tercera  parte  propor- 
cional de  íOi  Pero  aun  q  las  partes  de  10  fcan  en- 
tre ñ  proporcionaleSjComo  déla  primera  para  la 
fegunda,  affi  la  fegunda  parala  tercera,  y  los  fus 
quadrados  tambiéfean  entre  fi  proporcionales, 
na  es  la  mifma  proporció  délos  quadrados,que 
es  délas  partesde  10, 4 ibnlados  de  los  miímos 
quadrados.  Cumple  luego  cóftituirtres  quanti- 
dades  en  la  mirad  déla  proporció  que  tiene  el  mcr 
dio  y  dos  extremos,para  que  por  noticia  dcfas 
quátidades,partamos  el  numero  toen  fcme;an  tes 
partes.  Y  para  hasereíl:o,multíplicaremos  R.5.WÍ 
i.porj.w.R.sy  fera  elprodudro  R.So.m.S.y  íera 
luego  R  v.R.8o.m.8.ia  íegüda  parte  o  medio  pro- 
porcional entre  R.^.w.r.  yj.mR.jr.porquede  r.^» 
iñ.i  paraRV.R.So.ñí  S.ícra como  dea v.R.So.m.g» 
para  ^.m.R.^.y  íeran  por  tanto  eftas  tres  quariti- 
dades  proporcionales  en  la  mitad  déla  propor- 
ción que  tiene  el  medio  y  dos  extremos,  qúc  es 
kmitad  déla  proporció  de  R.^.ni.i.paraj.rá.R.f. 
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y  los  quadrados  délas  dichas  tres  qoatitaáes  fe- 
ran  proporcionales  en  la  proporción  que  tkjís 
tí  medio  y  dos  ejrtremos.Por  io  quú  el  quadra- 
do  de^.m.-íí..^*yel  qua.ars.do  de  r,  vIr.8o./w,s.  jun. 
tos  en  víia  suma ,  feran  yg,ua!es  ai  quadrado  de 
R.5,ífi,  I,  y  la  experiencia  aííi  lo  dí^^e,  porgue  d 
quadrado  de^.m.R.^.  es  $4, menos  ¡í.  raizes.dcí. 
y  elqiiadrado  de  r.  v.r.Ho.  m.g.  es  e.  S'o. 121.8. que 
vale  tanto  como  4.ra!zes  de  5.  m.  U.  y  por  tanto 
14,10.').  rai:í^cs  de  5.  con.  4.  ratzes  de  5.  menos  g. 
harán  juntos  6.m  z,  rai^s  des.  q  vak  tanto  co- 
mo ^.m,K..2o¿y  otro  tanto  vale  elquaciradodeR. 
§,míu  que  es_  la  tercera  parte  y  mayor.  Luego  to 
^  agora  reftapara  hazer^  es  juntar  en  vna  suma 
cñks  tres  quantídades,R.5.m.i.  que  es  ia  mayor, 
yj.m.R.f.que  es  ía  menor,y  R.v*R.8am.S*  quees 
la  del  medíOjy  hará  2.p.R.v.R.c?o.m.K.  y  obrar  en- 
tonces por  la  regla  de  tr€S,díziendo  aíTi;  5i.2,p. 
R.v.K.So.m.g.  nos  dan  n.^.in.j.  por  parte  mayor 
délas  tres,quanto  nos  dará  lOÍMulciplicaremos 
lo.por  R.5.  m.í.  y  harán  r  ¡yco.m.io.  que  aliemos 
departir  pors.p.R.v.R.go.  m.  íí.y  efta  partición 
.  y  las  otras  femejantes  haremos  coforme  ala  doc- 
trina que  aocmos  dado  en  la  fegunda  parte  prín 
cipal  entl  cap.  de  partir  raises.'Porquepara  te- 
ner partidor  íimplc,  multiplicaremos  i.p.R.  v.r» 
So.m.S.por  ei  fu  recilb.el  qual  es  2.m.R,  v.  r.  So. 
m.g.y  fera  el  produdio  4.m.R.So.m.8.  por  qmn^ 
tolas  dos  mulcipíicaciones  en  ^  delnumero.2. 
por  ia  raíz  vniuerfal  no  hazen  crefcer  ny  men- 
guar,porque  ia  vna  dcsha2;;c  la  otra.Y  manificfto 
cs^quc  4.m.R.8o.ni.8.  valen  tanto  como  ii.m.R. 
So*y  porque  aun  €Üe  partidor  no  es  fimple,müí- 
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tlplicarlo  emós  por  í2,f  -R.So.y  fera  el  produélci 
i44,j5t.8o.qüe  es  é^.y  quedara  luego  (í^.porpar- 
tidorfimple  .  Pero  es  neceílarip  que  ínultiplí* 
quemos  r. ^'oo.wi.ío.por  las  mifruÁis  quantídadeSj 
y  primeramente  por  elpritncro  reciro,el  qual  era 
z.m.-k  y.R.8o.w.8.y  el  prosudo  defpues  por  12. p. 
si.§o.Porque  defta  manerajaffi  como  eí  partidor 
crefdo  j  afíi  tamMen  propordonaltnente  crefce 
la  quantidad  que  fe  aiiia  de  partir  ,  y  hecha  la 
parridon  >  íera  lo  queco  el!a  viniere  la  primera 
parte  y  mayor  del  numero  10.  Y"  puefto  que  di-* 
gamos  que  primeramente  multipliquemos  por 
el  primero  redfoj  y  defpues  por  u.  /?.  r.  8o.  no 
es  efta  orden  neceílaria  ,  porque  tanto  fe  h^z.^ 
multiplicando  la  primera  quantídad  por  la  fe- 
gunda,y  el  prodiidio  por  ktercera,comok  pri- 
mera por  la  tercera,y  el  produdo  por  la  fegúda, 
Sabida  pues afíi  la  primera  parcede  lo.paS-aeo- 
nofcer  la  (egiida/naremos  otra  Regla  de  tres,  en 
laqual  mulriplicaremos  10. por  RV.R.8o.?w.8.q  es 
la  fegfida  délas  tres  ya  conofcídas,ypartiremos' 
por'elpartídor  2.  p.  R  v.R.f?o.OTAriendo  priiBe- 
ramente  teduziáo  a  partidor  fimple,  y  vertía  en 
la  parridon  la  fegLinda  parte  de  to.  y  finalmente 
rtiuitipUcaremOs  lo  por  5. w.R.^.que  es  la  tercera^ 
y  partiremos  porelc5munpartidor,fieíidopri- 
íneramente  reduzido  a  partidor  fimple,y  teme- 
mos I*  tercera  parte  deío.  Y  quedaran  todas  tres 
en  continua  proporción, q  eslamitaddelapro*. 
porción  que  tiene  el  medio  y  dos  e)t£remos,y  el 
quadrado  déla  primera  parte  coíi el  quadfado 
déla  íeguüda  parte  |untós,íeranyguales  al  qua- 
dradis  de  ^3  tercera  parte «  íexonymo  Cardaíia 
■'  '■■     -'x'    '    ■|)rogu^' 


PARTE    TERCERA, 

propufo  el  nuíBH'o  i4,,para  lo  partir  en  tres  par»" 
te5,y  confun4wíe  tomando  raíz  ligada  por  vrú' 
tierfal,  y  faco  ios  >4  de  392,para  dar  Ija e<|MÍualc% 
cia  de  las  tres  partes^  pero  no  fe  puede  h  aceren 
h  raíz  vniuéríal  cíTa  tal  equíuaienda. 

S)^,    Bufquemos  dos  nujticroSj  que  tanto  ha^ 
gan  muitiplicádo  el  mayor  por  eí  menor,  como 
es  el  quadrado  déla  differccia  délos  mifmoí  dos 
números,  y  que  los  quadrados  del  mayor  y  del 
menor  juntos,haga  lo.'No  es  cílo  otra  cofa  fino 
buícar  \n  numero^que  fiendo  partido  en  la  pro- 
porción cj  tiau  el  medio  y  dos  extremos, el  i]ua- 
drado  déíe  tal  numero  y  el  quadiado  déla  parte 
menor  jiinrosjiagan  20. Porque  en  eñaproporí 
Cíon  multiplicando  ei  numero  por  la  parte  me- 
nor,  hazemos  tanto  como  es  el  quadrado  del^i 
parte  mayor,ía  qual  gs  la  díííerencia  entre  el  nw 
mero  y  la  fu  parte  menor. Partamos  pues  1  en  Ig 
jppDrcíon  del  medio  y  dos  extremos  porlaRe- 
gi'á  ^fcrípta  en  el  cap.7.  de  los  medios  propor- 
cionales ,  o  por  Aloebra,  por  eítc  modo ;  Üeaia 
parre  mayor  í.co.  y  íera  luego  la  menor  i.fft.i.co. 
Multiplicaremos  i,por  i.w.i.fo.y  harán i..ifi.i.í;o, 
que  feran  yguaíes  ai.ce.que  el  quadrado  det.co, 
ygualando  refulf aran  Kce.  p.i.co.  yguaíes  a  ».y 
obrando  por  h  primera  de  las  compueftas,  fer? 
el  valor  déla  cofa  que  es  la  parte  mayor  si.i^.m.i, 
h  qual  Tacando  de ». quedaran  1 1,  ríj.R.  i^.por  va- 
lor déla  parte  iiienor.  Y  diremos  por  Reglaje}. 
ü  quando  la  parte  menor  es  j-j.fñ.R»!  |,  eselnu^^ 
mero  todo  i.quado  Uparte  menor  fuere  i.quan- 
ío  fera  todo  el  riumeroí'  el  fegundo  rnultiplica* 
do  por  d  tercerOjhaze  uq  memos  departir  por 
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I  ¡,m.  K.i  4.  y  eílo  fe  hará  multíplf cando  prltr^- 
ramentei|.;«.R.i.4:'  P^**  ^l  p  R-r^-y  haranu que 
feríi partidor  fimplcj  y  tambié  muitíplicareínos 
lo  qaeíeauiadeparrir  que  es  i,  por  í|/?.r.i|.  y 
haremos  í|.^.r.i  ^  que  partidos  por  r.que  es  he- 
cho partidor,  verna  lo  mifmo  que  es  í  i  f  .R.t|, 
Sicnao  luego  ia  parte  menor  íy.m.í!,i|. el  nume- 
ro entero  íera  r.y  íiendo  la  parte  menor  i.fera  el 
numero  entero  i l.p.R.  1-4.  Haremos  por,  tanto  po 
íicíon  de  nueuo,ponií'ndo  que  la  parre  menor  es 
i.co.y  íera  luego  el  nujiícro  encero  cofas  1 4.p,R. 
í:^.  y  lera  í.ce.elquadrado  déla  parte  inénor,y  ti 
quadrado  del  numero  entero, lera  <:enfos''3-5.p.R. 
¡1,^,  y  elios  dos  quadrados  juntos  feran  cenfos 
4.p  R.n|.que  feran  yguales  aao.quees  conjuga- 
cionñmpie,y  partiendo  2o,por  ei  numero  deles 
cenfos,elquaies  4.p  R.ií^.íeraclquodenteeiva 
lor  deiceníb  .  Pero  es  neceíTario  ha'zer  partidor 
fimple,  y  multiplicaremos  por  tanto  4.  p.  r.í¡  |. 
por  4-.;«.R.ij|.  y  harán  zo^..m.u^  que  valen  f;*  y 
cftosp. feran  el  parrídor,y  multiplicaremos  tam 
bien  20. por  4j.m.K.n|.y  l^aran9o,»í.R.45;o.qu¿ 
partiremos  porp. y  fera  el  qüocienre»o.rri.R.5'ír|í-, 
y  eíre  ferael  valor  del  cenro,y  el  valor  dcla  cofa 
que  es  la  parte  menor,fera  RV.io-iñ.R.íílfypor 
q  el  quadrado  déla  parre  menor  con  el  quadrado 
del  numero  entero  haj^é  20. podremos  íoinar,lm 
hazerotrodifcm"fo,por  el  quadrado  del  nüero 
entero  10  p.R.55|T.y  íafu  raíz  vniuer falliera  el  nu 
mero.  Serán  luego  los  dos  numeres  que  bufca- 
mos,RV.io.p,R,55|^yíiv.to.j/í,R.55|{.  Yñ  roda 
via  queiemos  haser  otro  difcurfo  denueuo  para 
conofcer  ei  numero ,  affi  como  lo  hespimos  para 
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coiiófcer  la  parte  írtcrtorjks  miíiiiaü  operaciones 
que  auernos  hecho  nos  íeruiraíi,  porque  el  par- 
tidor fera  9.C01110  deantes.y  loq  fe  ha  de  partir, 
fera  lo  mifmo  q  de  antes ,  mudando  iblamcnte 
el  mcn  p.  porque  ei  redfo,por  ei  quaí  multipli- 
camos el  numero  2o.era  declarado  por  ^a.y  ago- 
ra fe  declara  por  p,y  por  efta  caufa  verma  el  mif- 
mo quociente  por  p.yíera  luego  efcufado  hazer 
otrapoficionjporqueverna  lo  mirmo.íeronymo 
Cardano  hizo  otravezpoficiorijy  vfo  déla  Re- 
gla que  llama  del  medip,y  pqrq  erro  las  multi- 
plicaciones q  feria  por  inaduertééía,para  la  obra 
enotrosítumeros  queno  ionios  verdaderos. 
94.  Bufquemos  dos  numcros,qtíe  la  difieren- 
cia  dellos  multiplicada  por  la  differencia  de  los 
fus  quadradoSjhagaio.y  que  la  suma  délos  mif- 
jnos  dos  nuiímeros  multiplicada  por  la  suma  de 
los  fusquadradós,haga"20.  Para  q  procedamos 
claramente  y  facilmete:Pfop.ornemos  otroque- 
fito  mas  generalj  elqual primeramente  refolue- 
remoSjdiziendo  affi :  Bufquemos  dos  números 
€ñ  til  proporcion,que  la  difFerencia  dellos  mul- 
tiplicada por  la  diíFcrécia  de  los  fus  quadrados, 
haga  la  mitad  deío  quehazc  la  suma  de  entram- 
bos los  números  multiplicada  por  la  suma  délos 
fus  quadrados.  Y  para  cílo  pornemos  el  menor 
numero  fer  i.y  el  mayor  i.co. fera  luególa  dilfe- 
rencia  i^co.m.i.  y  el  quadrado  del  menor  fera  1, 
y  el  quadrado  del  mayor  fera  í.ce*y  la  differencia 
délos  quadrados  í.ce.m.i.la  qual  difFerencia  muí 
fiplícadapor  í.co.?7hs.  que  es  la  diíferencia  délos 
numeros,hara  i*cu.ríi.i.cc.m.i.co*p.i.Agora  mu! 
fiplicsremos  í*co.  pa.  que  es  !a  suma  deio;s  dos 
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Humeros,  por  la  suma  délos  fus  qusdrados,  la 
qu'di  eii.ee.f.í.yliaraní  cu  paiCe*^j,co.p.t;y€rto 
ha  de  fer  duplo  de  i.cu.m  j.ce.mj,cp.p.i.  Mtilfi- 
plicaremos  luego i.cu.m.i.Ge.ra.i.co  p.r.porelnu 
mero  z.y  hárali  2*cu,m.2.ceM.2.co.f.z,  que  (eran 
yguales  a  i,cu.f  a.ce.pa.cOíp.í.Tgualaremos  re- 
llaurando  lo  dioiinuto^y Tacando  lo  fuperfíuo,y 
ciuedaraíifinalmetei.cu.p.j.yguales  a  j.ceíp.^.co. 
Y  porcjue  aun  no  eñaii  en  las  conjugaciones  que 
en  el  principio  deíte  libro  eftan ,  procuraremos 
de  abarir  ellas  quantí,dades,p arriendo  las  por  al- 
gún partidor,  para  que  los  quocientes  reíulten 
yguales,y  fera  efteparcidor  común  f.co,p.í.Par- 
íiremospues  j.ce.  p.j.eo,  por  í.có<  p.i.  y  ferael 
quocience  j.có.como  lo  demtieftra  la  prueua  muí 
íiplícando  ^.co.por  i.co.p.i.y  partamos  también 
i»cu.f.i.por  i.co|.i.yreraelquociete  i.ce.m.i.co* 
p.i.y  ferankiego^.GO.ygualesa  i.ce.m.LGO.pjíy 
refl-aurando  lo  diminuto  terncínos  ftnalméEé4 
co.yguales  a  í.ce.p.i.que  es  la  tercera  délas  com- 
pueílas,y  la  obra  ferá  efta :  La  mitad  del  nuuiero 
délas  cofas  es  i.cfuyo  quadrado  es  4.deíqü3l  fa- 
caremois  i,que  es  el  numcro,y  quedaran^,  y  fer* 
luego  el  valor  déla  cofa  2*/<r.|.  porque  pufimo^ 
^  el  numero  menor  fuefe  i.y  el  mayor  fuefeí.Go. 
Afíi  q  en  eftos  dos  números  i,  y  i.f.R.^ ,  fe  baila 
efto,que  la  differencia  delios  multiplicada  por  la 
dífFerécia  délos  fus  quadrados,haze  la  mirad  dé 
lo  que  hazelasüma  delios,  fiendo  muicíplicada 
por  la  sííma  délos  fus  quadradosjy  ía experien- 
cia alTi  lo  di2e.  Porque  por  la  vná  délas  multi- 
plicaciones le  baze  tS.  p.  r.  joo,  y  por  la  otra  el 
duplo  deílp,y  en  quaiesquier otrosdos  nwffieros  ; 
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itñ^-pfQpcvciúR  fe  hallara  íomifmoX  £  puííe- 
lemos  el  mayor  numero  fer  i.feraelmenor  a.m. 
R.^.como  fe  vera  figuiendQ  la  poficion,y  obran- 
do por  algebra.  Lo  que  tambié  contara  por  eíla- 
Fazo  que  es  euídente/i  muiríplicaremos  2.^.ft.f 
por  el  fu  recífo  2.W.  r.j.  harán  i.  luego  tal  pro- 
porción aura  déla  primera  quafiáadque  es  i.pa- 
ra  i.p.R.,5,que  fea  la fegunda,como  de  2.W.R.5,  q 
fea  la  teL-ceFa,para  i.q  fea  la  quarra.Efto  affi  deter 
minado  y  fabida/acilmente  jiaílaremos  dos  nu- 
G3eros,afíi  como  en  el  principio  propuíimos  pa- 
ra buícar,  que  la  difFerendadciíosRiultiplicada 
por  la  differencia  de  ios  fus  quadrados^haga  10. 
y  que  la  suma  deilos  mulripiícada  por  la  sfima' 
délos  fus  quadrados,haga  ip.porque  los  dos  nú- 
meros que  hallamos daKan  duploy  fubduplo  eii' 
otras  qMátidadeSjpero  queremos  q^efa  prO/por> 
£Íon  fea  (Lonftituiaa  limitadamente  en  20.  y  1  o.. 
Y  para  efí-o  nos  ayudarefiios  dcío  qauemos  haí- 
Iado,que  es  la  proporción  délos  dos  números  q 
biifcamos  de  princípio,y  pornemos  que  el  me- 
nor fea  I  co.y lera  luego  el  mayor  cofas  a.p.R^^.fa^ 
caremosj  co.de  co.ap'R.g.  y  ferala  dífferécía  co. 
i.p.R.5.elqiiadrado  del  menor  fera  r ce.y  el qua- 
drad'o  delmayor  ce.7.p  r>48.  facaremos  el  me- 
nor quadrado  del  mayor,y  ftra  la  diífereneia  ce., 
é.p.iL.48-lac[iialauemos  de  multiplicar  por  co.i. 
I .R-.^,  diífereneia  délos  números , y  harán  cubos. 
sg.^^.R'.^oo.porqiie é.por  i-.ha;^en (5.y R.4i^.porR¿ 
5. ha2eKv;i44.  que  es  12 < que eon los  6.ázzmiS„' 
y  iá  mulriplicacioii  en  >|^  de  íí.por  r.  3  Jia^  6  raí- 
,  zes  de  5.yla  orra':multípjicacioen^->dé-R.4S.por 
s^haze  vna:ra|-;^dé-4S,la  qualtiens  iiiítamentr^ 
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f  álses  de  5,  y  fon  por  efta  cuenta  ¡  §.  y  más  ic?¿ 
i-sises  de  3*.  las  quaíes  valen  taato  como  r.jooí 
y  íeraii  luego  yguaks  cubos  18  p.R.joo.y  el  nu- 
mero I  o, que  es  fimpie  cdnjugacion.  Partiremos 
pues  lo.pof  1 8.^, R. 300.  haxiendo  primeramente 
él  partidor  fimple,,  y  eílo  fe  hará  mukipiicádoio 
por  fü  reeifo  i^,rá.R.3oo.  y  haran^24,.fñ.5oo.que 
fon ¿4  y  multiplicaremos  tambié  eínümeroio,- 
por  iS.ra.R^óo.y  hará  tSQ.m.R.joooo.y  eftosiSoi 
iñ.R^3oooo.partíremos  por24.y  vernari7|.m.K« 
^2  Tj.  y  tanto  íera  el  valor  del  cubo. Y  iera  luego 
el  valor  de  la  CGfa,raiz  cubica  vniuerfal  á&jí^m 
raí2  cjuadrada  dé  52,  l^  *  y  cite  fera  el  menor  nu- 
mero délos  dos  cjue  btifcaiíamos-*  Fpara  faber-- 
mos  la  qüantídad  del  mayor,haremos  otrapo- 
ficiojen  la  quaí  porfiemos  el  mayor  feíl'  i  co'.y  feraí 
el  menor  como  auemos  demonilrado  co.2.íír.R-. 
^.porque  tal  esla proporción  de  i.  para  2.p.R,|* 
como  de  2.»/'.r.5.  para  x,  y  haremos  por  Algebra 
otro  difcurfOjO  tomaremos  el  q  auemos  hechOj. 
ínudarídofoiamente el, ra,  en p.  y  eip.en  menos,- 
portjnaha  en  la  obra  otra  di{íerencía,y  viene  el 
partidor  a  fcr  el  mifmo  ftumero  24.7  la  quantí- 
dad  q  auemos  de  partir  viene  a  íer  t8o.f,,R.j©ooo. 
y  fera  luego  el  quocienre  7  j,p.R.52  j^-qut  fera  eí 
Valor  del  cubo,  y  la  rai^cubica  vniuerfal  de 7 1* 
P.R..5-2  Íj.  fera  el  numero  mayor^  íeronimo  Gar- 
daña  tratando  eítemifmócafo,pienfa  q  el  qua- 
drado  de  co.i.  p.R.5.  es  cenfosv-f  R.24.  y  es  ett 
la  verdad  ee.7.p.R.  48.  y  porque  biso  ótropro-* 
ceíTOjacaba  con  qiíadrinomibf  ,• 

95,  Biifq liemos  ^.humeros  pfdjídf  ciotiaíes  eít 
•coatln-yaproporcimijy  qMeíeaTitak*s,q:€l.  primé 

€  íiif  f<> 
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to  mulíipiicado  por  el  tercero  haga,  5*  y  que  el 
íegfido  multiplicado  por  el  quar£o,haga  ti;.  Por 
qwequandQ  tres  qüantídades  fon  proporciona* 
Íes,  tanto  f¿  haze  multiplicando  la  primera  por 
la  tercerajComo  la  fegunda  por  ñ  miíma,y  ei  pri 
inero  numero  délos  qüatro  multiplicado  por  el 
íercerOjiía  de  hazer  5.  fera  luego  el  legundo  R.5, 
y  porque  el  fegundo  multipJicado  por  el  quarto, 
ha  de  hazer  15. y  el  tercero  es  medio  proporcio- 
nal entre  el  legüdoyelquarto/craluegoelter- 
cero  R.Í5.  y  porque  elfegundo  multiplicado  por 
el  quarto,  ha^  15.  y  elfegundo  es  hallado  r.  y» 
partiremos  por  tanto  15»  por  R..5,  y  verna  r*4j. 
y  tanto  fera  el  quarto.  Y  para  conofcer  la  quan- 
sidad  del  primero,pornemos  el  primero  íer  reo. 
y  porque  el  tercero  es  hallado  R..í5'.multíplicarc- 
moSico.por  R.J5,y  harán  co.r,i5.  queierany- 
gtiales  a  5'que  es  íimple  conjugación  Partiremos 
pues  5.  por  R.iy.  y  verna  r.  t  f  ♦  por  valor  déla 
cofa  ,  y  tanto  féra  el  primero ,  cuya  quantídad 
fepüede  también  faBer  fin  Algelsra,  porq  todos 
losq.üadrados  van  continuados  en  proporción 
tripla  del  mayor  para  el  menor,y  las  ius  raizeSjq 
fon  los  números  que  bufcamos,  van  ordenadas 
en  la  mitad  déla  tripla,  déla  mayor  para  la  me- 
nor,porque  co  m  o  Euclides  ha  demonílrado,  tie- 
nen los  quadrados  dupla  proporción  cntrefi  ala 
proporción  délos  lados,  tomaremos  portento 
1 1.  por  quadrado  del  primeroj  y  la  r.  1  f  .lera  el 
primero.  Son jue^o  los  4 números proporcío- 
naíeSR^sf  R  5.R.i5.a.45'. 

^-'í,    Bufquemos  4.  números  en  continua  pro- 
poráoíl  proporcioíiales,  que  él  primero  muin- 

■-:  pÜ- 
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pUcado  por  el  fegundo,haga  ^ .y  el  tercero  por  c| 
quarto.liaga  lo.Pornemos  el  primero  fer  i  co.y 
fcra  luego  el  fegundo  f¿j  porque  tanto  fe  ha- 
^  multiplicando  el  fegundo  en  fi,  como  el  pri- 
mero por  el  tercer Oj  multipiicaremospor  tanta 
^^^^do,y  ^2^3 1¿7  y  tanto  hará  el  primero  muí 
tiplicado  por  ei  tercero  ,  por  lo  qual  partiendo 
eftos  j^^  por  í  co.  que  es  el  primerojo  q  vinier® 
9"£^s  j-^fera  el  tercero.  Y  porque  él  tercero 
multiplicado  por  el  quarto,haze  io.partíremos 
lo.  por  j^¿  y  vernan  |.de  í  cu.  por  el  qiiarto.  Y 
porque  de  4.  quantidades  proporcionales  tanto 
fe  haze'mulriplicando  la  primera  por  la  quarta, 
como  ia  fegüda  par  la  tercera,  multiplicaremos 
I  co.por  I  de  ¡  cu.  y  harán  f  de  vn  cenfo  de  cen- 
fo.y  multiplicaremos  j^  por  ^¡^^  y  hará /¿^~ 
q  feran  entren  yguales.f  gualaremospues  eños 
f.de  í  ce, ce.  con  eftos  7^|^  multfplfcaüo  en  % 
y  haremos  i25,yguales  a  f.dei  ce.de  ce.de  ce.que 
es  la  píi-aua  dignidad.  Y  porque  es  conjugacioii 
fmipk,  partiremos  tos  115.  por  |.  y  vernan  512  j. 
por  valor  del  cenfo  de  cenfo  de  ceníb.Yfera  lue- 
go el  valor  déla  cofa,  raiz  de  la  raíz  de  r^jis;  |.  y 
tanto  es  el  primero.  ?  para  conofcer  el  fegando^ 
partiremos  el  numero  5  por  a..R.K.  312 1.  yefío  fe 
hará  reduj?iendo  primeramente 5.a  r.r/r^  por  5, 
multiplicaciones, y  fera primeramente r.  25»  y 
dejípues  R.R.éijT.  y  cleJpucs  ii.R.R.5t)cé25.  y  fera  el 
quocít'nte  R^R.R.  ayo.  y  tanto  fera  el  fegundo, 
y  por  eíle  milmo  modo  conofceiemos  ci fecer&g, 

c  V  y  el 
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y  eí  quarto.  Pero  mas  fácil  íera  cotiniiar  la  pf<í> 
.porción  de  pi  |.  para  125-0^  la  qisal  es  quadrupia, 
y  cfto.fe  liara  por  regla  de  j.y  feran  los  otros  dos 
números  dcfta  proporción  í'oco.  y  ;íocoo.  y  krs 
luego  el  tercero  numero  r.r.r»  5000.  y  el  guarto 
feraR.R.R.  20000. 

Por  otro  modo  podremos  liallar  lo  inrímo, 
porque  imaginando  vn  medio  proporcional  en 
tre  el  primero  numero  qwe  buícamos  y  el  íegü- 
do ,  fera  eñe  tal  medio  r.  5 .  y  imaginando  oVo 
medio  proporcional  entre  el  tercero  numero  y 
el  qüarto,fera  efe  tal  medio  r.  id  y  la  proporcio 
delprimero  medio  para  el  kgündo  medio ,  fera 
eompuefta  déla  proporción  que  ha  del  íegimdo 
numero  para  el  ter€ero,y  déla  proporción  q  ha 
dei  primero  medio  para  el  fcgííndo  numerOjy  de 
la  q  ha  del  tercero 'í|u mero  para  elfegundo  me-* 
d!0,y  ellas  %  proporciones  fon  dos  tales  propor- 
ciones qual  es  la  proporción  del  primerontime^ 
ro  para  el  fegundo  numero,  en  la  qual  rodos, 4. 
números  van  continuados*  Es  la  razón  dcíio,  ^ 
la  proporción  que  ha  delprimero  mcdJo,para  e! 
fegundo  numcroj  es  la  mitad  déla  pr.oporció  dei 
primero  numero  para  el  fegundo^y  la  proporció' 
del  tercero  numero  para  el  fegundo  medio  ,  es 
también  la  mitad  déla  proporció  ód  tercero  nu 
mero  para  el  quaito  numero ,  y  por  eíta  cuenta 
la  proporción  que  ha  del  primero-  medio  para  el 
fegundo  medio,es  la  proporción queha del  pri- 
mero numero  para  el  tercero.  Sera  luego  lapro- 
porción  del  primero  numero  para  el  tercero,aííí 
como  déla  R.j.para  la  R.to.y  porque  la  proporció 
áct  primero  numero  para  el  fegundo  es  la  m- 

ídiá 
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taddela  proporcio  del  primero  numero  |$ara  el 
íercero,íera  luego  del  primero  para  el  fegnndoy 
afñ  como  déla  R.R.j.para  la  r.r.io.Y  por  quando 
partimos  vn  numero  por  otro,  tiene  el  quociétc 
conla  vnídad  aqwelia  proporcío,q  tienen  entrcft 
los  rales  dos  números,  partiremos  por  tanto  r^ 
B..io,por  R.R.f.y  fera  erquociéte  r,r.  2.  y  fera  Iise- 
go  de  R.R.  ío.para  R.R.;5.ral  proporcion,quales  1»- 
prop.orcíondeR.R, 2.  para  la  vnidad,  y  efía esl* 
proporción  que  ha  de!  íegundo  numero  para  el 
primero ,  y  deito  fe  colige  que  en  ral  cafo  como 
efte  que  fe  propufo,  la  proporeió  que  va  conti- 
nuada es  la  quarta  parte  déla  proporción  de  ios 
números  que  fe  hizieron  por  las  multiplicacio- 
nes que  fon  5i.  y  10 ,  Porneraos  pues  el  primero- 
numero  fer  t  co.y  fera  luego  el  fegundo  co.  r.  r* 
2.  multiplicaremos  1  co.por  co.r»r.2.  y  harán  ce. 
s.R. 2» queferan yguales  a  f  .  Partiremos  s. por 
R.R.2.qüe  es  lo  mífmo  que  partir  R/R.^z5,por  r  k. 

2.  y  vernan  r.  r,3I2  |.  por  valor  del  cenío,  y  fera 
luego  el  valor  déla  cofa  r.r.r.jTí  ~.  y  tanto  fera 
el  primero  numero.  Y  para  conofcermos  clügü- 
do,multiplicaremos  r.r,r,5I2  ^.por  r.r.  2.  rcdu, 
siendo  primeramente  la  r.r.2  ala  naturaleza  ¿ti 
prÍQiero,y  fera  conuertida  en  r.k.r.4.  multipli- 
cando pues  R.RR.guí-porR.R.R.  4.  haremos  r. 
R.R  125-0.  y  tanto  fera  el  fegundo  numero.  Y  para 
conolcerlos  otros^continuaremos  por  Regla  de 

3.  efta  proporción  que  es  quadrupla, y  tememos 
por  tercero  numero  r.r.r  5000.  y  por  el  quarto 
R.R.R,  20000.  Forq  la  proporción  es  quadrupla* 

P7.  Büfqucmos  tres  números  proporcionakár, 
que  el  quadrado  del  prinuTO  y  el  quadrado  dci- 

feoriíiv 
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fcguildo  juntos  fean  yguales  al  quadrado  del  tef 
cero,  y  que  multipiícándo  el  primero  por  eife- 
gundojhagan  ío .  Pomemos  el  pnmero,que  es 
el  menorjfer  i  co  y  partiremos lo. por  i  eo.y  fera 
el  qubcienre  -¿;  y  tanto  lera  ei  ícgundo,  y  porcf 
lostrfs  números  fon  ppordonales,  el  quadra- 
do del  fegudo  q  es  j~^-  lera  yguai  alo  q  íe  base 
multiplicando  i  co.que  es  el  primero  por  el  m- 
cero,partiremos  luego  *^^  por  i  co.  y  verna  i°5 

que  fera  el  tercero.  Cada  vno  deftos  tres  niime- 
ros  multiplicaremos  en  íijy  fera  el  quadrado  dei 

primero  I  ce. y  el  del  fegfido  feraj7¿  y  el  del  ter- 
cero lera  y^— .íüt^remoslos  dos  primeros  qua 
drados  en  y  na  suma,  y  harán  *— ?'l^**  y  fera 
cíla  suma  ygual  a  j-°°~  ,  que  es  el  quadrado  del 

íercero,y  haremos  k  ygüalacion  multiplicando 
en  »|( .  y  refultaran  loooo.cenfosj  yguaks  a  loo. 
ccnfos  de  cubo.f.í  cenfo  de  relato  primo,que  es 
décima  dignidad.  Eftas  dignidades  abreuiadáS, 
yguaímente  vernan  a  otras  yguales  ,  las  quales 
feran  joooo.ygual  a  j  ce.ce,ce.p.{po.ce*ce.que  fon 
proporcionaíes.  Porque  el  numero  ¡oooo. tiene 
cífrapor  dcnominaci5,y  el  cenfo  de  cenfo  tiene 
4.  y  el  cenfo  de  cenfo  de  cenfo  tiene  S.  de  mane- 
ra, que  los  interuallos  o  diferencias  fon  ygua- 
les. Scruira  luego  la  primera  de  las  compueftas 
íomando  la  menor  dignidad  por  cofas,  y  la  ma- 
yor por  céfojy  la  obra  fera  eíta.'La  mitad  de  100» 
es  50.  cuyo  quadrado  q  es  2500,  juntaremos  con 
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looo.y  liaran  12500.  y  fera  luego  R.nsoó.m.so.  el 
valor  de  i  cenfo  de  céfo,y  lera  luego  el  valor  del 
ccnlb  i!..v.RríS5oo.m.  50.  y  el  valor  déla  cofa  fera 
R.R.v.R.!25co  111,50. 31  tanto  fera  el  primero  nu- 
mero deloí»  tres  que  bufcamos.Quereiiiios  dezír 
«que  déla  raíz  de  12  500.  fe  deuen  de  íacar  50.  y  lo 
que  quedare  fera  i  cenfo  de  cenfojy  por  tanto  la 
raíz  deia  raiz  deñe  ce.de  ce.fera  ei  valor  déla  co- 
fa,que  es  el  primero  numero.Elfegundo  nume- 
ro délos  tres  que  bufcamps  conofceremos  liazi- 
ende  otra  poficíon,en  la  quai  pornemos  el  ísgiu 
do  numero  fer  ico.  y  obrando  coforme  ala  pri- 
mera obra ,  hallarenios  el  fegundo  numero  fer 
E.R.v.R.,í250c.p.50.  Pprque  fiendo  el  fegüdo  i  co, 

fera  el  primero -j^, y  el  quadraáo  dtl  íegundo 

fera  i  ce.el  qual  partiremos  pór^^,  y  "verna  !«. 
de  j  cubo,y  tato  fera  el  tercero. El  quadrado  del 
primero  fera  — -,  y  el  del  fcgundo  ftrat  ce.  y  el 

del  tercero  fera  jl^.  de  i  ce.de  cu.y  íuntándaíos 
dos  quadrados  del  primero  y  del  íegundo  liara 
li5^&ií^  que  fera  ygua!  a  j-ig.  de  i  ce.  de  cu. 

Haremos  nueftra  ygualacion,poniendo  la  vní- 
daddebaxo  óq]  ^l^^de  i  ce.de  cu. por  fer  quebra- 
do dcla  primera  intención,  que  en  efta parte  es 
auido  por  eniero,y  multiplicando  dcfpues  en  >|i 
yrefultaran  i  ce.ce.p.too.ygualesa  ji^.  decc.cc. 
ce.  parque  la  denominación  del  cenfo  es  2.  y  la 
del  cenfo  de  cubo  es  6.  y  hazcpor  tanto  el  cenfo 
SDükiplicado  por  ce.  de  cu.  la  odaua  dignidad, 
lá  qual  es  ce.ce.ce.  cuya  denominación  es  8. y  re- 
dusieíido  todo  a  vn  cc.ce,  ce,  o  partiendo  todo 
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poTjl-^,  Ó  multiplicando  todo  por  loo.refukar^ 
íinaímenteyguaks  i  ce,.ce,ce.yíoo.ce.ce,p.icooo, 
^iie  es  conjugación  proporcional  a  la  íeguncia 
de  Jas  eompucftas ,  porque  ios  cenfos  de  ceñios 
quedaran  en  lugar  de  cofas,  y  -el  cenfo  de  ccnfo 
de  ceníb,  quedara  en  lugar  de  j  ce-  y  la  obra  fera 
eirá:  La  mitad  de  loo.es  ^o.c]ue  multiplicados  en 
íijiíazen  2500^  junráremos  eílos  25-00  .con  los 
iocoo.  y  harán  12500.7  íera  luego  r.  125^00,^.50.  el 
valor  del  ce. ce.  y  la  r.v.r.ii^o.  jíoo.  i'era  el  valor 
(del  ceníb.  y  la  R.R,v.Ra250o.^,5:o.íerael  valor  de 
la-cofa,y  tanto  ferael  fegundo  numero.  Y  porque 
pufimos  el  fegundo  fer  í  co.  y  hallamos  luego 
en  principió  de  ia  ¿branque  él  tercero  es  j-i.  de  i. 
cu.  haremos  el  cubo  de r.r.v.r. 12500  p.5o,y  par- 
tirlo emos  por  el  numero  10.  porq  el  quodente 
fera  el  tercero. 

También  podremos  coñofcereílos  números 
por  otro  modo  no  menos  cuídente,  porq  pues 
Ion  proporcjonaÍes,los  fus  quadrados  también 
feran  proporcionales,y  porque  el  primero  qua- 
drado  y  el  fegundo  juntos,  ion  yguales  al  terce- 
ro,fera  luego  U  proporción  délos  quadrados  la 
que  tiene  el  medio  y  dos  extremos,  y  porque  la 
proporción  de  las  raizes  es  la  mirad  déla  ¿ípor- 
don  délos  quadradoSjfcran  luegojos  tres  nume 
ros  conñítuidos  en  k  mitad  de  la  proporción  q 
tiene  el  medio  y  dos  extremos ,  y  para  que  mas 
fácilmente  obremos ,  bufcaremos  tres  números 
en  eíb. proporción, y  que  ci  menor  dellos  lea  la 
vnidadjpara  que  por  medio  denos  hallemos  los 
que  bufcamos  de  principio  ,  Pornemos  pues  la 
primcra.paríc  y  menor  fer  i,y  la  parte  mayor  fea 

I  COí 
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I  co.y  porque  eii  ia  proporción  que  tkné  el  me- 
dio y  dos  extremos,  íanEoíeiíaze  muitíplicadcf 
laíegunda  parte.que  esla  m3yor,coii ,  como  I3 
parre  menor  por  rodo  ei  numero,c|ue  en  la  tai 
proporción  le  parte  ,  muiriplicíireiDos  1  co .  en 
ííj  y  hará  i  ce.  el  qual  partiremos  por  i  ,y  vcr^^ 
na  I.  ce.  gue  fera  todo  ei  numero  qué  felparte, 
yguales  íeran  luego  i.  co.^  ,  í  ,  que  fon  las  dos 
partes  a  i .  ce .  que  es  el  numero  rodo. 
Obraremos  por  la  fegunda délas  compueftas,  y 
verna  por  valor  de  la  cofaa.i  |,  p..|.y  fera  luego 
déla  voidad  para  efra  r.  i  ^.  p.  ^.  la  proporción  q 
tiene  ei  medio  y  dos  extremos .  Enrre  eítas  dos 
quantidades  bufcarémos  el  medio proporcionali 
ei  qu al  hallaremos  rnultíplicaíido  i.por  R..r|.p» 
|.  y  harán  lo  rnifmoj  la  miz  defte  produ¿ro  fe 
ra  ei  medio  jpporcional,  porque  íi  tanto  fe  hazé 
muítíplicando  la  primera  quantidad  porlaterce 
rajComo  la  fegunda  en  íi  mifma,las  tales  5  quan- 
tid'ddes  fon  proporcionalcs.Seran  por  efta  (:auf4 
proporcionales  en  la  mitad  déla  proporción  q 
tiene  el  medio  y  dos  extremos  eítas^quantida- 
deSji.y  R.  v.R.í  ¿  p.^.  y  r.i  ^-p-i-y  ^"  ^^'^^  propor- 
ción eítan  conííiruídos  ios  tres  números  q  bur- 
eamos :pero  tienen  eílo  mas,q  el  primero  y  me^ 
ñor  multiplicado  por  el  fegundo^hase  10.  Por- 
nemos  pues  el  primero  y  menor  fer  i.co.  y  fera 
luego  el  fegúdo  cofas  r  v.R,i|.p.í.  iriultiplicarc-» 
mos  i.ccpor  co.r  v*R.r  ^i-p.j.  y  harancenfos  rv, 
R.  i|.p.j.que  ferá  yguales  a ip.  Partiremos  io,por 
ír  v.R.i|  p.-¿»  y  verna  el  valor  del  cenfo,y  para.q 
fommodamente  fe  haga  efta  particion,multiplí 
aremos  Rv.R.i^.p.j»  por  el  fu  recifo  ?,  v.i?;»i|, 
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m4*  y  Harán  i.qiie  fiera  el  p^rtidor,y  multiplica*' 
remos  también  ios  ro.por  r.v.r.i^-'^-Í*  y  «i^o  ie 
liara  imuítiplicando  el  cjiíadrado  de  la  raíz  vni- 
«erfaljelqual  es  &A/^m.l,T^ortlqmárdiá'oáeiQ, 
el  qwal  es  roo  *  porque  iaraiz  délo  que  hizíeren 
fcra  el  prodiifío.Multiplicandopues  loo.porR. 
i^-l^araBR.iapo.ymülíipliando  loo.  por»í,|, 
liaran  ííi  .50 .  multiplicando  luego  el  quadrado 
déla  dicha  raíz  viiiuerfal  por  el  quadrado  de  10. 
haremos  R.nsco.m.so.  y  lera  luego  el  produño 
R.V.R.! 2500.113.5^0  qitando multiplicamos jo.por 
SL.v.K.í  I  m,^,  y  efta  r.v.  auemos  de  partir  por  la 
vnidad,  que  es  fimple  partidor,  y  verna  lo  mif« 
jno.Afíí  que  el  valor  del  cenfo  feraR.v.s.12500. 
m50'  y  el  valor  déla  cofa  fera  r.r.v.  r.  ujqo.  iñ» 
50.  y  tanto  íera  el  primero  numero  délos  tres  q 
feufcamos:  Los  otros  dos  fe  hallaran  por  lamif- 
ma  arte, o  por  Regla  de  tres, 
-  5)S,  Partamosu.en  tales  dos  partes^  que  fea 
la  vna  delías  medio  proporcional  entre  laotray 
el  numero  io»La  parre  de  12. que  ha  de  fer  medio 
proporcional, fea  1  co,  y  fera  luego  íaotra  12,  m. 
ICO.  Y  tenemos  por  eíía  manera  tres  quantida- 
dcs  proporcionales.  Pot  efta  orden  ¡i.ra.i  cb.  y 
I  co.y  lo^MuItiplicaremos  la  primera  por  la  ter 
cera,y  haremos  i20.ot.io.co,  que  feran  yguales  a 
ía  fegunda  multiplicada  en  fi,qué  es  i  ce.y  reílau- 
rando  lo  diínínuto,  refultaran  no.  yguales  a  ío¿ 
cOí^a  ce.  que  es  laprimcradelas  compueftas, y 
la  obra  fcra  efta.La  mitad  de  io.es  5.que  multi- 
plicada «fi  ñylmztzsAos  quaíes  juntaremos  con 
sip.y  ícraíi  14^.  y  lera  luego  el  yalor  déla  cola  *, 
if  j**»^.}?  onío  fe  Jaf  arte  de  »2,  <ju«£5  el  me- 

■■diO; 
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dio  proporcional .  ¿acaremos  efta  s.í4f,jw.5.  de 
i 2.  y  lo  que  queda^que  es  s7'»ñ,R.i45.fcra  la  otra 
parreciei2.Dcmanera,quei7  m,R.  ¡4y.yR.  14$. 
m.  5",  y  10*  fon  quantidades  proporcionales .  La 
prucuafera^quemukiplícandoia, primera  por  la 
tercera,  f.  17.  m.  r.  14^ .  por  10.  hazemos  170.  m. 
R.  14590.  y  a.  145.  m.  5.  multiplicacla  por  fi^  hazc 
otro  tanto. 

gp,  Bufquemos  dos numcro$,que  multiplica- 
do el  vno  por  eIoíro,iiagan  u.  y  que  fea  el  vno 
dellos  medio  propordonaierttreeloíro  y  el  nu- 
mero ».El  num«ro  que  lia  de  fer  medio  propoi  - 

cioñaLfca  !  co.  y  fera  luego  el  otro  ü_  Tene- 
■  rco.r 

mos  luego  tres  números  proporcionales,  -~ 

y  i  co.y  i.y  porq  el  fegundo  es  i  co. multiplican- 
do I  co.  en  ü ,  hará  í  ce.  que  fera  ygual  a  lo  que  fe 

hiziere  multlplicarido   -ii- por  a.  que  es  ^^ 

Ygualaremos  multiplicando  en  +,  y  refultarai. 
cubo,ygual  al  numero  i4jyferapor  taítto  el  va- 
lor déla  cofa,que  es  el  medio  proporcional^raíz 
cubica  de  24.  y  file  es  cl  vno  délos  dos  nume^- 
ros  quebufcauamos,y  para  coiiofcermqs  cío  tro 
partiremos  n.pofR.  cu.  24.  rcduziendo  primea 
ramentc  el  numero  a  rai:?;^  cubica,qu«  fera  r  cii. 
171H,  y  fera  el  quociente  R.cu.yz  y  quedaran  eftas 
tre&  quantidadcs  proporcioaaleSgR.cu*7Íy  R,eu. 
24.  y  el  numero  2. 

loo.  Bufquemos  4  números  proporcionales  en 
continua  prpporcion,y  que  fean  talcs>quc  cl  pri 
mero  multiplicado  por  clfegCidojyelprodudro 
por  cl  tercero,  y  cl  produdo  defta  multiplícació 

d  por 
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por  el  quarto, hagan  Sí.  y  que  el  primero  mnltL 
piicado  por  ei  Í€gitndo,haga  4Pornemos  el  ter- 
cero íer  í  co.por  lo  cjual  multiplicado  el  primero 
por  cj  fegündo^y  el  produdo^que  es  <5.por  el  tcr 
cerojiaremos  6 co.y porque eftas  ico. multipli- 
cadas por  elquarrojha^^enííí.partiremos  itípor 

éco,y  vernaii  ^Í£-  que  feraeiquartQ  numero. 

y  para  conofcermos  el  fegüdOjmulripIÍGaremos 
1  coque  es  el  tercero  en  íi,  y  haremos  i  ce.  y  eñe 

rce.  partiremos  por  li^  <^  es  el  quarto,y  verná 

tS}t  que  fera  el  íegundo ,  y  para  conofccrmos  ei 
primero,níiiItíplícaremos  el  fegundo  por  el  rer- 
cerOjY h^ranélíiíí'  y  eíte  producto fiendo par- 

.sido  por  ^'H^^  '^  ^í  quarto,vcrnan  i|r|A 
y  tamp  fera  ei  primeroj  porq  el  primero  multi 
piicado  por  el  fegundo,ha2e  6.  multiplicare/nos 

el  vno  por  clo.tro^y  haremos  -yj^^  H  ^^^^^ 

yaiuiles  al  numero  ¿.Vaualaremos  multiplicado 
eíí^,  y  haremos  3i5^5í;64.i.yguaiesa2i6.ce.c€  ce, 
que  es  íimpie  coi>jugacion.  Partiremos  31^864^. 
por  aií.y  vcrnan  147*^2  4  ?^^  valor  del  cenío  de 
cenfo  decc.cuya  raís  laqual  es  ni  |.  lera  el  cenío 
de  cenío,y  fera  por  tanto  el  valor  déla  cofa,  q  es 
el  tercero  numero  R.n.j^ii  .  Elquarto  mimíro 
conofceremos  partiendo  ^^i.por  tí  co.Y  el  íegu- 
do  conoíceremos  multiplicando  ei  tercero  en;li, 
y  partiendo  el  prodiiíto  por  ei  quarto,  ypartie- 
do  el  numero  6.  por  el  iegundó,  vcrna  eiprinif- 
ro.Dcíb  obra  fe.  colige  regla  fácil  para  abrariím 
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Aígcbra^porque  ei  cubo  de  8¡,  es  53144,1.  el  qual 
multiplicamos  por  6.  y  hazemas  ^ifíSó^é.  y  cíic 
numero  partimos  por  el  cutjo  de  6,ú  qual  es  2i<f 
y  la  raiz  de  la  raíz  ác  la  rai^  del  quociente  es  el 
tercero  numero .  Y  aun  fera  mas  fácil  la  obraj, 
partiendo  el  cubo  de  gi,  por  el  quadrado  de(í.  y  ' 
verna  lo  mifmo  ,  porque  canto  verna  multipli- 
cando ei  cubo  de  b'i.  por  6 .  y  partiendo  el  pro- 
duelo por  el  cubo  de  (í.como  fera  lo  que  vinie- 
re,no  mulriplicando  el  cubo  de  Hupor  6.  pero  la 
partición  le  hará  no  por  el  cubo  dc6,  íino  por  eí 
quadrado  de  <í.y  la  proporción  del  numero  que 
íe parte  para  el  parEÍdor,de  vna  manera  y  dco- 
tra  es  ia  mifma,y  por  eíía  caula  verna  V-n  mifmo 
quociente.  Y  porque  lo  que  fe  haze  multiplica- 
do el  fecundo  por  ci  tercero  es  raiz  del  poftrero 
producro,qen  efi-ceaíb  es  8 1.  partiremos  la  raiz^ 
de  8í.la  qual  es  9.  por  el  tercero,  y  verna  el  fcgü». 
do.Y  partiremos  6.  por  ei  fegr;do,y  verna  el  pri"- 
mero,y  el  quarto  verna  multiplicando  eifegiin- 
áo  por  el  mercero ,  y  partiendo  el  produdíio  por 
el  primecp  .  Y  que  ío  c^  fe  há?:e  multiplicando  el 
fegundo  por  el  tercero/ea  raiz  del  poftrero  pro 
duíro,4  en  efte  cafo  es  Kí,  la  dcmonftracion  fera 
clara.  Porque  tanto  f?  haze  multiplicando  él  fé^ 
gundopor  el  tercero  ,  como  el  primero  p'or'eí 
quarto,quando  ks  qüantidadcs  Ion  proporción 
nales,y  aun  que  la  proporción  no  fuefe  corinuai 
mulriplicando  luego  vn  produAo  por  el  otÉo^ 
porque  fon  ygualesjharemos  vn-qiíadradoí,qw,^ 
en  erte  cafo  fera  S  ¡ .  que  es  cl  pofírcrp  produao. 
Porque  cnel  cafo  ^^.del  cap.7,dclos  calos  dé  Gél' 
ómccria  demoníirámos  víifundamenco^ciqu^l ' 

4  i|  disf; 
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4iz€,<3UC;fi  4  quaíitíáades  fueren  multiplicadass 
la  primera  por  Ja  fegunda,  y  ei  prodiKÍro  ;pór  la 
sercera,  y  cftepro4ufío  por  la  quarta,hará  tan- 
to.como  íi  eílaS  multiplicaciones  fuefen  hechas 
por  otra  orden,  fv  primera  quanridad  por  terce- 
rA,ytl  produdo  por  la  quarta,y  eftc  jpdu(í?:o  por 
la  Icgunda ,  o  por  otra  orden ,  y  harán  también 
tanto  como  ñ  multiplicaíTemos  la  fegunda  por 
la  tercera,y  la  primera  por  la  quarta.y  mulíipli- 
cafcmos  vn  prodüdo  por  el  otro,  o  fi  muUipli- 
cafcmos  la  primera  por  la  tercera  ,  y  lafegonda 
por  la  quarta,  y  dci'puc$  vn  produéto  por  ei  o- 
íro.Yjporque  mu  i  ti  pilcando  la  primera  quanti- 
dad  deftas  ,4.;que  eneík  cafo  ion  proporciona- 
les por  la  fegunda, y  el  produéíio  por  la  tírcera, 
y  cfte  producto  perla  quartajiazemos  Si.nml- 
tiplicando  luego  el  producto  dcia  fegunda  en  Ja 
tercera  por  el  produélo  déla  primera  en  laquar- 
íájtambien  haremos  8i.y  porque  el  producto  de 
la  fegunda  en  la  tf  rcera.es  ygualal  produóto  de 
3a  primera  en  la  quarta, como  auemos  dícho.'por 
quc.Ias-4.<:juantídades  ion  proporcionales,  por 
cfi-a  caufa  el  produfto  de  la  íegunda  en  la  torce- 
fa,fera  raiz  quadrada  de  g  i .  Y  con  eñe  fundamí- 
ro  queriendo  obrar  por-Algebra,quc  fiemprc  re- 
gó por  mejor,  porque  entendérnoslo  qucobra- 
moSjfera  la  obra  mas  fácil  que  la  primera.  Porq 
-porncmos  el  primero  numero  fcr  i  co;  y  porque 
el  primero  multiplicado  por  el  fcgund  ochase  6^ 

íera  luego  d  fcgiindo  — —  y  porque  el fcgundo 
multiplicado  por  el  tercero,  haze  Ja  raiz  de.  Si». 
qu«  €$p.paxtmmo$  p-por  ¡^  y  veman-  .25-i. 
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por  tercero.  Multiplicaremos  el  primero  que  es 
ICO.  por  —-•  «i"«  es  el tcrceroj hará t|i.  que 
fera  tanto  como  4^  que  es  d  quadradp  del  fe- ' 
gundo. Ygualarein os  w uk íplicando  en ^,y  tcr-» 
nemosiid.yguaieíí  a  9  cc.ce,qiices  fimplecon/ií 
gadon,y  partiremos  por  tanto  iié.por  ^.y  vera- 
nan 24.por  valor  del  cenfodecenfo,y  fera  luego 
el  valor  dcla  cofa  que  es  el  primero  R,R.24,ParA 
conofcernroselfegundojparciremos  6.  porR,B^ 
24.por<^e  lo  que  viniere  fera  el  fegundo,y  mul- 
tiplicaremos R.R.24.por  9.y  el  prodU(So  partire- 
mos por  6 .  y  lo  que  viniere  fera  el  tercero ,  y  el 
quarto  coriofccremos  por  regla  de  írcs,o  multi 
plícando eltercero  en  ii,y partiendo  el  produdío 
por  el  fegundo,que  también  es  Regla  de  tres.  F 
que  el  tercero  venga  obrando  por  aquel  modo, 
€S  la  razó  que  el  primero  multiplicado  por  el  fe- 
gundo  haze  6 .  y  el  tercero  multiplicado  por  el 
mifmo  fegundOjhazc  9.  es  luego  clfegundo  vn 
commun  multíplicador,y  por  cftacaufa  talpro- 
porción  aura  de  <í .  para  «1  primero ,  como  de  9, 
para  el  tercero.  Obraremos  luego  por  Regla  de 
tres,diziendo  affi  :  Si  6  nos  da  la  quantidad  del 
primero  9 ,  quanto  nos  dará  por  quantidad  del 
terccroíMultiplicaremos  R.R.24.qu€  es  el  prime 
ropor  9,ycl  produ<í?-o  partiremos  por  6.yver- 
na  la  quantidad  del  tercero.Y  también  dcfte  vfo 
de  Algebra  fe  colige  regla  facil,la  qual  es  partir 
el  cubo  de  6.por  la  raíz  de  8r.  y  la  raíz  de  la  rai2" 
delp  que  viniere,fera  el  pnmcro,y  los  oíros  tres. 
Humeros  conofceremos  como  agora  díximos. 
loí.  Bufquemos.4.numcros  proporcionalci  en 

fii  ü)      con- 
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coníinuaprbporcion,  <^ue  elprimero  multiplí- 
cadí) por  él  tcgundoj el  produéto'por  el tcrcc- 
ro,y  tíkc  produfío  por  el  quarro,hagan  loo.  y  q 
el  primero  y  quartbiunt05,ieani  7.  Enel  cafo  pa- 
fado  demonfiTamo's  ,t]uc  efte  vltimo  producto 
qué  enefle  cafo  es  ¡go  .  es  ygual  a  lo  que  fe  haze 
miílíipífcando  el  fegudo  por  el  rercéroj  elpro- 
dud^o  en  ñ  miTmo ,  o  a  lo  que  fe  haze'rhultipli- 
cando  el  primero  por  el  quarto  ,  y  el  proctuóto 
snfi  mifmo  ,  porque  yguaks  ion  lo  que  fe  haze 
mulEÍplicando  elfcgundo  por  el  tercer^^  y  lo  q 
fe  jhaze  multiplicando  el  primero  porel  quarto. 
¥  porque  el  vldinoproduéíro  crscllecafo  csíoo, 
fera  luego  lo  que  j'e  ha^i^c  muitiplicando  el  pri- 
inero  por  eí  quarto  R.roo Ja quales  lo.y  porque 
el  primero  y  quarto  juntos » fon  7.  parrircmes? 
en  tales  dos  partes,que  la  vna  multiplicada  por 
laotra,haganío.  y  eílo  le  hará  o  por  Algebra,  o 
por  la  regla  que  pufiinos  cnei  cap.  délos  tnedioi 
proporcionales ,  y  hallaremos  que  la  vna  de  las 
partes  es  i,  y  la  otra  es  5.  Siendo  pues  affi  cono- 
icidos  el  primero  numero  y  el  quarto  >  los  dos 
sncdios  proporcionales  que  fon  el  fegundo  nu- 
mero, y  el  tercero  hallaremos  por  fu  Regla  que 
efta  efcrfpía  enel  cap,  de  los  medios  propordo- 
nalesjos  quales  fon  k  cu  20.  y  R.cu.50.  y  la  expe- 
riencia afíi  lo  dize :  porq  multiplicando  2  por  r. 
cu. 20,  haremos  k-cüaSo.  y  R.cu.iíío.multiplicada 
por  R.cu  5oJia.:^eR.cu.8ooo  y  R»cu.^ooo.mulnpli 
cada  por  f.hate  r  cu.  10 ooooo.la  qual  es  loo.y  los 
4  números  fon  ^porcionales  en  la  proporción  q 
«s  la  tercia  parte  de  dupla  lefquialrcra,del  mayor 
para  á  menor  fu  vezinoyporqwe  «Icubo  del  ma^ 
.  •;•    ■  yor 


be 


0&STA     OBEA,  214 

^or  es  la^.y  el  cubo  del  menor  esS.y  van  los  cu 
)os  Goiirinuados  en  la  proporción  dupla  fcíl]ui- 
alteraría  qual  contiene  5  ve^es  ja  proporción  de 
los  ladosjíegun  lo  demueftra  Eiiclides.  Y  éíla  o- 
brafue  fin  trabaja,  porque  ía  primera  parte  o  el 
primero  numero  y  el  quarto  fon  números  ,y  la 
raf;^de  100.  es  numero  .  Porque  ñ  ño  lo  fuefenj 
aun  que  la  arr€  íes  la  miímajhazerfe  ya  la  obra 
Gon  mas  traba/o,  porque  todas  las  quantidades 
que  bufcámos,  hailariamos  cópueílaSj  como  en 
file  míimo  exempio  v eremos, nofacádo  las  rai- 
ces a  limpio,  mas  vfando  dcllas  ,  como  fí  fudm 
fordas.  Porque  el  primero  mimcrq  ^  hallamos 
es  5  i.m.R  2  4;.  y  el  quarto  es  5  j-.f^R.^^,  y  multi- 
plicado el  primero  en  ri,hazemo$  i4,|.rfí.R,  iío|r 
y  mulripíicando  eftc  produdo  por  el  quario  m> 
mero,haremos  5o|.p.R,475  fB<ní'R-24S  T'5»ííi.R¿' 
ijyo  ^-y.  y  la  raiz  cubica  vniuerfal  fera  elfégundo? 
numero  proporcionaI,que  es  el  primero  mcdíc?y 
y  mulripíicando  el  qmno  numero  en  fi,y  elpro^ 
du¿i:o  por  el  primero,q  fe  ha;5;e  con  menostra-^* 
bajo,porq  tnudcimm  quando  cumpleeíf.  en  té» 
haremos  5p|.p.R  i5fo|^  m.R,a48  f^  m>R.47j  í^, 
y  la  raiz  cubica-;vníuerfaljferaei  tercero  numero^ 
o  feoundo  medio  proporcíonal>y  fi  vfafemos  de 
la  ráís  de  100,  como  de  forda,feria  aun  mas  tra- 
bajo hallar  eftos  números* 

102.  Bufquemos  4  números  proporcfonalei? 
en  continua  proporc!on,que  la  suma  del  primc^ 
ro  y  fegundo  multiplicada  por  la  suma  del  ter- 
cero y  quarto,  bagando,  y  que  los  4  Biimcroi 
/unros  en  vna  srim"a,fean  tj.  y  eño  es  partir  1 5* 
sn  4  partes  propcjreíonaks  en  cotioua  prop©r« 

4  iiij.       ám 
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ríon,y  que  iean  tales,  c^ue  la  primera  y  fegunda 
junrasfiedo  muiííplicadas  por  la  tercera  y  quar- 
ta  juntas,  hagan  jé .  Y  para  que  entendamos  la 
obra  que  auemos  de  Ha^^er^demóftraremos  pri- 
meramente efta  reííla,queíi.4.quantidades fue- 
ren proporcionales  en  continua  proporci6,ran- 
to  haremos  multiplicando  la  primera  y  fegunda 
juntaSjporía  tercera  y  quartajunías,comomuU 
íipílcando  la  suma  déla  fegunda  y  tercera  en  íi 
mifma,r  para  demonílracion  deftaregla,coma* 
remos  por  fundamento  dos  propofieiones  del 
íegundolibro  de  Euclides.  La  vna  dize.q  tanto 
fe  ha2;e  íiiultípiicando  vn  numero  por  orro,  co> 
ino  multiplicado  las  partes  del  vno  por  las  par- 
íjíis  del  otro ,  y  /untando  en  vna  suma  los  pro- 
ducios de  las  tales  multiplicaciones,  y  en  efto  fe 
funda  la  común  arte  de  multiplicar.La  otra  pro- 
poficiorijque  es  la.4.di;s;;e,quc  tanto  fe  hazemul 
tipllcado  vn  numero  en  fi  mifmo,como  íí  lo  par- 
tíefcmos  en  qualeíquier  dos  partes,  y  multipli- 
cafcmos  cadavna  en  fi  niifma,y  la  vna  por  la  o- 
tris  dos  vczes,y  juntaf  mos  en  vna  suma  los  pro 
duéros  deftas  multiplicaciones  délas  partes.Ex- 
«mplo.  Si  partiéremos  ¡ó.  en  dos  partes,  q  íean 
7,y  3. tanto  vale  el  quadrado  de.to.q  cs.íoo.como 
el  quadrado  de  7-  y  el  quadrado  de  j^y  lo  que  fe 
]ia;s;e multiplieando  7.  por  5,  dos  vezes,  y  defta 
propofícíS  auemos  vfado  muchas  vezes  en  efta 
o|jra.  Eílos  fundamentos  prefüpucílos  demon- 
ftrarcmos  la  regla,  porque  por  el  primero  tanto 
ÍC'hara  multiplicando  la  silma  dcíaprímera  par- 
íc  Y  fegunda' por  k  suma  déla  tercera  y  quárfS', 
coHio  multifikmúo  la  primera  por  la  terc€ra,y 
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la  primera  por  la  quartaj  ía  íegunda  por  la  ter- 
cera,"/ la  feguoda  por  la  quarta,rodo  cito  ;unto 
tn  vna  suma.  Y  porq  tanto  haze  la  primera  por 
la  tercer3,comola  fegunda  porfi  mifma,porque 
fon  proporcionales,  y  tanto  haze  la  íegüda  por 
la  quarra ,  como  la  tercera  en  íi  mifma ,  por  la 
miímaraa^n, luego  tanto  íe  hará  muitíplican- 
do  ía  suma  déla  primera  y  fegunda,  por  la  suma 
déla  tercera  y  quarta,conio  es  el  quadrado  de  la 
fegunda,y  ci  ¿juadrado  deía  tcrc€ra,con  lo  que  fe 
haze  multiplfcando  h  primera  por  la  quarta ,  y 
la  fegunda  por  la  rercera,todo  eño  junto.  Y  por 
que  fiendo  4quantidadcs  proporcionálcs,tanto 
has^e  la  primera  multiplicada  porla  quaría,co- 
mola  fegunda  por  la  tercera,  tanto  fe  hará  luego 
multiplicando  la  suma  de  la  primt'ra  y  fegunda 
por  la  suma  déla  tercera  y  quarta ,  como  multi- 
plicando la  fegunda  en  ñ  mifma ,  y  la  tercera  en 
íi  mlfma,con  el  produ^ro  déla  multiplicación  de 
la  fegúda  por  la  tercera  dos  vezc8,todo  ello  jun 
ío.Fporq  por  la  4.^pporició  del.z.lib.dc  Euclid. 
elquadrado  deia  fegunda  parte  y  tercera  juntas 
vale  tanto  como  cíquadrado  de  la  fegunda,y  el 
quadrado  déla  tercera,y  lo  que  fe  haze  multiptí- 
cando  la  fegunda  por  la  tercera  dos  vezcs,  todo 
«fio  junto.  Luego  yguaks  feranpor  cómunfen- 
íencia,}o^  fe  haze  multiplicado  la  sfiniadela  prl 
mera  y  feguda.por  la  suma  dcla  tercera  y  quar- 
ta, y  lo  que  fe  haze  multiplicando  en  (i  mifraa  la 
suma  déla  fegunda  y  tcrcera,yefta  es  la  regia  que 
propufimos  para  demonftrar.  Y  porq  en  el  cafo 
dezimos  que  la  suma  del  primerénumerayfc't 
guadó  mulíípiicada  por  la  suma  del  tercero  y^ 
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guarió,  ha  de  iiag^cr  3<> .  hará  luego  la  silma  del 
fcgundo  y  tercero  multiplicada  por  fi  m¡fma3é. 
y  la  raÍ2;,dé  ^ó.que  es  6.  feran  el  íegundo  numero 
y  tercero  juntos.  Y  porque  la  suma  de  todos.4. 
números  es  íi.fcráláego  7,el  primero  y  el  quar- 
to  juntos.  Tenemos  luego  el  numero  «3. partido 
en  4  parres  proporcionales  en  continua^ppor- 
cíon.y  fon  tales, que  la  primera  y  quaría /untas, 
fon  7,  y  la  iegunda  y  tercera  )uncas,íbn  6,y  que- 
remos faber,qúajiío  vale  cada  vnadclas  partes, 
y  efte  es  cí  cafo  84*  deííe  capitulo  prañicado  en 
otros  números,  y  encfte  preferiré  cafo,enei  qual 
los  4  números  valen  13.  fera  el  primero  numero 
I  ].  y  el  feguudo  z  f .  y  el  tercero  5 1.  y  el  quarró 
5  f  .y  el  primero  y  íegundo  juntos,  valen  4 .  que 
multiplicados  por  9.  q  valen  el  tercero  y  quar- 
íOjharan  jé.y  todos  4.1on  proporcionales  en  co- 
íinua  proporción  fcfquialtera. 

103 .  Partamos  15  en  4  partes  proporcionales 
«n  cotinua  proporcion,y  que  los  fus  quadrados 
juntos  fean  8f .  Pornemos  que  la  fcgunda  parte 
y  tercera  juntas,  fon  i.co.yfcran  luego  la  prime- 
ra y  quartajuntas  ly.Jw.i.co.Y  fiendoaffi  conof* 
€idash  {egunda.  partey  tercera,  y  también  có^ 
nófcidas  la  primera  parte  y  h  quarta  juntas  en 
los  términos  deAlgebra,paraconofcermos  quá- 
íocs  cadavna  délas  partes  feparadamente  por  íi 
en  los  términos  de  Algebra,  para  q  no  hagamos 
poíícion  fobre  poíicion.vfaremos  deía  Regla  del 
cafo  84,que  coligimos  del  mifmo  cafo.  Obrado 
pues  por  la  dicha  flegla^partiremos  el  numero 

15  por  i.co,  y  í^  el qttociente  f;^. .  con el^uaí 
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tsplícaremos  por  fi  i  co.  y  hará  s  ce,  partiremos 

te  guardaremos.  Y  iniíltiplicaremos  en  íí^  eo.  y 
liara  ^  ce,  del  qual  facaremós  -ÜH:—  que  es  cí 
quockntc  que  guardafnqs ,  y  fera  io  que  queda 
i  cc.m.  ¿-^^j  '^  y  la  fu  raí;<,yniuerfaí  íacare- 
mes  de  |  co.y  quedara  la  fegundaparíe  propor- 
cionalf,!  co.w.R.v-l  ce.m,  ——"■-—-  ^  porque  U 

fegünda  parte  y  tercera  jimtSLS¡íon  i  co.  facarc- 
Síios  la  fegunda  deseo,  y  quedara  |  co.p  r,  v,|, 

ce.w.     '-~-  y  eíío  fera  la  tercera  parte.  Y  para 

conoiTcermos  ía  primera  parte  por  fi,y  también 
la  quartamasfacilmente,d£xaremos  la  dicha  re 
gladelcafo  S4.df la  qual auemos  vfado  para  co» 
nofccr  la  fegunda  parte  y  latercera,mas  mulei- 
pecaremos  Ja  fcgúda  parte  por  la  ícrccraj  hari 

~rJ-^^~ — y  porque  fiendo  4  quantidades  íppor- 

cíonaíes,tanto  fehazc  muítipUcando  la  primera 
por  la  quarta ,  como  la  fcí^unda  por  la  tercera^ 
pues  ía  primera  y  ía  quarta  junías,fon  ts^A  co» 
Partiremos  eílos  15  m.i  co.en  tales  dos  partes^ 
que  la  vna  dellas  multiplicada  por  ía  otra,hagan 

-—"—- y  cfto  haremos  por  ía  Regía  q  pufimos 

cnelcap.  de  los  medios  proporcf  Males  por  clía 
arte.  La  mitad  de  i^.rñ  1  co.cs  75.  w»!*  co,  cuy» 
quadrado  fera  í^^p-,  ce.m. 7  co.,!-  del  qual  ía« 
caremos    ^•?'  ■  y  quedaran  s^  l*hk  ce»»»,/  co* 


X 
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l,é iif-*-:—  y  facando  la  raíz  vniucrfal  cíeíla 

quancídadde  7I.  m,lxo,  lo  que  quedare  ftra  la 
primera  parte^y  juntando  la  con  74>iw4.co.íer- 
nemos  la  otra  parfe,q  fera  laquarta  parte  pro- 
porcionaljAflí  que  la  primera  parte  de  í)-.cs7|» 

»/.!  coií,  R. v.5é  I .  ^4.cc.;».  7.co4.m.      üí';--^ 
y  la  fegüíida  es  |.co,  iñ.  r.  v.  |.  ce.na.  ^  '¿^"^ 
y  k  tercera  parte  es  |.co.6.R.v.ice.m,  ;^-~HH_ 
y  U  quartapartces  rl.ra.^.cd.f.  R.v.56^.p.4.cc. 
i?i.7.co.i,m.  — ^-^^   y  lo  qu«  agora  reíta  para 

}ia2er,es  multiplicar  cadavna  deíi-as.4.qiiantida 
des  por  ñ  miíiiia,para  que  regamos  los  lus  qua- 
dradosj  iosiuntemos,porq«ehan  de  íer  ygua- 
k&  al  numero  S').  Y  fera  eí  quadrado  déla  prime- 
ra parte,  cí  quadrado  de7|.m.i-Co.y  mase! qua- 
drado déla  R,vniueríal,  menos  dos  mulríplica- 
ciones  de  j^.m^'-co,  por  la  raíz  vníuerfal .  Y  el 
quddrado  déla  quarta  parte  fera  eí  quadrado  de 
y.l,m.ixo.y  mas  el  quadrado  dcía  raiz  vniuer- 
fal,  y  mas  dos,n>«lripíicaciones  de7y.w.^.co.por 
la  RrVniuerfal.  y  porque  délas  multiplicaciones 
de7lm4co.por  la  raíz  vniuerfal,tantas  fon  las 
que  van  declaradas  por  p .  como  fon  las  que  van 
por  ífj.  por  efta  caufa  quando  juntamos  en  vna 
suma  los  quadrados  déla  primera  parte,  y  déla 
quarra  parte,  no  fe  deue  de hazer cuenta  délas 
multiplicaciones  en  iJ^  de  yl.ní^.co.  por  ¡a  raía 
vniucríalDe  manera,que  dexadas  las  tales  mul- 
tiplicaciones en  »|í,íomaremos  del  quadrado  de 

la 
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|a  primera  parra  j6^.^.|,ce.»/.7.co  .i-P-5'é?  p-ice. 
m.7,co.|'iíj*  -"'-"■-    y  tomaremos  otro  tanto 

del  quadrado  de  ia  quarta  parrc,y  rodo  efto  pu- 
erto en  vna  siíinajhara  12.$,  p.  1.  ce.  tfi.  50.  co.  m. 
^•'^"'  .   Ypor  ia  raifma  razón,  tomaremos  de* 

quadrado  dcla  fegunda  parte ,  el  (^uadrado  de  la 
^.co.  y  déla  raiz  vniuerfal,/  otro  ranro  del  qua- 
drado  dcla  tercera  parte^porque  las  multiplica- 
ciones en  )|í,  á.t  j.  co.  por  ia  raiz  ymuerfalsno  fe 
han  de  poner  en  la  j>üma,porquc  las  vnas  deslia- 
sen \2i%  otras.  Tomaremos  luego  délos  quadra- 
dos  déla fcg linda  parte  y  tercera  ixe.w  -~^-i"!-i 


y  cíló  junto  con  aif.pa.cc  m  30.  có.iñ.  -  ■  ■■ 
harán  al  rodo  eíía  srima.225.p.a  ce. »;.  30.  co.  m, 

^-^^^F.  que  fon  lo$  quadrados  de  las  .4.  partes 
proporcionales  del  numero  15.  los  quales  qua- 
drádos  feran  yguak-s  a  85.  que  es  Ío  que  fe  pro- 
pufo enel  prcíentc  cafo.Ygualaremes  reitauran- 
do  lo  diminuto,y  facando  lo  fupcrfluo,y  reíulta- 

ran  140  p,¿.ce.  yguales  ajo.co.p.  £¿~ ,  y  efté 

entero  con  quebrado,  conuertcrcmos  en  puro 
quebrado,  multiplicando  las  ^cco.  por  eldeno^ 
minador  z.CG.p.r5.y  fera  corwxtiúáQ  eneftepuro 
quebrado  6o:.«.p-4yo:co.p.4:<:u.       ^  j  ^  |^g 

^  2.C0.P.15,  ^  '«' 

a.cc.p.í^o.Mukiplicaremos  en  ^..y  haremos  <5o, 
cc.p.45o.co,^.4.cu,  yguaíes  a  5p.ce.p.28o.co.p.4. 
cu.pzioo.y  facando  lo  fupcrfluo,  quedará  íinai- 
mente  5o;.ce,p.í7o«co.ygu¡iÍ€S  a  ^loo.quc  e$  \3i  pri» 
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mera  dclas  copueftas.  Partiretóostodo  por^o, 
que  €S  el  numero  délos  cenlos,y  quedaran  i  ce  p. 
5.co.|.  yguaies  a  70.  y  la  obra  fera  efta,  la  mitad 
de  f  |xs  2  -1.  que  muitipücados  en  fi^hazeíi  8  ^^, 
que  con  loís  7o.|erati  jg.f^.  cuya  raíz  es  8 1.  de  la 
quai facaremos 2..|y  quedaran  5.por  vaíor  déla 
cofa,  F  feran  luego  6Aa.  fegunda  parre  y  tercera 
juntas^y  ió  que  queda  ác  if.que  es  9.  íeran  la  pri 
imera  y  quarta  juntas.  Y  para  conofcer  quanrcí 
fea  cadavna  de  las  partes  porfi,  pues  la  prime- 
ra y  quarta  fon  conofcidas ,  y  la  fegunda  y  ter- 
cera también  fon  conofcídas  j  y  Ion  parícs  pro- 
porcionaks ,  obraremos  conforme  al  caíb  84,  y 
mllaremos  la  primera  fcr  r,  y  la  fcgunda  2.  y  la 
tercera  4.y  la  quarta  S.  Fray  Lucas  trato  cftc  ca- 
fo,y  rcfoiuiblo.por  modo  muy  cierto; Pero  erro 
póf  inaducrtencia  la  cuenta  de  la  primera  parte  y 
^uarfa,ponicndof  .en  lugar  de  m.  en  los  efimos 
del  cubo,y  la  suma  délos  quadrados  délas  4,par 
íescótando  bíen^es  zi<i,v,2xeJi,ioxo,m'  ^-í"- 

■n     r  2'CO.p.Jf. 

104.  Bulquemostresnumerosproporciona-  ' 
les  ,  queel  legundo  multiplicado  por  el  prime- 
ro haga  al  tercero,  y  que  los  dos  quadrados  del 
primero  y  del  feguncío  juntos ,  fean  yguaksal 
quadrado  del  tercero. En  elle  cafo  pues  el  ícgun- 
do  multiplicado  por  el  primero  haze  al  tercero, 
y  fon  proporcjonales,cs  for<;aclo  queel  primero 
fiendo  multiplicado  en  ñ  ,,haga al  fegundo .  La 
razón  defto  es  muy  clara,  porque  pues  el  terce- 
ro contiene  al  fégundojfegun  la  quantidad  del 
primero,  íí  el  fegundo  contiene  al  primero  por 
qumtid^á  differgnte  del  primero, ncs  awria  lue- 
go 
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go  tal  proporción  dd  primero  para  elfegundo^ 
como  del  íegüdó  para  ei  tereero.Y  pues  los  po- 
nemos' proporciooaleSjy  el  fegundo  mulciplica- 
do  por  el  primero  haze  al  íercero,taíiibien  el  pri- 
mero multiplicado  por  el  primero,hara al fegü- 
do.Forncmos  pues  ei  primero  fer  i  co.y  fera  por 
tanto  el  fegundo  rce.y  el  tercero  i  cu-. Pongamos 
envnasüma  los  quadrados  delosdos  prime- 
íoSjY  harán  i  ce.p.i  ce.ce.  y  porque  el  quadrad© 
del tercerones  i  cede  cu.ygualesferan  luego  ice* 
^.i  ce.ce.a  vn  ce.cu.  Abrcuíarlos  cirios  en  las  di- 
gnidades facando  ía  denominación  de  ce.quc  es 
s.  de  fus  denominaciones ,  y  refuítaran  i.p.t.  ce;, 
yguales  a  i  ce.ce.que  fon  proporcíonaIes,porquc 
las  denominaciones  diftan  por  yguales  diñeren- 
cias,y  íeruira  la  fegunda  délas  compucíías,porq 
queda  el  celo  en  lugar  de  cofa,y  la  obra  fera  efla; 
La  mitad  de  j.es  |«que  multiplicado  en  fi.haze  ^, 
juntándole  i. harán  i^.luegoi.p.R.i^feraelce-" 
íb,que  es  el  fegundo  numero,y  r.v4  p.R*i^.que. 
es  el  valor  déla  cofajíéra  el  primero  s  y  para  co-- 
noícermos  el  tercerovmukiplícaremos  el  fegun- 
do en  fi  mífmo  para  lo  reduzir  a  raíz  vníuerfaí^ 
y  hará  i  í.  p,  r..  i  i.  y  fera  luego  el  fegundo  tanto 
como  R.y  .1  j.p.R.i  |. Multiplicaremos  pues  r.v.^, 
p  .R.i  |. que  es  ci  primero,por  R.v.i|.p.R. 1 4»  que 
es  el  fegundo,y  liaran  R.v.z./^.R.f.que  fera  elterr 
cero.Y.que  el  produjo  fea  taníb,eseftalaraz6, 
porque-i-l.multiplicado  por  |.hazp^.y  a.i  i-por 
Rj^.haze  I  l-que  cor?  lo;S:^.fe  cumple  el  numero 
3. y  quanto  alas  dos  mulriplicacioneS;ieri  f^-.porq 
la  vna  es  de  i.  por  r.i  |,  y  la  otra  es  dé  i  j-por  r» 
I  it  moneara  eíto  unto  como  íi  UzkkmoS'  vna 

fola 
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Cola  mukiplíeacion  déla  suma  de  f  .y  1 1,  que  es  i 
-  por  la  mjíma  r.i^.  y  porque  z.  por  R.i^.ha2e  r, 
5/era  luego  el  dicho  prpdüL^OR.v.z.p.R.í.que  es 
el  tercero «  Y  fon  1oí¿  dichos  rres  numeres  pro- 
porcionaíeSjfJOrqiíe  el  fegundo  fue  hallado  j.  p, 
R.i^.  y  el  priíncro  es  fu  raiz,y  el  fegundo  multi- 
plicado  por  €Í  primerOjhizo  al  rcrcero.Y  quelos 
dos  quadrados  del  primero  y  fegfido  juntos,  fc- 
an  tato  como  el  quadrado  del  tcrccrojes  ia  prue- 
iia^qtíe  el  qüadrado  del  primero  es  |.p.R.t  ^.  que 
vale  tanto  como  el  fegundo  numerOjy  el  quadra 
do  del  fegundo  est  j.  f .  ka  s^.  los  quales  juntos, 
hax«n  2.  y  mas  dos  raíces  de  1  ¡f,.  y  manifieftoes, 
^üeiR. 1 4. multiplicada  por  2»haze  R.5,  hazcn  lúe 
go  los  dos  qüadrados  z  f.R.^.y  otro  tanto  es  cJ 
quadrado^  del  tercero  ,  porque  fiendo  el  tercero 
R.  v.2.^.R;f .  fera  el  fu  qüadrado  i.f.Kí^.'í  fabeq 
eftos  tres  qüadrados  ellan  ordenados  en  la  pro- 
porción que  tiene  el  medio  y  dos  extr¿mos,pqr 
que  fon  ppbrcionalcs,aíri  como  el  primero  para 
el  fegundo,arfi  el  íegundo  para  el  rcrcero,y  fon 
el  primero  y  fegundo  juntos,yguales  al  tercero. 
y  tienen  mas  otra  propriedad,  que  affi  como  las 
fus  raizes  que  fon  los  tres,  numeroso  hallamos, 
es  el  primero  vna  rai2,y  el  fegundo  el  qüadrado 
de  aquella  raiz,y  el  tercero  es  clcubo,alfi  tambic 
en  los  tres  qüadrados  fe  halla  lo  mífmo.Porquc 
|.p.R.  1 1.  qüadrado  primero  multiplicado  en  fi, 
haze  1  ^.^.R.  I  \,  que  es  el  fegundo  qüadrado,  y 
multiplicado  efíc  íegundo  qüadrado  porclpri- 
líiero,ha2;jí  i\f.  a.  5.  que  es  el  tercero,  affi  que  el 
primero  quadradó  y  c\  fegundo  afñ  f  untos  en 
Vtm  s^ma  3  como  multiplicados  d  vno  por  el 

otra 
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ótrOjliaieíi  eí  tercero.  Y  no  fe  halla  todo  eílo  eri 
toHas  ías  quantidades  que  fon  conftituidas  en  h 
proporción  que  tiene  ci  medio  y  dos  extremos^ 
porque  i  |.w.r.í  |.  y  va^.m^.y  ia  vm'dad,  eftait 
en  la  proporción  que  tkn  el  medio  y  dos  cxtte^ 
moSjperoIa  parte  menor,quees  i|.m,R.t4.muI- 
íiplicada  por  la  mayor,que  es  r.i  |-m,|.no  hazc 
lavnrdadjiTias  haze  R.f.m.  z.y  eRo  es  el  contra- 
rio délo  que  fe  halla  en  los  tres  dichos  quadra- 
dos:porque  el  primero  que  era  el  menor  fiendo 
multiplicado  en  íí,hag;e  al  fcgundo:pcro  en  cílas 
•  tres  quanddades  Ja  íegunda,q  es  r.»|.w-5-  í^úI- 
tiplicada  en  fi,  haze  la  primera  y  menor,  q  es  1 1, 
w.Rj  ¿.  y  eilo  que  agora  di ximos  tiene  por  cau- 
fa,  que  lontñas  parres  quebradosde la  vnidad, 
como  vemos  en  eltosj  numeTos,2.4  S.ordena- 
dos  en  la  proporción  dupla,  que  el  primero  que 
es  2*  multiplicado  en  fi,  ha;;[e  el  fcgundo,quc  es 
inayor,pero  en  eilos  ^-l-  í-  fiendo  la  mífma  pro- 
porci5,elfegundo  multiplicado  en  fi  haze  aí  prí 
mero,  que  es  menor. 

105.  Partamos  JO.  en  5  partes  proporcionales, 
queía  primera  multiplicada  por  la  tcrcera^ha^a 
tres  tanto  que  la  primera  multiplicada  porla  fc 
gunda.Porncmos  la  íegunda parte  fcr  i  co.  y  fe-» 
ran  luego  la  primera  y  tercera  juntas  io.m;.i€o, 
Aíuítiplicaremos  i  co.  en  fi,  y  hará  i  ce .  que  fcra 
tanto  como  lo  que  fe  h&z^  multiplicando  la  pri- 
mera porla  tercera, porque  fon  proporcionales 
primera  y  icgunda  y  tercera,?  porque  la  prime- 
ra por  ¡a  fegundajhaze  {.  délo  que  haze  h  míf- 
ma primera  por  la  ícrcera,que  es  1  ceJiara  luego 
la  primera  fos  Isfcgunda  fde  ?  cc.y  pues  la  pri> 


líficra  miúüp\kaá:i  por  la  fcgunda^^  es  i  co.lia* 
^c  |.de  1  cc.parrirenio.s  |dc  ice.q  es  eipredufro^ 
por  I  co.y  verna  |.  de  i  .co.  y  tanto  l^rala  prime- 
ra. Y £$  ^ÍÍJ^que  muhipiicándo  |  de?  co-  que  e$ 
la  primera,por  ¡  co.  que  es  laiegunda,  haísemos 
I  de  í  ce.  que  es  el  tercio  de  lo  que  í¡e  haze  nuiU 
tiplicandojaprimeríipor  la  rt'rcera,qu.r  demor? 
ftramos  fer  i  ¡ce.  .Viendo  pues  la  primera  parte  ^ 
íde  co.y  la  fegunda  i  co  Jacarlas  einos  de)  mime» 
ro  lo.  y  quedaran  lo  m.i  co.|.por  la  t.erctTia  par- 
fe.  Y  porque  la  primera  por  la  tercera  hazen  i  ce. 
y  la  primera  q$  -i-  compartiremos  n  ce.por  f  de  co^ 
y  lo  que  yiniere^qüc  íeran  5  co,feran  también  lo 
■que  vale  h  tcrccya.  parte,yfer;in  por  tanto  ygu? 
les  ío.wí.i  co.j.y  5.co.-Rcííauremos  lo  diminuto, 
y  refulíaran  ¿j.  co.|,yguales  a  lo.que  es  finiple  c5 
jugacion* Partiremos  jo.  por  4  f  y  vernan  2  i|, 
por  valor  de  la  cora,que  es  h  íegunda  parte.  Y 
porque  la  primera  era  |  de  í:o.  fera  luego  la  pri- 
mera \f.  y  porque  la  tercera  es  3  co.fera  poreílg 
puentaíí  |-^.yíodastresjunras,fonio.  Eliemo- 
íip  es  miiy  facil,y  el  de  Fray  Lucas  muy  difticil. 
10(5.  Tenemos  tres  números  ,  que  el  primero 
con. la  mitad  del  fegpndo  y  el  tercio  del  tercero 
haze  12.  y  ei  fegundo  con  el  quarto  del  primero 
y  el  tercio  del  tercero  hazas-'  y  d, tercero  con 
«1  quarto  del  primero  y  el  quinto  del  fegundo, 
liá2;r2o.  y  queremos  faber,  quantoes  cadavno 
íicllos.Efte  ^aloyen  efios  mifmos  términos  po- 
JfieFray  Lucas,pero  np  haze  difcurlbs  para  Te  po 
^er  comprchender .  Pongamos  que  el  primero 
fiumero  es  i  co.y  porque  juntándole  la^  delfc» 
gpndp,y  j.del  tercero  hará  w.ftran  luego  n.mv 
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I  £0.  la  mitad  del  íegundo  y  el  tercio  del  tercero 
jumos,  Y  porque  eliegundo  con 4  dei  primero, 
y  I  del  tercero  j  liase  is.facaremos  deftos  ií|,dcí 
primero  que  es  ^  de  co.  y  quedaran  15^.  m.  |  co. 
por  valor  del  íegundo  juntamente  con  f  dei  tcr 
cero.  Denos  if.ra.lco.  iacareinos  lo  que  vale  la 
m itad  del  fegun do  con  el  tercio  del  tercero, que 
f  s  x2.m.í  co.  y  lo  que  queda,que  es  j.p  |  co.  íera 
la  foia  mitad  del  iegundo  j  es  la  prucuadefto  q 
juntando  vna  mitad  del  íegundo  con  otra  mi- 
tad del  mifmo  fegutido  y  tercia  parre  deltcrce- 
rojiazemos  otra  vez  rodo  clfegfido  con  clteti 
cío  deltercero.  Siendo  pues  afíi,que^,p 4  co,  es 
la  mitad  dei  fegundo.feratodo  el  fegutndo  ti  du 
pionque  es  <$.^.ico.|.  Y  porque  aucmos  conclui- 
do que  la  mitad  del  feguiidójuntaraenre  con  el 
tercio  del  tercero  es  u,  m.  t  co. Tacaremos  de  12, 
m,i  co.  la  mitad  d¿\  fegundo,quc  es  3.  p,  |co,y 
quedaran  9.m,i  co4«  por  valor  de  la  tercia  parte 
del  tercerOjY  mulripiicatldo  efro  por  3^.  haremos 
27'.)«<s-.co.|.que  fera  todo  ei  tercero.  Y  porque  el 
tercero  con  4  del  p  rimero,  y  \  del  íegundo  haze 
JO.  juntaremos  con  i-j.m,$  co4  el  quarro  del  pri 
mero  que  es  4  co.  y  vn  quinto  del  fcgundo,q  es 
I  f  p.itl  de  coia^y  harán  2^.  m.4  co.^^.que  ícraíi 
yguales  al  numero  ao.  Ygualaremos  reftaurádo 
lo  diminuto  y  iacándo  lo  fuperfiuo,y  refultarati 
ñnalmente  g  f  yguales  a  4  co.  jl.  que  csfimpk 
con/ugacion.Partircmos  pues  8|.por  4xi*y  ^^^^ 
el  quociéte  t  |f|  y  tanto  fera  el  valor  déla  cofaq 
es  el  primero,y  abreuiado  el  quebrado  fera  1 1^, 
y  fl  fcgundo  fera  S  ||.  y  el  tercero  fera  17  ^|. 
so?.  Tenemos  íícs  auaieEOSjquc  el  primero  cB 
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I  a  mitad  del  fégundo  y  el  tercio  del  tercero  hazc 
fi.y  el  fegpcio  con  el  quarto  del  pní?ie.rp  y\  del 
tercerOjhase  ff .  y  el  tercero  con  |  del  íeguncló,y 
Idel  priiTiero,h3Ze?o,y  queremos  cpnofcer  íada 
yrio  dellos.Efte  cafo  es  differéte  del  pafado,por 
^uelos  quebrados  fon  todos  difFere^teSjpor  lo 
.qualcurñple  hazertixayores  difcurfos .  Pórig?- 
liios  que  el  primero  numero  es  i  co.y  porq  con 
I  delfegundo  y  }  del  tercero  ha:?é  í2.  lera  luego 
la  mitadídeifegüdo con  ei tercio  dd rerperpíi, 
ilíaco,  y miílriplicando  eílo  por 3.  harcmpsjí, 
1ÍÍ.3  co.  que  lera  tanto  como  rodo  el  legando,  y 
¡a  mitad  del  íegundo  con  iodo  el  tercero  nujne 
|"o.  Y  porque  el  fegundo  numero  con  |  d^i  prí- 
inero,  y  í  del  tercero  haze  (s.  facaremos  deftos 
í^.lcj.  quaita  parte  del  primero  que  es  ^  co,y  que- 
daran 15.W.  I  co,  por  valor  del  fegurido  y  quinta 
parte  del  tercero.  Multiplicaremos  por  5-'  cftos 
js^^-i  ?o.y  harán  75.111.1  co^i-que  feran  raro  co- 
mo 5  vezes  el  fegundo  y  vna  vez  el  tercero.S^- 
caremos  pues  deftos  75,«í.í  co  ^.  que  fon  valor 
fde  y  vezes  el  fegundo,  y  vna  vez  el  tercero  jí* 
1T1.5  co.que  valen  .el  tercero  y  el  fegundo  y  la  rhi- 
tad  de!  fegiindo,y  quedaran  ^p.p.r  co  ^.por  va- 
lor de  tres  vtzcs  el  fegundo  y  la  mitad  del  mif- 
ino-fegundo.y  el  duplo  defto  que  es  78  p.j  co.|» 
.  fera  el  valor  de  7  vezes  el  fegundo,y  el  feptíiiio 
.  defto.que  es  II  i,p4  co.fera  lo  que  vale  elfegun- 
do«  Y  porque  la  mitad  del  fegundo  cpn  la  tercia 
p^rte  del  tercero  es  ti.  m- 1  co.  facaremos  deíla 
,^uantidad5^.p4cQ.  que  es  la  mitad  d<?lfegun- 
do,y  quedaran  ^4. m. I  co4*  por  valor  deU  tcr- 
f  fp|)artc  ¿4  U^^^o^h  qm\  (fimtid^dmuhi'- 
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plicsrcmos  por  3.  y  haremos  19  4*  m.  5  Co.|.  quís 
fera  el  tercero  numero.Y  porque  el  tercero  nu- 
mero con  ^  del  primero,  y  ^  del  fegundoj-liazc 
20.  juntaremos  V^O'^ue  es  el  fexto  del  prime- 
ro^yj  2|.p.fi  ^o.quees  ja  oGtaua  parte,del  íegú- 
do,con  ¡9  l:m,^co,^.qütesel  tercero,  y  harán 
20  |^.»í.5  co.||.  que  feran  yguales  a  20.  iguala- 
remos féftaurando  lo  dimiíiuto,y  facandolo  fu 
perfíuo^y  quedaran  finalmente  yguaies.||  a  3  ce 
||.qúe  es  fimpk  conjugació.Partíremos  if*por 
3 1|.  y  Vernan  jf^f  por  valor  déla  coía,  y  tanto 
fera  el' primero  numcro,y  porque  el  fegfido  era 
II  §.p.  ^.co;  fcra  luego  el  legundo  iiTilf  y  poi"^ 
el  tercero  era  19  |.mt5  co4»rera  luego  el  tercero 
numero  i8  ^flf  * 

Í08.  Tenemos  tres  números»  que  el  primero 
con  la  mitad  del  feí^undo  y  del  tercérOjhase^o, 
y  el  fegurido  con  el  tercio  del  primero  y  del  ter- 
ccro,ba2c84y  el  tercero  con  la quarta  parte  del 
primero  y  del  fegundo  y  con  mas  (J.haze  87.  y 
queremos  íaber  quanto  es  cada v no  dellos,Erte 
cafo  pone  Fray  Lucas  en  los  mifmos  términos, 
y  halla  quanto  es  cadavno  délos  numeroSjObm 
do  por  la  Regla  déla  quantidad  Torda .  Mas  nos 
quefimos  antes  obrarpor  la  cofa ,  porque  los 
Arithmfeticos  no  fe  fuelen  valer  de  la  Regla  de 
quantidad  forda,  fino  quando  por  la  cofa  no  fe 
puede  obrar  fácilmente.  Pornemospues  que  él 
primero  numero  es  i  co.  y  feran  luego  la  mitad 
del  fegundo  y  del  tercero  9o.m,i  co;  y  el  dupla 
defto  que  es  i§o.»í.2  cojcran  el  fegundo  y  íerce- 
íO  juntos.  Y  porque  el  fegundo  con  d  tercio  dt. 
I0&  ouo$Aos  mMto$itínzG  ^'Aam€m}ss  di?^ 
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líos  S^^si  tercio  del  primero  que  es  feo.  y  que- 
dara 84.  w.  I  co.  y  tanto  fera  el  fegundo  coii  4 
tercio  del  tercerOjporquc  le  falta  | co.  paraba* 
sser  84.Mukiplicarcmos  %¿^.m.^co.fOTiy  harc- 
ITJOS  252  mi  co.  y  efto  fera  tres  vcses  el  íegun- 
do,  y  vna  vez  el  tercero.  Y  porque  el  legundo  y 
el  tercero  juntos^  valeti  igy.  w.  2  co.  íacaremos 
cftos  Í8o.m  2  co.del  valor  de  tres  vezes  el  fcgü* 
do  con  Vil  tercero,qiie  ésist*m4&0íj  qucdarars 
yi.f  1CO6  por  valor  de  dos  ves^selíegúciOjyla 
mirad  deflojque  es  )6.f>.j  co.fera  lo  q  vale  ti  fe-*- 
güdo.yeíTOs  36  p  I  co.  íacaremos  dejSo.m  1  €0^ 
q  valen  el  íegüdo  y  el  tercero  juntos,  y  quedará 
144,11». 2  co.j,  por  valor  del  tercero.  Con  cftos 
S44.w.aco.|.  juntaremos  la  quaria  parre  del  pri 
mero,  q  es  4  co,  y  la  quarta  parte  de!  íegüdojla 
qual  es  9.  p.|  co,y  co  eño  el  numero  <5.y  hará  159. 
m  2co4,queferanyguale$aS7.  Ygualarcsnoíy 
refuitarS  finalmente  2  co.|.yguales  a72.Panite- 
mos  it. por  2  |,y  verna  35  j^-pot  valor  dcla  cofa, 
y  tanto  i'ersi  el  primero  numero.F  porq  el  íegü- 
do era  3<5.f  .|  co.fera  luego  52Tf.y  porq  el  terce- 
ro era  144.  w.  2  co.|.  fera  por  eíta cuenta  <;<}  j-í. 

S09.  Tenemos  tres  números, que  el  primeri> 
í«ntandoíe  lo.reíultadupío  délos  otros  dos  jun 
tos.y  el  fegundo  con  10.  refülta  triplo  de  Ion  o- 
fros  dos.y  el  tercero  con  ícrefuíta  quadrup  lo  de 
los.otros  dos.y  queremos  faber,quanro  es  cada 
vno  delIos.FrayLucas  pone  cfte  cafo  eíJ  los.mil- 
mos  numerps.perohaze  nueua  poficionj  que-, 
fimos  moníi-rar  mas  fácil  vfo  délas  Reglas  de  la 
4:ofa.Pornemo5  pues  el  primero  numero  ftr  1  cq, 
y  jíiüíand®  k  w,itm  ^94.9  j^í^io.  í  C0>j,iq.y  par 
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que  eníonces  refuíra  duplo  délos  otros  dos/erí 
juego  el  fegundo  y  el  tercero  juntos  i  co.  p  5.-  y 
íeran  codos  tres  números  juncoSiCcn  ei  naine-^ 
l-o  ib.que  fe  dnade,í  co.j  p>  ií.  X  porgue  juman- 
do  con  el  íegüdo  el  numero  lo.refuira  triplo  del 
primero  y  tercero  junroSjferañ  luego  el  primero 
y  tercero  juntos  la  quarta  parte  de  toda  ia  aúms, 
dc\  primero  y  tercero  con  eí  fegundoy  mas  xo, 
porque  fi  ci  primero  y  tercero  juntos^lone)  ter- 
cio del  fefjundo  y  mas  ío.  fcrm  luego  el  primero 
y  tercero  con  ei  íegundo  y  mas  ío^cjugcro  vc;3^e,s 
el  primero  y  tercero  juntos.  V  porque  la  síinia 
de  todos  tres  con  los  to.es  í  co.|c-/|-i5-  íeran  lue- 
go eí  piimefo  y  tercero  ;unros  la  quarfa.parte, 
que  es  I  co  p,;  ^.facaremos  i  co, que  es  el  prime- 
ro,y  qu€dará3  ^.m^j  eo.por  valor  dú  tcrcero..1r 
porque  gI  íegundo  con  ei  terc.ero,  valen  |  co.p, 
5. íacaremos  5  ^.m '|co.  que  vale  eí  tercero, de  j.- 
eo.f.S.  y  quedaran  i  |.p.!  co.|.  por  valor  áe\  fe- 
gundo.-ágoTadíremos'afrí,  pues  cí  tercero  con 
10.  refuka  quadruplo  del  primero' y  feguiído^ 
juntaremos  lo.Gon  3 1  m,|  co.  que  vaieel  terce-*- 
rOjY  efto  fcraq-uadruplo  de  1  ^,p,2  co.-J.quees  I» 
•suma  del  valor  del  primero  y  fegrido.M.ulfipIi* 
carerftos^  por  tanto  i^:.^. 2  eo.|. por  4.7 haremos 
j  p.X  co.|\qu'C  fera  tanto  como  rj  |:.m.|co.q  vale 
íil  tereero  con  ;o,  ygualaremoSjy  refultará  fiiiaU 
jncte  5;^  co.g.yguaies  a  8  |*  que  es  fimple  conjuga- 
do. Partiremos.  tS|.  por  5?  |.  y  verná  ifpor  valor 
delacofa,y  uto  ferael  primero  numero, Y porq' 
d  ftgíídaera  i^-p.i  co^.multip licaremos||,por 
^*y  hará  i-j"f|  qabreuiados^y  puefto.s  en  vna  fuma 
soa  »4.híi;5,€n  alf.y  tanso  fcra,jEUegücl9.y  por| 
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d  rcrcero  era  ^l-m-l  co.  Tacaremos  de  5|el  valor, 
de  l-co,  y  quedarán  3  ^y.por  valor  del  tercero . 
í  por  cña.  jTiifma  arte  rejolueremos  el  íiguicntc 
queruo,quedÍ2:^  Fray  Lucas  que  lepropufo  en 
Roma  Maeftro  Icronymo  ^q  en  Sena  tenia  fa- 
larío  publico  por  Macííro  de  cuenta,  y  es  eíla 
Tíueílra  arte  mas  fácil  ,y  mas  aríificioíaj  que  la 
de  Fray  Lucas. 

no.  Tenemos  tres  números ,  o  como  el  díj^e, 
tres  hombres  tienen  díneros,y  dixo  el  primero 
alos  otros  dosjdadme  el  tercio  délo  que  entra- 
bes tcneis^y  mas  ^..y  con  cío  harc  100 .  Dixo  el 
icgundo  alos  otros  dos/i  me  dícredcs  éo,de  io 
que  entrambos  tenéis ,  temed  duplo  menos 4. 
délo  q  os  quedare.  Fdíxo  el  tercero  alos  otros 
dos,ri  me  dais  el  quarro  de  lo  que  entrambos  re- 
fieis^y  mas  5.íerne  el  triplo  délo  que  os  queda- 
re menos  ^.Y  queremos  raber,quanto  es  lo  que 
tim^E  cadavno  delíos.  Pornemos  el  primero  ir- 
ner  i  co.  y  pues  recebiendo  el  tercio  del  fegun- 
do  y  del  tercero  y  mas  4.  haia  100.  recibiendo 
luego  el  tercio  del  ícgundo  y  del  tercero  fin  los 
4.hara  ^6.  y  tanto  terna  el  primero  con  el  tercio 
del  fegundo  y  del  tercero,  y  porque  pufimos  q 
el  primero  tiene  1  co,  fera  luego  el  tercio  de  ¡o  q 
tienen  el  fegundo  y  el  tercero  ptí.m.rCQ.  y  ¡mul- 
tiplicado efto  por  3. harem  os  iSS.w- j  co.»y  tanto 
teman  el  fegundo  y  el  tercero  /untameníif,y  con 
1  co.  del  primero ,  fera  lo  que  todos  tres  tieaeñ 
iSS.rñ.i  co.  Sacaremos.dcl  primero  y  terccroéo, 
los  quales  daremos  al  fegundo,  y  hecho  efto,  el 
fegundo  p,  <ío.no  podra  ler  duplo  del  primero  y 
tercero  m:^0.por|'k  falcar!  ^.y  íejra  p^r  tanto  e! 
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fígpndo  p.^4.4iipío  deí  primero  y  tercero  m.,éo» 
l^poíque  en  talcafo  el  primero  y  tercero  iñ,6orf 
fon  la  mitad  del  fcgunqop.  <)4,  íeran  lucgacl 
primero  y  tercero  ^.60.  I2  tercia  parre  de  toda 
la  süm^  que  hax.en  primero  y  tercero  ^.éo.coü 
clfegundo  f  ,<í4.<^üe  vafe  tanto  come  el  primero 
y  íegondo  y  tercero  p.4,  y  porque  6o,fon  ttuss 
parre  de  180.  juntaremos  Ó©,  con  el  primero  y 
tercero  m.6o.y  harán  tanto  como  el  primero  y 
tercero,  y  juntaremos  los  180,  con  el  primero  y 
fegiindo  y  tercero  ^.4.  y  liaran  tanto  como  foíi 
el  primero  y  el  fegundo  y  tercero  ^.184*  y  fcraíi 
luego  el  primero  y  tercero  la  tercia  parte  fifel  prl 
suero  y  fegundo  y  tercero  P.1S4.  Eíto  feprueuü 
por  íai|  propoficíon  del  quinto  libro  de  EudU 
áes^en  la  qual  es  demonftrado^que  íi  talpropor 
cion  í  uuiere  ia  primera  quantidad  para  láíegúit 
da,como  !a  tercera  para  laquarfa'/eradefafpri-» , 
mera  y  tercera  tuntas  para  la  fcgunda  y  qwarta 
|urjtas,como  déla  primera  para  la  fegüda.Fpor 
que  auemos  prouado  que  el  primero  y  íegund© 
y  tercero  juntos,  valen  28S.m,í  co,  /«nraremot 
con  cfta  quaníidad-184.  y  harán  472.^,2  co.  qire 
íeran  yguales  al  primero  y  fegwndoy  tercero  p» 
iS4.y  porque  deíl-os  fon  Ja  terda  parte  el  prime 
f  o  y  tercero  iuntos/eran  luego  el  primero  y  ter 
cero  jumos  la  tercia  parte  de  472.m.¿  cclaqual 
es  r57|.iíj.f  co.  Sacaremos  teo.quc  es  el  prime- 
ro deílos  í57f  i«4  co-qoc  valen  primero^ y  íer- 
cero,y  quedaran  j57fm.FCO.|.pOT  valor  delter* 
cero, Y  porque  auemos  prouado  q  we  d  feguncfcf 
y  tercero  fon  i>88m-3  co.faearcmos  dcfta  quan-, 
tidad  los  157  h  m  .íco.f*  qm  vale  el  tcrcer0,y  I® 
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le  queda^que  es  150  fw.í  có.fftra  el  valor  del 
fegundo.  Daquy  en  delate  profíguiremos  como 
Fray  Lucas,dÍ2Íédo  affi^Laquarra  paríc  del  pri- 
Wiero  y  fecundo  es  52  f.w./j  co.que  con  y,ha;^eíl 
57  f.m.  jI  co.  ios  quales  faearemos  de  130  |m,  | 
co.  q  fon  el  primero  y  fegundo,y  juntarlos  eníos 
con  ij"?  }-m.l  co.H.queyaíc  el  rerC€ro,y  queda* 
ran  del  primero  y  fegundo  95.W.I  co.y  ei  terce- 
ro refuitara  195-. m,i  C04.  y  con  5  mas,  haremos 
200. ñi. I  co-l'Y  ^í^o  fera  triplo éc  (j^.m.^co,  qug 
múlripiicados  por  3.  liaran  279.1114  co.los  qiiales 
feranyguaies  axoo.m.i  co.|.  Yguaiaremos  laca- 
do primeramente  los  |  de  co,  de  entrambas  las 
'qitantidades,y  tememos  275;,  ygusles  a  200. líi, 
3  co.  y  rcftaurando  lo  diminuto^relulraran  27^. 
p.ico.yguales  a  200.  y  facando  los  joo. quedara 
79.p.K0.yguaics  a  cifra.  Agora  dize  Fray  Lucas, 
que  no  viene  a  capítulo.y  que  en  cafos  feme/an- 
íes  auemos  de  partir  ei  numero  por  las  coías,y 
dircínos,quc  el.  valor  déla  cofa  es  iyi.79,yq  tanto 
tíene  ci  primero ,  y  conforme  a  e/le  valor  de  h 
cofa  haze  ia  cuenta  para  ei  fegundo  y  tercero,  Y 
por  tanto  dize,qiie  el  fegundo  tiene  i^.d.y  el  ter- 
cero 285?.  Mas*pycs  haa^e  el  cafo  pofíiiDiejesyer-" 
ro  dií^ir,que  no,  viene  a  capitulo,  porque  quien 
tuuiere  aquella  ái  opínion,io podra  traer  a  capí 
íulo  por  efte  niodo^i  co.  P.75J,  fon  yguaks  a  o. 
luego  facando  7p.de  i  co:p.7^.  quedara » co.y  fa- 
cando 79  de  o.  quedaran  w.79.  y  fera  por  tanto.. 
1  co.yguaia  ;5í.75>.  que  es  conjugación  fimplc  de 
cofas  yguaies  a  numero  declarado  porp,  o, por 
m.,y  affi  fegun  Eray  Lucas  pienía,.t€rna  el  prime 
l0m,j¡^,Y  qm  de  o.íacar  7p.^ucdefí  ma^.,es^  m®- 
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laffiefío,  porqMe  temando  a  /untar  p,  7p.  con  ñu 
79.  liaremos  o,  Pero  la  verdad  cs,quecl  cafo  es 
IttipolTibk.porque  impoíTjWe  esjque  numero  y 
cofas  fcan  yguales  a  cifra,  y  que  i  co.feaygual  a 
iri.75,  y  fi  entendió  qiig  ¿1.7?  es  aun  menosquc 
iiihrí,a  que  llaman  debíío,efto  es  mera  v anidad, 
y  pura  contraditíon.  No  porque  las  palabra!^ 
deícaíq  dizen  que  los  tres  hombres  tkntn  áinc 
ios,porqu£  bien  fe  podría  poser  en  otrafortnaj. 
mas  porque  ^.79.60  coírvpañia  de  otra  quami- 
dad  declarada  por  Ria§jfii«guna>cofa  quiere  di- 
^ir,  o,  figniíícara  €^U€  es  fiihii  Pues  fi  qucrcBíos 
poner  que  el  prOTcrofieKc  o.ba^feado  Ja  expc» 
fíenciajOo  concorda  con  d  cafo,y  aun  que  con- 
corde poniendo  que  el  primero  tiene  m  t?»  ny 
por  cía  fe  fíguc  que  el  cafo  es  poffible.  Tiene  el 
fegimáo  3^6.  y  el  tercero  2^5».  que  juntos  líazen 
525-,  y  fera  luego  la  tercia  part£  de  lo  que  tienen 
175.  y  auem^  concluido„qu€  el  tercio  ,deío  que 
íkncn  tifiando  y  ú  tercero  espó.w.í  cc^.y  por 
efta  cuenta  el  m»  1.  c©.  ha  de  valer  p.79.  porq  96. 
con  7^.íia2en  175-.  mas  a  ningún  fano  juifio  cíla 
palabra  m.j  co.  que  quiere  dizir  79.  de  debito^ 
puede  jGgnificarf.yjt.  faiuo  fi  quifieren  dizir,quc 
aífi  ^omofegun  doctrina  de  LogicaSjdos  nega- 
ciones ha:<e-vna  afirmacion.,affi  también  dizii- 
do  menos  sil, 79,  quéremosdiziryque  tenemos 
7j,p€ro  efto  fe-ra  hablar  a  fabcr  de  paladar ,por4 
Sür|€i^  eftc  k.figíiaJie;efA  palabra  querrá  di;<ir,ft; 
ateíí,í|ii!«!fe4í2irxqí^  í^^  3y  debito>pucs^.7p,cs. 
ác}MíQ.;XíiahaK(ef#8a¿  de  hazer  fophifmas 
ítri  feiend'a  real  y.purií  jcomo  es  la  Aríthmcticaj. 
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ene!  capítulo  de  partir  las  Ra¡2es,cn  ei  excmpío 
en  que  partimos  ¡t.v.-f.p.R.aj't  por  R.v.i.p.  R.9. 
miilíiplicando  entrambas  qiiancidaddes  por  el 
refiro  del  partidor ,  nos  queda  finalmente  por 
partidor  íimple  r.  de  m.g.  Mas  ticneía  obra  fu 
razoOjporq  tomamos  B.dc  »ü.8.por  ínftturnento 
para  hallar  el  verdadero  quocientc,y  partiendo 
p.porm.nos  viene  m.y  partiendo  m.porm.nos 
vient  p.y  dcíla  manera  conofcemos  quato  fea  el 
verdadero  quocicnte  en  íos  binomios  y  refifos. 
f  Qap.é.-  Dda  regla  deh  quantiddd  ■ 
fxm^h  o  abfoluta» 

LA  Regla  déla  quantidad  íífjíple  o  abroluía 
nos  eVdíftind:a  délas  otras,y  víamos  dclla 
en  dos  máneras.La  primera  es  vn  ÍLipliml- 
ento  enlasReglas  deIacora,para  ha'zermos  lay- 
gualacion,  conayuda  defte termino  quantidad^ 
|?orque  puefto  que  las  otras  dígnídadles  tambié 
sean  quantídades,no  fon  pero  abfolnra^Sjfmo  re- 
fpcdíuaSjlas  vnas  comparadas  alas otra.s',porcí 
modo  que  auemos  dicho  .  Exemplo  ddio  fera 
cííe  cafocnel  qual  vfamos  déla  quantidací'ábfo-' 
Juta.  Tenemos  treshumeros,que  el  primero  ca 
la  mirad  de  los  otros,  haré  ^2.  y  el  leguñdó  con 
el  tercio  de  los  otros  dos,  haze  28.  y  el  tefééro 
con  el  quarto  délos  otros  dos,haze  51,  y  qüere- 
snos  fabcr  quanto  es  cada  vno  deílbs  ♦  Pórnc- 
mos  que  el  primero  es  i  co.  y  fermí  luegó,Ia"mi- 
iáé  del  fegundo  y  tercero  ^z.ú',í  co.  y'élfcgüfíw 
éo  y  tercero  64.111.  2  co.  y  pues  el  primero  es  f* 
<o,  feran  luego  todos  tr¿s  numero á%.ifeí.V<s i 
Agora  pornémos.que  el  fegundo  es  rqWñtí^  i 
ésd^if  fcran  por  eftá  cueiírí  dpriméro^yí-trcéí* 

,  0 
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tó  ]nntús6^.M.  ICO*  f^^.í  quantidat!,  y  el  terdo 
dlelios  fera  21  f  m.|..co.^.|  de  quaníidüd,  y  juíí-. 
tanda  con  efto  el  fegundo  que  es  i  quaiuidad^ 
haremos  21  f/m4  co,p  .f  de  c|uantidad,que  fcraii 
ygu^Ies  3  28*  yguaíaremos  reftaurando  lo  dw 
«iiim£o,y  tememos  ji|.^.f  deqiiantidad,yguai? 
les  a  2S.p.|  co.y  facScío  lo  íuperfluo  que  es  2í'|* 
quedaran  I  de  quantidad,ygúales  a  6  f  .p.|  co.  y 

.  fera  luego  yna  quantidad  ygual  a  10.  p.  §  co.  y 
porque  pufimos  el  fegundo  íer  r  quantidadjfer4 

.  fuego  el  fegüdo  íof  4  co»  Por  efta  manera  ayu- 
dándonos del  termino  quantidad,  akangámoi 

,  quanto  fuefe  el  fegundo/acando  pues  de  todos 
fres  que  fon. (J4.  ^.  i  co.  el  valor  del  primero,  ^ 
es  I  co.  y  el  valor  del  fegundo  que  auemos  hai- 

•  ladofer  p.p  i  co.  quedaran  54*m.z  co.l.por  va- 
lor del  tercerojGon elqual  juntaremos^ 1. 1. 1* 

'  eo.quees  el  quarto  del  primero  y  fegrido,y  lia- 
ran 5f)f.m.2co.8.queferanygualcsa  3i,Ygua!a<. 
remos,y  refulraran  25  ^.yguales  a  2  co.¡.  y  par- 
tiremos 25  j  por  2  f.y  vernan  u.por  valor  déla 
pofa,  y  tanto  fera  el  primero  numero ,  y  porque, 
d fegundo  era io.p.| co.  ferapor eíla cuenta  16, 
y  porque  el  tercero  era  f  4.ní.2  co.l.kra,  por  efta 
cuenta  24..  porque  las  2  co.j.  valen  50 .  Por  cfta 
manera  nps  podemos  aprouechar  delaquanti- 
dadfimplc  o  abfoluta ,  para  nías  fácil  vfo  de  las 
Reglas  delacofajporque  ficníio  hecha  la  pofició 
de  i  co.  en  el  primero,  en  el  fegundo  no  podre*^ 
inos  hazcr  poficion,  fino  fuere  de  1  quantidad^, 
que  es  por  íi  abfoluta,  y  por  medio  defta  c5  fus 
diícurfos  podemos  faber  quantas  cofas  es  elfc-« 

.  gwndo  waipro,  p  cÍ  ref|>cao  ^  tiene  con  el  prí-?- 
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mero.  Peí  o  ííos  aucmos  U2taáo  sfkc  mífíñat^* 
empío,quc  es  el  calb^uylo  pradicamos  muy  fá 
ciímeotCjy  breuemente  por  ia  coía/in  víár  déla 
quanridad  abfoluD.Yíodos  ios  cafosqyeFray 
Lucas  praíika  por  la  quaníMad ,  pra4icamos 
nos  p©r  las  RegUs  déla  cofa,fiíi  ayuda  defteter- 
iBÍno  qua!itídad,y  enei  cafoji.praiíi-icamospor 
coHj-ugadon  fi  mpíe ,  y  compuefta  el  cafo  que  el 
jfíiímo  Ffay  Lucas  porte  «íielquarto  notado  ef- 
feiifialjel  qual  dize,qíie€fi  impofiible  pra&carfc 
por  los  íermírtosdcHgebra,rm  ayuda  defteter- 
iiiino  quáridad.  La  feguíida  manera  porlaquai 
víamos  deiaqpantsdad  abíbluta^es  paraíiazcr- 
usos  poíidó  fobre  pofidon,!©  íjue  no  podría  kt 
coñias  otras  dignidades  j  qüciaria  efta  arte  de 
i^lgebra  defeduofa/i  nueuamenteno  vfafemos 
4c  vna  quantidad  abíoluta^que  no  eftcen  laor- 
denddas  otras.  Excmpío: Partamos  í  co.p.j.cti 
tales  dos  partes^quc  dando  ala  primera  4.  y  Ta- 
cando deia  ff  guada  5.  refuke  la  primera  feis  ve* 
zes  mas  que  la  fegunda.  Porncmps  la  primera 
parte  kr  t  quantidad,  y  lera  luego  la  legundar,. 
co^p.^MA  quantidadjdaremos  ala  primera  parte 
4,y  haraa.quátidad  p.4,y  facarcmosjr.deiafegu* 
daparteqcraico.p.^.m.i  quantidad,y  quedará 
i.co.w.i»quaníídad  m.z.ypor^  hecho  cftojapri* 
mera  parte  refulta^  vescs  mas  <^  ¡afegúda.mu! 
Cjplicarcinos  por  tanto  i  cqm.i.  quantidad  iñ.a» 
por  el  numero  6.y  haremog  6  co«m.¿?.quanridí* 
fin  ma2.q  feranyguales  a  ¡quatidad  ji.4.ygua- 
larrnnos  reílaurando  lo  diminuto,y  tcríiemósí5 
co.yguales  a  7  quantidadcs  f  16.  Y  porque  cumi 
f  k  que  ia  .qu4n£idad  quede  por/i  fola  ¿n  com*» 
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pañía^  faaremos  de  entrambas  partes  los  if).y 
qii€dara(3^  CQ.»i.i6,yguales  a  7  quantidades.PaF^ 
tamos  <í  eo.ifi  ii  por  7  quantidades,  y  vernaiii 
€0  ?í/.2 1,  por  valor  dt  vna  q  uStidad,y  íanto  lera 
la  primera  parte,y  efto  facaremos  dei  co.p.j.  y 
quedaran-'^  co-i-jf.  por  ia  fegiiiida..  La  prueua 
deilo  cs»qu£  eftas  dos  partes  juntas^hazen  í  co. 
p  ^.y  quedando  4,.a!3  primera  par  E€,qwe  es  feo, 
m.¿  ^Jiaremós  4  co.|).í|^^.  y  íacando  5.de.f  co  p» 
5  I- quedan  ^  co.f  4'  y  maniñeiib  es,  que  f  co^  f, 
I  ^.  es  feis  vezes  mas  que":^  to.  p;  ,,  Faunpar^ 
tíio  fe  podra  efcufar  ei  vio  dcla  quantidad  ab- 
íbiüta,y  ny  por  efo  fera  el  difc^irfo  difíicii.  Por^ 
diremos  afíi,pues  ala  parte  primera  damos  4.  y 
dcla  fegunda,  facamos  $.  figuefe-deílo  que  roda 
la  suma  ibJameíe  perdió  %'Ro,y  porque  era  i  co, 
p,5,  rcfultarai  co.p  ?,  y  porque  hecho  efto,delo 
que  refuira  la  primera  parte,  para  lo  que  leíuita 
!a  fegunda,es  tal  proporción  como  de  6  para  j. 
luego  por  la  conjunta  proporción  dcmonílrada 
por  Euclides  en  el  quinto  de  la  suma  de  las  dos 
partcsjprimera  y  legunda,que  es  i  co.f.a.para  la  . 
fegunda  part£,fera  tal  proporción  como  de  6.y 
u  que  fon  7  para  i*  y  por  la  Regla  df  3  conofce- 
remos  la  fegunda  parre,  ¿izicndo  afü :  Si  7  nos  , 
dan  I,  quanto  nos  darán  I  cQ.p.aí  Multiplicare* 
mos  el  fegundo  por  el  tercero ,  y  harán  lo  mif-^ 
lub  que  era  t  co>  p  2.  partiremos  por  y.y  vernaii 
I  co.p  7.y  tamo  fera  la  fegunda,  defpucs  delca- 
iíermosquita4o  5>.y  por  tanto  dando  cños  5.  a 
^  co.  f.l,  refultara  ^  co.i),5  y.y  tando  es  la  fegu- 
da  parte  de  principio ,  y  para  fabermós  quaüto 
m  iaPsimcraJaic^yemos  f  co«f.i  J,  df  i  co»f  .3.  y 

«|U€^ 
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i^uedamñ  fco»m.2y.  y  tanto  es  la  primera  parf^? 
y  laprücua  es  la  fnifiuaJcronymoCardano  ¿al- 
io muchas  Keglas  de  quantidad ,  por  las  guales 
refucluemüchas  qucéíones  que  íraCjpodiencío 
fe  muy  hitn  refolucr  por  Jas  Reglas  dcía  cofa^  y 
con  inasfadlidad.  Y  para  que  cfto  quedizimos 
í  confie  íer  aííijtrataremos  vna  queñion  fuya  que 
porkqyáíidadrefuelufjla  quaí  es  efír.Buíque^ 
mos  dos  números  j  cuyos  quadrados  juntos  en 
^na  síiina/e^n  loo^  y  que  lo  que  fe  haze muid«- 
pUcando  vnopor  ©tro,  fea  duplo  déla  sfíma  de 
fcptrambos  jufitos,y  hechos  todos  fus  diícurfoi 
Coii,ciuye,que  el  menor  eShf.Tt.ztí.m'R.v.ipm.R^, 
éo4.  y  el  mayor  es  ».p.R.26.p,R.v.a3.w*R.io4..y  lo 
inifmo  hallamos  nos  con  vfo  muy  fácil  delasrc 
glas  déla  cofa^poreíta  arte.  Pornemosq  los  dos 
numerosiuntos  Ion  ¡  co.yfera  luego  i  ce.ei  qua« 
drado  délos  números  juntos,  y  porque  por  ¡34 
^poíiCiQ  del  legfído  libro  de  Euclides,  muchas 
vezcs  allegada ,  los  dos  quadrados  de  los  dos 
tlumer6s,;untamentecon  el  duplo  délo  q  íchs* 
sse  mulriplicádcí  vno  por  otro,valen  tato  como 
el  quadrado  del  numero  cbmpucfto  defos  dos^ 
f  los  dos  quadrados  valen  io©.y  multiplicando 
mío  por  otrojhaj^en  2  co.  y  el  duplo  defta  mut 
fipKcacion  es  4  co.  feran  luego  por  efta  cuenta 
fOQ.?.4co.yguaIesa»  ce.quc  es  la  fegunda  con- 
jugación délas  compucfi-as,  y  obrando  confor» 
fj5€  a  fu  Rcglg,liallarcmos  que  el  valor  dek  cofa, 
^ue  es  la  suma  délos  dos  números  es  2./.r.»04» 
y  pprquecl  vno  multiplicado  por  el  otrOjha  de 
fíazcc  el  duplo  de  2.p.R.io4..quc  es  4.p.R,4i^.pae 
iir<^moS2.f  ,s.,i94.gn  sales  dos  partes,qii€  la  vns 
"     ■ "      .      ■  .  iUUl 
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Hiultíplicada  por  la  otra,  feaga  4,  jp.  k*  4!é.y  eftd 
haremos  o  por  ia  regla  que  efta  enei  Cap.aeios 
medios  propordonales,o>por  Algebra;  porque 
pornemos  que  la  vna  deiás  partes  es  1  co.y  fera 
luego  la  otra  z  p.R..io4,m.ico.y  multiplicando 
vna  por  oi:ra,haremos  cofas  2,/í.Rjo4,m.i  ce»  q 
feran  yguales  a  4  p.R.4í<í.  Ygualaremos  reftaui» 
rando  lo  diminiüío,y  rerultarinco.2,p.R.»04.  y- 
guales  a  ¿^.pAi.^iCp  i  ce.  que  es  conjugación  dig 
cofas  yguales  a  nimiero  y  cenfo:  obraretilos  lu- 
ego por  ia  tercera  délas  copueftas  por  efte  mo» 
cío.Elnunicro  délas  cofas  es  2.p.R.io4.cuya  mí- 
ud  es  I.  p.  R.  2f>,  ia  qual multiplicada  en  fij  liara 
27.p.R.í04  deftos  27.P.R.io4.facaremos  el nume 
rojque  es  4.^ ,R,4í6.1a  qual  raiz  es  dos  raizes  de 
í04.y  quedaran  23.w.R.io4.y  R,v.23.m-R.io4.aue- 
mos  defacardela  mitad  del  numero  ásUs  cofas, 
para  q  refulre  el  menor  numero  délos  dos  qbuf 
caíiios,y  la  mifma  R.v.auemos  de  jücar  co  la  mi 
tad  del  numero  délas  cofasj  refuitara  el  mayor. 
Yferaluego  el  menor  i.p  r.2<í,«í,r.v.25.iti.r.io4. 
yelmayorfera  i-p.R.  2<í.p.  n,  v.  23.  m.  r.  104.  y 
eftos  dos  números  juntos  fonx  p  R.íJ4.y  el  v- 
no  multiplicado  por  el  oíro,haze  4.^.R*4í<5'.por 
q  i.p.R.26.por  i.p.R.26.haze  27,^.11404.  y  la  raiz 
vniuerfal  multiplicada  en  fi,haze  m.25.?jÍ!.R+ío4* 
la  qual  quantidad  juntaremos  con  27.p.R.io4.fa>- 
cando  25*wi.R.í04.de  27.p.  r.  104.  y  lo  que  queda 
que  es  4,§.r,4i(S.  eíb  es  lo  que  iiazea juntos  m 
vna  suma  27.p*R.io4.y  m»23.^*R.io4*  y  no  haze-:. 
inos  cuenta  délas  dos  multiplicaciones  de  i.  p* 
si-zé-poi-  la  raiz  vniuerfal,  porque  la  vna  desha- , 
z&hotxátY  qn&hs  qmúxsídos  delmcnory  del 
,     "• '  "  f    '"    mayor 
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mayor  funrcs  hagan  loores  muy  cíaro,  porqwf 
el  íjuadrado  del  menor  es  50.  píenos  dos  |«ul- 
tipiícaciones  dei.p.R.iá.  por  la  rai?  vniuería},y 
t\  quadradp  del  niayor  es  50. y  rnas  dos  rnylti- 
plícatíones  de  i,^.R.26.ppr  la  mi'm^ raí?  vnipcf 
fai,  y  p0rqiie  las  dos  yhulíiplicaciqnes  qiie  van 
pof  menos  deshaí^n  las  que  van  por  p.pofcft^ 
faufa  ios  dos  quadrados  jiiíi^os  hi^c|i  enfers* 
suenteíop. 

pckpraclica  de  J¡gehr(t  en  lc$  cafls  6  ?3^^m^ 

píos  de  Geowetriaj  primeramente 

de  lús  quadradósX'ap,'^. 

AVN  que  les  triángulos  fe^n  primero  qui- 
los quadradoSjtrataremos  primero  délos 
quadrados,y  délos  qua^rarigubsTc^^an- 
giílos,porque  por  ellos  reciben  los  tri^ngulot 
fu  medida.jfaun  que  ios  primeros  ?afos  fe  pra- 
^iquenfin  Algebra,los  quefinios;  eícreu|rjpor^ 
afíi  Jo  requiere  la  orden. 

I.  Enel  quadrado  %h^4-  íi  el  lado  fuere  fabi-s 
do,  por  el  podremos  faberla  quantidad  «Jelaa- 
rea.PorquejiiukipIícareirios  ellado  por  ií  inif-* 
Íno,yloq  íehiz^krc  por eíainultiplicacion lera 
la  área  .f.li  el  kdo  tuniete  3  brabas  de  Íinea,aürí| 
«neiquadrado  9  brabas  quadradas.Prueua  fe  eííq 
inuy  cIaraméte,lkuando  dclos  puntos  déla  paf 
íicion  del  lado  ab.lineas  refías  equidíftante§al 
lado  a  d.o  b  c.  y  quedara  el  quadrado  pariicksf 
en  tantos  quadrágulos  refíangulos  yguales  cii-t 
fréü,  quanfas  fon  las  vnidades  lineales j  en  que 
fue  partido  el  lado  a  b.que  en  efí-c  exemplo  for| 
Impartiremos  defpues  el  lado  a d. en  otras  tañ- 
ías p3rsrS;,y  licuaremos  ddíps  puntos  d«Ia  par-?' 

mm 
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fidofiÜneas  equiáiñunus  al  lado  a  b.T  ^iieda-» 
ra  por  tanto  partido  ci  quadrado  a  b  cd*en  tan- 
tas bra9as  quadradas,quanío  es  elnumero  que 
fe  haze  multipiicando  el  numero  délos  reiSaii» 
gulos  por  e!  numero  de  las  brabas  lineales  qm 
tiene  ei  lado  a  d.  Y  porque  eftos  dos  números 9 
fe  muitiplí carón  fon  entrcfi  yguales,porla  íigu 
ra  fer  quadrada ,  íígucfe  luego  q  el  numero  de 
las  brabas  iinealeSjquc  tiene  cllado,ficn4o  multl 
plícado  por  fimifmOjhara  el  numero  de  ías  bra* 
^as  qiiadradas.Lo  mifmo  fera/i  d  lado  no  fuere 
numero^mas  fuere  otra  quantidad  incommunl 
cante,como  ü  fuefe  b.io.  Porque  feran  9  brabas 
quadradas,y  vn  quadrado  menor  que  de  bra^a, 
y  feran  mas  dos  recíráguios,  iosquales  fon  dos 
íuplementos  yguales  j  cadavno  deilos  €S  par¿ 


ar~ 
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tido  en  5  partes  yguales,  que  todo  /ufitaméíiíe 
conftituyen  al  gnomon ,  el  quál  contiene  vns 
bra^a,que  con  jas  9  fon  enteramente  ro.  Y  quc^ 
riendo  prouar  hño  demonftratiuamentejVíarc- 
snos  deiaquarta  propoñcion  del  fcgundo  libro 
de  Éüclídes, 

2.  tiiego  fi  la  arca  del  quadrado  fe  da  conoW 
fóda/eiad  lado  cosioíddo, 

■■■    ~ ^' m     hTj 
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!<»   Y  fí  ellado  fuere  conpfcido,fera  el  díamer 
tro  coriofddo.Eí^emplo  fea  el  lado  5.  y  fera  lue- 
go d  quadrado  ^ry^ el  otro  lado  qué  conel, haze 
aíiguío  rc¿lo,  hára  otro  quadrado  de  9.  yfera 
por  í^nto  ú  diámetro  r.i8  .  Bfíoíe  prueua  por 
la  propor1do.47.del  primero  libro  de  Euclides» 
4,  Yñtl  diámetro  fuere  conofddojfera  el  la- 
do conoídd  o,  Porque  multiplicaremos  cídia- 
rnetro  por  ü  mifmo>  y  deío  q  fe  íiízicre  por  efta 
inuiíipiícadon ,  tomaremos  ía  mitad ,  y  la  rai^ 
deíta  mitad  íera  la  quantidad  dellado.Eíí^a  ope- 
ración le  deniueftra  por  la  mirmaproporKÍon, 
47.dei  primero  libro  de  Épclides.  ExemplQ,f€a' 
d  diámetro  b  d.  defeis  bragas  lineales,  las  gua- 
les multiplicadas  en  fijharan  vnquadradp  de  56 
trabas  quadfadaSjCuya  mitad  es  ¡S.S^  por  tanto 
1.  concluiremos  ícr  el  lado 
a  b.  raiz  de  tg.bragas  qua 
di'adas,o  lado  deyn  qua- 
drado  que  cotiene  18  bra 
^as  quadradas,  el q nales 
el  quadrado  abe  d,Otro 
exemplo:fea  el  diámetro 
,  -s^to*  ^mu\típ]ic&áapot 

i,!iara  ¿oJa  mitad  es  i©,  cuya  raíz  fera  el  lado, 
y  cí  quadrado  valdrá  los  lo, 
5.  Si  la  suma  del  diámetro  y  lado  del  quadra- 
do fuere  conofddajcadavno  por  ü  fera  conofci- 
do.El  diámetro  y  d  lado  todo  junto  fea  6,  por^ 
fiemos  por  tanto  el  lado  fcr  i  co.y  el  fu  t^uadíra- 
dofcra  1  cc^Y  porque  el  quadrado  del  diámetro 
ifs  yguai  a  los  dos  quadrados  délos  dos  ladoSs 
fúx  d  diámetro  íu  oppoiito  al  angeló  reft©  «j 
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el  triaíigiilo  redrangulo,  el  quai  es  la  mitad  del 
quadrado  ,  fera  por  eña.  caula  el  diámetro  raísr 
de  dos  cenfos ,  c]ue  tanto  vale  como  ¿fofas  raíS 
de  i.com  o  aliemos  dicho  end  capitulo  dé  la  y;-. 
gualacion.Y  porque  puñmos  1er  el  íadoico.íe- 
ranpor  eíla  caufa  ó.yguales  a  cofas  í,p.R.2,  que 
es  conjugación  fm-ipie.Parríremos  6  por  R.a.p.i, 
y  lo  que  viniere  en  la  parricion,íerá  el  valor  d« 
la  cofa:  el  quaí  valor  fera  el  ladoxíel  quadradOj 
y  Tacando  efto  de  6.  lo  que  reftare  fera  el  valor 
del  diámetro,  y  para  que  eftapartieion  mejor  fe 
haga,conuerriremos  el  partidor  en  otro  parti- 
dor fimplejcomoauemos  dicho  enel  Capitub 
de  reparrír  las  raig^es.  y  fera  por  eíl:e  modormiil 
íiplicarcmos  r,  2.f . i.por R,2.m.í.  y  háran  u  que 
fera  el  parrídárÍterri,iriíJiltipíieáreíTJostámBicíi 
los  6.por  R. 2jií/i.y  haremos  R,7Í,íñ.d;los  qita- 
les  partidos  por  el  partidor  q  es  il  yiene  la  líiff- 
ma  quátidad  r.'72.  w.é/que  fera  el  valor  d'ei  cd«. 
fa,quees  el  lado:y  porque  lado  y  diámetro  io- 
do junto  es  <$.iacarémos  deííós  á.R.72.w.6.y  re- 
fiarán  Í2.W.R.72.  por  valor  del  diámetro.  Y  po- 
dremos/] nos  pluguierestraer  eíio  a  conjugacio 
compueftajponiendo  que  el  lado  fea  ico  .y  fera 
juego  el  diámetro  ó.w.tco.yfcra  elquadrado  de- 
íé  lado  1  ce.y  dos  quadrados  de  dosladosferaif 
2  cenfos,y  el  quadrado  del  diarhetro  fera  íam- 
bíeri  2  ccnfos.y  porque  é'.  m.  i  co.  mukípiicados 
en  fi  ha^en  36 .p> s  ce, rfi , uico.fera  por  tanto  eñe 
4:juadrado  del  diámetro  ygual  a  2  <^,y  igualad® 
hallaremos  que  12  co.p.i  ce. fon  ygüalesfa:^<^.  | 
es  la  primera  délas  copueílas.  La  mitad  del  pii» 
mero  dclas  colas  es  ó^cuyo  guadrado  es^on 
""■•'" '"""  "■'  '         i  iq  sftbs 
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eftosiimtarcmos-el  numero  56.7  h&hmos^i,  y 
ddaraizde?!.  íacaremos  <>.y  reliara  r.  72,  m.  6* 
por  valor  deia  cofa,como  antes. 

6»  Si  lo  que  fe  h^^  rnulriplicando  e!  diáme- 
tro por  el  lado  fuere  Gonofcido,  cadavno  por  íi 
fera  conofddo.  Sea  lo. que  fe  lia2;epor  eía  niul- 
EÍplicacioíi  so.y  para  fabermos  la  quantidad  affi 
del  diámetro  como  del  íádo,barernos  aífi;Por- 
HcitiGS  el  lado  fer  ico  .  y  fera  por  tanto  el  dia- 
inetro  E.2ce.f.co.R.2. Multiplicaremos  i  co,  por 
co.R.2.y  haremos  cenfos  r¡2.1os  qualcs  íerany- 
giiak$  a  Impartiremos  pues  jp.porii.s.  y  verna 
K.50.y  ,eftO;  fcra lo  que  vale  vn  cenlb, y  leralue-. 
go lacofa  RR.  50.  y  cílc íera  d  valor  del  lado.  Y 
por£|u¡e  el  diámetro  csrai^  dedos  ceñios,  y  vn 
CíUfo  es.  R.50.  feran  por  tanto  dos  cenfos  r.zqo 
jMji.ioo.fera  eldiametroT  la  prueua,  o  experi- 
encia affi  lo  dí¡<e,  porque  mulríplicandc!  rr,  50. 
poriiR.íoo.haremosRR.!popo.laquales4o.y  po 
dmmos  íambieri  obrar  por  otro  modp.Sea  el  la- 

¿0  1  co.y  fcrá  luego  el  diámetro  —  .  y  porque 

el  quadrado  del  diámetro  vale  tanto  como  dos 
qiiaér^dos  del  ladojinultiplicamos  poríimifmo 
J£,  para  hazcr  el  quadrado, y  haremos  ^^t  que 

ícraíiyguales  a  z  ccnros,que  fon  dos  quadrados 
dellado.Reduzirlosemos  a  enteros  multiplica- 
do en  >|9,  y  tememos  2  ce.ce.yguales  a  too.  Par- 
tiremos ICO  pora. y  verná  5o,por  valor  de  t  ce. 
ce,  y  fera  por.  tanto  el  valor  déla  cofa  ¡ir.  50.  Y 

por  qxie  el  diámetro  era  ^  partiremos  10.  por 

^R.50.  y  verna  rr»  zqo,  pot  valor  del  dismetro^ 

com@ 
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7.  í)i  eí  exceflb  del  diámetro  fobre  e!  lado  fue- 
re cono  fcido^el  lado,y  el  dia(lletro,cadávno  por 
ííjfera  coito í¿ído.  Pongamos  que  efe  tal  excelío 
qué  nos  dan  eoaofeidojfea  5  bra^as.y  potnemos 
el  lado  fer  1  co. fera  por  tanto  ei  diámetro  1  ¿o» 
'^.5.  y  porque  t  cd. multiplicada  por  ü  haze  í  ce« 
lera  por  tanto  ei  quadrado  1  cc¿y  porque  vn  quá 
drado  de\  diámetro  vale  dos  quadrados  del  la- 
doliera  poc  eíía  caufa  el  dianieíro  a,í  ce.  laqual 
raíz  feraygual  a  i  eo.f.|.y  feranygualeS  los  qua 
drados  deftas  dos  í]uanridades,los  quaíés  fon  a 
ce.y  lee.^.é  co.p.jíí  Fguaíemos  Tacando  de  en-* 
írambos  1  ce^y  quedaí"a  i  ce.  ygual  a  <5co.p,p»  q 
esíafegunda  edniügacioo  dclas  compüelías.  y 
obrando  pof  fu  Regla,liaílarenfíos  que  el  válor 
delacofaes  áJK.p¿^^  y  fera  luego»  el  diámetro rí 
Ig.p.ff.yla  prucua  o  experiécia  aífi  lo  dizeiPor 
que  cí  quádradó  del  lado  fera  27.  y  6  raíces  de 
18.  y  el  cjuadradodei  diámetro  rera54¿  y  n  rai^ 
ZQS  ác  t,S,t|uecs  el  duplo.y  enefj-e./. cafo, podre- 
Jilos  totnaf  pcír  kegla  genera!,quc  el  excelTo  del 
diaineffo  fobre  el  lado/iendo  multiplicado  por' 
ji,7.p  i.dara  cí  valor  del  lado,y  juntándole  el  e3< 
ceíTo^rcrnemos  el  valor  del  diámetro. La  ra20i^ 
deíia  Rq^U  eSjperque  fíédc  el  lado  i.fera  el  diá- 
metro R.^.y  fera  luego  el  cxceíío  r. 2.111.1. Obra- 
remos luego  por  Kegla  de  3  .di::^*endo  affi :  Si  r¿ 
¿m.i.  deexceífo  nos  dan  i,  delado,quanto  noS 
darán  3  por  valor  de  lado  íf  Muítiplka'remos  1 
por  5.  y  feráíi  los  mifmos ;.  los  qüaies  auemo^ 
de  partir  por  R.i.m.i.Pero  haremos  otro  partirá 
4loríini|>lc,muitiplicarcmos  r.i.wí  i. por  R.t  p.i» 

§  ííxi  ■  'jnxt^á 
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y  vertía  i  por  partidor,y  mtiltíplicaremos taro- 
bié  I0S5  por  R.2.p.i.y  haremos  R.iS.p.j.para par- 
tir por  I.  y  venia  io  iTiifmo.f.  r.  iH.  p.  5.  Por  elía 
taufa  luego  de  principio  podremos  mulripli- 
car  el  exceiío  del  diámetro,  fobre  ei  lado  por  r» 
2.p.  I.  en  rodos  ios  caloscomoeftejy  vcrnala. 
q-uantidaddeí  iado. 

8.  Si  ío  que  fe  haze  multiplicando  eí  lado  por 
el ey:ce(ío  q  fobre  el  tiene eldiametro  fuere  co- 
üofcído,  todo  lo  demás  íleíio  fera  conofcido. 
Exempio  fea  i^r-  lo  que  fe  haze  por  eíia  talmuL 
íiplicacion,y  pornemos  el  lado  fer  i  co.y  pues  q 
fiendo  el  lado  multiplicado  por  ¡a  diiíerencia  q 
ay  entre  el  y  el  diamerro,es  í-f.ferapor  tanto  efa 
diíferécia  íí  y  fcra  luego  ci  diámetro  i  co  J.Ü- 

.1  CO  -^  ^  *    ICO. 

3rporq.elquadrado  dd  diámetro  es  duplo  del 
qiíadradb  de!  lado ,  fera  por  tanto  el  quadrado 
del  diámetro  2  ce.  y  el  mifm o  diámetro  R.ace.  o 
co.R.v2,qne  es  lo  mifmo»  Siendo  pues  ico.p.—^ 

yguales  aco.R.2.yguaIaremos,y  bailaremos  por 
ñn  de  la  ygualaciori,que  15  ion  yguales  a  ce.  r.2. 
íñ.l.quees  cori/ugacion  fimple  de  numero  yguaí 
acenfos.  Partiremos  por  tanto  tj-  por  r, 2j«.  s.~ 
^'Vernaeí  valor  de!  cenfo.Y para  hazer  efto  me- 
|ór,procui-aremos  de  reduzir  el  partidor  g  otro 
partidor  fimple,  multiplicándolo  por  R.z.p.  i.  y 
tememos  I  por  part!dor,y  multiplicaremos  tá- 
Bieíi  los  iSiipPt R.2 .p.i.y  iiára  R.4.$o,p.T:S'.los  qua 
les  partidos  por  r,víene  lo  mifino.  Y  fiera  luego 
él  valor  del  cenlbR.450.p45'.  y  fera  el  valor  ¿el 
íádo  lía  raiz  defa  raíz  iigada.f.R.v.í5.p.R:.45o» y 
cíicftc  calo  y  férnejantes,  podremos  tomar  por 

ücgía 
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Regla  general  Que  ñ  mukipiícaremos  pofR.  i. 
^.i.lo  que  fe  haze  multiplicado  el  lado  áel  qua- 
drado  por  e!  exceíío  en  que  es  excedido  del  di¿* 
íiierrOjíernemos el  valor  delquadrado.Es la ra 
zon,que  fiendo  el  lado  i,  fera  el  diámetro  r.  2.  y 
fera  por  tanto  la  difíerenda  entre  el  diámetro  y 
el  lado  R.2.W.Í.  Y  porque  multiplicando  cllado, 
y  la  diferencia  que  ay  entre  el  mifmo  lado  y  el 
diámetro,  por  vna  quantídad  yguaímente,  vna 
snifma  proporción  aura  entre  ías  quantidades 
que  por  elas  multiplicaciones  refultan,  y  entre 
el  lado  y  la  difíerécia  que  de!  ay  ai  c|iameíro,dá- 
quy  le  íigue  q  multiplicando  eí lado  por  li  mif- 
mo haziendo  el  quadrado,y  multiplicado  tam- 
bién por  el  mifmo  lado  la  differencia  que  del  ay 
al  diámetro,  la  mifma  proporción  que  ay  entre 
el  lado  y  la  diíFerencia  del  al  diametro,aura  tam- 
bién éntrelas  quantidadesq  por  las  tales  mul- 
tiplicaciones rerultaren.Yporque  pufimos  que 
la  multiplicació  déla  dicha  difFerencia  por  el  la- 
do hÍ2j'círe  ís»  y  la  multiplicación  dtlhdq  por 
el  lado  haze  el  quadrado  ,  tal  proporción  a.ui;a 
luego  de  15  para  el  quadrado,qual  ay  de  R.2,^.1* 
para  u  y  porque  deílas  4  quantidades  propor- 
cionales,las  tres  dellasfon  conofcídas.f.  Lapri- 
mera,que  es  R.i.m.i.y  la  fegunda,que  es  i.y  la  ter 
cera,que  es  15'.  podremos  luego  por  la  Regla  de 
3  conolcer  la  quarta^que  es  el  quadrado.Porque 
multiplicaremos  15-  por  í,y  haremos  if,  y  €fl;os 
S5'.aucmos  agora  de  partir  por  a.z.m.ií.y  el  quó*« 
dentefera  el  quadrado  .  Pero  porque  el  partí- 
«iorR.2.m,í.es  copucííojmultiplícarlo  emos  por 
Ji.j5.f.i.y  yefuitaraí  por  gariídor^  3yM«i%üca- 
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ferríos también  los  ij.por  r.^^.I  y  haremcii^. 
450.p.!5.que  auemos  ele  partir  pori.yvcrda  la 
itiifnia  quantidadjlaquales  ¡1,450.?^ ¡í.Üe  mo- 
do que  tanto  monra  partir  ly.por  ft.2.wa.comp 
R,45o  §.15;. por  s.yfera  luego  á\t  quociéreeí  va^ 
lór  deí  quadrado.  t  fera  el  lado  R.vaf*p.R.4jo* 
y  porque  el  quadrado  es  í  S'p.R.«4S'o.toJDareinos 
el  duplo  dd,€l  qual  duplo  es  30.  |),  r.  igoo,  y  la 
raiz  dcía  quantidad  fera  el  diámetro. 

9.  %i  lo  que  fe  haze  multiprícando  eí  diámetro 
por  ia  differertda  que  entre  el  y  el  lado  ay/uere 
conoicido,efe  milmo  lado,y  todo  lo  de  mas  fe- 
ra conofddo .  Pongamos  que  el  lado  es  !  co.  y 
era  luego  el  diámetro  co.a.a.  o  R.ace.q  es  lo  mif 
iíib,y  el  exceCo  del  diámetro  fobre  el  lado  fera- 
co.R.2,iTi.i  cG;Eflé>^ccítomuitípÍicaremos  por 
co^Ri.y  hará  2  &tM.t..i  ce,  q  fera  yguales  ala  qua 
íi'dadq  fe  haze  multípÜcando  el  díamerro  por. 
elexceíTo  que  tiene  íbbreel  ladoja  q ual  quárítl- 
dad  en  cíle  exempio  fea  i^.y  eño  es  €on|u^ad- 
on  fimple  de  numero  jguai  a  eenfos. Partir emoj 

Ímes  14  por  2.»í.R,2.que  es  ú  numero  deíos  een* 
QS,multi piteando  primeramente  aífi  el  nume- 
ro i4.conrió  los  2.m,R»2.por  i.p.R.2.paraqucaya 
partidor  fímpk  ^  y  vcrnaíi  i^.p.  r,  pg.  qiic  fcrael 
valor  de!  cenfo,  y  la  raíz  dcfa  quantidad  ligada 
fera  ei  valor  del  lado,  y  cí  diámetro  fera  laVaig 
de  lo  que  le  liaxe  multiplicando  pora»  ei  cenfo 

10.  Si  el  lado  y  la  ara  íoáo  ¡unto  íuerc  vñí 
8Ümacpnofdda,cadavíio  porfi  fcraeonofddo* 
Sea  ella  suena  9o»y|3orn<emos  diado  fer  i  co. y 
fera  po|  tamo  Mapa  dd  giudíáda  1  scj  tirn^.^ . 
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mos  I  co.p.i  ce.  yguales  a  90.  que  es  ía  primeríi 
conjugación  délas  compueftas,  y  obrando  por 
fu,Rcgia,V£fna  por  valor  dcla  cofa  b.5)o4»w.|» 
Y  porque  la  raí^^dc  90  4.  es  p  |.  Cacaremos  por 
tanto  I  de  9  5.  y  rcftaran  p  por  valor  déla  cofa, 
que  es  el  ladojj  feraei  quadrado  gi.queconlos 
c^jhazen  po.y  en  éfto  caíb  y  en  f€mejantes,romíi 
MÍOS  lado  del  quadrado  por  raíz  del  quadrado, 
porque  tomando  lado  por  linea  como  es;  no  íe 
podría  haser  vna  quantidad  del  lado  y  dcla  a- 
rea  del  quadrado.Mas  tomamos  vno  por  orr© 
porque  jon  corrcfpondcníes,Que  fiellado  tie- 
ne 5  bra<;as,  la  raíz  ríenei  brabas.  Pero  las  vnas 
brabas  fon  lincas ,  y  las  otras  fon  fuperfícíes, 
como  auemos  dicho  en  la  demonftracion  de 
las  Reglas. 

II.  Si  el  diámetro  y  ía  atea  del  quadrado  todo . 
juntamente  fuere  eonofddojcadavno  por  ü  fe- 
ra  conofcido.Eongamos  que  toda  efta  suma  dt 
ladojO  para  mejor  deirxjde  raiz  y  quadiado/ca 
12  .y  pornemos  c¡  diámetro  fer  í  co.fera  luego  el 
quadrado  n.m,i  co.  f  los  quadrados  de  dos  k^  • 
do«  fíran  24.^1.2  cp.y  efto  feraygual  a  !  ce.que 
es  el  quadrado  del  díametro.ygualando  halla- . 
remos  que  24,  fonygualesaa  co.f.i  ce.que  es  I4 
primera  délas;  cópueíUs.El  quadrado  de  uquc 
.  es  la  mitad  délas  cofas  es  i  .que  con  24, hariij, 
de  cuya  ral^que  e&  ¿r.  facaremos »,  que  es  la  mi- 
tad délas  cofas^y  redaran  4  por  valor  déla  co- 
fa^la  qual  pufmios  fer  el  diametro.fers  luego  el 
quadrado  g.y  la  raÍ2:,de  S^  fera  el  lado,  •, 

u.  Si  la  sünia  del  lado  y  diámetro,  y  área  d«l 
^uadrsdQ  fuese  gúmkiá^^  cadivno  por  íi  fera 
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conofcido.^ea  efta  süma^^.y  pornemos  ellado 
fer  I  co.fera luego  el  quadrado  t  ce.y  el  diáme- 
tro r.  2  ce»  que  tanto  monta  como  dszit  co.  r. 
2,y  toda  la  silma  fera  ygual  a  37.  Siédo  pues  co- 
fas i,p.R.2.p.íce.ygualesa  57,'obraremos  perla 
primera  délas  compueftas  por  eñe  modo.  Lamí 
íad  délas  cofas  es  |.p.  r.  |.  la  qual  multiplicada 
por  fijhaze  J./.R,j»jiintaremos  efto  con  37.y  ha- 
rán 374'P'í^'i«  y  *^^J2  rai;:?:  deíla  suma  facaremos 
5.p.R.|.q  es  la  mitad  délas cofas,y  lo  q  reftare  Ce- 
ja el  valor  déla  CDfa,que  es  el  lado,y  por  el  lado 
íe  faberael  diámetro  y  la  área  del  quadrado. 
En  efto  deuemos  de  aduertir,que  por  quanto 
el  diámetro  es  linea^nofe  puede  juntar  c5  elqua 
ídradó  en  la  verdadjpor  feren  de  díuerfas  natu- 
ralezas. Pero  podremos  dczir que  hazé  vna  sü 
ina,aííi  como  íi  vn  quadrado  tuuíeíc  3  braqas  en 
cadavrio  délos  lados ,  diríamos  que  la  sfima  de 
lá  área  y  délos  lados  es  21.  porque  lasviiidades 
déla  área  fon  9 .  yías  délos  lados  fon  12.  que  no 
obí1:á feren  2í  vnidacíes,.pueíl-o  quelas  quanti- 
dades  numeradas  fon. de  diuerfas  naturalezas j 
las  vnas  fupcríicics,y  las  otras  lineas .  V  en  cfte 
fentido  podremos  sfimar  el  quadrado  c5  fu  la- 
do,íomando  lado  por  linca  y  no  por  raíz,  porq 
ya  por  nosfuedcclaracfo,que  jaraíz del  cenfo  es 
lupcrficcyno  linca. 

13.  Si  lo  que  fe  liare  multiplicando  la  arca  del 
quadrado  por  el  lado  fuere  conofcidoscadaynp 
|?or  ñ  fcra  conofcido.Lo  q  fe  haze  por  efa  ,m«Í- 
ríplicacio  fea  ío.f«ra  por  tato  el  lado  raiz  cubicíi 
de  10.  por  4  el  lado  Hiukiplicado  por  íi,!iaze  vn 
f  uaidradojf  d  qmdraáap or  «I  iado  hará  el  cu- 
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bo.Y  porq  raíz  cubica  de  ío.niuldplicada  por  íi," 
ha;?;c  rai^cubica  de  loo.fera  luego  el  quadrado 
rai2  cubica  de  loo.iaqual  multiplicada  por  raig 
cubica  de  ío*  hará  raíz  cubica  de  looo.  la  quaí  es 
los  mifmos  ío.  Y  eítas  raízes  van  ordenadas  eo 
cotinua  piopordon,la  guajes  la  tercia  parte  de, 
iaproporcidri  decupla.  * 

14.  í>i  lo^guefehaxcniultipiicandoeí.díamc- 
tro  por  ia  área  del  quadrado  fuere  conófcído, 
cadavno  por  frfcra  conpfcído.Sea  efío  u.y  por- 
netnos  el  lado  fer  i  co.  fera  luego  el  quadrado  1 
ce.  y  el  diámetro  fcra  raiz  de  dos  ceñios  0  cofas 
R.2.  queesiomifmo.  Multiplicaremos  co.  r.  z» 

f>or  I  ce,  y  haiemos  cubos  k.z.  que  feranygua- 
es  a  i2.  y  es  cíio  conjugación  fimpíe  de  cubos 
ygukíes  a  numero.  Partiremos  12  por  R.2.y  ver- 
tía R»quadrada  de  72  por  valor  de  vn  cubp,y  dL' 
remos  por  ranto ,  que  raiz  cubica  de  raiz  qua- 
drada  de  yz,€S  el  valor  déla  coíá,  que  es  el  ladp, 
y  eítelado  multiplicado  por  fi,hara  raí^:^ cubica 
de  ya.Porque  afü  como  quando  multiplicamo^s^ 
vna  raiz  quadrada  por  ú  mifma,o  por  otra,mul 
íiplicamos  las  quantidades  de  que  fon  rai;?:cs,  y 
la  raíz  délo  que  fe  haze  por  la  ral  multiplicación 
es  la  raiz  que  f ue  produzida:affí  tambif  n  (i  que- 
remos multiplicar  RiL,cu.R.72.por  ñ  miíma^müi- 
tiplicarcmos  rr,.72«  por  fi,y  haremosv^.y  diré- 
toos  por  tanto  que  rai:^.cubica  de  7z.  es  lo  qu$ 
fe  hÍ2o  por  cfa  multiplicación,  y  eñaquaníidaíl 
lera  el  quadrado  que  queríamos  conoíccr.Y  poí 
que  el  diámetro  fieinpre  es  raiz  quadrada  de  la 
área  de  dos  quadrados,  multiplicaremos  por  2. 
tm  cubica  de iZr0  ^ox-X3.umhia  de  8.qMe  es  }q 
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fii¡fmo,y  haremos  raí;?:;^ cubica  de  sf^^  y  lifÁz 
^«adrada  de  iii  rai;^  cubica  de  576.  fera  c!  diá- 
metro. Por  otro  modo  mas  facü  fe  podra  eít<* 
conofcer ;  El  lado  misltspliado  pot  ci  quadra- 
do  hase  ¥íi  -cubo,)^  el  diámetro  pofimos  q  oí  ul* 
tlplicado  por  el  quadradobazia  n  *  Luego  k 
miímux  proporción  que  ay  de!  diámetro  para  el 
lado,aura  de  tz  para  el  cübo,por  «^uanto  el  lado 
y  el  diámetro  fueron  multiplicados  ygilalmcn-" 
t€jy  fueron  produzsdos  el  cubo  y  el  numero  n, 
f  porque  quando  el  lado  es  i.fu  quadrado  es  1. 
y  ios  dos  quadrados  valen  2.  y  el  diámetro  es 
raíz  qiiadrada  de  2.  obraremos  por  la  Regía  de 
I  .áiziendo  arilü^j  R,2.nos  da  í.  que  nos  darl  uí 
Multiplicaremos  si  por  i,y  haremos  12.I0S  gua- 
les partiremos  por  RR.2.y  ji?*na  RR.71,  por  valor 
ilel  cubo.  Y  lo  mifmo  nos  vcrnia  (\  oÉraííemos 
aííi:  ci  quadrado  es  i  ccnfo ,  y  íera  luego  el  diá- 
metro raÍ2  de  dos  ccíifos. Multipliquemos  pues 
raíz  dé  2  cenfos  por  i  ccnfo,  reduziendo  1  cenfo 
a  raíz ,  y  fera  i  cenío  r»i  ce.  ce.  y  multiplicando 
luego  raíz  de  t  ccnfo s,por  raiz  de  i  cenfo  de  ctn 
fo,harcmos  raiz  de  dos  cenfosde  cubos,o  ferafi 
yguaíes  a  12..  Y  fera  por  titú  el  quadrado  de  vna. 
quantidad  ygüal  al  quadrado  déla  orra.f.i  ceñ- 
ios de  cubos  fera  ygualcs  a  144-Por  lo  qual  %  céfo 
de  cubo  fera  ^iXueg©  la  raiz  de  i  cenfo  de  cubo 
íera  igual  ala  raiz  de  724y  por^  la  fair  quadrada 
del  cenfo  de  cubo  es  el  cubo^porq  clcubo  íicdo 
multiplicado  por  fi,  haze  i  ccnfo  de  cubo  s  fera 
f  orcfta  caufa  1  cubo  rai^  fegunda  átyz/ 
Dde$  íimáránguUireBánguhiáque  Mmau     ■ 

éUMmuhnzioHh 
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'  ^í  cíiel  quadrangujo  reíírangulo  no  quadra-. 
^  do  los  dos  lados  que  hazen  d  anguio  red®. 

fueren  conofcidos,la  área  fera  conokidn, 
Por^  m^uitiplícarcmos  cí  viio  de  los  Jados  por 
c!  otro,  y  lo  4  ^^^^^  produzldo  por  efa  muid-" 
plicacion/cra  lo  que  vale  la  área.  Exemplo  cne|^ 
quadrangulo  re£í-angulo  a  b  c  d.  fea  el  lado  a  d« 
«!$5 bra^as,y  dc.de 5. Multiplicaremos 5  por sy 
harán  lí.  y  diremos  por 

ai"  --'  "T*'' ■"r°°"~iQ-tgrQ,^que  la  área  esde  if 

bragas  quadradas.La  de- 
monrtracion  defto  es,  4 
partiendo  la  linea  de.  en 
ias  5  brai;as,y  lieuado  de 
los  puntos  déla  diuifion 
lineas  equidiftátes  al  la- 
do a  d.quedara  el  reñí» 
guio  a  b  cd. partido  en  | 
rc¿í"águloSj  cadavno  de* 
los  quales  tiene  en  vn  Í4* ' 
dovna  braija,Y  €n  á  otro 
tknc  ^.Partiremos  pues  el  lado  a  d.cn  fus  5  bra- 
cas.y  Ikuaremos  lincas  cqmdiííates aliado  cd, 
que  falgan  délos  puntos  déla  diuibon^y  queda^ 
ra  el  rectángulo  partido  tn  tantas  brabas  qua-- 
dradas,quanro  es  d  numero  que  fe  haz?  muitj. 
plisando  el  numero  c  d.por  el  numero  zá. 
■  ¡6.  Si  la  areafuerc  conofcida,  y  el  vno  délos 
lados  C0nofcido,elotro  lado  que  con  d  haze  ari 
guio  rcao,fera  conofcido.  Sea  la  área  ij.y  ella« 
3q  a  d.5.Pgrtirc|iios  ifpor  f^yctnan  |.que  foii 
las  bracas  que  tiene  a  b.  o  cd.;       ■^.     ,  _.] 


\ 

■ 
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conofdd6s¡  la  arca  fera  conofcida»  Por  que  del 
quadrado  del  diámetro  Tacar  ero  os  el  quadrado 
del  lado  conofddo,y  ía  raíz  délo  quéreííare  íe- 
ya  ci  valor  del  otro  lado  que  no  era  conofddo. 
Y  inulriplícaremos  luego  vn  lado  por  otro,ylo 
qiieíe  hisicre  por  efa  multiplicado  íera  lo  que 
vale  la  ar€a,Exemplo,fea  el  lado  a  d.icy  el  dia- 
íJictro  ¡a. del  quadrado  de  u.que  eS  í44.facare- 
luos  ioo«  quadrado  de  lo.  y  reliaran  44»  por  el 
quadrado  del  otro  lado,y  lera  por  tatito  el  lado 
a  b.o  c  d.R.44»  Multiplicaremos  pues  lo,  por  r, 
44.y  harán r. 44oo.y de tanrasbragas  quadra- 
¿as  fera  la  área. 

38,  Si  U  área  deí  reáí-anguló  fuere  conofdda,  y 

el  diámetro  también  fuere  conoíado,  feran  los 

lados  conofddos ,  Sea  la  área  del  quadrangulo 

T    ábcd.i2,y  el  diámetro 

^  a  cfea  s-y  queremos  co- 

nofcer  los  lados;Pornc- 

mos  el  vno  de  los  lados 

o  a  b.o  b  c.fer  t  co.  y  fera 

luego  fu  quadrado  1  ce. 

y  porq  el  quadrado  del 

diámetro  es  ygual  a  los 

dos  quadráclos  Jutos  de 

a  b.  y  be.  facaremos  de 

f  5.quadrado  del  dlametro^cl  quadrado  de  vno 

cícíosladoSjci qual es  vn cenfo,y lo  que refta,^ 

«Sis.mace.ferae!  quadrado  deí  otro  lado.  Sera 

luego  la  raíz  vniuerfal  de  2jr.w.i  ce.el  otro  ladó^ 

Fporque  la  multiplicación  de  Vil  ladoporotro 

liazc  la  área  del  rcdágulo,muItiplicareiiios  lue 

g©íU?.«|»mtS  ce.por  í  co^r€d1llSíCIldo  primera- 
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mente  la  cofa  a  raiZjqueremos  dczlr,qi¡e  multi* 
pilquemos  R.v«25*m  i  ce.  por  r,í  ce.  y  haremos 
it.v.i5ce.m.í.cc.  ce.  y  cño  fcra  ygual  a  íi.  4  vale 
la  aera  del  redangulo.  Ygualemos  mukipUcm^ 
áo  cadaVna  dcílas  dos  quanddades  por  íi  mif-» 
ítia,  para  que  quedemos  ím  raizfs,  y  tememos 
ZS  ce.m.t.ce.c€.yguales  a  i44.y  acabado  dt  ygut 
larjlos  ajceiifos  ieran  yguaiesa  144.  f  ,í«ce,  ce» 
T porque  numero  y  ccnTo  y  ccnfo  de  cenfo  fon 
proporciooaíes,obraremos  por  la  Regla  que  re 
iponde  ala  tercera  délas  compuefías ,  en  la  qual 
cenfo  y  numero  íonyguaics  acofa$,  Porqque* 
dará  el  ccnfo  de  cenfo  en  lugar  de  ccnfo  ,y  ios 
cenfos  quedaran  en  lugar  de  cofas,  como  quieii 
dixeíTejqueif  co.  f^  yguales  3144  f,  í  ce ,  O- 
brareiTJOS  pues  afñn-a  mirad  del  numero  délas 
cofas  es  12 1 ,  eítos  multiplicados  por  fi ,  bazen 
15Ó  l.deios  quales  facando  i44.reítaran  12 1.  La 
raíz  deftos  ra^.ía  quai  es  3 1.  juntaremos  c5  los 
n  |.y  haremos  ifi.los  quales  í6  feranel  valor  de!. 
cenfo,quc  efta  en  luguar  de  la  cofa :  y  fcra  por 
tanto  la  cofa  raíz  de  i<í.la  quales  4.yíera  luego 
'Vn  lado  4.  Por  lo  qual  partiendo  a  por  4.  ver» 
nan  3.  que  fera  el  otro  lado.  Y  íi  facaíTemos  los 
3  j.delos  ul.reftaríahppor  valordclcenfo»yffi 
ría  la  cofa  j.y  eftc  feria  vn  ladd,y  el  otro  feria  4» 
Eftemifmo  cafo  podríamos  refoluer  por  otro 
modojponicndo  que  vno  délos  lados  fea  í  co.y 
el  otro  ~  y  porque  los  quadrados  deftos  dos 

lados  han  de  valer  tanto  como  i^.que  es  el  qua» 
drado  del  diámetro,  haziendo  ios  quadrados 
yjuniandoios,  y  ygualando  verncmos  aio  mif- 
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BiOjypor  los  mífmos  íiumeros,y Regla. 

i5>»  Si  la  área  fuere  conofcicla,y  ia  suma  de  los 
'dos  lados tambicn fuere coiiaícída,cadavno  de 
los  lados  por  ü  fcra  conoícido  .  Sea  ía  área  del 
Te¿langulo  de  i^. brabas  quadradas^y  ia  suma  de 
los  dos  lados  fea  vna  linea  de  8  brabas.  Poriie- 
inos  pü(?s  que  V no  de  los  lados  ka  i  eo,  y  fera 
luego  elptro  g.nfs.i  co*y  rniilíiplicadovnopor 
«Strojliaremos  8  co.m.i  ce.c|ue  ferajsyguíiles  a  12. 
jporqae  h  área  fe  ha^e.ppr  ía  multiplicación  de 
vil  lado  por  el  otro,qye  con  el  haze  ángulo  re« 
«So.Ygitakndo  hallaremos  que  8  co,  fon  ygiia- 
les  a  i  ce.^.i^,que  es  la  tercera  délas  compucftas^ 
Y  obrando  por  ella,  liallaretsios  que  vno  délos 
lado?  es  4 y  el  otro  es  a, 

20^  Si  la  área  fwfre  conceda,  y  la  própordoíi 
délos  dos  lados  también  fuere  cono fcida,  cada 
vno  délos  lados  fera  conofcído.  Sea  la  área  24* 
y  la  proporción  de  los  lados,  como  de  3  para  2» 
que  es  íefquialíera.  Forricmos  por  tanto  el  me- 
sior  lado  íer  2  co*  y  ferael  mayor  3  co.  y  multi- 
plicando vncí  por  otro,  haremos  6  cea  que  ferají 
ygualesa  34.  que  vale  la  área,  y  es  conjugación 
fimple,PartíreínoS24por  6.y  venían  4.por  va- 
lor del  cenfo^cuya  r^tíí^^la  qual  es  2.  fera  el  valor 
déla  cofa,  Y  porque  pufimos  que  el  menor  lado 
fuefe  2  co.  feía  luego  el  menor  lado  4.  y  el  ma- 
yor 6.  Y  ñ  h  arca  fíiefe  3o,y  la  proporción  délos 
lados fücfe  la  mifnia,paríiendo  30  por íí.vernan 
5»por  valoí  del  ccnfo,y  fera  la  cofa  R.5.  y  fera  lu- 
ego el  menor  lado  2  raices  de  f.que  es  n.ao.ye! 
mayor  fcra  3  raizes  de  5 .  que  hazen  la  raiz  de 
45'.  y  fieíiido  multiplicadas  vna  por  otra,  basen 
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E,9oo  Ja  cjüal  es  ^o.y  tato  puííiiios  ^  füefe  la  área; 

21,  Si  la  área  fuere  coíiofdda,y  elexceíTo  de  vn 
lado  fobre  el  otro  fuere  conoícído,  cadavno  cíe 
los  lados  fera  conofcido.  Exéraplo:  Sealaarea 
24.5?  la  difíerencíadeíos  lados  fea  2. Partiremos 
eáa  áiííercncia  por  la  niítád,y  porn^mos  el  me- 
nor lado  fer  i  co.m.  t  .y  el  mayor  lado  fcr  i  eo.p,  - 
I  .para  que  la  differencia  fea  2.  Y  porque  vn  lado 
multiplicado  por  el  otrojiaze  laárea,multipli- 
caremos  por  tatito  i  co.ft.s.por  i  co.p.r. y  hare- 
mos I cc.m.r.  que  feran  yguales  a  24.  que  pufj- 
mos  fer  la  área.  Ygualando  hallaremos  que  vn 
ceníb  es  ygual  a  íí-.^  es  fimple  con/ugado,  par« 
tiremos  pues  25  por  i.  y  vernanlos  mífmos  2^. 
cuyaf  aisjla  quai  es  íf,fera  el  valor  déla  cofa.Sera 
luego  el  menor  lado 4.y  el  mayor  í}¿ 

iz.  Sí  el  diámetro  fuere  co!iofddo,y  hsñma. 
délos  dos  lados  también  fuere  ■conofcida,  cada 
vno  délos  lados  fera  coüofcidOjy  la  área  (era  co 
íiofcida.  Pongamos  que  la  suma  de  los  dos  la- 
dos fea  y.y  que  el  diámetro  fea  5.  Para  conofcer 
cadavno  por  ñ¡  porncmos  q  vno  de  los  dos  la- 
dos es  I  co.y  fera  luego'elotro  f.m,i  co.  y  porq 
clquadradodel  diámetro  esygual  aíosdosqua- 
drados  délos  dos  lados  que  liasen  el  ángulo  re- 
(fiojcn  toda  figura  re'craagulajmukiplicaremos 
porfi  I  co.y  hará  t  ce.  y  multiplicaremos 7.  pj,¡ 
co.  por  fi,  y  harán  49.  p.i  ce.w.14  co.  y  ambos 
los  quadrados  juntos,  feran  49.^.2  ce.m.  14.  co. 
que  feran  yguales  a  i^.quadrado  del  diámetro* 
Ygualemos  y  quedará  24.^.2  C€.ygHaies  a  14  co. 
Partiremos  todo  por  1  que  es  el  numero  délos 
cínfosj  quedaran  finalmente  u.p.i  ce, yguales 

gij  a7C0, 


PARTE'  TERCERA: 
a7  co.quc  es  la  tercera  ddas  compucfías»  La  o- 
bra  fera  cñr,  la  íiiirad  de  y  es  ^  í.q"e  niultíplica- 
dos  por  ííjliazcn  12  ^.delos  quales  facaremos  u, 
y  quedara  l^dcíie  quarto  la  rais  es  ¿.q Juntarc- 
111ÓS  con4¡  j.y  liaremos  ^.que  lera  el  valor  deh 
cofa,  y  fera  luego  si  vno  délos  lados  4.y  el  otro 
|.j  la  área  lera  12. 

35.  Si  víio  délos  lados  fuere  conofcido,y  I3 
suma  del  diámetro  con  el  otro  lado  fuere  cono- 
fcida,cadavno  porfi  fera  conofcido,y  la  arta  tá- 
bien  conofcida.Sea  el  lado  mayor  4*  y  el  meflor 
iuntamentc  con  el  diámetro  lea  8 .  Para  que  fe 
conofca  el  lado  menorjpórnemos  t¡  cllado  me- 
nor fea  I  CQ.y  porq  con  el  diámetro  todo  junto 
€S  Sofera  luego  el  diámetro  S.m,i  co.M  ultiplíca 
remos  pues  cadavno  délos  lado  s  por  fi  iiiifmo, 
el  mayor  lado  hará  16*  y  el  menor  hará  r  cen- 
b,y  «ífes  dos  quatiíidades,que  fon  los  quadra- 
dos  de  los. lados,  en  vna  suma  feran  ygualcs  al 
iguadrado  del  diámetro  ,  y  porque  el  diámetro 
es  S.m.i  co.fcra  el  fu  quadrado  d4.p.i  ce.rfi.jóco. 
yguales  feran  por  tanto  i6,p,i  ce.  a  64.^,1  cc.m, 
16  co.yg.ualarlosemoSjy  refultaran  16  co. ygua- 
les a  48.que  es  conjugación  íímplc.  Partiremos 
48.por  í6.y  vernan  3 .  por  valor  déla  cofa,que  e$ 
Jado  menor ,  yfera  luego  el  diámetro  5.  y  la  a- 
rea  fera  u. 

34.  si  la  differcncía  que  ay  entre  los  dos  lados 
fuere  conofcida,  y  la  suma  del  diámetro  con  la 
área  fuere  conofcida,  cadavno  por  íi  fera  cono- 
ícído. Pongamos  queefa  differencía  es  2*y  la  su- 
ma del  diámetro  con  la  área  fea  ^2»  y  queremos 
íaber  quanto  fea  cadavno  por  íi « Partiremos  U 

dif- 
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diffírencia  por  Ja  mind,y  pornemos  e!  menos 
lado  fer  I  co.w.i,  y  fera  por  tanto  el  mayon  co^ 
p. ¡.y  ei  quadrado  del  menor  fcra  i  ce.p.i.m.z cq. 
y  el  quadrado  del  mayor  fera  i  ce.  p.  1.  p,  í  co.  y 
•fea  la  silmá  dellos  z  'ce.p,i,y  tanto  neceííariamé- 
te  fera  el  quadrado  dú  diametro^Miilripíicaré- 
moslado  por iado.fico.m.i.por ICO. pa.y ha- 
rán !  ce.íw.i.  que  fera  la  area.y  porque  la  área  c6 
el  diámetro  en  vna  sfima  es  58.  facaremos  i  ce. 
m.i.deftos  s^.y  reíhran  f9.w.ícc.y  tanto  fera  el 
diámetro.  Eftos  ^^.m.t  cé.rhultípIicaremoS  por 
fi,  y  harán  3481  p.jce.ce!m.iiS  ce.  y  tanto  fera  el 
quadrado  del  diámetro. ¥  porque  por  otro  dif- 
curfo  auemos  prouado  que  el  quadrado  del  ám 
metro  es  2  á.f.u yguaks  fcran  por  táníd  34$^!* 
/.icc.ce.w.iig  ce.  a2  cc.p.x ,  Tgualcmos Tacando 
lo  q  es  fuperfluo,y  refíaurando  loquees  diminu 
ío,y  refultaran  finalmente  Í20  ce.)gualesa5479» 
p  I  ce.  ce.  Y  porque  íon  dignidades  proporcio-* 
naleSjobrarcmos  comofi  120  co.fueleny guales 
a  5  479  f.i  ce.dizíendo  affi:  La  mitad  del  numero 
de  las  cofas  es  60.  los  quales  multiplicados  por 
fi,hazcn  5600. délos  quales  facaremos  elnume- 
To,eIqual  es  347p.  y  reinaran  ízu  la  raíz  deílos 
121. la  qual  es  ii.facaremos  de  éo.y  quedaran  49. 
que  fera  el  valor  del  cenib,cn  cuyo  lugar  fe  pu' 
fo  la  cóf3,y  la  cofa  ferav.y  deftos  7, facaremos  i, 
y  quedaran  6  por  lado  menor,y  el  mayor  que  lo 
excede  en  2.fera  8,  y  por  cfía  cuenta  la  área  fera 
48. Y  porque  pufimos  quelaareaconeldiamc- 
sro  fucfen  íS.ícra  luego  el  diámetro  ío.  y  affi  es 
íieceíTario  que  fea,  porque  los  quad,rados  délos 
dos  lados  36.  y  é^Sgu  soo.Fpradí-icaremos  eña 
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m  otro  exemplo,enqucladiffcrenciad€los  dos 
lados  lio  fea  quantidad  racional,  ¿capuesia  di- 
cha dííferencia  dejos  lados  s..  ^  .y  k  suma  déla  a- 
jeacon  el  diámetro  fea  i^.y  queríamos  conofcer 
cadavno  por  ü  .  Pornemos  el  menor  lado  fer  i 
co.w.Rf  4  cfue  es  la  mitad  dcla  raís  de^.y  fera  el 
jado  mayor  %  co.p. R.r|.  Y  porque  la  multiplica- 
ciotí  de  vn  lado  por  *!  otro,hase  la  ar€a:rnulri- 
plicaicmos  por  tanto  i  co.]í.r.i  ^.  por  i  co.  m.a, 
i^.y  harán  /  ce.rñ  i  ^.y  tanto  lera  la  área,  y  porq 
la  suma  de  la  área  y  diámetro,  es  tj-.  facaremos 
d€ftosi5.ice.w.i^.y  rcftaraiiió^.m.í  ce.ytanío 
íera  el  diámetro, y  multiplicaremos  porfi  cílos 
i6  |.m.i  ce.  y  tememos  el  qiiadrado  dei  dirime-' 
tro,eiquaifera  264  ri^^  ce.cc.w.ja  ccnfosy  me 
diOjY  cfto  pornemos  a  partcEra  el  lado  menor 
X  co.w.R.i  l.fera  luego  fuquadrado  1  ce.p.i  ^.m, 
K,^  ce. y  porque  el  lado  mayor  era  íco.p.R,í;^.re- 
ra  luego  fu  quadrado  i  ce^p.i^.p.R.^cc.y  fera  la 
suma'deítos  dos  quadrados  2C€.p,2}.Yporquc 
el  quadrado  del  diámetro  es  ygual  alos  dos  qua 
adrados  délos  lados,  yguales  feran  luego  eítos  z 
ce.p.»  j.co-n264  j-^.p.i  ce.ce.  111.32  ce.ymedío,qua 
drado  del  diámetro  que  pufimos  a  partcYgua- 
lando  yefultará  34  ceñios  y  medio  yguales  a  261 
j|  p.iccce.y  porque  fon  dignidades  proporcio- 
nales de  cenfos  yguales  a  numero  y  cenfo  de  ce, 
obraremos  por  la  tercera  délas  compuelks. po- 
niendo cofas  en  lugar  de  cenfos^  y  cenfo  en  lu. 
Ijar  de  cenfo  de  cenfo,y  diremos  affi :  La  mitad 
de  34  y.  es  í7  ^.  cuyo  quadrado  es  2p7  ,|.  defté.. 
quadrado  facaremos  z^ijl-y  quedaran  jó.cuya 
sraís  h  qual  es  (J.facarernos  dé  17  |.y  quedara  11 1« 
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por  valor  de!  cenfo,cn  cuyo  lugar  pufimos  co» 
lag  para  vfar  déla  rercera.y  fcra  la  coÜr.jí^.Y' 
todo  eíto  coniJÍene  con  el  caio,porqiie  hallarnos 
que  l'Á  área  era  i  ce.m.i  |.y  fera  fuego  io,y  el  día-. 
metro  íera  s-  y  ^'^^'^  «"i  lado  mayor  ajt  |.p.  r,  1 1,* 
h¿s  quáles  raizes  sumadas,  hazen  s « 20.  por  la 
Regla  general  de  sumar  las  raízes.Porque  par- 
tiendo n  |.por  í  ^i-vienen  9.  cuyr.  raíz  es  5,  c^ue 
conijferan  4.eftos  4. multiplicados  por  R..i|.]]a-. 
ran  r.  10.  y  porque  la  dífferencia  délos,  lados  es 
R.^.q  es  la  mirad  de  r. 20  fera  luego  el  lado  me- 
nor k.^.y  todo  quadra,porque  r  ^.por  sL.20.baze 
BL.roo.la  qaal  es  lo. y  tanto  auiamos  hallado  fer 
la  area^y  los  quadrados  délos  lados  fon  s.  y  20» 
que  hazen  25.  y  affi  queda  que- el  diámetro  fers 
5. como  antes  auiamos  hallado. 

25*  Si  la  suma  délos  dos  ladoSjy  del  diámetro 
fuere  corro fcida,y  el  excelío  del  diámetro  fobre 
el  vno  de  los  lados  fuere  cotiofcido ,  cada  vno 
por  fi  íera  conofcido,  y  la  arca  fera  también  co- 
nofcida*Sea  ja  tal  suma  a.y  clexceíTo  deidiame 
tro  fobre  el  vno  de  los  lados  fea  2  ,  tornemos 
pues  el  diámetro  fer  i  co.  y  fera  por  tanto  1  co. 
ñ¡»  2-,  efe  Iado,que  es  excedido  del  diámetro  por 
s.Sacarcmos'de  tz,  eílelado  con  el  diámetro,  y 
reílaré  14.111.2  co.y  efte  fcra  el  valor  del  otro  la- 
do,y  ferael  fuquadrado  iíj(5^.4ce.m.j6co.yel 
quadrado  del  otro  iado,eI  qual  esi  co.m  2.  íera 
I  ce.p.4.rJí.4  co,  y  la  suma  deios  quadrados  í'er® 
zcQ.p.s  ce.mé>o  conque  feran  yguáles  a  i  cenfo^ 
que  es  el  quadrado  del  diámetro.  Ygualandó,y 
paríiédo  iodo  defpues  por  el  numero  délos  cen  • 
íos^b  aliaremos  ^  jo.f,  >  ce»  fon  ygualesf  a  1^  cb. 
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i|iic  es  la  tercera  délas  compucílas.y  la  oBra  fc« 
ra  eñz:Lz  mitad  del  numero  délas  cofas  es  ^l» 
cuyo  quadrado  es  56  l^del  qual  facaremos  el  nut- 
inero,qes  50.7  rcftará<$|.y  lera  por  tanto  d  va- 
lor déla  coía.'7i,m.K»6^,yvknc  efto  en  cite  cx- 
eiíiplo  aquaíitidades  racionales.  Porque  r.  6  4. 
es  z  l.los  quales  Tacando  de  7  l.reftan^.por  va- 
lor déla  cofa  que  pufimos  íer  el  díaií>etro,  y  lera 
luego  3.ei  lado  que  es  excedido  por  z.y  porque 
cloíro  lado  es  í4.m.ico.fera  por,taní0  4fu  va- 
lor,ylaarcaferaii, 

aé.  Si  Ja  suma  deíos  dos  lados  con  el  diarne- 
tro  fuere  conofcida^y  el  exceíTo  del  lado  mayoc 
fobrc  el  menor  fuere  conoJcidOjCadivno  por  íl 
íera  conofcido.iea  efía  suma  tz.  y  el  lado  mayor 
exceda  al  menor  en  uy  queremos  íaber,  ci  va- 
lor de  cadavno  por  fi.  Porncmos  d  lado  menor 
fer  j  co.y  fera  luego  el  mayor  j  co.p.i.que  suma- 
dos h&x^m  co.p.i.  Sacaremos  pues  de  ii.  eí?a$ 
2  co  p.  i.y  lo  que  refta^que  es  ii  itj.í  co.fera  el  di- 
ameíro,cuyo  quadrado  íera  121.P.4  cc.m04.4co» 
y  porque  ebquadrado  del  menor  lado  ci  1  cen- 
fo^yelquadradísdclmayorcs  1  ce.p.KOu^.í.ju*. 
tarlos  cmos,y  fera  la  suma  deftos  dos  quadra- 
do$  ice,  p.2  co  p.i.y  eño  fera  ygual  alos  121.^.4  ce, 
m.44  co.quadrado  del  diámetro.  Yguaiando  hai 
larcmo$qiíe46co,fonyguaiesa  t20.p2ce.par- 
íiremos  todas  eíías  quantidades  por  x. para  que 
quede  iodo  rcdusido  a  i  cenfo,y  ternemog  fim! 
mente  35  co.yguales  a  6o.p.i  ce.quces  la  tercera 
délas  compucjflas,  y  la  obra  fera  cfta :  La  mitad 
del  numero  délas  cofas  es  ii|.quemukíplÍcadol 
jpor  fichasen  tp  4.  délos  qualcs  facaremoí  el  nu- 
mero 
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tuero  6q^y  quedaran  yt  |.y  la  raíz  deftos/a  |.  k 
quales  Sj.facarcmos  délos  iij.  y  reílaran  |,por 
valor  dcla  cofajgue  es  el  menor  Iado,y  el  raayor 
fera  p.  i  que  es  ^..y  el  diámetro  porque  era  ir.m. 
3  co.fera  y,y  la  área  lera  é, 

27.  Si  la  suma  délos  dos  lados  con  h  arca  fiíc- 
feconofdda,yelcxccflb  de  vno  dclos  ladosfo- 
brecl  otro  fuere  conofddo,cadavno  porfi  lera 
conofddo.ó'ea  efta  suma  ig.y  el  excelTo  de  vn  la 
do  fobree!  oíro^feaa.y  haremos  aííi'.Pornemos 
el  lado  menor  fer  1  co.  y  fera  luego  el  mayor  1 
co.p.i.y  Tacándolos  de  25  .rcftaran  zLm.i  co.por 
valor  déla  arca.  Agora  muítipikaremosvn  la- 
do por  orro.í.i  co.por  I  cop,2*  y  haremos  icc« 
f  i.co.por  valor  déla  área.  AiTi  que  i  ce.p,  z  co», 
valor  déla  arca,fon  yguales  a  2Í.W.2  co.quc  refta 
ron  por  valor  dcía  mifma  arca. Yguaiando  hal- 
laremos que  ¡  ce  p.4  co.fon yguales  a  sí.Obrare- 
mos  por  la  primera  dckscompucftas^diziédo 
aífirLa  miud  del  numero  de  las  cofas  es  2.  que 
multiplicados  pof  fi,hazen  4.y  juntos  con  ú  nu 
mero  2i.ha;ccn  zs*y  deh  raíz  de  1$.  la  qual  es  5-, 
facaremos  2.  que  cs  la  mitad  del  numero  de  las 
cofas,  y  reliaran^,  por  valor  de  la  cofa,  que  es  el 
lado  menor.y  el  mayor  fera  p.i.q  fon  s-y  la  área 
fera  15. 4  con  los  8. debs  dos  lados  hazcn  jj. 

28.  Si  ei  vno  dclos  dos  lados  fuere  conofcido^ 

Ír  lo  que  fe  ha^  multiplicado  el  otro  lado  por 
a  area  fuere  conofcido,cadavno  por  fi  fera  co-» 
liofddo,Exemplo:Sea  ei  lado  mayor  5«y  «1  n^c* 
ñor  multiplicado  por  la  area,haga  4t.y  para  fa^ 
bermos  quanto  fea  el  lado  ignoto,y  la  area^poe 
pernos  el  lado  menor  fer  i  co.d  qual  Gendo  muí 
~         '       gv        ííplí 
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tiplícacio  por  el  mayor,  liara  5  co.  y  eño  feralo 
que  vaIc]aarea.Irem,porque  I  co.mtiitjplicada 
por  U  área  iuze  4^ ,  íiguefe  que  fi  paríicremós 
4j.por  I  co.  ícrsL  el  qtiodente  el  valor  déla  área, 
y  porque  partiendo  45.por  t  co.cs  el  quocsenfc 
'tL  yguai^s  feran  luego  5  co.  valor  déla  área,  a 

^    valor  déla  area.Fgualaremosniíilnpíican-' 

do  en  i^,y  íernemos  5  ceníos  yguales  a  45.  que 
es  conjugación fimple.  Partiremos  pues  4.5  por 
f.y  vernan  p.  por  valor  del  cenfo,  y  la  raíz  de  ^. 
que  es  5  .lera  el  lado  mqnorj  la  área  feía  15»  que 
inultiplicados  por  j.hazen  45^. 

29»  Si  el  vno  délos  dos  lados  fuere  conofcído, 
y  lo  que  le  haze  multiplicando  el  otro  lado  por 
el  diámetro  fuere  conofcido,cadavno  por  f¡  ie- 
ra  conofcido.  Excmplo :  Sea  el  vno  délos  lados 
é .  y  por  la  multiplicación  del  otro  lado  por  el 
diámetro  fe  hagan  8o»y  queremos  conofcer  qua 
ío  fea  cada  vno  por  fi.Pornemos  el  lado  igno- 
to fer  I  co.  y  fera  luego  el  fu  quadrado  i  ce.  y  el 
qiíadrado  del  lado  conofcido,  e!  quaí  es  6.  fera 
|(? ,  y  fera  por  tanto  la  suma  deílos  quadrados 
s  ce.p.jída  qiial  fera  ygua!  al  quadrado  del  diá- 
metro. V  porque  potímos^  el  lado  ignoto  mul- 
tiplicado por  e!  diametro.hazia  80,  partiremos 
cííos  So'por  el  lado  ignoto^que  es  í  co.y  fera  el 
quociente  J^~  y  tato  fcraeldiametro^cuyo  qua 

drado'  ^^®  Tguales  feran  luego  i  ce.p.jé.a  ^® 
y  acabarfe  hala  yg€iakcion,poniendo  ía  vnidací 
^^^.^?S  !Íf  ^  «^-F-l^»  y  ixiuJtipíicaado  en  jf»^  por 

ía 
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la  qual  fimlmente  el  numero  <Í4o,p.refulíara  y- 
gual  a  ic€.ce.p.3C».y  porque  fon  dignidades  pro 
porcionaiesjy  la  menor  deilas  es  ninncrojobra- 
iemosafíi  como  qüando  cenfoy  coíasibnyguíi 
les  a  numerojdiziendo  affiíia  mitad  del  nume- 
ro délos  cenfos  es  i§^cuyó  quadrado  es  524.I0S 
quales  iuntos  con  é4oo.ha2en  tí'724.  Déla  raíz 
deftos  la  qual  es  82 .  íacavemos  ig.  y  quedaran 
<í4.por  valor  del  cenfo,cuya  rai2,la  qual  es  g.fe* 
ra  el  valor  déla  cofa,  y  tanto  es  el  íiido  ignoto, 
y  partiendo  8c, por  8.  vernan  10.  por  valor  del 
diámetro. 

50.  Si  la  diíTercnda  que  entre  los  lados  y  en- 
tre el  diámetro  ay,fuere  conoícida,cadayno  por 
fi  lera  conofcido  .  Exem plo,exceda  el  diámetro 
al  lado  mayor  en  4.y  el  lado  mayor  al  menor  eíi 
2.D¿go,que  cadavno  dellos  fera  conofcido. Por 
que  porncmos;  el  lado  menor  fer  i  co.y  fera  lue- 
go el  mayor  i  co.p.a.y  el  diámetro  t  co,p,6'.y  fc«* 
ra  el  quadrado  dei  lado  menor  í  ce.y  elquadra- 
do  dcl.lado  mayor  ferai  ce.p,4,^.4  co.y  la  sfima 
dellos  lera  2  i;e.p.4  co.p.4.y  día  sfimaferaygual 
al  quadrado  del  diam€tro,elqual  es  í  ce.p.ti  co« 
f.^6.  y  hecha  la  yguakcion  rcfultara  l  eenfo  y- 
gual  a  8co,p.32.yobrandopor  la  fegiinda  délas 
compueílas,díremos  affi;La  mitad  del  numero 
délas  cofas  es4.€íl:os  4. multiplicados  poríijha- 
Tani6.eftos  jumaremos  con  los  3  2.y  feran  48.1a 
raíz  por  tanto  dc4Hf  ;4fera  el  valor  déla  cofa,f 
fera  luego  el  lado  mayor  R,48.f  ,6,  y  tí  diamc- , 
íro  fera  R.48.P.  i&.  Y  la  experiencia  aíTi  io  dizc^ 
porque  el  quadrado  de  R.4ÍÍ.P.4*  que  es  ci  me- 
nor lada,es  64^  p?  ||  raíssi  de  ^^>y.,  ú  quadrado 
'■•■■■■  áel 
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del  mayor  lado  es  84.^.11  raizes  de  4Í?.y  la  sfima 
deíí os  dos  quadrados  es  1 4Í>.p  lo.raí zes  de  48./ 
raneo  haze  R.48.p.ío.quie  es  el  diameíro  niültipii 
cddo  en  íi,y  fera  la  arca  72.p»ro.raízes  de  48.  que 
valen  tanto  como  vna  raíj^de  4800. 

51.  Sí  h  proporción  que  ay  éntrelos  dos  Ia~ 
dos  fuere  conolcida,  y  la  quanrídad  del  diáme- 
tro fuere  conofcida,  o  (i  la  proporción  dtl  diá- 
metro con  el  vno  délos  lados  fuere  conofcida, 
todo  fera  conofcido.Sea  ía  jpporcio  del  lado  ma 
y  or  para  eí  menor  como  de  3  para  2.  y  e!  díame- 
fro  lea  1 2 ,  Para  conofcer  cada  viio  délos  lados 
pornemos  el  menor  fer  *  co.  y  fera  por  tanto  el 
róayor  I  cofas,y  los  fus  quadrados  feran  ^ce.y 
9  ce.que  juntos  fon  í^  ce.y  efto  fera  ygual  dquM 
dradodel  diameíro,eÍ  qual  esx^^*  Partircinos 

Ímes  i44.por  ij.y  fera  el  qüociente  n  y|.  y  tanto 
era  el  valor  del  ccnío »  Y  por  que  ía  cofa  es  raíz 
del  cenfo ,  fera  luego  el  mayor  lado  3  ráízes  de 
Sí  TT-y  el  menor  fera  2  raizes  de  líyf .  y  la  experi- 
encia affi  lo  dize.Porque  5  raizes  de  n  r\.  es  raiz 
de  99  -rf.  y  2  raizes  de  u  i|.  es  raíz  de  44  rr  y  ^^^ 
luego  los  quadrados  99  íY.y44  ,f  queha2é!44« 
y  otro  tanto  es  el  quadrado  dd  diámetro,  el 
qual  pufimos  fcr  is. 

y  ponj^amos  enel  otro  cafo  fer  del  diámetro 
para  el  lado  mayor  proporción  como  de  í.para 
2.y  que  el  lado  menores  y.Pornemos  por  tanto 
el  lado  mayor  fer  z  co.y  el  diámetro  5  C07  fera 
luego  el  quadraáo  del  lado  mayor  4  cc.y  el  qua 
drado  del  diámetro  25  ce.y  el  quadrado  del  ladcj 
menor  fera  e¡  numero  49.  juntemos  los  quadra- 
dos d€  Ío§  iado^^y  harenioi  4  ce.f  ,4P,que  feras 
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ygualcs  a  i^.<3uadrado  del  diaracrro.Ygualando 
rcfuííaranií  ce.yguales  a.¿^p,que  esfimpleco»- 
jugcLció.  Partiremos 49.por  2i,y  fera  d  quocíeii 
te  j|,  ^  fera  ei  valor  de  1  ccnfo.  y  fera  por  tanto 
el  lado  mayor  z  raizes  deaf.yei  diámetro  5- ral* 
jses  de  2  |,y  la  experiencia  affi  lo  áize.  Porque  s 
rai¡?;es  de  afíon  R.pf  .y  5  raizes  de  ¿{.fon  R.5HI* 
valdrá  luego  elquadrado  dd  diámetro  58}. y  cl 
quadrado  del  lado  mayor  fera 9|-,el  qualjunrsíi 
do  con  49.qt!adrado  dei  lado  mcnor^haran  jg}» 
tanto  como  el  quadrado  del  diámetro. 

LTriangífhs» 
m  triángulos  fon  entre  ñ  differentes,o  por 
rsj^on  délos  ángulos,©  por  raíy>ndí:íos  la- 
dos. Y  áeño  fe  figue,quc  no  puede  aucr  mas  que 
fiere  difFerencias  de  triángulos.  Porque  por  ra« 
zon  délos  ángulos  puede  auer  eílas  ciiiíerencíai 
que  ay  triangulo  redáguloj  en  cík  vn  folo  án- 
gulo es  rcáo ,  porque  iodos  los  tres  ángulos 
valen  dos  rcdos  en  qualquicr  triangulo  .  Yay 
íriáguio  ambligoniOjO  obtufi  anguIo,enei  qual 
vn  folo  ángulo  es  obtufo.y  los  dos  fon  agudos, 
pof  la  niifma  caufa  del  re¿rangulojporque  el  ara 
guio  obtufo  £S  mayor  que  el  rcíflo.y  todos  ios 
Oíros  triángulos  fe  áizcn  oxygonios ,  porq  en 
ellos  todos  5  ángulos  fon  agudosipero  en  el  re- 
¿iangulo  y  obtufi  ángulo  no  ay  mas  que  dos  a- 
gudos  .  Díuidenfe  también  los  triángulos  por 
razón  délos  lados.Porquc  ü  los  5  lados  del  tri- 
angulo fueren  entrcíí  ygualcs,llamarfc  a  por  tñz 
caufa  equilaterosy  fi  todos  ^  deíyguaksjlamar- 
íe  a  cfcaieno,y  fi  dos  lados  folos  fon  ygualcSjlia.» 
mamosk  írsangulo  iíofc£ks,Y  porque  tnú  ttu 
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ángulo  rcíílangulo  puede  auer  dos  lados  ygua- 
les,y  cftos  feran  los  qüc  hazeíi  el  ángulo  recio, 
puede|Jor  efta  caufa  auer  triangulo  reéíangulo 
ifofceles.Y  porque  fiendo  los  dos  lados,q  com- 
prehenden  elaogulo  ireáo,  dcfyguaíes,es  necef 
larío,que  el  tercero  lado  feamayor,por  quedar 
de  frente  del  mayor  ángulo,  aura  por  efta  caufa 
triangulo  re¿í-anguló  efcaleno,pero  no  lo  pue- 
de auer  equilátero.  F  por  la  mifma  caufa  podra 
aiier  triangulo  obtufi  ángulo  ifofceies,y  poder- 
lo a  auer  cfcaícíio,pero  no  lo  podra  auer  equila 
fero.Mas  el  triangulo  oxigonio  puede  fer  ifof- 
c€!es,y  puede  fer  efcaleno,y  puede  fer  equilate- 
ro^Porque  pueden  todos  3  ángulos  fer  entre  ñ 
yguales ,  y  en  tal  cafo  cadavno  dellos  fera|.  de 
vnre¿l-o,y  todos  los  lados  feran<yguales,y  pue- 
de auer  cnel  íriangulo  oxygonio  dos  ángulos 
yguales,  y  el  tercero  o  mayorjO  menor,  y  en  tal 
como  eñe  aura  dos  lados  iguales  j  fera  aquellos 
que  citan  de  frente  délos  ángulos  yguales,  y  fe- 
ra tile  triangulo  ifofceles.y  ene!  triangulo  oxy- 
gonio pueden  todos  5  lados  fer  defigualeSjy  en 
tal  cafo  todos  los  tres  lados  feran  defiguaíes. 
Por  efta  cuenta  no  puede  auer  mas  que  eíjtas  íl- 
cte  diíferenciasde  trianguios.Triangulp  re6í;an- 
gulo  ifofceics.  Triangulo  redangulo  efcaleno  * 
Triangulo  obtufi  ángulo  ifofcelcsTriáguío  ob- 
tuíi  ángulo  efcaleno.  Triangulo  oxygonio  ifof- 
celes.Triangulo  oxygonio  equílatero.Triangu- 
lo  oxygonio  efcaleno.  Y  nadie  fe  engañe  en  la 
correfpondencia  délos  ángulos  alos  lados  enel 
friangulo .  Porque  pueíto  que  affi  fea,  que  end 
tóaguio  h  dos, ángulos  í®ü  ygualesjlos  dos  la- 
dos 
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dos  que  eñan  de  frente  íon  yguales,  y  fi  vn  an  - 
guio  es  mayor  que  otro,  ú  lado  que  efta  de  fren 
te  dd  mayor  es  mayoijy íi  vil  «inguio  es  menor 
que  otro^el  lado  que  cíis  de  frente  del  menor  es 
menor,Pero  la  proporción  délos  lados,no  es  la 
proporción  délos  ángulos  vniueríaimenre,por 
queñédo  loü  ángulos  del  triangulo  defiguales, 
mayor  proporción  aura  de  ángulo  a  ángulo  ^g 
de  lado  a  lado.  Exenipio,Si  en  vn  trianguío  ou- 
uiere  dos  angulos,ei  vno  duplo  del  oíro,en  ral 
cafo  la  proporción  de  los  laddsq  efí'an  de  frente, 
fera  menor  que  dupla»como  por  nos  fue  dcmó- 
ftrado  en  el  libro  que  compufimos  de  los  yer- 
ros de  Oroncio  fineo  profeíTor  de  Mathemati- 
casen  ia  vniue.ríidad  de  Parys  .  Todo  efto  affi 
prefupuefto  iremos  cantinuado  cfia  obra  en  ios 
cafos  que  en  los  triángulos  puede  auer. 

32.  Si  los  5  lados  del  triangulo  fueren  conof- 
£Ídos,por  ellos  podremos  raber,fi  el  taltriangu 
lo  es  reífragulo,  o  fi  es  obtufi  ángulo,©  fi  es  oxy 
gonio.Porque  multiplicaremos' todos  5  lados» 
cada  vno  por  fi  mifmo  ha;?jendo  quadrado,  y  íi 
haliarmos  4  vn  quadrado  es  ygual  alos  otros 
dos ,  en  tal  cafo  pronunciaremos  eífe  triangulo 
por  recl:angulo,y  que  el  ángulo  reíto  es  aquel  q 
efta  de  frente  dd  rnayor  lado.  V  ñ  hallarmos  q 
el  quadrado  mayor  excede  la  suma  délos  otros 
doSjCl  tal  triangulo  íera  obtufi  ángulo,  y  el  án- 
gulo obtufo  ferá  aquel  que  queda  en  frente  del 
mayor  lado. Pero  fihecha  la  comparación  entre 
ios  quadrados,  hallarmos  quequalquier  de  los 
tres  quadrados  es  menor  que  ia  suma  de  los  o» 
nos  aos^en  tal  cafo  efe  tmngulo  ku^  ojcygo- 

ÍÚQ 
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liio*f.de  todos  5  ángulos  agudósXa  priicua  ás- 
üo  fe  hallara  en  la  ññ  del  primero  libro  de  Eo*- 
clides.y  (i  el  trianguloiücre  cquilatcro^no  aun 
necefíidad  de  hazer  efta  comparación  y  difcur- 
fCjport]ue  lodo  íriangülo  equilátero  es  oxygo- 
nio,porqüe  ü  todos  los  tres  lados  fon  yguales, 
feran  por  cña  caufa  todos  los  |  ailguíos  ygua- 
1es,y  porq  todos  tres  ángulos  valer»  dosteSos^, 
fera  cadavno  f.de  vnreao,y  fieíido  menotc^m 
tsdo  es,  agudo, 

55.  Si  los  lados  del  triangulo  fueren  conofci- 
dos,la  linea  perpendicular,©  caííicto,  qué  cae  fo 
bre  el  lado  que  iaa;e  éntrelos  dos  ángulos  agu- 
dos haziendo  con  eíangulos  re¿ios,Teracono- 
fcida,  y  las  partes  defe  lado  fobrc  que  cae,  ferao 
también  conofcidas.  La  línea  reda  perpendicu- 
lar Ibbre  el  lado  ¿lue  ja^e  entre  los  dos  ángulos 
agudos,y  vienQ  del  tercero  ángulo  que  en  fren» 
te  del  cíla  jiteceíTari amenté  cae  dentro  del  mif- 
mo  triangulo»  Por  lo  qual  fi  el  triangulo  fuere 
oxygonio,aura  dentro  del  5  cathetos,  Pero  en 
el  redanguío  y  cnel  obtufi  angulo,no  podra  a- 
wer  mas  de  vn  folo  caiheto.  Y  el  modo  que  ter- 
memos  para  lo  conolccr,y  affi  las  partes  del  lado 
fobrc  que  cae, fera  eftc.Enel  triangulo  equiláte- 
ro el  lado  fobre  que  cae  la  perpcndicular,queda 
partido  por  la  mitad  ygualmente,  y  la  propor- 
ción del  lado  para  la  perpendicular  j  (era  como 
de  jparaR.^.porqucfiendo  el  lado  zSu  quadra- 
do  fera  4.  y  el  quadrado  déla  perpendicular  ne- 
«elTariamentcfera  j.como  en  efta  íigufa  fe  ve,cií 
la  quai  cadavno  délos  lados  del  triangulo  equf« 
latero  i  b  c.fea  ¿.y  la  lina  h  dia  laperpendicu 
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iar  q  cae  fobrc  el  lado  á  c, 
la  qiiai  partirá  por  la  mi* 
tad  efe  mífmo  lado  a  Cj,€n 
ci  punto  d.  Por^  el  quadrs 
do  fiel  lado  a  b.  vafe  taiiu 
to  como  ios  dos  qoadrai- 
dos  de  b  d  ^  y  dc¿á»  ene! 
triangulo  repágulo  a  E  d. 
f  también  en  el  triangulo  redangtilo  c  b  d.  el 
«|uadrado  deí  lado  b  c  vale  tanto  como  los  dos 
«inadrados  de  h  d,  y  de  d  c,  y  porque  los  lados 
a  b ,  y  b  c ,  fon  yguales,  los  dos  quadrados  de 
hay  y  a.  djferan  yguales  a  los  dos  quadrados  de 
b  djj  d  cfacaiido  pues  el  commun  quadrado  de 
Is  d.  yguaks  quedaran,  por  tanto  los  <:|uadrados 
de  a  íy  d  c.  luego  las  lineas  a  d^yd  c,tcran  ygu^ 
les*?  porque  pulimos  que  a  b,f  uefe  2,  feraram- 
líien  a  c,2.y  a  d,fera  viio.Y  porque  el  quadrado 
de  a  b,es  ^.y  el  de  a  d,cs  víio,  fcra  el  quadrado 
de  b  djlos  5.  que  faltan  para  cóplimiento délos 
4.  y  fera  por  tanto  b  d,raiz  de  5.  y  la  proporción 
dei  lado  para  íaperpendícukr  es  como  del  nu- 
mero ja  ia  rai;^  de  j.la  qual  es  íá'^ínitad  dclapro- 
porcion  fefquitercia.  Porque  la  proporción  de 
dos  quadrados  es  dupla  de  la  proporción  délos 
lados  délos  quadrados ,  y  porque  el  quadrado 
del  lado  a  b ,  tkns  proporción  fefquitercia  co« 
el  quadrado  de  b  d,  fera  luego  de  a  b,  para  b  d, 
la  mitad  de  vna  fefquitercia,qu€  es  proporción 
Irracional,  Tatnbié  fe  puede  prouar  la  ygualdaá 
délas  líneas  a  d,y  d  c.  por  la  zó.progorcion  de! 
f>rimero  libro  de  Euciides,mas  la  demoíiftració 
i|ue  hedimos  es  muy  ciara,  y  también  firue  ene! 

h  tríaE- 


PARTE    TER.CEEÁ» 

triangulo  ifofceles,y  por  el  miímo  mocío,  ñh 
pef  pendicülar  defciende  del  ángulo  comprehé- 
fb  por  los  das  lados  yguaíeíj.  Porí:jue  enel  tri- 
angulo iíofcclesa  bclos  dos  lados  ygDalcsíe- 
an  a  b.y  a  c.  ora  ei  lado  b.c.  fea  mayor,ora  me- 
fior,prouarcmos  por  Ja  miínia  artt',q  las  lineas 
h  áyá  cSon  ygiiaks,y  lera  por  ranto  lapcrpe- 
^iGuiára  d.conpfcida,porq  íacaremos  dílqua- 
drado  de  a  b.dquadrado 
de  b  d.  y  quedara  conqfr 
cido  £Í  quadrado  de  a  d, 
£xemiplo,Sea  a  b,5.y  be. 
4,fera  por  íáto  b  d.2,cUyo 
quadrado  fera  4.  el  qiiai 
íacareíiios  del  quadrado 
^   de  a  b.el  q  ual  es  zs.y  reífa 
ran  21,  y  tanto  fera  el  qua 
drado  de  a  d.y  fera  luego  eía  ppédicular  a  d.n.zr» 
Pero  íi  €Í  triangulo  abe.  Fuere  ci'calf no, ora 
fea  rcd:angulo,  ora  fea  obíuííangulo,  y  ora  lea 
oxigohiojera  neceflario  huzcr  otros  difcurfos 
para  fabcrmos  la  quantidad  del  cathcto  que  cae 
dentro  del  triangulo,  y  las  partes  del  lado  que 
fue  partido  por  elmií- 
mocatheto.  Exemplo; 
Sea  el  triangulo  a  b  c.ef- 
caleno,a  b.i4.  y  a  cij.  y 
h  c  iij-y  del  anp^ulo  a.ve 
ga  fobreel  lado  b.<?.la 
perpédiculara  dJaqual 
fS  forjado  caer  dentro  del  triangulo ,  porq  los 
ángulos  b.f  cfon  a!gfudos,y  queremos  conoícer 
h  d.j  d  cpartes  del  Udo  o  bale  b  c.y  laperpcn- 


dkular  a  d.  y  cftc  liáremos  por  eíle  modé .  El 
^uadradorde  a  b,  tanto  es  menor  que  ios  dos 
quadrados  a  c,y  de  b  cquanto  es  lo  qui  fe  bag^ 
SBuldpiicando  dos  vczes  b  c,por  d  c*  comoeftít 
demonílradapor  Euclidesen  la.ij-propofííioíi 
deJ  fegñdo  iibro.Sacaremos  por  ranto  ig^í.qua* 
drado  deab.delps  dos  quadrados  de  ac,y  b  Cp 
los quales  juntos  fon 5p4..yreftarani98.y  ranto» 
fe  hará  multiplicando  b  c»J5*por  dedos  veseSg 
y  fera  luego  lo  que  fe  haze  muitiplicando  a  c, 
por  dc.99.  Pariremos  pueji  eílosg^por  ij.y  vef 
nan  en  la  partición  G\»  y  tanto  fcra  d  dos  qui- 
Ics  facaremos  de  íj.  y  reftaran  8 1.  y  tanto  fera 
b  d*Y  para  fabcrmosquanro  fea  la  perpendicu- 
lar a  d»  facaremos  el  quadrado  de6  f,  q  iés  45  ^| 
dei<S9,quadrado  de  a  c.  y  reftaran  t2í  í|.  y  tanto 
fcra  el  quadrado  de  la  perpendicular  a  d.  cuya 
raíz  II  I,  ferala  mifma  linea  a  d,  Y  porque  efte 
íriangtilo  efcaleno  es  oxygonio,podrá  cnclauer 
otras" dos  per dcndiculares,  que  también  caerán 
dentro,  y  por  la  mifma  arte  fe  podran  conofcec 
las  perpendiculares  y  partes  de  los  lados  fobrCi 
que  caen.. 

Y  fabe,que  fiendo  conofcidavna  délas  perj^en 
dículares ,  por  ella  mifma  podremos  conolccr 
las  otras/m  hazer  aquel  difcurfo,porquela  pro 
porción  deíos  lados  es  la  mifma  proporción  de » 
las  perpendiculares  que  caen  fobreefos lados* 
Ex^mplo:  Enel  triangulo  a  b  c  efcaleno  y  oxy-  • 
gonio  q««  auembs  deícrípto,  ¡a  perpendieuíat ! 
a  d,  venga  del  ángulo  a,  íobrc  el  lado  b  c,  y  la  ^ 
perpédicular  b  c,v  enga  del  ángulo  b,fobre  el  la- 
do a  e,DigOj<jiie  la£f  oporcíon  dellado  a  cpirü 

li  ii  ella- 
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.  f!  lado  h  c.  fera  como  de  !a  perpendicular  a  cf. 
,para  la  perpendicular  b  e.  de  fuerte  que  la  pro-^ 
porción  que  ay  entre  los  lados,y  la  prcrporcion 
que  ay  entrelasperpendículareSjque  caen  ío- 
bre  efos  lados,es  reciproca  orrocada  .  Porqué 
dentro  defteírianguío  a  b  c,  contemplaremos 
otros  dos  triángulos  a  de,  y  be  c ,  ios  quaies 
fon  re¿ta;ngulos3  y  los  ángulos  del  vno  fon  y- 

,  guales  a  los  ángulos  del  otro ,  porque  ios  an- 

fulos  en  d,  y  en  e,  fon  redos,  y  el  ángulo  agu- 
p  c,  es  com m un  en  eíTos  íriangulos,y  por  efín 
.  caufa  eiíerc^io  ángulo  c  a  d,  áel  triangulo  a  á 

c,fera  ygual  al  tercero  án- 
gulo c  b  e  ,deí  triangulo 
b  e  c>  Eíío  fe  prueua  por 
Is  propoficioü  52.  del  pri- 
íD ero  libro  dcEucIidcSjeíi 
la  qual  es  demoníirado^q 
los  tres  ángulos  dt  qual- 
quíer  tríangulojfon  yguaícs  juntamente  a  dos 
rcííios.Siendo  pues  affi,que  ios  ángulos  denos 
triángulos  fon  entrefi  yguaic5,feran  los  fus  ía- 
dás proporciónales  poria  4  propolkion  dcl.d, 
libró  .f.dei  lado  a  c,  del  triangulo  ad  c,  para  el 
lado  b  i?!  del  triangulo  bco  fera  como  del  hdo 
■  ád,deí  triagulo  a  d  c,para  el  lado  h  e,del  trian- 
gulo be  c»y  porq  la  línea  a  d,puefto  q  fea  lado 
ddmmgulo  a  d  c^es  eícatheto  q  caeíobre  b  c, 
y  pueíto  que  la  linea  b  c,  fea  lado  del  triangulo 
h  e  c^es  el  catheto  que  cae  fobrc  el  lado  a  c.por 
efi-a  caufa  diximos  que  lapropoció  es  reciproca 
o  trocada^porq  la  proporción  del  lado  del  trian 
gijio  a  d  Cjpara  ú  lado  del  triangulo  be  c,  es  al 
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reueSjaffi  como  deia  pcrpendiclular  que  cae  íb«. 
bre  eáe  lado  b  c,deírnangulo  b  e  c.para  ia  per- 
pendicular que  cae  fobre  efe  lado  a  c,deí  trian- 
gulo a  de.  Por  ioí^ual  fundo  conofcfdos  los 
lados  a  c,y  b  c.porla  noticia  de  a  d/eraconofcí- 
da  b  e,y  por  la  noticia  de  b  e.íeraconofo'da  a  b,  ^ 
con  ayuda  déla  Regla  de  tres.  Y  porque  eneíle 
£X€mplo,enel  qual  pufimoá  a  b,  fer  14.  b  c.  15-,  y 
a  c.'íj.fue  la  perpci^idícular  ad,  ballada.ji-f.mu! 
tiplicarciTiOí»  por  tanto  n  |,por  ij^yló  que  fuere 
producido  partiremos  por  los  15,  y  feraeiquo- 
cienie  12  Jf ,  y  tanto  ferael  valor  déla  perpendi- 
cular b'e,y  la  experiencia  affi  lo  óizt,  Porqfacan 
do  i^íí,  quadradodea  b.  delosdosquadrados- 
de  a  c,  y  de  b  c,  rcfTan  como  auemos  dicho  15)8, 
partiremos  99,  que  es  la  mitad  por  13 ^  y  fera  el 
quóciente  7  y|.  y  tanto  fera  e  c,  cuyo  quadrado 
facarcmos  de  zzi)'  quadrado  de  b  c,  y  quedaran 
!67  i^.por  el  quadrado  déla  perpendicular  b  e^ 
cuya  raíz  es  n  |?,y  tanto  auiamos  hallado,quan- 
do  bufcauamos  la  quantidad  dcfta  linea  b  c^por 
noticia  d^la  perpendicular  a  d.  Yh  millmade- 
•ji'íonlVrac'ion  queaucmos  hccho,nosfirue  quan- 
do  la  vnadelas  dos  perpendiculares  cae  dentro 
del  triangulo,y  la  otra  cae  de  fueia,y  ello  fe  ha- 
lla en  los  triángulos  obtufiangulosvExemplo: 
¿iea  nos  propúeíVo  el  tríanguío  a  b  c,  en  el  qual ' 
filiado  a  b,es  j;».  y  b  c,¡o,y  ac  i7,ypórq  clqua-' 
drado  de  i7,f.s  mayor  q  los  dos  quadracíos  jun*» 
ios  de  5),y  de  10.  fera  por  cfa  caula  obíufo  el  an« 
guio  bj  y  los  dos  ángulos  a,  f  c,  ferán  agudos^ 
y  por  cao.  la  linca  que  viniere  defdc  b^  perpen- 
úiQül^x  fobre  a  c^caera  dencro  del  tf  íSgulo  a  b  c^ 
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mas  Ja  que  vímere 
defde  c,  perpendi- 
cular fobtt  a  bjCae- 
ra  de  fuera  dcimiT- 
BTo  triangulo,por5 

■  "#?r7~""'"~'~^ ^ dentro  del  triágu- 
'■  P"^^     '    .\     lo  no  pued<  caer  I 

porque  fe  í\%\nxh  cfte  impoífibkjfer  el  ángulo 
de  fuera  del  triangulo  menor  que  alguno  dcios 
contrarios  que  eftan  de  dentro,c6íra  Ia.i6,pro- 
pofició  del  primero  libro  de  Eudides  Scaa^pucs 
■  eílas  perpendiculares  b  d,  que  cae  de  ácntxOj  y 
c  e,que  cae  defuerajCftendido  el  lado  a  b,quan« 
•fO  coniuene,y  demoníVraremos  agora  ^  íapio<«. 
porción  2]  ay  déla  línea  a  c,cn  la  qiial  cae  la  per-» 
pendícular  bd,paíala  linca  a  b,cnkqual  jjcnda 
eñendidacac  la  perpendicular  ce.cfa  mirma  au- 
ra déla  perpendicular  c  e,  para  la  perpendicular 
.  h  d,  Porq  los  dos  triángulos  a  b  d,  y  a  c  c,foti 
redanguíosjcn  los  quales  el  ángulo  agudo  a,e$ 
commun  ^y  pore'íla  caufa  los  dos  ángulos  qus 
quedan  feran  entreíi  yguaks,y  feran  proporcio» 
■nales  los  lados  que  eíían  de  frente  de  ángulos 
'ygualeSjdei  iadoa  b,paraei  lado  a  c,fera  la  pro- 
porción q  ay  déla  perpendicular  c  e,para  la  per- 
pendicular b  d.  Por  lo  qual  fícndo  vna  délas 
perpendiculares  conofcidajfera  la  otra  conofcl 
da  por  la  Regla  de  tres. 

Pero  la  perpendicular  que  cae  de  fuera  del  tri- 
angulo útnt  fu  prOpría  Regla^por  la  qualla  po- 
demos conofcerfjn  noticia  de  otra  perpendíca- 
Jar,  y  es  eíla  Regla  Tacada  déla ;i2  ipropoficíoii 
del  fegundJib.de  Eyclid,  er^la  qual^ad^jnon* 


DEST-A    OBRA^.-  14$ 

üradp  que  el  quadfacfó  del  lado  a  c,  qirg  eíla  en 
cóírario  del  ángulo  obtufo  b,es  mayoj  qufilos 
dos  €|uadrado$')iínfos  de  los  lados  a  b,  y  b  c.  y 
que  el  exceíío  es  lo  que  fe  prodüze  mulriplican- 
cío  a  b^en  b  e,dos  vences .  £Í  quadrado  de  17,  es 
3Sp,del  quai  facaiido  8i,quadrado  de  5>,y  í©o,qua-. 
drado  di  lOjrefIfan  loS'.  y  ranto  fe  hará  muírípíi-. 
cando  a  bjCii  b  Cjdos  vezes,y  fera  por  tanto  54 
mkdá  ác  ío8,  lo  que  fe  haae  multiplicando  a  b 
en  b  e»  y  porque  pufunos  que  a  b  fuefe  %  parti- 
remos 54,por  9,y  fcra  el.  quocíente  ój  tamo  le- 
ra b  e.y  porque  los  dos  quadrados  de  b  e,  y  de 
€  c,  (on  yguales  ai  quadrado  de  b  c,  facaremos 
1 6  quadrado  de  b  c,  de  loo.  quadrado  de  b  c.  y 
reliaran  64,,  y  santo  fcra  el  quadrado  de  la  .per- 
pendicular c  e.y  fera  luego  8.1'a  línea-c  c.  Agor^ 
fm  nías  otro  difcuifo  podrembs/i  nos  pluguie- 
re jCon  ayuda  de  la  Regla  de  tits,;'cónofcer  qtiáts 
íea  la  perpendicular  b  d.  diziendo  aíTnSí  17  nos 
dan9,quanto  nosd^ran  í?^'    '"' 

Y  íi  queremos  Ubct  quantaféa  perpendiculásr 
c  e,cj  cae  fuera  del  rrianguio  a  bc;obtufiaágulO;^ 
fm  ayuda  de  la  iz 'propofjdon  deífegun do  libro 
de  Eucíídes,  poderioemos  hazcrpor  Algebra. 
Forí|uc  porncmoi\b  c,  ler  i.co.y  fera  luego  ro- 
da la  linea  a  e.p.p.í.co.  cuyo'qúadrado8í.p.t»cef, 
p.aS.co.facaremosdé  289  quadrado  ácl  lado  a  c, 
y  rcftaran  2o8,m,i,cc  m.iS  co.  y  tanto  fcra  elVa-í 
lor  de  la  pcrpr ndicular  c  e,  porque  el  quadrado 
de  a  c,  f  s  ygual  a  los  quadrados  délos  lados  a  e^ 
y  c  e.ios  qüaks^comprehcndcñ  el  ángulo  rédto 
•que  fe haze en elpuhdo  cYpor'que el q,uádrai- 
úñ  d$  b  c,el  quai  es  ioo.  es  ygual  a  los  d'ós'qu^ 
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arados  de  h  e,y  c  e  enel  triangulo  re^Síngx  b  e« 
facaremos  por  tato  i,ce.  q  es  ei  quadrado  de  b  e. 
de  loaq  £S  el  quadrado  de  b  c,y  reftaran  loo.m, 
i.ce,  por  el  valor  del  quadrado  de  c  e.  Vguales 
ieran  luego  lo^.m.ixcm.úxo,  a  joo.iñ.íxe.  lia- 
ícmosla  ygualacion,y  hallarciros  que  loíí  foíi 
yguales  aiK.co.que esíimpie  conjugación.  Par- 
í/remos pues  íohVpoi-  iS'.y  fera  eí  quocicnte  (í^y 
tanto  fera  el  valor  áeU  coja,y  fcra  luego  toda  la 
linea.a  e.i5-.cuyo  quadrado^elqual  es  ai^jlacarc 
inos  de .2}Í9,quadrado  de  a  c,y  reíhirá  Ó4,»y  ran- 
ío  fera.ci  quadrado  de  e  c.cuya  raysr^que  es  ^,fe» 
ra  la.  perpendicular  e  c,y  la  prucua^ífi  io  diz€, 

Y  también  podremos  por  Algebra  conoicer  la 
perpendicular  a  d,  enel  rrfangulo  oxygonio^ers 
«iqualpufimqsa  b.fer  i4,ya  c.ij.yb  tM^'.  y  aiíi 
conofecrcmos  las  parteü  déla  linea  b  c.en  que  la 
¿iuidé  laperpcndiculAT.  Porque  pornemos  d  c, 
íer  ICO.  y  fera  luego  b  d.í^.w.i.co.facsienios  el 
quadrado  de  d  c,que  es  i. ce.de  i6^  quadrado  de 
a  c.  y  rcílaran  169  m»i.ce.y  canto  íera  d  quadra- 
do de  á  d,y  facaremos  ellos  i5í?.m,i. cerque  vale 
€l  qiíadrado  de  3-d,  de  169,  quadrado  del  lado 
a  í).  y  redaran  27,p^i.ce.y  tanto  fcra  el  quadrado 
de  b  d.  y  porque  b  d,eiii5.iíi.i.co.fcrad  fu  qua- 
drado 2ZS*  p.s.ce.rá.  jo.co.  Fguales  feran  luego 
27*p,iAce.y  s25-.p.í.ce.;)'i.3o.co.y  acabando  laygua  ■ 
lacion  hallaremos  que  jo.co.íón  yguales  a  <(;í?, 
.quices  fimp  le  conjugacioB.Partiremos  pues  ipá 
por3-o,y  vernan  6  \  por  yalcir  déla  coía,y  tanto 
ícra-d  c.y  fcra.luego. b  ^.Ib  que refta de  i.5^qüe  es 
5 1.  La  perpendicular  fera  la  raiz  de  lo  que  refía 
J^cando  el  quadrado  de  <í-?-  de  iíí(?.  y  fe  por 

tan- 
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faní©  cfa  perpendicular  n|. 
54.   Si  Io$  lados  áú  triangulo  fueren  conofcl» 
doSjCcra^la  arca  conofcida  por  la  noñcin  áel  ca- 
zhtto  o  perpendicular  que  cae  dentro  átl  mif- 
íno  triángulo .  Dicho  aiicmos  como  podremos 
conofcer'lá  perpendicular  que  cae  fobrc  ei  lado 
que  efta  enrre  los  dos  ángulos  agud®s.  Multi- 
plicaremos püeséía  perpendicular  por  la  miíad 
del  lado  en  que  ella  cae,por<5  lo  produzído  pot 
«fa  tal  multipliacion  fera  la  área  del  trianguloj, 
y  ía  demonílracíoíi  feríi 
efta.Enel  triangulo  a  b  c 
fea  a  d,  la  pcrpendiculat 
que  cae  ibbre  el  lado  b  c^ 
dentro  del  mifuio  be,  y 
del  punto  a.  lleuareuios 
la  reííí:a  linea  f  €,equídi,¿ 
ftanteailado  bey  délos 
punios  b,y  cjincas  equidiftantes  a  la  perpcrtdB* 
cular  a  el,  y  refukara  por  efta  arte  defcripío  el 
rectángulo  b  c  c  fjeí  quales  duplo  del  triangulo 
a  b  c,  porque  tienen  vna  mifma  baíejaqual  es 
b  c.yellancoUocados  éntrelas cquídirtités  b c^ 
y  fe,  Dcmueílra  lo  EucIid.eneli,lib.vmuerÍ*aL 
menre^  pfero  enefte  cxcmplo  bañara  por  dcmofi 
ñxsáó  q  el  rcííiáguio  a  d  b  f.eíía  partido  por  d 
diámetro  a  b  en  dos  triángulos  yguales,y  el  re- 
ctángulo a  c  c  d,cfta  tambic  partido  por  el  diá¿ 
metro  a,c,én  dostriágulos  yguale  s,y  fera  luégt^ 
el  triág.  b  c,la  mil  ad  del  grSác  re¿rágulo  b  e  cC 
Y  porque  el  lado  b  fjmultiplicado  por  b  c,pro- 
du^é  el  rc(3:anguIo,y  b  f,  y  a  d,  fon  ygualcs^lue* 
go  a  d,mui£iplicada  pox  b  c,  también  hará  %l  re-» 
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clangulo,y  multíjplicada  por  la  rnítad  de  B  e,ííí! 
■Ta  h  mitad  del  re¿tángiilo,y  porqiié-el  triangu- 
lo a  b  c,es  vna  délas  mitades  del re(Ságu¡o,pbr 
efi-a  caufa  diximos  qj3'^"ltipÍicacion  déla  per- 
pendicular a  djpor  la  mitad  del  lado  entjue  ella 
siiifmacac,hara  laareadeltriangiilo.Siéndo  nos 
por  tanto  propuefto  vn  íríangulo  de  lados  co- 
jiofcido$  para  manifeftar  la  area,pn'riieíáttiérité 
fabáremos  por  el  cafo.ja.qoales  ion  ios  dos  án- 
gulos agudos,y  por  el  caib.j^.qiianta  fea  laper- 
pendicular  i]ue  cae  entre  los  agudosjy  muitipíí 
fiaremos  luego  la  perpendicular  por  la  mitad  de 
Ja  bafe  o  lado  en  tjue  ella  cae,y  lo  quppor  cfa  tai 
Hipíripíicacioíi  fe  lii2!cre  fera  la  área  del  trian- 
gulQ,  V  íi  el  triangulo  fuere  reíianguíOjmultipH 
cáramos  qualquier  délos  lados  c¡  copreíienden 
el  ángulo  redo  por  la  mitad  del  otro  lado,y  ter 
Xiemoa  la  área  cfefe  tal  triangulo  *  Conoíccrc- 
mps  (i  el  tal  triangulo  cuyos  lados  nos  dan  no- 
fos,eíi  re¿ranguio,multiplicádo  cadavno  délos 
Srcs  lados  por  ü  mifmo  bazieñdo  quadrado,poc 
.ique  íi  vno  de  los. lados  hiziere  quadrado  q  fea 
ygiiaí  aíos  otros  dos  quadrados,en  tal  cafo  eíile 
lado  eíla  en  frente  de  ángulo  re(fro,y  quando  el 
quadrado  es  menor  q  los  dos  juntos,'el  ángulo 
QUt  efí-a  en  frente  del  es  agudo,y  quádo  el  qua- 
dtradp  es  mayor  que  los  dos  quadrados  juntos» 
«I  ángulo  q  eíla  enfrente  del  es  obtulb-CoUegi- 
jtios  deílo,q  en  qualquicr  tri  agujo  q  nos,  fu  ere 
jpputñQ,íi  lo&  Jados  ion  conofcidos^no  ¿y  mas 
fieceííidad  para  ísb^rmos  quales  fon  los  dos  án- 
gulos,^ ver  qmle$  ionios  dos  menores  lados, 
fiji'^  efos  dos  mtnotcs  lados  eñan  eii  frente  de 

doi 
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doí  atlgulosagudoSjy  a  elkdp  que  cftacmrc  los 
agudoSjdeue  de  Véfiir  iapcrpeiidi<:ular,por  cuya 
n®íieia  qremos  faber  quára  fea  la  área  dei  trun . 
guio. ExcmploíEncl  cafo  53.pufjmos  los  tres  la* 
dos  dei  trianguio.ij  44.  y  1  f .  y  porq  15  y  14  fon 
losdos  menores  lados,iabcmos  luegoqlosdof 
ángulos  b  y  c,q  cftan  en  frente  deilós,  fon  agu- 
dos, hesimos  por  ranto  venir  k  perpendicuíar 
des  dá  ángulo  a,fobre  el  opofíío  lado  b  c,q  efta 
entre  ios  agudosj  halíamos  q  la  perpendicular 
es  I!  |.  los  quales  multiplicaremos  por  7 1,  que 
es  la  mitad  át-is.  y  fera  por  tanto  la  arca  dcfe 
triangulo  84, 

jrfabc,quc  en  todo  triangulo  equilatcrojfi  los 
lados  fon  números,  la  área  no  podra  fer  numc-' 
rOjY  cncfto  fe  engaño  OroncioFinco.Porque  ü 
los  lados  fon  números,  fera  el  catheto  incom^ 
menfurable  con  el  lado,y  por  efta  aufa  la  mukl 
plicacion  del  catheto  por  la  mirad  del  lado  ícrs 
lambien  inccmmenfurablecon  el  lado. 

55.  Si  el  triangulo  redangulo  tuuicrc  dos  la 
dosconofcidos/u  arca  fera  conofcida.  Porque 
íi  los  dos  lados  conofcido&fon  los  que  copre- 
hcnden  al  ángulo  re<So,muUiplicarcmos  ti  vno 
por  la  mitad  del  otro»  y  lo  que  fuere  produzi- 
do^fcrala  area:o  multiplicaremos  el  vno  por  el 
otro,  y  délo  que  fuere  produ;?ido  tomaremos 
¡a  mitad^  y  cfa  mitad  fera  la  área.  Pero  ñ  de  los 
dos  lados  conofcidos  el  vno  fuere  el  que  esopc^ 
fito  al  ángulo  re¿lo,facaremo$del  fu  quádrado, 
fl  qtiadrado  del  oíío  lado,q  fe  propone conof* 
ddo,y  brai^  Uff les  que reílare/erael  ot'r(^lad<s 
^ucconiiene  al  ángulo  rcSojcl  qual  no  era  ca- 

nofci 
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Hofcido,  Y  fiendo  affi  conoíddos  los  tíos  lados 
que  coxnprehenden  ai  ángulo  redo ,  podremos 
íaber  quaiira  fea  la  área  mukipiícando  vno  de- 
IÍ05  por  la  mirad  del  otro,        ■  ■■       • 

Ylabe,<^ue  en  los  triágulos  redranguIosiroP 
celes  puede  auer  aquellos  cafüSjC^uepufimos  en 
los  quadrados.y  en  ios  crcaíénos  puede  auer  los 
caibs  quepufimos  en  los  quadrangulos  rectari 
guloSjpor  quanto  el  triangulo  reaangulo  eí- 
calcno  es  la  mitad  de  vn  quadrangulo  reíírágu- 
l&.  Y  otros  calos  fe  podran  poner  facados  délos 
eafos  de  Arithmcrica,como  quien  dixeíre  affi, 

jé.  Si  ene  I  íiiangulo  reálangulo  la  suma  de 
los  fres  lados  fuere  conofcida ,  y  los  lados  fotí 
proporcionálcs.f  del  lado  mayor^  que  es  el  op-. 
poíiío  al  ángulo  redo, ay  tai  proporcio  para  el 
mayor  deles  dos  que  contiene  al  ángulo  red-o, 
como  defte  lado  para  el  otro  í  u  compañero  que 
contiene  al  ángulo  redo  >  en  cal  cafo  cada  vno 
dclps  tres  lados  lera  por  íi  conofddo.  Y  eñe  es 
el  caío.pi.delaÁriíhin etica ,quc  allyfe  pufo  por 
eítas  palabras.  Partamos  ló.en  tales  tres  partes 
proporcionales  en  continua  proporcíon,que  el 
quadrado  déla  primera  parr.e,quc  fea  la  menor 
delIasjCoii  el  quadrado  déla  fegunda  paríe,cn- 
trambosen  vna  suma  fea  yguales  al  quadrado 
deia tercera  parte.Y  efto  fe  verifica  enel  triangu 
lo  rcdangulojcuyos  lados  todos  juntos  hazeni 
ip.y  las  partes  deie>»ron  proporcionales^aíTico 
jmo  del  lado  menor  para  el  otro  q  conel  haze  e! 
ángulo  redo,  aífi  dcftc  para  el  mayor  de  todos 
«|iic'  «s  ogjpofiro  al  ángulo  redo.  Porque  en  eúe ' 
tal  irianguio  ¡os  quadriados  ddoi  lado^q  coi> 
•  '. lie- 
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tkn€ñ  cí  ángulo  redó  ha^en  vna sümzyguú 
a  el  qaadrado  del  mayor  lado,que  es  oppofit© 
ai  ángulo  red:o.  : 

57.  ^i  los  tres  lados  dé  triangulo  fueren  cono 
fcicios,podrcmos  faber^  quanta  fea  la  área,  fin  if 
en  eílo  enrrevega  la  noticia  del  caíhcto,y  la  re- 
gla feraeíia:TomaremoS  la  mitad  déla  sñina  de 
los  tres  iados,y  notaremos  las  díffcrencias  por 
las-quales  efa  mitad  excede  acadavno  délos  tres 
lados,y  tememos  allí  obrado  4  quátidades.í.ía 
mitad  déla  suma  délos  tres  lados,y  las  tres  diffc 
récias.Eítas  4  qultidades  multiplicaremos  vaa 
por  Otra,y  lo  jpduzído  fe  muitípiíq  por  la  otra, 
y  lo  produzido  le  multiplique  por  la  poílrera, 
queremos  dezír,q  la  primera  quantidad  fe  muí 
tipliquc  por  la  fegunda,y.  lo  produzido  fe  mui- 
íipliquc  por  la  tercera,  y  lo  produzido  por efta 
fegunda  multiplicado  fe.multipliq  por  la  quar 
íajdelo  que  rucre  produzido  por  eiíapoñrera 
multiplieacion  íomare,mos  la. raíz,  por  que  efa 
tal  raíz  fera  la  arca  del  triangulo  .  Exemplo ,  El 
triangulo  oxygonio,cuyos  lados  fon13.14.15.  la 
ssüma  dellos  es  42.7  lamitadii.y  las  differencí- 
.  as  déla  dicha  mirad  alós  tres  ladosl'on  6. 7. 8» 
Oiremos  por  tanto  affi,8  por  7,hazen  ij¡6.y  tilos 
56por  <$,  ha;^en  356.  y  eítos  355.  multiplicados 
por  2r,hazen  7056.  cuya  raiz  ^  es  8ií.,fera  la  área 
dcfe  triangulo.Otro  «xeniplo:Enel  triangulo  a 
h  c.íera  vno  délos  lados  7.y  el  otro  ify  clterce^ 
ro  20.  cuya  mitad  es  21*  y  las  diferencias  de  los 
lados  a  21.  ion  14. 6.  i*  y  qbrarcniosportanto 
affi,!  por  6.  has^n  6.  y  é  por  14,,  haafen  84.  y  84 
f  or  21»  kumijó^,  my^xms^^  qm\  es  4j»  fcr^ 

■h 
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la  arca  del  íriangulo.Y  en  eñe  triangulo  e!  íiu* 
mero  del  ámbito  &s  ygual  áí  numero  dcía  arca^ 
mas  eod  otro  e!  numero  déla  área  es  duplo  del 
numera  del  ámbito*  Y  fon  ifoperimetros,  pero 

laareadelynoes 
dupla  déla  arca 
í>  delotro.Yeseftc 

_  triangulo  obtuíi 
ia  ^  ángulo  ,  pero  el 

©tro  es  oxygonlo.    Otro  exemplo ,  Enel  írl-- 
SLügulo  rcaasigulo  abe.  fea  el  vno  délos  iadoi 

^.yíodos/unrosfon  12» 
cuya  mitad  es  6.y  ks  dif- 
fercncias  deftos  6.alos  la- 
dos fon  z.j.uDiremos  pu 
gsaffi^zporjfonó.yój, 
pon  fon  é.y  6  por  6  fon 
3(5,  cuya  raíz  la  qual  es  é, 
fera  k  área. Ten  eftc  tri- 
angulo el  numero  delam 
bito  ts  duplo  del  numero  déla  area.O tro  cxem 
pío  en  otro  triangulo  orthogonio .  Sea  el  yn© 
délos  lados  5*.  y  elotro  15.  y  el  otro  u.la  suma 
delíos  es  jo.y  ia  área  fera  5o.Porquc  la  mitad  del 
ámbito  esí?.y  las  difíerendas  de  15,  alos  lados  - 
ion  i.j.io.y  multiplicando  2  por  3. haremos  <j.  y 
eíros  6  por  icharcmos  6o.y  eftos  60  por  sjr.ha- 
g;«n.9oo,  cuya  raiZjia  qual  es  jOjferala  área.  Es 
luego  €Í  numero  del  ámbito  yguai  al  numero 
deíaarea. 

Efta  arte  de  medir  hallo  m  todos  ios  libros  4 
líéiíande  inididon,U  demüiiítracionírae  Fray 

Lucal 


Lucas  de  BurgOjpero  tan  obfcuramentc  qucn® 
fe  poura  entender  de  todos .  y  por  «fta  caufii  la 
<|uefimos  elcreuir  mas  claramente ,  poniendo 
primeramiíe  ios  fundamentos  de  que  aucmos 
ae  vfar. 

Friraerofíiiidamcnro.Sívnaquantidad  fuere 
moUiplicadapor  otra ,  lera  cí  produífro  medi® 
¿)porc!onal  entre  ios  quadrados  dcias  doiqul* 
ridades,y  en  la  mifma  proporció  que  ellas  guag 
dan  entre  fi,  y  fera  por  tanto  efe  mitmo  produ- 
&oíaíz  c|uaarada  deioquefe  hiziere  niukípJi- 
cando  ios  quadrados  vno  por  otro.  Exempio: 
Sea  vna.dcias  dos  quantidades  2.y  la  otra fea  5, 
elprodudo  fera  6,y  los  quadrados  f€ran.4.y  9. 
Y  m^nifieño  es,  que  6  es  medio  proporcionai 
entre  9  y  4.  y  es  la  proporción  feíquialtera,  co- 
mo 9  para  <í,arfiií  para  4.7  la  multiplicación  de 
9  por  4,haze  56,cuya  raíz  e^.Y  haremos  la  de- 
iMonftracioi)  en  eítos  numeros,Ia  qual  fera  vni- 
iierfal  en  tocios  ios  números.  Tres  y  dos  multi- 
plicados por  3,  hazenp,  y  6,  luego  tal  propor- 
ción aura  de  p  para  é.  como  de  3  para  2,  porque 
el  multiplicante  fue  §,y  ios  que  fe  produxieron 
fon  9  y  6.  y  cño  efía  dcmonllrado  en  la  propo- 
ficion  17  del  feptinip  libro  de  Euclidcs  ♦  Por  la 
milma razón  porque  5  y  2,multíplicados  por  z^ 
hizieron  6,y  4.1uega  tal  proporció  aura  de  6  pa- 
ra 4.  como  de  3  para  2.  porque  el  muitiplican- 
íe  fue  .2.  Por  lo  qual  ü  de  j?  para  <í.  es  como  de 
I  para  2,y  de  6,para  43cs  como  de  ja.eftan  lue- 
go 9.  6. y  4.  en  contin.ua  proporción  fefquialte- 
ra,la  qu.al  ay  de  3  para\2^y.es  el  5. medio  propon 
aonai  i  Y'  «a  Geometm  is  lambikn  efto  muy 
'   '■   ■  ■"     -"- ""  ■■"•'"■  '    •     ck® 
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claro,  J^or^^w 
(J  íea.n  Jas  dos 

3.15  lineas  a  b,   ; 
jbc.  y  haga-' 
IDOS  lobre  €^ 
Has  el  reBsn^ 

fulo  a  d,y  ío-' 
re  b  Cif]  qtta- 
drado  dc,y 
i  obre  a  b,ei 
quadi'adoac. 
Scraiuégodei 
quadiadodQ 
para  ei  reaman 
guio  a d, tai 
proporción  como  del  bafe  b  c>  para  c\  bafe  a  b^ 
y  efto  fe  priieisá  porja  primera  propoficioii  del 
4  libro  de  Euclidesa  del  mifmo  rcétagulo  a  d, 
para  el  quadrado  a  e.fera  como  de  b  d.p^ara  b  c« 

Íjor  k  milnia  primera  del  6,y  porque  b  c.y  b  d. : 
bnygualeSjfera  luego  dei  quadrado  de.  para  el 
re£i:angulo  a  d.como  del  mifmore¿í:angulo  pa- 
ra ei  quadrado  a  c.y  ia  proporcio  del  quadrado 
d  c  para  el  quadrado  a  e.fcra  dos  vczcs  ¡a  propór 
don  q  tiene  b  c.para  a  b.Y  efta  es  la  demonilra- 
cton  déla  23  propoficion  del  <j  libro  deEuclides» 
Siendo  pues  afn,quctres  quanridades  fon  pro>- 
porcionales  en  continua  proporeion,como  déla 

Erímera  para  ia  fegunda,  affi  déla  fegundá  para 
I  t:ercera,t3nto  fe  hará  multiplicando  lapriiTie, 
ra  por  la  íercera,como  lafegunda  por  fi  mifma, 
y  faapor  santo  ia  fegundarai^  qúádrada  délo 

que 
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qise  fe  ihazc  multiplicando  la  primera  por  la  ttr 
cera.  Eílo  fe  demueltra  en  k  ¿o.propoíicion  del  ' 
feptimo,  y  en  la  íy.dei  fex ro  de  LucJidcs. 

5egiinaofünd  amento  :S!  enei  triangulo  abe. 
del  ángulo  a.al  opporito  bdo  b  c.deícendíere  la 
lineaad.q  correal  mífmoladobc.en  tales  dos 
par£es,que  qiianto  d  quadrado  dsa  c.cxcede  al 
i^uadrado  dea  b*  tanto  elquadradbi  dí^^d.  cx- 
a-  cede  al  d?  b  d.ffs 

íal  cafo  la  linea  a 
é,  fera  perpendi- 
cular íobreb.c  en 
^  el  punto  d,  Porq 
,    a    e  ""  prouaremos.  fer 

.     .  impoffible,qüe  la 

perpendicular  que  viene  de  a,  pueda  caer  en  o- 
tro  punto  fino  ená.Y  primeramente  demoiií|j-a  - 
remos  que  no  efte  el  tal  punto  entre  b.y  c.Foí'q 
pongamos  que  fea  cfa  tal  punto  e.y  porque  nps 
dan  la  linca  a  e..perpendicuhr  fobre  b.c.leiran  l|i- 
cgo  los  dos  quadrados  délas  lincas. ^e.  y  e  cén 
vna  suma  yguales  al  quadrado  dea  c^en  él  "tri- 
angulo reáangulo  a  c  cY  enel  tn^jngütb  ref?|- 
guio  a  c  b.  losdosquadradosde'aeiy  cb.füá- 
foSjferá  yguales  al  quadrado  dc.á  b.Por  lo  qiíal  . 
quanto  el  quadrado  de  ac.cxcediéreal  qiiíid^a-  , 
do  de  a  b,  tanto  los  dos  quadradós  dé'^a  e.y  te* 
excederán  alos  dos  de  'íl  e.y  e  b.í>acái:^íiio&de  éii 
Irambas  las  sumas  el  quadrádoi  df  a  e.y  refulta- 
ra,quc  quanto  el  quadrado  de  al  el  excede  el  de 
a  ¿.tanto  el  quadrado  de  c  e.exí:édéra  al  quadr^ 
«io  de  c  b.  y  porque  efe  miOno  cxceflo  pofimos 
qut  mukk  é  quadadd  de  c  diobre  el  quadrá- 

■'"I         .do 


éo  fie  b'dSgmkqus  quanto  ú  quadra^o  de??  d, 
gxcede  al  ^ua^taáo  de  b  d.  í^nto  el  quadradó  de 
C  c.excede  ^i  dda  linea  c  b.F  ? fto  e$  impoííiblej 
pórc|ii$in4S  excede  c\  qúadrado  de  c  d.á  de  b.d. 
^üc  ?l  de  e  c.  al  inifnio  quadrado  de  b  d.  y  poi  q 
®i  qiiadrado  de  ?  e.cxccde  roas  al  de  b  d,  que  al 
de  be.  Luego  mueho  mas  excederá  el  quacirado 
de  cdi^l  déb  d.qucei  quadradodece.aÍdee  b* 
J: pQi  tknto  lá  perpendicular  no  podra  íkr  a  e, 

Y  de??imos  q  la 
perpencfícnlaríSQ 
podra  caer  fucr^ 
del  f riágulo  abe, 

?€,ny  par^otra. 
Porque  pongamos ^  cae  en  f,piouar€írio$  Um-» 
hi€  fer  impoffible,porq  Tienda  el  ángulo  f  rcííío, 
d  quadrado  de  a  c,íera  ygual  a  los  dos  quadra. 
dos  de  a  f,y  f  c.y  por  la  miíma  razan  e|  quadra- 
do dea  bjfera ygual  a  los  dos  quadrados  deaf^ 
V  fb;Por  lo  qual  tanto  excederá  d  quadrado  de 
á  c  al  de  a  kquanto  los  dos  áe  a  í\y  f  c.exccdcn 
3  los  dos  de  a  f,y  f  b.  Saquemos  el  común  qua- 
drado de  a  f,y  íigucfe  que  quanto  ti  quadrado 
de  a  c,excede  al  áe  a  b.  tanto  el  de  fe,  excederá 
al  de  f  b;  Y  porque  aucmos  puefto  de-principio 
qucquanto  el  quadrado  de  a  c,cxccdc  al  de  a  b, 
íanro  el  quadrado  de  c  d,excedc  al  de  b  d.Luego 
cuanto  el  quadrado  de  f  c,  ej^ccde  al  de  f  b»  que 
es  mucho  jn^s  que  cnel  quadrado  de  b  cpor  la 
4propoficíon  del  fegundo  lib.de  Euclidcs,tan- 
To  el  quadrado  de  c  d,  excederá  al  de  b  d.  y  eíjo 
c?  imJdfíiblc^Porquc  no  pwede  el  quadrado  de 
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c  á,cx£edfral4e  b  d.eíielde  hd^quet%tí  iodo, 
y  por  tanto  íío  puede  ía  perpendicular  caer  fue* 
ra  de!  triangulo  cíü  f, 

T  afíi  dcsimos  <|«c  fio  podra  caer  la  perpendi- 
cular fuera  dei  tTiáguIo  déla  otra  parte  como  cu 
g«  Porque  en  til  cafo  el  angüio  a  cb, exterior  dé 
triangulo  a  c  g.  lera  mayor  que  el  r€<So  a  g  c,  y 
feráportanm'obtüfOjy  fera  porefa  caufa  agudo 
el  ángulo  bjdel  triangulo  a  b  c.  porque  no  pue- 
de aucr  en  aiguíi  triangulo  mas  que  vn  Colore- 
úo^Q  vaíolo  obíulb.  y  porque  en  todo  trian-» 

guio  ei  mayoría^ 
do  es  oppofito  al 
mayor  anguio/c- 
ra  luego  mayor  el 
lado  a  bjdel  trian 
guio  a  be,  que  el 
g  lado  ac  yeftoes 
contra  lo  que  au€ 
mos  puerto  de  príncípío,fer  el  quadrado  de  a  b^ 
mayor  que  el  quadrado  de  ac.y"  por  tanto  cora 
cluymojSquc  la  lint  a  d,  fera  la  perpendicular  q 
viene  del  ángulo  a,i'obre  el  oppoí'ito  lado  b  c. 

Tercero  fundamento, fi  de  tres  quantidadeis  k 
primera  y  fegüda  fueren  multiplicadas  vna  por 
otra,y  lo  q  fuere  produzida  fe  multiplicare  por 
la  tercera,  hará  tanto  comofi  multiplicaremos 
la  fegundapor  la  tercera,y  lo  que  fuere  produ- 
srido  fe  multiplicare  por  la  primera  .^Exemplos 
Sean  las  tres  quantídades  5. 4.  y  s*.  hs  dos  pri- 
meras íicndo  muí  tiqueadas  vna  porotra,h"a2cri 
ii,y  cííos  12  por  jjhazen  dooV  fi  multiplicafemot 
4por  áfj  d. producto  por  |,  otro  tanto  haría- 

lii  mQ$ 
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tñoSjpórqsie  íambicn  ferian  <?ó.  La  demonftrs- 
don  haremos  eri  eftos  números,  y  fera  vniuer" 
íal  para  qualefqui,er  otros  numeros.M  ultiplkar 
4  por  5,cs  poner  en  vna  suma  tantos  cjuaterna- 
rios,  guantas  fon  las  vnidades  q  ay  en  €Í  rtumc- 
to  5)Clé  luerte  que  fcran  tres  quaternarios.  Y  niui 
típlicar  eílo  por  ^jCs  poner  en  vna  suma  tantos 
quaternárioSjquátas  vnidades  ay  en  $  vezes  5,4 
ion  15  quaíernaríos.Por  lámifma  razon,muiri- 
plicar  4  por  j,es  poner  en  vna  sñma  tantos  qua- 
-f  í'rnarioS5quanras  fon  las  vnidades  que  ay  en  ^, 
y  cíieprodudo  multiplicado  por3,hara  tantos 
quáíernarioSjquátas  vniásdes  ay  en  5  vezes ;, 
que  fon  is  quaternarios,  y  íera  luego  vn  pro- 
dudío  yqual  al  otrojel  quai  es  15  quaternarios, 
que  valen  60.  Y  fí  las  quantidadcs  fueren  4,fer- 
uira  la  mifma  demonilracion, porque  multipji^ 
caremos  las  dos  del¡as,y  quedara  el  ^dudo  por 
vna  quantidad,  y  con  las  otras  dos  ieran  x.  y  la 
mifrna  arre  de  demonftrar  tememos  íi  fueren 
f,o  en  mayor  numero. 

y  en  las  quantidades  cótinuas  es  eíío  muy  cla- 
ro .  Porque  fea  a  b  la  primera  linea,  lafegunda 

b  c.yíicdó  multi- 
plicadas vna  por 
otra,c6forme  a  la 
imagjnació  délos 
Geómetras,  haea 
¡afupcrfiicieplana 
redangula  com- 
prehenfa  por  lo$ 
|ado.sab-,y  b  c.  f 
íalg^delpuntocs 
la  li« 
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la  linca  c  d.perpendícular  iobrc  eí  miTmo  plano 
del  reftlgulo  a  c.  y  por  cftas tres  lineas,que  de- 
claran la  longitud  y  latitud  y  aítitud,queda  áef^ 
cripto  vn  cuerpo  re¿tagulo,cuya  capacidad  cor 
porea  conftara,  multiplicando  ía  longitud  a  bg 
por  la  latitud  b  c^y  el  produdlo^^ue  csiafuper- 
ücie  plana,  bafe  del  dicho  cuerpo/scndo  muíti- 
pilcado  por  c  d,  que  es  la  alritud^hazen  la  arc^ 
corpórea.  Exemplo.Seaji  bf. b  c  4,  y  cd  3,fcra 
la  área  áo,ylo  mifmo  fera  multiplicando  la  alti- 
tud que  es^.  ppr  la  latitud  que  es  4.  y  efto  ler^ 
h  fuperficie  plana  y  redanguia  b  dja  qual  mul- 
tipjicando  por^jque  es  la  fongicud,haremoslos 
miímos  ()o.  De  fuerte  que  tanto  montara  muL 
íiplicar  ia  primera  por  la  fcgrida,y  el  produfto 
por  la  tercera,  como  la  tercera  por  la  fegunda,y 
elproduíto  por  la  pnmera,o  la  tercera  por  la  pd 
mera,  y  el  produdo  por  la  legunda. 

Eftoi  fundamentos  afíi  prefupueftos  fera  mas 
fácil  la  demonñracion.  Porque  lea  a  b  c,cl  trian- 
gulo,cuya  arca  queremos  medir.  Y  defcriuerc-. 
mos  enel el cn'culOjCuyo  centro  fcad.porladoc 
trina  deU  4,  propofició  del  4  libro  de  Eudides, 
y  del  centro  a  los  puntos  déla  contingencia  del 
circulo  con  los  lados  del  triangulo,lleuaremos 
las. lineas  rc£las  de  d  f,y  d  g.  las  quales  feraper^ 
pendiculares  fobre  los  lados  del  triangulo  por 
¡a  propofjcion  1 8  del  tercero  libro ,  y  licuando 
del  centro  de!  circulo  las  lincas  reftas  d  a.  db.y 
dea  los  ángulos  del  triangulo  fera  por  ellas  el 
trianíjuló  a  b  c,paríido  en  5  tríangulos,los  qua- 
les  fon  a  d  b  y  a  d  c.y  b  d  c.Y  porque  el  catheto 
dc.mukiplicado  por  iami£aci  del  lado  a  b^hasíe 
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lá-area  áel  triüngulo  a  d  b.  y  el  cathcío  d  Cfutif 
tiplicado  por  la  mifad  del  lado  a  c,  haze  la  arca 
dci  íriaíigulo  a  d  e.  y  el  catheío  d  g^muitíplica- 
do  por  la  mitaá  óú  lado  b  c,hazc  ¡a  arca  del  trl 
aíigulo  b  d  c.como  ya  fue  dcnwnifirado  cncl  ca- 
fo 34.,  y  foíí  eños  tres  cathctos  ierRídiamctros 
del  circulo,por  efta  cauía  Tiendo  el  Icmidiaine-* 
rro  del  circulo  multiplicado  por  la  riiíEad  de  I3 
suma  dclos  tres  lados  a  b.  b  c  y  a  c.  hará  laarea 
del  triangulo  a  b  e.  la  quiil  confia  dejas  arcas  de 
los  tres  Triángulos.  Port]  tanto  haremos  miiki- 

fsHcando  el  íeinidiainctro  por  vna  linca  que  fc3 
a  niitad  dclos  tres  lados,  como  fi  muliiplícafc- 
snosí!  niiTmo  Icmidiamétro  por  Jas  tres  mira- 
des  defos  tres  lados  hazicndo  5  multípíícacio- 
íieSjy  juntando  defpucs  los  prcducros,y  eílo  es 
demontedo  por  Eudidcs  en  la  primera  propo 
Ccion  del  ícgündo  libro .  Fpues  que  eftas  dos 
quatidadcs,  couiene  afaber,  el  fcmidíametro  del 
círculo,  y  la  mitad  délos  5  lados,  üendo  mulfi- 
plícadas  la  vna  por  la  otra,hazen  la  arca  del  tri- 
angulo a  b  ccomo  agoraauemos  demon  lirado^ 
iera  luego  la  área  del  triágulo  a  b  c.  media  pro- 
porcional entre  los  quadrados  del  femidiamc- 
tro  y  déla  mitad  dclos  tres  ladoSjComo  eí  qua- 
drado  del  femidiainctro  para  la  área  del  trian- 
guIo,3Ífi  la  área  dd  triangulo  para  el  quadrado 
dcla  mitad  délos  5  ladosj  fera  la  mlfina  arca  del 
triagulo  a  b  c,rai;t  quadradadelo  q  fe  haze  rnul 
tiplicandoeiquadradodchemidiametroporcl 
quadrado  dek  mitad  dclos  5  Jados,  porq  afíj  lo 
aucmos  demoílrado  tnel  primero  fundaméto« 
y  «ftoíe  gugrdcerila  memoria  pajafii  tiempo. 


Agora  cíemo^^raremos  en  la  íTiifma  fi;2ura<|!!a« 
les  kan  las  differcncias  déla  mitad  délos  rrcs  la- 
dos acadavno  de!os  tres  lados.y  que  las  tres  á\i 
fcrécías  junfas  fon  y^ua!es  ala  mitad  délos  mif- 
mos  tres  lados  dcí  triangulo  abe.  Porque  las 
lineas  a  e,y  ir  f/on  entrefi  yguaks,y  las  dos  f  c^ 
yz  c;ygua!es  cnitr€Íi,y  las  otras  dos  b  ^,y  b  e,y- 
guak$  ciiireíi.y  ello  u  dcmoí^rado  fokc  h  pro- 
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poficioíi  36  del  tercero  libro  cfeEucli(l¿á,por  loS 
an^^uios  que  fe  lia':?:eíi  en  e,  y  en  f,  y  en  g,  feran 
reSos.Con  las  dos  lineas  yguales  b  g,y  o  e,)ün- 
taremos  dos  que  entrefi  fon  yguales  .f»con  b  c, 
juntaremos  a  e,y  harán  iel  lado  a  b,  y  a  la  linea 
h  g.  daremos  la  línea  a  í^y  ferá  luego  eftas  dos 
lineas  b  g,y  a  f,en  vna  suma  yguales  al  lado  a  b.. 
|ícm,dak'mos  al  lado  a  b,la  linea  c  g,ya  lasdos 
«^uefon  b  g^ya  fjdaremos  c  f,q  es  ygual  de  cg, 
y  refüitara  el  lado  a  bjCon  c  g,  yguáles  al  lado  a 
CjCon  b  g.É  ííb  fe  prueu,3  por  la  commun fenteo- 
da,  qiíe  íi  a  qisantidades  yguales  damos  quanti 
^dades  ygwaleSjCÓrtituií  c'iinos  quantídadesygua 
.íes*  Por'efira  cuenta  los  tres  lados  del  triangulo 
a,  b  c,eftan  partidos  en  dos  initadcs  yguáimentc 
,í  a  k  con  c  g*  es  la  vna  mitad,  y  a  c,con  b  g,  o 
b  e,fera  \s  otra.Ypor  el  mifmo  modo  podremos 
demonftrar,que  el  lado  b  c,con  a  c,o  a  fjfonyna 
mitad  délos  mifmos  tres  lados  -  Siendo  pues  el 
lado  a  b,  con  cg,  la  mitad  délos  tres  lados,  fcra 
luego  la  linea  c  g,el  exceíTo  deía  mitad  délos  la- 
do|  fobre  diado  a  b,y  porque  a  CjCon  b  e, tam- 
bién es  mitad  délos  tres  lados,  fera  luego  b  e,el 
cxceííü  déla  mirad  délos  lados  íobrcel  lado  a  c, 
y  porque  tambie  b  c,con  a  e,cs  mitad  defos  tres 
Iddos/cra  luego  a  c,  el  ejcccíío  dck  mitad  ibbrc 
el  lado  b  c,y  feran  por  eíía  cuenta  a  b,con  cg,ios 
tresexccífos  o  diííercncias.Y  porque  ya  auemos 
|srouado,qiie  &  h  con  cg/on  la  mitad  deles  tres 
fados,ygual  km  lycgo  la  mitad  deiós  tres  lado» 
a  las  tres  difFctlciasJas  qualcs  fon  a  c.  e  b,y  c  g. 
Señalada  pues  la  dilíerenda  de  cada  vno  de 
los  lados  a  la  míud  dslos  ms  ladoideltriari^ 
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geío,y  fiendo  yademonftrado  quclas  tres  dif- 
fcíQñcm  junraSjfon  yguales  a  la  mitad  délos  ia« 
dos,acabaremos  la  confírucion  defta  ügurapor 
efia  arre.  Corlaremos  dá  lado  b  c^la  linea  b  k, 
qíea  yguaí  a  cg,  y  refulrara  por  tanto  c  k,)guaí 
a  b  g.F  íeran  luego  las  tre»  lintas,a  e-e  b.  y  b  k. 
Jas  tres  dífFcrencias,  y  todas  juntas  yguales  a  la 
mirad  de  Ioí;  tres  lados ,  Eftenderenios  la  linea 
a  bjdela  qual  tomaremos  b  l,ygual  a  b  Jcjy  reful 
íaraiá  linea  a  I,  ygiial  a  la  mitad  de  ios  tres  la- 
dos, y  confiara  délas  tres  diíferencias  a  e,  c  b,  y 
b  i.y.delpunto  IJieuaremos  linea  reda  que  ha- 
ga con  a  l,eifi  efe  punto  l>ar.gulo  recio  enel  pia- 
no del  mifmo  trianguioj  eftcnderemosla  línea 
a  djhaíta  q  í'c  encuentre  con  la  q  va  del  punto  I, 
y  es  perpédícular  ibbre  a  1.  y  fea  efte  encuentro 
cnm.yde  m  parak.  licuaremos  linea  reda.  Y 
eftenderemos  el  lado  a  c,  déla  qual  íomarcmos 
c  n,ygual  a  c  fc » y  de  m.  para  c.  y  para  n,  licua- 
remos lineas  redas^y  fera  acabada  la  íigiira,en  ¡3 
qual  también  a  fi.es  mirad  délos  tres  lados,por 
que  pufimos  c  n.ygiial  a  c  k«y  aucmos  dcmon- 
ílrado  que  c  k,es  ygual  a  b  g.y  que  a  c,con  bgg 
fon  vna.mitaddegGS  tres  lacios. 
Todo  eíío  affi  hecho  y  dcmonftradOjprouare 
MÍOS  que  los  dos  triángulos  1  b  m.y  b  d  e.fon  «- 
quiangülos,y  c^ue  los  otros  dos  por  íi  a  d  c,y  a 
ml.fon  equiángulos.  Fprouaremos  primera- 
mente que  I  b  m.y  b  d  e.fon  equiángulos  por  vil 
proUíco'difcurfo,  Porque  ios  lados  délos  trián- 
gulos kd  e.y  a  ét  fon  demonftrados  yguaks^ 
los  dós^ingulos  d  a  c.y  d  a  f.  fcran  yguales,por 
la  S  ptapofi&i&H  dd  primer©  libro  de  Euclíde^ 


PARTE   TEReE'RA; 

y  por^lss  dos  iineasal. ya n.fonyg«aIes,pór 
íer  cada  vna  aellas,  tanto  cómo  la  oiitad  <ie  los 
lados  del  triágulo  a  bc.por  cjtacaufa  en  los  dos 
íriangulos  a  mi.  ya  nic.cn  ios  «guales  diado  s 
m.es  communjyguales  ferS  las  baíes  1  m.y  ui  n« 
y  el  ángulo  m  na.  kraygualal  redo  mi  a.  por 
la  4  proppficion  del  primero  libro  de  EucíideSj 
yredo  lera  por  tanto  efe  ángulo  mn  a.Y  eon- 
f  empiaremaai  luegolos  dos  triángulos  re¿ían- 
gulos  Ib  ro.  y  n  c  m*  en  los  qüaícs  dcjuadrado 
de  c  m.es  ygual  aíos  dos  quadrados  de  c  n .  y  n 
m.y  el  quaárado  de  bm.cs  ygyaí  aíos  dos  cua- 
drados de  b  l.y  1  m.y  íi enel  triangulo  a  be. el  la- 
do a  efe  propufo 'menor  que  a  b.íera  por  tanto 
£  íi.rnayor  que  b  Ipor  quanto  a  n.y  a  1.  fon  las 
dos  mitades  de  ios  lados  del  triangulo  a  b  c.  y 
porque  m  Ly  m  n.aucmos  demoníírado  fer  y~ 
gualeSjtato  excederá  luego  el  quadrado  de  c  m. 
ai  quadrado  de  b  m. quanto  el  quadrado  de  c  n, 
excede  al  quadrado  ác  b  l.Y  porque  c  k. es  ygual 
a  c  «♦  y  b  k.  ygual  a  b  1.  tanto  excederá  por  eíía 
caufael  quadrado  de  c  m.  aí  quadrado  de  b  m« 
quanto  el  quadrado  de  c  k.  excede  al  quadrado 
«de  b  ¿.Luego  eiicl  triangulo  b  m  cja  linca  m  k, 
íera  perpendicular  fobre  be  *  y  los  ángulos  qu© 
liazcenk.foii  rcd:os,por  el  fegundofundame* 
toXíi  el  lado  a  efe  propufiere  mayor  que  a  b» 
también  fe  íigue  que  la  linea  m  k.  es  perpendi- 
mht  fobre  b  c  porque  tanto  excederá  el  qua- 
drado de  ,b  m.al  quadrado  de  c  m.quato  el  qua 
dradodeb  k.al  quadrado  de  c  k.  yfi  los  dos  ia« 
,  dos  a  b*y  a  c.  fe  propuficreti  yguales,  laslíncái 
f  ii*j  b  l.üim  Jgwaicsj  y  ícian  por  dacaufa  y- 


giiaks  ttn.y  h  m.  y  porq ue  las  lineas  b  k  y  c  h 
ion  yguales  a  b  l.yc  n.íeran  entre  íi  yguaks.  Y 
porque  el  lado  m  k,cs  commum  alos  dos  trian- 
gulós  b  fe  m.y  c  k  m. yguales  feran  los  dos  angii 
los  b  k  tn.y  ck  rn.  por  la  8  propofi don  del  pri- 
mero libro  de  Euciides ,  y  lera  reíTro  cada  vno 
deilos.y  porque  el  quadriíatero  i  bk m,  es  par- 
tido en  dos  triágulos  por  la  línea  bm,y  los  an* 
gulos  de  vn  triangulo  valen  dos  reéios ,  fcrai 
luego  el  valor  délos  quatro  ángulos  del  quadrl 
latero  1  b  k  m.4  ángulos  rcdos,  y  porq  los  dos 
ángulos  que  fon  hechos  en  L  y  en  k.fon  rc¿roSs 
icrtara  luego  el  valor  délos  dos  1  b  k.y  1  m  kSet 
dos  redros,  Y  porque  también  los  dos  ángulos 
1  b  k.y  k  b  e,  ion  yguaks  a  dos  redos.por  la  i| 
propofjcion  del  primero  libro  de  EücIidcs,por 
b  k.caer  fobre  el  cncl  punto  b. yguales  feran  por 
tanto  los  dos  ángulos  1  b  k.y  i  m  k.alos  dos  1  b 
k.y  k  b  cuacaremos  dcllos  el  coniniun  angulOg 
Ib  k.y  quedaran  por  ramo  yguales  1  m  k.y  k  b 
c.  Y  porque  por  la  miima  arte,  por  la  qual  auc- 
mos  dcnióllrado  fcrel  ángulo  e  a  f. partido  por 
la  mitad,por  la  linea  a  d»  podremos  demólírar, 
que  la  linea  b  d.parte  al  ángulo  c  bg.por  la  mi- 
íad,  fera  por  tanto  el  ángulo  e  b  d.  la  miné  del 
ángulo  e  b  g  ,  Dempnftraremos  también  fcr  el 
ángulo  1  m  k.  partido  por  !a  mitad  por  la  lineü 
b m.porque  enel  triangulo  rcdangulo  bk  m.ct 
lado  oppofíto  al  ángulo  redo  es  b  m.  y  el  mif-^ 
mo  b  iTí.cs  oppofiío  a¡  ángulo  redto  1.  «n  el  tri» 
ángulo  b  i  m.Por  lo  qual  fos  dos  quadrados  de: 
b  k.y  k  m.  ktm  yguales  alosdos  quadradoi  de 
h  i.y  I  m,y  potquc  bk.y  b  Líoíi  Sinea?  yguaks¿ 
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los  fus  quadrados  fcran  yguaks.  y  reftarao  fot 
íanto  yguales  los  quadrados  de  k  m.  y  í m.  y  ías 
lineas  k  m.y  I  m.ferá  yguales*  For  efta  caufa  los 
tres  lados  del  triaíiguío hkm.  íeran  yguales  a 
los  rrcs  lados  del  triangulo  b  1  m.y  poria  Hpro 


pofícioii  del  primero  libro  de  Eucíides,  la  linea, 
b  OT. parre  al  ángulo  1  m  k.por  la  mirad.  Y  pGrc| 
auemos  demonstrado  fer  el  ángulo  k  b  e,  ygual 


al  ángulo  i  m  k.  y  íer  partido  por  la  mitad  por 
Ja  linea  b  d.yguaies  feran  por  tanro  los  dos  án- 
gulos e  b  d.y  1  m  b,  porque  fon  «nirades  de  dos 
ángulos  yguales.  Y  porque  los  ángulos  be  d.y 
b  i  m.ibn  redos/era  el  tercero  ángulo  del  triari 
guío  e  d  b.yguai  al  tercero  ángulo  delrriangu- 
lo  1  b  m.poria  proporción  ^s.del  primero  libro 
de  Euciides,y  communfentencia^Equiangulos 
feran  por  tanto  los  dos  triágülos  e  d  b.  y  1  b  m. 
y  los  fus  lados  feran  proporcionales  por  la  4, 
del  fextO.Que  ios  triángulos  a  de.y  a  m  1.  fean 
equiángulo s,es  mucho  mas  fácil  la  demoníl:ra- 
cíon,porquelos  dos  angulosa  e  d.y  a  1  m. foíi 
rcéíiosjyei  ángulo  c  a  d»  es^commun,  feran  por 
cfl-a  cauíg yguaíes  los  dos  q  quedarí,y  feran  lue- 
go equiángulos j  y  reman  los  lados  proporcio» 
nales  por  la  4  del  fcxto. 

Agora  ningún  trabajo  tememos  en  concluyr 
lo  que  de  principio  queriainos  dcmonllrar.Por 
que  en  los  triángulos  equiángulos,  y  de  lados 
proporcionales  1  bm  y e  d  bja proporción  que 
ay  déla  linca  a  d,  para  la  linea  c  b.  efa  áy  de  b  1. 
para  I  m.Por  lo  qual  tanto  fe  hará  multiplicado 
c  d,pnmcra  por  I  m,quarta,como  e  b.  íegünda^ 
l^or  bltSaceraoYf  or^ucviía  miíma  cuantidad 
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comparada  con  dos  que  fon  ygualcs,tíene  vm 
iBÍfrna  propordon,cojiip  éftá  demonífedo  por 
Euclidesenel.5.  libro.  Luego  fid  quadrado  de 
la  linca  e  d.tuere  comparado  a  efos dos  produ- 
doSjla  inifma  proporcíojí  qiietienecon  el  vno, 
terna  con  e!oíro,y  aura  por  tanto  tal  propor- 
ción ddquádradp  de  e  d,  para  el  produ¿lo  átt 
d.  enl  m.  qual  ay  del  mirmo  quadrado  deed» 
para  ei  produdo  de  e  b.en  b  lY^porque  la¿)por- 
eion  del  quadrado  de  e  d ,  para  el  produéro  de 
£  d.en  i  ni,es  coiiio  déla  linea  cd.  para  la  \iñt3í  I 
m.  io  qual  efta  demoníírado  en  el fundamento 
primero^por  quanto  la  quantidad  multiplícate 
es  e  d.luego  áú  quadrado  de  e  d.para  el  produ- 
cto dce  b.en  b  L  fera  como  de  la  línea  e  d.  para 
la  linea  1  m.porq  las  proporciones  que  fon  ypua 
les  a  vna  tercera  proporcion,fon  yguaies  emtt 
íijcomo  Euclidesdemueftraencl.y.libro.  Y  por 
q  en  los  dos  triángulos  cquiangülos,y  de  lados 
propotcíonales  a  d  e,y  a  m  1,1a  proporción  que 
ay  de  a  e,  para  a  I,  eía  miíma  ay  de  e  d,para  l.m. 
luego  tal  proporción  aura  dea  c,  para  a  i.  qual 
ay  áe\  quadrado  de  e  d,  para  el  produjo  de  c 
h,  en  b  I  porq  íon  proporciones  yguaies  a  vna 
tercera. Y  porq  deftas  quatro  quantidades  pro- 
porcionales, lá  primera  es  a  c.  y  la  quarta  es  el 
produ¿ío  de  c  b,en  b  Líanto  fe  hará  luego  muí 
típiicando  a  c.ppr  c!  produélo  de  e  b.en  b  l.co- 
mo  multiplicando  el  quadrado  de c  d.por  a  1, 
Y  pues  queafíí  es,que  cftas  dos  quátidadcs  fon 
ygualcs.fJo  que  le  hasce  multiplicando  a  e.po£ 
c!  produilo  de  c  h.tn  b  L  y  lo  que  fe  harc  mul- 
fípiícaiado  cí^iadrado  de  c  dpor  al.por  santo 
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fi  ftíerm  ygualm ct€  multiplicadas  por  vñt  mlf* 
ma  quaatiddd,  la  qual  es  al.las^uantídadcs^ 
por  las  tales  mu kípiicacioíicsf  uereíiproduzi- 
das,rambíen  ftran  yguaics*  Y  feranlas  cjüaníi^ 
dades  prodttósdas,!o  que  fe  liazc  muitipíícao- 
do  a  e.porel  produíílo  de  c  h.enh  i.  yío  que  fe 
Iii2ier€  irmíciplicado  por  a  Ly  loqfe  haze  rhul- 
típlicando  c!  quadraao  de  e  d.por  a  1.  y  el  pro* 
duelo  por  a  l.Y  porque  tanro  monta  multipli- 
car ciquadrado  de  c  d.por  a  l.y  d|)du¿lc>  mul- 
tiplicar otra  vez  por  al.  como snultiplícar  el 
quadrado  de  t  d.  por  el  quadrado  de  a  i.  por  el 
tercero  fundametítOa  ygualfera  luego  láquaii- 
fidad  qüefehízicremultiplicando  el  quadrado 
de  cd.  por  el  quadrado  dea  L  ala  quaiitidad  q 
fe hígijere  muitíplicando  a  c»por el  produño  de 
c  b.  £11  b  1.  y  lo  4  f<É  hiziere  multiplicado  por  al, 
y  porque  también  confta  por  el  tercero  funda- 
juenro  q  tanto  hazc  multiplicar  a  e,  por  el  pro- 
ducto de  e  b.  en  b  1.  como  rnultiplicar  b  l,por  el 
produíS^o  de  a  e.en  e  b.  y  como  multiplicar  c  ba 
por  el  produ¿?o  de  a  cen  b  L  y  que  tamo  fe  ha^ 
rá  acabadas  las  multiplicaciones  deíVas  tres'quá- 
.tidadesa  e.  c  b.  b  Lmultípücado  defpues  elpof-» 
trero  produdío  por  la  quarta,que  es  a  l,coíno  íi 
híziefemos  las  multiplicaciones  comentando 
de  qualquier  de  las  quatro  .  Siguefc  por  tanto, 
que  tanto  haremos  multiplicando  el  quadrado 
dce  d.femidiametro  del  circulo  por  el  quadra- 
do de  la  linea  al,  la  qual  es  ygual  a  la  mirad  dt 
los  lados  del  triangulo  abe.  como  multiplicar 
las  diíferecias  déla  mitad  délos  lados  fobrecadaí 
voo  dt  los  lados^  comism  síabu  k  vm  dellas 
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f  orqual^yicr  délas  otras  dos^  ye!  jiduélo  por 
la tercera ,  y  eík  jsrodué^o  por  la  micad  de  los 
UáúSjóíí  preuerdédo  la  orden  quificrcmosco- 
.  mengar  déla  mitad  délos  Íados,muit¡plicandoIa 
por  quálquier  deias  tres  differencias,  y  £Í  pro- 
4üd:o  por  otra,y  eftc  producto  por  la  poftrcra, 
3:^  porque  lo  q  íe  haz  emuitiplicádo  el  quadra- 
do  del  l"emi4ií|í«etro  del  circulo  dcfcripto  end 
triangulo  a  b  c^  por  el  quadrado  de  k  mitad  dt 
fm  ladoSjtsí  yguai  al  quadr^do  déla  área  del  mif 
uib  trllgulo,  fiendo  myltiplicada  por  ñ  mifma, 
como  aginia  auemos  demonílrado  acabados  los 
fundameíiS:os,ygualfera  luego  al  qiiadrado  que 
•fe  haze  mulríplicando  la  área  del  triangulo  por 
fí  f]niriiia,io  qiieíe  hiziere  uiultiplicldo  las  tres 
di|erend4S,vna  por  otra,  y  clproduc?:oporla 
.©tríi,  y  §ñ§  poftrero  |)disdo  por  la  mitad  délos 
tres  lados,  o  lleüándo  otra  orden  en  elias  muí- 
ííplíeaeiooes.  Y  por  tanto  concluimos, queto-  _ 
mando  la  mitad  délos  tres  lados  del  triangulo, 
y  notando  las  diíferencias  de  que  excede  a.los 
|ados,y  multiplicando  cftasquatro  qultidades 
vna  por  otra,  y  el  produ6lo  por  otra,  y  cfte  Tc- 
gundo  produá:o  por  la  poftrera,la  raiz  quadra- 
da  délo  que  finalmente;  por  las  tales  mukipli- 
«lacíoncs  le  hizicrc,fera  la  área  del  triangulo^co- 
mo  h  Regí?  dezia,  Y  podremos  en  eñas  multi- 
plicaciones licuar  la  orden  que  nos  pluguiere, 
y  porq  fonquatro  quaiitidadcs  podremos  mu! 
íiplicarías  dosdellas  vna  por  otra,  y  multipli- 
caremos también  las  otras  dos ,  vna  por  otra ^ 
y  defpucs  multiplicar  vn  prQduáo  por  d  otro» 
j  hürán  io  miÍBiOfi 
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V  íabe  c|ue  ü  de  rres  ¿juantidádes  qualcfqiuicr 
dos  delias  juntas  fueren  mayores  que  la  tercera, 
la  mitad  déla  sfima  de  todas  tres  iera  mayor  que 
cadavfia  ddas  3  quantídades,y  las  j,  difícrencias 
déla  mitad  fobre  las  |  quantidades  hará  vm  su- 
ma.  yguai  a  la  mitad  debs  milmas  j  qiiáíidadcs» 
Y  es  tño  V£rdad,no  tan  íolamente  en  ios  lados 
del  trian^ulosjcomo  ya  fue  dcinoníírado , mas 
en  todas  las  quantidades  vniueríalmcnte. 

La  primera  parte  demonftraremos  arfi,:  Vna 
délas  quantidades  íca  la  linca  a  b.  la  otra  fea  c  d. 
y  la  tercera  fea  c  f.  y  qualefquicr  dos  deñas  tres 
fea  juntas  mayores  que  laqrcfta  délas  treSjy  fea 
,g  h,la  mirad  de  todas  rres^Digo^que  mayor  fe» 
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f  a  g  h,qMC  a  b.y  q  c  d,  y  que  c  f.  cadavna  deftas 
fres  por  fi.Porquc  ñ  nos  dixcren  que  alguna  de^ 
lias  es  yguai  a  g  h.  prouaremos  fer  impoffibk. 
Porque  lea  efa  tai  la  linca  e  f.  y  ícra  luego  e  f.  ía 
mitad  de  todas  tres,  y  las  otras  a  b.  c  d»  juntas 
fera  la  otra  mítadXucgo  efas  dos  a  b*  c  d.  jun- 
tas no  fon  mayores  q  la  tercera,  la  qual  es  e  f,  y 
eñú  es  cotrario  de  lo  q  pofmios*  Y  el  mifmo  im* 
poiíibk  fe  figiicfi  nos  dixerco  que  c  f.cs  mayor 
que  g  h..  Porque  fi  €S  'mayor,  fera  luego  mas  q 
la  miud  dclas  tncs^  y  las  do?  que  quedan  a  b.  y 
c  d,  fera  menos  que  ¡a  otra  mitad  délas  trcs,y  no 
ferán  luego  a  b*  y  c  d*;unías  mayores  que  e  f.y 
f  ^o  cssonírario  de  lo  "que  auiamos  i^mño^v-et^ 
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¿üácra.  es  por  tanto  ía  primera  parte .  La  otra 
parte  dcmonftrarcmos  afñ;  Demonftrado  aue- 
mos  que  g  h,es  mayor  que  cada  vna  délas  tres, 
íuplanfe  los  defed:os,Ios  quales  fean  b  i,á  i.f  m. 
luego  cada  vna  deílas  tres  a  i.  <:  1.  e  m.  fera  yguai 
a  g  h.  y  todas  tres  juntas  feraíi  el  triplo  de  gh. 
y  por  que  a  b,  c  d.  e  f.  todas  tres  juntas  fon  el 
duplo  de  g  h.  porque  es  g  h,  yguai  a  k  mitad 
dellas ,  facando  por  tanto  el  duplo  del  triplo, 
redara  d  fimpio ,  el  qual  es  b  i.  a  1.  f  m.  y  ibis 
las  tres  differencias  juntas.Fguales  feran  luego 
las  tres  diííerencias  juntas  a  ia  linea  g  h.iaqual 
es  la  mitad,  de  las  tres  quantidadcs  que  fueron 
propueftas.  Verdadera  es  luego  la  fegunda  par- 
te de  la  conclufion ,  que  íi  de  tres  quantidadcs 
qualefquier  dos  dellas  fueren  mayores  q  la  ter- 
cera, la  mirad  de  todas  tres  fera  yguai  alas  tres 
differencias  déla  mitad  íbbre  ellas. 

Y  en  la  mifma  figura  fe  podra  demonfl:rar,que 
fi  b  i,  d  1.  f  in.  todas  tres  juntas  fueren  yguales 
a  g  h.  y  cadavna  deftas ai.  cL  e  m, fuere yguaí 
a  g  h.Digo  que  délas  otras  tres  a  b,  c  d*  e  f  qua- 
lefquier dos  /untas  feran  mayores  que  la  terce*^ 
ra.  Porque  íi  dixercn  que  a  b,es  yguai  a  las  dos 
jfuntas  cd.Q  f,pues  a  b.  c  d.  e  f.juntas  fon  el  du- 
plo de  g  h.fera  luego  a  b.la  mitad,y  fera  por  tan 
ío  yguai  a  g  h*  y  por  lo  configuiente,  fera  yguai 
a  la  quantidad  a  i.la  parte  al  todo,que  es  impof- 
fible.Y  íi  dixeren  que  a  b.  es  mayor  que  las  dos, 
figuefe  que  es  mayor  q  a  í.q  es  otro  impoffible» 
'58^  Si  la  área  del  triangu leí  fuete  conofcida,v 
la  suma  de  los  tres  lados  fuere  conofcida,cadii 
vna  de  los  lados  fera  por  E  conofcido.Exem-' 
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pío:  Sea  d  triangulo  a  b  c.  de  lados  ígnotos,f5e- 
ro  la  suma  deUos,íeanora,]at|ual  po'npair.csfer 
12,  y  la  arca  fea  6.  y  queremos  por  efrai  cofas  c¡. 
nos  dan  i'abidas  conofcer  qinito  ka  cadavno  de 
los  lados.  Y  e(lo  podremos  alcancar  por  ia  do- 
¿rrina  átl  cafo  97.  Porque  pues  que  h  área  es  d, 
fcra  ei  fu'quadrado  ^6,  y  fiiox  3  (5  íl'endo  parri- 
doü  por  ia  mif.id  délos  lados, la qi¡al  es  6.  vcrnan' 
otros  (>.y  eftos^feranlo  que  fe  ¡■a:?^  multipli- 
cando las  tres  dífterencias  de  los  lacios  a  el  nu*- 
mero  é.quees  la  mitad  déla  sfuma  dclíos- Y  por- 
que ks  tres  djfíerencias  juntas  hazen  tanto  co* 
mo  la  mitad  de  los  lados,  ficra  luego  néceíTario 
partir  eflos  íí.que fon  j.is  tres  diferencias  en  ta« 
Íes  tres  partes,  que  fundo  vna  dellas  multipli-* 
cada  por  otra,y  el  produíto  por  la  pofírera,ha' 
gan  6.  porque  efas  tres  partes,frran  las  tres  díf^ 
ferencias.  Y  cncñe  cafo  para  mus  faciiidiid  por- 
iiemos  la  vnídad  fer  vna  p^rtc,  por  la  qual  lo  q 
fe  multiplica  ny  crece,nyíncngurí,y  feran  Juego 
las  otras  dos  juntas  ei  numero  5.  Parrireiros 
pues  5  en  tales  dos  partes  q  inuUí'piícando  vna 
por  otra  haga  6,  y  eño  fe  hará  por  fu  Regla  que 
eftaenelCap.delo^  medios  proporcionaies,y  fe 
ra  la  vna  2.  y  la  otv^  ^,y  aífi  es  que  2  por  j.hazeri 
ójyeftos  típoriapoítrcrapart^jíaquales  vno, 
harán  los  miímos  G.  Multiplicando  pues  tilos 
jpáuáos  perla  mirad  dclos  lados  c¡  eneftecafo 
íábienes  ^,h¿remos  ^6-y  tanto  fera  el  quadra- 
do  déla  areíjluego  la  f,rea  fera  6,'Y  para  íabcr- 
nios  quato  fea  cadavno  dclos  lados, porq  eílo 
es  lo  que  queremos  conofcer/acaremos  de  6,ci 
es  la  iniíad  dcIo§  lados,efás  difTcrcricías  i.  2. 5. 
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y  quedaran  5^^  4^7  J.por 
«<  ia  quantidad  de  los  la- 
do s,y  manifiefto  cs,4y  y 
4  y  3,hazen  ii.Y  fera  por 
eíía  cuenta  ci  dicho  niá* 
guio  redaguio^por  quá 
ío  el  quadrado  del  ma- 
yor lado  es  ygual  al  qua 
drado  de  3.  y  ai  quadra- 
do de4.aiiibos  juntos. 
Y  porque  el  n  umero  6,  puede  fer  partido  va- 
riamente  en  tres  partes,Iasq nales  fiendo  miil- 
tiplicadas  vna  por  otra  ,  y  ci  produfto  por  la 
otra,  hagan  6,  no  es  luego  proprio  a  eíle  foio 
írianguio  re¿láguio  tener  6  de  areajy  n  de  am- 
bitOjporque  efto  fe  puede  hallar  ett  otros  trian- 
guloSjde  otras  efpecies.  Éxemplo  ;  Affi  como 
pufimos  la  vnidad  por  vna  parte  de  ó ,  y  las  o- 
íras  fueron  halladas  2  y  ^.y  fuero  los  lados  con- 
ftítuidos  5  y  4  y  j.  Pornemos  agora  U, por 
vna  parte  de  6.  y  porque  la  primcrj  parte  fien^ 
•do  multiplicada  por  la  fegunda,y  el  producT:o 
por  la  íercera^que  ponemos  fer  i  |,hazé  6.  par- 
tiremos por  tanto  eñe  vltimo  produ£lo  6,  por 
I  ¿ ,  y  vcrnan  4.  y  tanto  fera  el  produdo  de  la 
primera  parte  por  la  fegüda,  partiremos  luego 
ios  4 1,  que  reítandeí),  en  tales  dos  partes,  que 
multiplicada  vna  por  otra,  hagan  6.  y  obrando 
por  fu  Rcg!a,haUaremos  que  vna  dellas  es  z{, 
iñ,  R.  I  \z.y  U  otra  es  ¿  ^.  p  r»  1  {«y  la  tercera  pu- 
limos fer  1 1»  Multiplicando  pues  %  1.  m,  r.i  ^,. 
por  2 1  p.  r".  i  \-e.  haremos  4,  y  eftos  4  por  1 1 , 
taran  5,  y  eítos  (J.  malnplicados  por  la  rnltad 
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í!eloslíídos,<3ueeneíl€caíb  es  también  6.liaraii 
26»cuyaraiz  í|04drada,la  qiial  es  <í.  feía  ia  are^. 
Los  lados  cQHofceremos  fáeando  de  <í  las  tres 
4í|í€rsndas,  Saarido  pue3  i  i  de  (^^rcftaran  4 1, 

por  ia  quáddad  de  vn 
íado.y  iacancio  de  <í,ía 
otra  diiíerécia  la  quaS 
csz|,  sn.R.  ly:^.  refta^ 
ran  3 1.  p  R,  I  f^.  y  fa- 
^       \  cando  la  tercera  díffc* 

renda  íaqual  es2  |,p 
R,  t  í-5, del  numero  6* 
rcílaFan  3  -^.  w.r.,  ¡  }^,  y 
C  tanto  fera  cl  tercero 
lado,  y  todos  tres  lados  fon  ¡2»  y  es  eíl:e  trian-, 
guio  oxygonio  iíoperimetro,  y  de  ygiial  capa* 
cidad  con  el  reñangülo*  Y  que  las  tres  qiiantí- 
dades  q  aucmos  íenalado  por  lados  defte  triaii- 
gulo  oxygonio  puedan  coftituírtriangulojCon» 
íVara  por  el  poílrero  notado  del  cafo  57.  porq 
|Jorel  fe  demonítrara  vníuerlalmente  q  obran- 
do por  la  manera  fobredioha,  qualefquier  dos 
quatidades  dcítas  Tiendo  junta&,feran  mayoi-es 
que  la  tercera. 

Y  porque  algunas  vezes  el  falfigrapbo  nos 
propone  por  pofííbks  cafos  q  fon  impolTibles, 
citado  bien  dodrinados  enol  modo  de  refoluey 
cíle  cafo  38,  luego  podremos  fer  defengañados. 
Exemplo  ;  Si  nos  propufieren  efte  cafo,que  vil 
triangulo  tiene  50  de  área,  y  que  la  suma  délos 
lados  es  18.  preguntándonos  quanto  fea  cada 
vno  de  los  lados  ♦  Refolucremos  efte  cafo  por 
€fta  aííc,pucs  la  arca  es  jq,  fera  luego  d  fu  qua- 
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^rado  poo.Eftos  900  fiendo  partidos  por  la  mi^ 
tad  ddos  ladoSjla  qiial  es  nweue^vemaííi  loo.y  ii 
el  cafo  es  poffiblejneceííarío  es  que  conforme  a 
la  dodrina  del  cafo  37  y  58.  mEtltiplicandoías 
tres  dilTeréncias  de  la  mitad  de  los  lados  a  ios 
tnifmos  lridos,f.la  primera  differeoda  por  la  fe- 
giinda^  y  el  produció  por  la  tercera,hagaii  100* 
porque  efte  íegundo  produílo  fjendo multipli- 
cado por  9, que  es  la  mitad  délos  lados  a  de  ha- 
zer  el  quadrado  déla  area,la  qual  área  pofieroíi 
fer2o,y  fu  quadrado  900.  Pero  impoffible  esq 
las  tres  difTcrencias  ínultiplicadas  por  el  fobré 
dicho  modo,hagail  loo.porque  no  pueden  ha- 
zer  número  tan  grande. Y  por  tanto  ímpolTiblé 
es  que  en  algún  triangulo  el  ámbito  fea  i^,y  la 
área  fea  30»  Que  las  tres  dííFerencias  fiendo  afií 
muitíplicadasjno  puedan  hazer  100.  y  q  es  mu- 
<:ho  lo  que  faltares  «íla  la  razón, Quefegun  aue- 
mos  demonftrado  las  tres  diiíerencias  délos  la* 
dos  a  la  mitad  de  los  lados,  fiendo  todas  ellas 
juntas, haizen  vna  suma  ygual  a  la  mitad  de  los 
tres  ladosj  pues  él  ámbito  todo  es  18.  iamitad 
de  los  lados,  fera  9,  y  las  tres  dííferencias  déla 
mitad  délos  lados,en  las  qúales  exccdealos  la- 
dos^tarnbíen  fera  9*  Y  afíí  como  quando  para- 
mos quálquier  número  en  dos  partes  yguales 
q  fon  las  mirades,y  lo  partimos  en  partes  defi- 
guales, mas  es  lo  que  fe  haze  ftiuItípUcandolas 
jpartes  yj>üáIeS,el  qual  produjo  es  el  quadrado 
déla  mitad  defe  número,que  lo  que  fe  haze  por 
Í'R  multíph'cacio  debs  partes  defiguales^el  qual 
l^roduño  es  vti  re<rrangüIo,affí  también  quan^ 
ii-o  partimos  vn  nmuero  en  tres  partes  ygúales, 
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y  eili  tres  defiguale sarnas  €S  lo  q  fe  haze  rauítí- 
pjicádo  las  parres  yguales,pnmera  por  fcgíida^ 
y  el  jpdudo  por  la  tercera,  haziédo  poreftasdos 
TOMltiplicaciones  el  cubó  déla  primera  parte,  ^ 
lo  q  fe  liaze,muItiplicando  las  tres  partes  den" 
guales,prinnera  por  fegünda.yel  producfl©  por 
la  tercera,qué  es  vn  cuerpo  reíTcangulo.  F  por<| 
partiendo  ios  9  en  trespartesyguakSjy  hazien- 
do  las  tales  muIripHcacíones,no  hazeinos  mas 
que  27,  que  es  el  cubo  de  5 ,  y  fiendo  ¡as  partes 
de  9  defigualesj no  podran  hazer  27.  mucho  es 
luego  lo  que  falta  para  100.  y  por  eíía  razón  cr*} 
el  cafo  impofJjble.  Pero  1Í  nos  áixtñen  q  ía  sfi- 
íiia  délos  tres  lados  es  iS,y  que  la  área  es  í,  rcf- 
ponderiamos  que  el  cafo  es  poffible.  Porque  el 
quadrado  de  6^cs  3<5.eíi:os  36  partidos  por  %que 
es  la  mitad  de  ios  lados, vienen  4.  y  porque  la 
suma  délas  tres  dífíerencias,tanibicn  es  g.kic- 
go  íi  el  cafo  es  porrible,ncceflarío  es  q  9  fe  pueda 
partir  en  tales  5  partes,quemulriplícada  la  pri- 
mera parte  por  la  reguncia,y  el  produjo  por  ía 
tercera, hagan  4,  y  es  efto  muy  fácil  de  hazer. 
Porque  podiendo  fe  partir  9  en  3  partes  varias^ 
las  q.ualesfiendo  mulp'plicadas  por  el  modo  fo« 
bredichOjhagan  4,para  mayor  facilidad  facare- 
mos  la  vnidad  délos  9,  porque  eftapor  multi- 
.  plícacion  no  hazc  crecer  ny  mengu?r,y  queda- 
líin  8.  eííos  8  partiremos  por  fu  Regla  en  ralc¿ 
,dos  parteSj.que  la  vna  multiplicada  por  la  otra, 
híigan  4,  y  íera  vn.i  deüas  4.111. r.íz. y  la  otra  4. 
p„R.(2.las  qu^ksfiendo  multiplicadas  vna  por 
otra^harü  4,  y  eftos  4-  multiplicados  por  ía  vní- 
4ad,que tomamos  por  tercera  paríe,haran  los 
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jsiífmos  4.  y  eños  4,  por  9,  liazen  56.  cuya  raíz 
q  es  6.r«ra  ia  area,y  ios  l-idos  hallaremos  faddo 
de  p  ias  difFírécÍAS.Porq  de  (j  facando  i,qut'da- 
ran  cí,que  fcra  vn  lado,y  facando  4,;/í,R.i2.dep, 
<^trcdaraíií  ^.p^i^jz.  que  fera  otro  lado^y  Tacando 
.4,|>.R.í2.de9.cji)edaran  5-,ra.:i.  is.  por  «I  tercero 
ladü,y  toda  la  suma  es  jS.aÜi  como  fe  propufo» 
Yíi  nos  dixcreíijf^  la  arca  es  u,taín bien  halla- 
remos d  cafo  fer  poffibie ,  porcjue  el  quadrado 
fera  i44,Iosqualcs  partidos  porlos9,quefon]a 
mitad  délos  lados,  vienen  í6.  poffs^lees  pues 
partir  p  en  tales  t\t&  paríeSjC¡  liendo  muitipiíca- 
das  por  cl  modo  fobredicho,hagan  ló.  y  poder 
fea  partir  variamente,pcro  tomaremos  eftas  4.. 
4. y  i.para  hasermos  vn  triangulo  ifofcck-Sjaua 
que  no  fe  pida  q  lo  fea,  y  eílas  tres  partes  que* 
darán  por  las  tres  differenc!as,y  obrando  por  la 
do¿l:rina  del  cafo  37.  hallaremos  la  área  fer  12,  y 
feran  ios  tres  lado-s  5-,. y  ^.y  8Mos  qu ales  quedan 
facando  de  lo5  9  Us  diferencias  4. 4.  y  i.  F  lo 
ynifmo  fe  verifica  enel  triangulo  efcajeno,  porq 
tomaremos  2  por  vna  de  bs  tres  differencíasj  y 
pues  que  las  fres  dlífercncias  Eendo  multipli- 
cadas por  el  modo  fobred!cho,haTidc  hazer  16, 
partiremos  eírosKÍ  por  a.yvernan  S,agora  par- 
tiremos los 7  que  quedanjCn  cales  dos  parres, i| 
vna  multiplicada  por  otra,  hagan  8.  y  feran 3 1 
iñ:R.  4 1.  y  ;|.  p.R.  4I ,  feran  luego  eftas  partea 
las  dos  diíTerencias^y  íl  numero  2  ferá  latcrce^ 
ra  diftcrencia.  Multiplicandoptiejí^'l.  lü.  r.  4^ 
por  3^-.  p,  R.  4:|,  haremos  fj,y  eílos  8muÍDÍpH^ 
cados  por  j,haran  16. y  efios  i6  por9,haran  144^ 
íPuya  raizjla  qual  es  u,fcra  la  afea,y  Icraa  los  la^ 
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dos  lo  que  queda,  facando  deslastres  partes, 
Xfera  el  vn  lado  7,  y  el  otro  fera  s  |.p.R.  4 1.  y 
feracl  tercero  5  |,«i.R.4.|.y  todo  el  ámbito  es  18. 
y  porque  efte  taltriangulo  efcaleno,y  el  ifolce- 
les  que  tiene  por  lados  5. y  5-.  y  §♦  fon  ifoper!- 
SBCtros  y  de  ygual cap  acidad,  no  es  luego  vní- 
uerlalmente  cí  ifofceks  mas  capaz  que  el  efca- 
lena  de  ygual  ámbito,  aun  que  en  algunos  ca* 
fos  es  mayOr,como  fi  el  ifofcelestuuieíe  por  la- 
dos 7.  y  7.  y  to.y  elefcaieno  6.y  S.yío.feraraas 
capas  el ifoiceks,porque  tienen  la  bafc  común, 
Bas  fera  rísenor  que  el  efcaleno  dey^y  g.yí?* 
39.  üi  la  suma  délos  tres  lados  del  triangulo 
reáangulo  fuere  eonofcida,  y  la  areá  taniDico 
fucreconofcida,  podremos  por  otra  Regla  mas 
facííconofcer  cadavno  délos  lados.  Porq  mul- 
tiplicaremos por  fi  mifma  la  sííma  délos  tres  la- 
cios,y  deia  mitad  del  produdo  facáremos  el  dii 
^  pío  de  la  área  del  trian- 
gulo, yio^  reítare  par- 
tiremos por  la  sííma  de 
los  lados,  porq  el  quo- 
ciente  fera  el  lado,q  es 
oppofito  al  ángulo  re- 
fío,  el  qual  lado  facáre- 
mos de  la  suma  de  los 
tres  lados,  y  quedara  la 
suma  de  los  otros  dos 
lados,  y  por  el  modo  del  cafo  19,  fera  cadayno 
por  fi  conofcido,  Exemplo;  tSea  la  suma  délos 
tres  lados  del  triangulo  re¿langulo  a  b  c.iz.y  la 
arcaíeaó»  Aíultiplicaremos  los  t2  porfí,y  hare- 
mos 144.  y  déla  mitad,  la  qiíal  es  72,  facáremos 
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i2,^iie  fon  el  duplo  déla  área,y  quedaran  éo,í os 
guales  partiremos  por  la  suma  de  los  lados  la 
qiial  €su,y  fera  el  quodente5.y  tamoferacl 
lado  a  c.  el  quai  efta  oppofito  al  afigulo  reflo, 
Y  íerá  luego  iot  otros  dos  lados  7,quc  quedan 
de  12.  y  obrando  como  encl  cafó  >j).  hallaremos 
que  el  vno  es  4.  y  el  otro  es  I . 

D  emonjhdáon  defia  B^gU, 

LA  demonftracion  defta  Regla  fcra  muy  fá- 
cil, hecha  la  conftrucion  como  fe  deue  ha- 
ser.  Porque  fea  A  B  Cel  triangulo  redangulo 
cuya  arca  es  conofcida,y  la  suma  de  fus  tres  la- 
dos conofcida ,  y  eftendlendo  el  lado  B  C  ♦  por 
entrambas  las  partes,  porfiemos  G  D,  ygualal 
lado  A  C.  y  B  E.ygual  al  lado  A  B.  De  fuerte,^ 
!a  linea  E  D,fera  yguai  alos  tres  lados  del  íriaíi 
guio  A  B  C.  y  licuaremos  linea  recia  de  E,para 
Á.y  porque  pufimos  B  E.  ygual  a  A  B*fera  por 
ella  caufa  ifofceJes  el  triangulo  re¿í:anguÍo  A  B 

E .  y  fera  luego  la  mitad  de  vn  rc¿i:o  el  ángulo 
AE  B.yeftendercmos  la  linca  E  A,para  la  parte 
del  punto  A.  y  licuaremos  defde  el  punto  D,li- 
iiea  refta  ^  haga  ángulo  refto  con  la  línea  E  D, 
en  efe  punto  D.  el  encuentro  dcBas  dos  líncaf 
fe  llame  F.  y  fera  por  tanto  ífofceles  el  triangu- 
lo reftangulo  D  F  E:y  licuaremos  del  punto  C»' 
linea  reda,  que  haga  en  efe  punto  C*  ángulos 
redos  con  la  linca  D  E»y  licuaremos  del  punto" 

F.  linca  equidiftante  a  la  linea  D  E,  y  el  encuen- 
íro  defta^  dos  lineas  fe  llame  G,y  el  encuentra 
de  G  G.  con  E  F.  fe  llame  K.  y  del  punto  A  lie- 
liaremos  linea  equídi^ante  a  la  linea  ED.  cuyo 
«ncucntro  con  G  G .  fe  llame  Z.  Y  porque  el 
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íriangii!© 
DF'E.es 
reñangu- 
¡Ojy  el  án- 
gulo q  fe 
íiazecnE 
es  medio 
redojíera 
|50f  tanto 
otro  me- 
dro reno 
ci  ángulo 
E  F  b.  y 
"¿  feran  por 
eílacaufa 

yguales los  dos  lados  D  F,  y  DE.  y  el  mifmo 
triangulo  D  F  E.  fera  la  mitaid  del  quadrado  c¡ 
fe  hizkre  fobre  la  linea  D  E.  y  perla  mifma  ra- 
zón el  triangulo  A  B  E.  fcra  la  mitad  del  qua- 
drado  de  A  B,,  y  porq  enel  paralelíográmo  B  Z. 
ci  ángulo  B  A  E,es  reüo,  y  el  ángulo  B  A  E,  es 
la  mitad  de  vn  r.e¿2:o  :  íera  luego  el  ángulo  Z  A 
K,otra  mitad  de  ángulo  redro.  Y  por  eíla  caufa 
Ifofccles  el  triangulo  rcfíanguio  A  Z  K.  y  fera 
la  mitad  del  quadrado  de  A  Z.  o  B  C.y  fiorque 
ci  ángulo  A  K  Z,  es  medio  rcélo,  también  íera 
medio  redo  ci  coiitrapueílo  FK  G.  y  porque 
eí  ángulo  eri  Q.  es  rcélo/era  luego  medio  refto 
d angula  G  F  K,  del  triangulo  rcíítangulo  F  Q 
K.ei  qual  triangulo  fera  por  eü  caula  ifofceles, 
y  fcra  la  mitad  del  quadrado  de  la  linea  F  G,  y 
j)orque  F  G*  y  D  C.  ion  yguales  encl  paralello- 
gramo  D  Gf,  y  lalinca  D  C.  fuepucíía  ygiial  a  la 
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linea  A  G^yguales  feran  por  tatito  las  dos  lincas 
FG. yA  C.  y  porcfue ei triangulo  FG-K.  csla: 
mitad  del  «^iiadradó  dcSG,  también  fera  ía  mi- 
tad del  quadrado  de  A  G.  y  pótqh  mitad  del 
quadrado  de  A  C.es  yguaíala  mitad  del  cua- 
drado de  A  B>  la  quai  ese]  triangulo  A  B  E.  y  a 
la  mitad  del  quadrado  de  B  C.o  A  2^.  la  qua!  es 
cl triangulo  AK Z .entrambos los  triángulos 
juntoSjpor  la  propoíicion  47,del  primero  libro, 
de  Eüclides  y  cómun  fentencia,  ygual  fera  lue- 
go el  triangulo  F  G  K.a  ios  dos  triángulos  jun- 
tos A  KZ.y  A  B  E.  y  defto  quedara  manínefta 
la  linea  A  C.  Porque  el  quadrado  déla  línea  DE 
es  conofcido,  porque  la  linea  D  E,  sñma  de  los 
tres  lados  es  conoÍcída,y  fera  luego  conofcido 
el  triangulo  D  E  F*  por^  es  ia  mitad  defe  qua- 
dradojfacaremos  pues  deñe  triangulo  el  rcctaíi 
guio  B  Z.el  qual  es  noto,porque  es  duplo  déla 
arca  del  triangulo  ABC.  la  qual  pufimos  nota,, 
y  lo  que  reíia  lera  noto,y  es  lo  que  refta  el  qua- 
drilatero  D  C  K  F.con  los  dos  triángulos  ABE 
y  A  K  Z.y  porq  eftos  dos  triángulos  fon  ygua- 
les  al  folo  triangulo  F  G  !<►  como  ya  fue  dernó- 
ñrado,  noto  fera  por  tanto  el  dicho  quadriíatc 
ro Juntamente  con  ei  triangulo  F  G  K.  Y  por^ 
defte  Quadrilatero  y  triangulo  coniza  el  rectán- 
gulo L)  C  G  F.  noto  fera  por  tanto  efte  redan- 
guio .  De  fuerte  q  facando  déla  mitad  del  qua- 
drado déla  linea  D  E.süma  délos  3  íadosja  qual 
mitad  es  el  triangulo  D  E  F.  el  duplo  déla  arca 
del  triangulo  A  B  C.lo  que  refta  es  el  redrangu- 
lo  D  C  G  R  el  qual  queda  noto ,  Y  porque  cl  fu 
kdo  D  F,  es  notOj  por  fer  y.giiú  a  la  suma  délos 
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tres  lados  ddtriangulo  A  B  Cv  e!  otro  fu  lacíó 
fefa  notOjpar tiendo  el  dicho  redangulo  perla 
suma  délos  dichos  tres  lados.  Parríremos  pues 
la  quantidad  del  redangiilo,  por  la  qtiantidad 
del  lado  D  F.y  el  qüociente  fera  la  cjuáticíad  del 
lado  D  C.elqiialporimosyguaiallado  AG.del 
triangulo  ABC.  Sacando  por  tan  tola  qúanti'^ 
dad  de  A  C.  déla  síjma  délos  tres  ]ados,qucda- 
ra  nota  la  suma  de  los  dos  lados  A  B.  y  í3  C.  y 
cadavno  deilos  fera  conofcido  obrando  enel  re- 
íírangulo  B  Z. conforme  al  cafo  ip.  porq  el  re- 
ctángulo B  Z,es  duplo  del  triangulo  A  B  Cxii^ 
ya  área  es  nota» 

Pero  mas  facíímentí  obraremos  por  ía  cofaj 
demonftrando  primeramente ^  que  íí  multipli- 
caremos la  suma  de  los  tres  lados  de  qualquier 
triangulo  por  el  diámetro  del  círculo  que  en  el 
fe  deferí ue,h aremos  vnaarea  quadrupla  del  mif- 
jiio  triangulo.  Y  es  efto  muy  clarOjporque  enel 
cafo.^y.auemos  demQnftrado,que  multiplican- 
do la  mitad  délos  tres  lados  por  el  femidiame- 
ír(3,hasemos.la  área  del  triangulo;  luego  ñ  mui 
tipíicaremos  la  suma  délos  tres  lados  por  ej  fe- 
midiametro,haremos  el  duplo  déla  área  del  tri- 
ángulo^  y  multiplicando  la  suma  delos^  tres  la- 
dos por  todo  el  diámetro ,  haremos  el  quadru- 
iplo  aela  arca  del  triangulo.  ítem,  demonílrare- 
¡BOS  en  k  figura  del  cafo  j  7,  que  ü  el  ángulo  b 
SI  Cjfucrc  rc¿ko^d  cxceflb  délos  dos  lados  á  b.  y 
ái  c  en  que  ambos  juntos  e-xccdcn  al  lado  b  efe- 
raygualal  diámetro  del  circulo.Porque  enel  ca 
ib  37,  demonftramos  que  b  Cj  es  ygual  a  b  g.  y 
lífi,esy§ual  a  c  g.  por  lo  qualías  doslineas'a  c^ 
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ja  f.feran  el  exceíío  de  los  dos  lados  a  b,y  a  c. 
íbbre  be .  Y  ally  mífmo  deinonftramos,  que  las 
lineas  a  e^y  a  f.íon  yguales,!as  quales  agora  de- 
monftraremos  que  fon  yguaks  al  diámetro  del 
circulo/i  el  ángulo  b  a  CjfucrerecTro.Porque.los 
dos  ángulos  eii  e^y  en  f.del  quadrilatero  a  é  d  r, 
fon  rca:os,y  d  angiiío  e  a  f^ppncmos  redo:  lu- 
ego el  quarto  ángulo  e  d  f,fera  recí:o,porque  to 
dos  4,fon  yguaks  a  4  r ecSosj  ferá  por  eíU  C4U- 
fa  los  lados  oppofiíos  equidiíiantes,y  todos  4. 
yguales  entre  fi^  y  feranlos  dos  femidiametros 
yguales  a  las  lincas  a  e,y  a  fJas  quaíes  fon  ú  ex- 
celTo  délos  dos  lados  a  b,y  a  c.fobre  b  c.Sea  pu- 
es el  triangulo  a  b  c,re£í:angulo,en  el  qual  el  án- 
gulo b  a  c^íú  re¿í:o,y  la  suma  délos  lados  fea  12. 
y  k  área  fea  6. y  queremos  conofcer  cadavno  de 
ios  lados  por  íí.Pornemos  el  diámetro  del  círcu 
lo  fer  1  co.y  multiplicando  i  co.por  12.  que  es  la 
Suma  délos  lados, haremos  \i  co.ycfto  fera  qua 
druplo  déla  área  del  triágulo,  y  fera  luego  la  a- 
rca  del  triangulo  5  co.y  porque  pufimos  la  área 
fer  ó.yguales  feran  luego  3  co.al  numero  í.Far* 
tiremos  6,por  3. y  vernán  2,por  valor  déla  co- 
fa, y  porque  las  dos  lineas  a  e,y  a  f,  fon  yguales 
al  diámetro;  fera  luego  2,el  valor  délas  dos  li- 
ncas a  e,y  a  f.y  porque  a  b,y  a  c.exceden  ala  linea 
b  c,en  a  e,y  a  f.facando  las  por  tanto  de  a  b,y  a  c 
las  que  quedan  que  fon  b  e,y  c  f.  feran  yguales 
ala  linea  b  c.  Y  porquca  c,  y  af.  valen  2.  íiguefe 
por  tanto  que  b  e,y  c  f* valdrán  5.y  que.b  c,fera 
otros  s-.y  feran  luego  a  b,y  b  c.7.  porque  todos 
los  tres  lados  fon  ii ,  Siendo  pues  conofcida  la 
área  del  triangulo^tcíiágulo  a  b  c.y  ía  suma  de 
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los  dos  lados  a  bjy  a  c,conofdda,  cadaviio  por 
fifera  conofcfdo,como  cncl  cafo  ip.Deftadoftrí 
na  fe figuCj  q  fiei  ángulo  b  a  c.fuere  agudo,fera 
«I  dicho  exceíTo  mayor  que  ei  diámetro  del  cir- 
culo, y  íi  fuete  obtufó,  íera  menor*  Porque  ü  el 
ángulo  bac,  es  agudo,  menor  feta  luego  «^  me- 
dio redo  el  ángulo  e  a  d.y  fera  luego  niayor  que 
la  juitad  de yn  refto  el  ángulo  a  de,  y  porque 
a  mayor  ángulo  c#a  oppoííro  mayor  JadOjma- 
yor  fera  luego  a  e.quc  de*y  mayores  feran  a  e.y 
a  f.  que  fon  el  exeeíTo,  q  los  dos  femidiametros 
d  e,y  d  fíPero  fi  el  ángulo  b a  c,fueie  obrufo,ma 
yoir  fera  el  ángulo  e  a  d,, que  medio  re¿iO:  y  fera 
por  tanto  menor  q  medio  redo  el  ángulo  á  d  e. 
y  fera  íupgo  a  e.ijienor  que  d  c,y  fetan  menores 
que  dos  femidiametros, las  dos  líneas  a  c,y  a  f . 
fnntaSjlas  qualesfon  el  éxccíTo  de  ab.  y  a  c.fo- 
brc  el  lado  bc.y  déla  deinonflracion  deJa  Regla 
por  la  qual  obramos  fm  Algebra  fe  colige,  que 
ííéí  duplo  déla  área  del  trianguló  reélangulo^ 
nos  proponen, no  fe  pudiere  facar  de  la  mitad 
del  quadrado  déla  suma  délos  lados ,  el  cafo  es 
jmpoflibic.  Y  aun  que  fe  pueda  facar,no  por  efo 
afiírmaremos  que  el  cafo  es  poífible,  harta  que 
la  obra  fea  hecha  conforme  al  cafo  ly. poniendo 
la  suma  délos  dos  lados  del  triangulo  reftangu 
lojpor  ia  suma  délos  dos  lados  que  ^omprehen 
den  el  ángulo  redo  del  quadranguló,y  ponien- 
do eí  duplo  déla  área  del  triangulo ,  por  la  arca 
¿d  qiiaurangiiio.Porque  encl  cafo  i^.obramos 
por  la  tcrdera  ddíis  compueftaSjy  en  ella  fe  dcf- 
ciibred  impoffíb]e,q'jando  el  numero  no  fepu- 
dierc  facar  áá  quadrado  dcia  uiitad  de  Jas  co- 
fas 
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fas ,  piieílo  que  fe  pudieíe  fíícar  de  la  mluá  del 
quadrado  déla  suma  délos  tres  lados  del  írian- 
guio.ExeniplotSi  nos  propufiefen  vn  criaogu- 
ío  recranguió  c¡ue  tiene  de  arca  5.  y  nos  áizzi\ 
que  la  suoia  délos  lados  es  lo.prcgumandonos 
quanto  fea  cadavno  délos  lados  poF  í\.  Y  cño 
parecerá  poífibie  antes  de  fe  hascr  la  cuenta , 
por  que  affi  como  ay  triangulo  rcflangulo  que 
tiene  6.ác  area,y  tz.de  iados^pare^e  que  no  fera 
impqffiblc  auer  lo  de  %.  de  área,  y  10.  de  lados. 
Pero  ía  cuenta  obrando  por  Algebra  defcubre 
feriirjpofíible,cl  qualimpofííble  la  Regla  q  aue 
mos  demonñrado  no  puede  manifeíí'ar ,  Porq 
la  dicha  Regla  prcfupone  la  pofííbilidad  del  tal 
triangulo,y  fi  lo  ay,podra  defcubrír  quanta  fea 
Ja  linea  q  fe  oppone  al  ángulo  refto  del  tal  tri- 
anguíoyy  no  puede  mas hazer,y  en  elio  fe  veja 
cxcellencia  délas  Reglas  de  Algebra.  Síguanios 
pues  el  excmplo  distiendo  affi ;  La  suma  de  los 
lados  ío«muiriplicada  por  fi,haze  ioo.de  la  mi- 
tad que  es  50.  facaremos  el  duplo  déla  ^area  el 
qual  es  10, y  quedaran  40.  Eftos  4o.parí'jremos 
por  la  suma  de  los  lados,  y  vcrnan  4.  y  tanto 
terna  el  lado  oppofito  al  ángulo  redro  del  taí 
triangulo,  fi  es  poffible  auerlo.  Sacaremos  por 
tanto  cftos  4,  déla  suma  délos  lados, y  referan 
6.  por  la  quantidad  de  los  dos  lados  que  com- 
prehenden  al  ángulo  recio.Y  agora  para  defcu 
brir  quanto  fea  cada  vno  deftos  dos  lados  por 
fi,obraremos  conforme  al  cafo  i^.diziendoaffu 
Es  vn  quadrahgulo  encl  qual  todos  los  ángu- 
los fon  re£los,y  tiene  de  atea  ío.y  los  dos  lados 
que  hazen  el  ángulo  reCto^fon  íí.y  queremos  fa- 

bes 
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l5er,quanto  fea  cadavno  denos  dos  lacios  por  fu 
JTcfta  es  la  pofícion,  porque  |>ues  el  triangulo 
vale  5.y  es  la miíad^es  ncccíTario  ^  el  cuadran- 
guio  tenga  io, de  área.  PornemoíS  el  vno  de  los 
dos  lados  fcr  i  co.fcra  luego  cío rro  <?,m.i  gq.  y 
por  que  multiplicando  ios  dos  lados ^  vno  por 
otrojliazemos  la  arca  del  tal  quadrangulo,rauí-. 
tiplicaremos  por  tanto  t  co.por  (í.m.i  co,  y  jha- 
reraos  é  co.w*i  ce.queferan  yguales  a  lo.porq 
tanta  puíímos  fer  lá  área*  Yguaiando, hallare- 
mos que  6  co.foíi  yguales  a  i  ce.p.  lo.  que  es  la 
tercera  délas  compueftas.Y  la  obra  fera  efta.'La 
mitad  del  numero  délas  colas  es  5. que  multipli 
cades  por  ííjhazen  9,  y  porque  agora  auíamos 
de  facar  deftos  9.el  numero  que  eíla  en  compa- 
íila  del  cenfo,  y  no  puede  fer,  porque  10,  no  fe . 
pueden  facar  de  ^.figuefe  que  eí  cafo  era  impoíl 
ííble .  Porque  como  auemos  dicho,  ü  el  cafo  es 
poffible,esneceííario,queel  numero  que  eíla  en 
compañía  del  cenfb ,  no  fea  mayor  que  el  qua- 
drado  déla  mirad  del  numero  délas  cofas.  Por 
lo  qual  concluimos  fer  impofñble  auer  triangu- 
la re6tangulo  q  tenga  10  de  lados,y  5  de  área, 
puefiro  que  la  Regla  loadmítiefe  para  inquirir  la 
quantidad  del  lado  oppofito  al  ángulo  reo^o. 

Y  deuemos  de  notar,queen  los  quefítos  que 
nos  proponen  para  refoluer,quáto  lo  que  fe  da 
es  mas  íímple,  tanto  mas  fácilmente  podemos 
lialiar  lo  q  bufcamos.Como  fi  nosdixeíTen  affi; 
Tenemos  vn  triangulo ,  cuyo  ámbito  o  sfima 
áeíos.^.lados  es  ta.y  queremos  faber,quato  fea 
cadavno  délos  lados,  es  efto  muy  fácil  de  hal- 
kfíForque  no  ay  mas  para hazer^que  partirlos 
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12.  cií  tales  j.  partes,  que  qualefqtííer  dos  deílas? 
/unraSjíVaíi  mas  que  ia  rercerá,porqiíe  no  fe  pu- 
ede coníh'tuir  trianguló  de  oxra  manera,  porq 
demonftrado  es  porEuciides,que  en  el  trigagu-. 
lo  quaieiquier  doB  iados;untos/on  mayores^ 
el  tercero .  y  es  efto  muy  fácil  de  hallar ,  Pero 
quando  nos  proponen  notos  los. 5.  lados  del 
triangulo ,y  queremos  raber,quantafeala  ííx  a- 
rea,ya  efto  es  mas  difíidl  V  íi  nos  propufiéfeií, 
que ü  area,r]  pí3ganios  por  0Xémplo,es  8.y  que 
digamos  quantó  í era  cadav no  dclos  lados^rS- 
bicneíh)  es  fácil  Pero  íi  nos  proponen  vntrí- 
angulo.cuya  área  es  nota,y  la  Sfima  dejos  lados 
nota,  para  inquirir  quanto  fea  cadavnÓ  dellos 
lados,ya  efto  es  mas  difíici!.  Yfinos  proponen 
3a  área  nota,y  la  suma  dellos  lados  nora,coíno . 
enel  cafo  ^K.Pero  ánaden,qiie  el  triangulo  es  re- 
ángulo  ,  como  en  efte  cafo  .?9.  efto  ya  es  irías 
difíicil.De  íucríe,que  quanto  el  cafo  es  raasíim 
ple,tanto  es  mas  fácil. 

40.  ^i  la  área  del  triangulo  equilátero  fuere 
couoÍcida,rcra  el  lado  conofcido,  y  la  perpen-- 
dicular  también  feraf  co- 
no fcida.La  arca  del  trian 
guio  equilátero  a  be,  fea 
60.  y  paraconofcermos 
el  lado  y  la  pcrpendícuT' 
lar,  porncínos  la  rpjtad 
del  ladola  quales  bd,fec 
I  co .  y  fefa  luego  cliadó 
a  b.2  cOiy  el  quadrado  de 
fj  d.feraf  ce.y  clquadrado  de  a  b.fera  4ce.ypof 
5  cl  cuadrado  dea  b.  vale  tanto  como  los qua* 

I  dra- 
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«irados  de  b  d.y  déla  perpendicular  a  d,  juntoi 
en  vnasutus, focaremos  por  fanto  elvn  cénfo 
délos  4  ccnfos,y  quedaran  5  cenfos  porel  íjua- 
drado  de  la  perpendicular  a  d  .  y  íera  la  miíma 
jperpmdieular  rai?  de  5  ccnlbs ,  que  tatito  vale 
^omo  dezír,¿¡  es  cofas  rais;de3.  como  au<?mos 
demonftrado  ciicl  capitulo  déla  yguaiacion.  Y 
porque  la  linc^  b  d,es  Vna  cofa^y  ía  arca  del  tri- 
angulo a  b  c,cs  ló  que  fe  haze  multiplicado  a  d, 
por  b  d .  Multiplicaremos  por  tanto  i  co  .  por 
cofas  rai;2:;,de  3. y  haremos  ccfos  raiz  de  j.y  efiro 
íera  el  valor  dcla  area.Y  porque  puftmos  la  arca 
fer  60,  yguales  feran  luego  éo,  a  cenfos  raiz  de 
|.que  es  íímplc  conjugación.  Partiremos  <ío.por 
ii.3.y  verna  en  la  partición  R..1200.  y  elto  fera  el 
valor  del  ccnfo  :y  fcra  luego  la  cofa  RR.noo.  y 
el  duplo  deftojcl  qual  es  RR.i^acjo.  fera  lo  q  vale 
cl  lado  entero  del  triangulo.  V  porque  hallamos 
conforme  ala  poficion  que  la  perpendicular  era 
cofas  R. 5.  multiplicaremos  el  valor  déla  cofa,eí 
<|ual  es  R  R.1200.  por  r,*;.  y  harán  r  r.ioHoo.  y 
€ñe  fera  el  valor  déla  perpendicular.  La  prueua 
íera,  que  multiplicando  r  r.joSoo.  que  vale  a  d. 
porR  R.noo.q  valcb  d.harcmos  r  r.i29í>oooo» 
y  tile  fera  el  valor  dcla  area.Y  es  afíi,porquc  áo^ 
es  R  R.i25?6óooo.Otro  cxéplo:  iíca  laareaR.245» 
y  queremos  faber,el  lado  del  tai  triangulo  equi 
latero  y  la  perpendicular,  y  obrando  por  el  mif- 
mo  modo,  ferán  cenfos  raiz  de  tres  yguaics  a 
íi,245.Parííremos  raiz  de  24,5  por  raiz  de  fresj 
verna  en  h  particiS  r  Ji.y  tanto  valdrá  ticen- 
fo.  y  fcra  luego  ci  ccnfo  9.  y  la  cofa  3 .  y  fcra  por 
l^to  b  d  3.  y  el  lado  6,y  a  d  figrg  R.x/.y  la  prue- 
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na  afíí  lo  dizci  porque  multiplicando  R.a; 7.  pór 
Inflaremos  jL.243, que  puíi«sos  feria  arca» 

4!.  Sí  eiiei  triangulo  equilátero  la  perpcndí- 
¿uiar  fuere  conofcida^la  arca  fera  conófdd%y  el 
lado  conofcído»  Seaenel  mifmo  triagulé  cqui^ 
íarero  ¡a  perpendicular  <í.y  para  conoícermos  el 
lado,y  ia  area,pornemos  como  de  antes  b  d.fcr 
I  co.  y  fera  por  tanto  a  d,  R.5  ce.  como  ene!  cafo 
pallado.  Y  porque  pufimos  que  la  mifma  a  <í.es 
é.Faríiremo$  eftos  (íjporR.j.  y  vernaR.a,  por 
valor  déla  coía,porqueesconjugaci6  íimpledc 
6yguaks  a  cofas  r,|.  y  ferá  pOr  tanto  él  lado  el 
duplo.  r.R.48.y  ia  área  fera  lo  que  fe  hizicre  muí 
tiplicando  R.ia.por  6. que  hazen  11.451. 

42.  Si  cnel  triangulo  la  proporción  dclds  la- 
dos fuere  fabidajy  la  perpendicular  fuere  cono 
fdda,cadavno  délos  lados  fera  conofcido.  Ex- 
emplo  í  Ene!  triangulo  a  b  cía  pcrpédicukr  a  d* 
fea  4  |.y  los  ^  lados  fean  ignotos:pero  ia  propot 
ció  q  cntrecllos  ay  fea  nota,dc  a  b,para  a  ccomo 
dc2i,para  45. y  de  ac,parab  ccomo  de  45,para 
éo,Para  faberíquáto  es  cadavno  délos  lados,por 
ncmosqabjCs  21  co.y  ac«45co.ybc,6bco.Yín 
quirircmos  quanta  fea  la  perpédicular  en  eltai 
quantidades  que  fon  cofas,  por  la  dodtrina  del 
cafo  33.  y  iiallarcmos  que  es  12  co.y  \  de  vna  co* 
fa,y  obraremos  por  la  Regla  de  tres,á{fi:Sí  fien- 
do  ia  perpendicular  í2|,cs  el  lado  a  bj2i.  ficndo 
la  mífma  perpendicular  4|.quanto  fera  a  b.y  es 
efcufado  declarar  cofas ,  porque  baila  dezir  el 
numero  dellas,porque  todo  es  vna  cucnta,y  vi- 
ene lo  mifmo, multiplicaremos  y  partiremos,y 
vcrmn  ^-pos  diado  a  b.y  fera  a  c,ij.y  b  c,2o. 
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45,  Silaarca  del  tri- 
angulo fuerc-fabida,y 
la  proporción  que  los 
lados  enere  íi  tienen, 
fuere  fabida,  faber  fea 
\'  la  verdadera  í|uanti- 
^  dad  de  ios  lados  .  En 
el  mífmo  triangulo  a  b  c,  feacomo  en  la  pafa- 
da  de  a  b  j  para  a  c .  como  de  zi ,  para  45  ♦  y  de 
a  c,para  b  ccomo  de45,para6o.y  la  área  fea  41. 
Y  quereriios  faber  la  verdadera  quantídad  de 
los  lados»Primerarneíire  en  cfta  proporción  de 
los  lados  buícarejnos  la  quantidad  déla  pcrpen 
dicular  a  d,  la  qual  liallareraos  feriz^*  tórne- 
nlos luego  cadavna  vñidad  íeri  co.  y  fera  por 
tanto  la  perpendicular  í2  co.  |,  y  la  mitad  de  la 
linea  b  c.íera  50  co-y  multiplicando í2CO«  j,  pos* 
30 coÍ3arcmoS37S  ce.los  quaks  feran  yguales  a 
42,que  es  conjugación  (imple.  Partiremos  pues 
4i,por37S.y  venían  ■yf|,por  valor  del  ceníb,  y 
íeraiuególa  cofa  R.  ;^f.  La  qual  multiplicada 
poraikjiara  R.49.1a  qual  es /.y  tanto  lera  el  lado 
ab.  y  por  eíla  arte  hallaremos  los  otros  lados. 
Mas'baíia  vn  lolo  lado  fer  conolcido,  y  la  pro- 
porción que  riene  alos  otros  ladqs  ícr  conof- 
cida,  para  los  podermos  conoíccr  porla  Regla 
de  tres. 

4.^.  Sí  la  proporción  de  dos  lados  defiguale» 
del  triangulo  fuere  conofcida,y  las  partes  deh 
baíc  adonde  cae  la  perpendicular  fueren  conoí- 
cidas,  feran  ¡os  dos  lados  conofcidos,  y  fera  la 
perpendicular  conofcida  y  la  arca.  Tenga  el  tri- 
siogulo  a  b  c.dps  kdós  á^ñgu^h$^los  quajcsica 

ab. 
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a  b.y  a  c,  y  fra  la  proporción  delíoS  tomíáá\ 
y  las  partes  déla  bafe  b  d.y  d cías  quaks  la  per- 
pendicuíaraparta,fean  conofcidas.  Digo,  q  ios 
lados, y  la  perpendicular  feran  conofddos,y  tá* 
bien  hu-TCdí.  Porque  pongamos  que  b  c,  fea  l  f, 
coniiiene  afaber  b  d,8  f  .y  d  c,ó  |.y  la  propoídoii 
de  a  b,  para  a  c.fea  como  de  28,  para  26.  Pornc- 
mos  por  tanto  a  b.íer  2R  co.y  fera  luego  a  c,  16», 
co.y  íera  el  quadrado  dt  a  bj784  ce.y  eiquadra- 
do  de  a  c,  67ÍÍ  ce.  Sacaremos  dei  quadrado  de 
a  b.el  quadrado  de  b  d.ei  qual  es  70  jf^y  queda* 
ra  el  quadrado  de  a  d.75?4.  ce.iñ .70  jf.  ítem,  faca- 
remos  dd  quadrado  de  a  c*  el  quadrado  de  d  c*. 
y  quedaran  67o'  cc.;/;.4i  i|,  y  ello  fera  otra  vez  e| 
quadrado  déla  perpendicular  a  á.  Siendo  pues 
yguales  784  ce.jM.7o.§|.y  676  cc»m.45  ||.yguala- 
remos,  y  quedaran  por  íin  déla  yguaiacion  ¡oS 
ce.  yguaies  al  numero  27. Partiremos  por  taot® 
27.por  los  108. y  vcrnan  ^Ip  que  es  ¿,  y  efte  fer^ 
el. valor  del  cenío,  cuya  raiz,la.qual  es  |,  fera  el 
valor  déla  cofa .  Y  porque  pufimos  ei  lado  a  b^ 
fer  28  co.y  a  c^i6  co.lVra  luego  a  b,í4.y  a  Cjij.líi 
perpendicular  fera  conoícida,  facando  del  qua- 
drado de  i4,ei  quadrado  de  8  f.porquc  lo  q  que- 
dare/cra  el  quadrado  déla  perpendicular. 

45-,  ¿íi  la  suma  délos  dos  lados  del  íriangulo 
fuere  conofci'daj  y  las  partC'S  dela.bafe,  que  por 
la  perpendicular  fe  aparran, fueren  conoícidaSj 
cadavno  de  los  lados  fera  por  fi  conoicido,  y  la 
area^yla  pcrpcndícular.Seacnel  mifmo  triaagu 
lo  a  b  c.ia  suma  délos  dos  lados  a  b,  y  a  c.  27.  y 
fea  bd  S  fy  d  c,6  \.  para  que  conofcamos  cada 
vno  délos  lados  poxíijpQrncmos  el  lado  a  b,íe£ 

1  ii;  I  co,^ 
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s  co.y  fcrsrpor  tanto  a  c.  27.  m,  i  co.  facaremos 
c|e  í  ce^quadrado  de  a  b.70  If ,  quadrado  de  b  d, 
y  qucdarat  cc.w.70  jf-y  efto  fera  el  quadrado  de 
la  perpendicular  a  d.iít'm,íacaremos  45  ijjqua- 
drsido  de  d  c,del  quadrado  de  a  cel  qtial  es  729» 
f  4  ce.w.54  co.  y  quedaran  étSs  5}.p.i  ce.wi.54  co^ 
y  cfto lera  también  el  quadrado  déla  perpendi- 
cular a  d.Ygualcs  feran  por  tanto  i  cc.m  70 1|, 
y  <5855fp.i  cc.wí.54Co.FgtiaIemos  dando  a  am- 
bas las  quantidades  70  j^.y  las  5-4  co.y  Tacando 
dcfpücs  f  ce,y  por  ñn  déla  ygualacion,  quedara 
ygualcs  54  co .  y  el  numero  756,  que  es  conju- 
gación fimple.  Partiremos  756,  por  54.  y  fera  el 
quociente  I4.y  efte  fcra  el  valor  de  vna  cofa,  y 
f  anío  lera  el  lado  a  b.  y  porq  la  suma  délos  dos 
lados  era  i7.fcra  luego  el  lado  acjtj.  h  pcrpcn- 
díc«lar,y  la  área,  fabercmos  por  el  modo  acu-« 
ílumbrado» 

Por  otro  modo  podremos  fin  Álgebra  cono- 
ícer  quanto  fea  cadavno  délos  lados.  De  g  y,fa- 
cando  6  -^.quedaran  i  |.y  eño  multiplicado  por 
la  bafe,  que  es  1 5.  haze  27.  eftos  zy  partiremos 
por  la  suma  délos  Iados,quc  en  eñt  cafo  tambic 
es  27.  y  verna  i.  y  cílc  i,  ícra  el  cxccíTo  del  lado 
mayor  fobreel  menor.Sacando  pues  efte  i,dcla 
sñmn  dclos  Iados,la  qual  es  27,qucdaran  26.CU-  . 
ya  miíad,que  es  13 , fera  el  lado  nienor,y  ¡^.có  u 
queíoniA^Scvsi  clíado  mayor.  Lademonfíracio 
defta  Regla  hallaras  en  la  propoficíon,i4.  del  fe- 
:^undo  libro  delos^iangulos  de  íuan  de  Mon- 
íercgio,cnticde  la^cn.Masla  caufa  porq  obro 
por  Algebra  quafi  ficmpre,  es  que  efte  tratado 
es  hecho  para  que  encl  iepríidiquenlasKeglas 
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cíe  Algebra  en  los  calos  de  Geometría,  t  tam- 
bién porque  quien  obra  por  Algebra  vaeiifeíi- 
díendo  la  razón  déla  obra  que  haze,haftaia  y- 
gualacíon  fer  acabada.  Ffiendohecha,queda  ere 
aigena  délas  íbbredichas  có/uaacíones,las  quá 
les  tienen  fus  Reglas»  De  fuerte,que  quien  obra 
por  Algebra,va  hasiendo  dírcurfosdernonftra'- 
tiuos-Peró  el  queobra-por  otras  RcgíaSjCom© 
es  la  Regla  por  la  qualreibluemos  efte  cafo,45'« 
Cacada  del  dicho  libro  de  liian  de  Monteregio  , 
íio  erttendier.de  lucgoja  razón  de  la  obra  qVíi 
haziedojy  para  poner  la  razójaqualcs  difFcrcíl 
?e  en  díííerenfes  calos,  feria neceíTaripvfar  de 
muchas  y  varias  propoficiones  de  Euclídes,  JT 
cfto  fe  efcuía  con  las  reglas  de  Algebra,porque 
por  días  demonftramos  iodos  los  eafos,fina- 
iier  neceffidad  de  otras  propoliciones  de  Eudi- 
des;  porque  nos  baila  para  los  cafo5  de  Gcomc- 
tria,la  propoficio.n  47  de!  primero  deEucIideSj 
que  es  el  inuento  Píthagorico,con  algunos  fá- 
ciles documenros. 

Y  ft  toda  via  te  deleita  Regla  facll^  puefí-o  cj 
vayadefacopañada  de  demonílracion, poderla 
ernos  facar  dda  niifma  obra,por  ¡a  qual  por  Al- 
gebra praricaftios  eíie  caib^co  eíquadrado  déla 
suma  délos  dos  lados,  juntaremos  la  difFcren- 
cia  que  ay  entre  los  quadrados  de  las  partes  ác 
la  bafíí,  y  la  suma  que  hízieren,  partiremos  por 
el  duplo  déla  suma  cíelos  dos  lados,y  eíquoci- 
émt  (era.  el  lado  mayor,y  fera luego  lo  q  queda 
el  menor.Eícemplo;  Los  lados  fon  27.que  mul- 
tiplicados por  ri,hazen729.ía  parte  mayor  dcla 
bafc  es  8  f ,  cuyo  quadrado  es  70 1^ .  y  la  parte 
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mcnoi-  es  (y  {.cuyo  quadrado  es  45  l^AdL  difFeré^ 
da  deftos  dos  qiiadrados  es  37.  los  quaies  ;üii- 
íundo  con  yip.haremos/jó.iosquaies  parrire- 
¡ríos  por  54.. que  es  el  duplo  deJos  lados^y  vcr- 
nan  14. que  fera  el  lado  mayor,yiosi3,queque-- 
-d.in,lcran  ci  lado  menor.  Pero  obrando  por  efte 
ir5odo,y  encohricndo  el  artilicíOjno  íc  engendra 
íckn&A,y  por  eíh-i  cauía  aplaze  mas  eíla  arte  de 
•  Aigebr<i,la  qual  pueño  que  íea  pr;i£l:ica,van  pe- 
ro en  ell¿i  ías  opcracicncs  figuiendo  las  demó- 
ilradones.  De  jnanera,qije  quien  fabe  por  Algt- 
bra^üibe  Icientificarnente .  Príndpalnienteque 
veiTios  algunas  veses,no  poder  vngranMathe 
marico  reíbitier  vna  queflion  por  medios  Ge- 
ométricos, y  reíoluer  la  por  Algebra,  ñendo  la 
miíma  Algebra  Tacada  dcia  Georiictria,q  es  cofa 
de  admíració.  Y  tales  la  íigiiienre  qílíon^ia  q\ia! 
es  femejante  alari^del  fegfido  libro  de  los  trian 
gulos  ác  luán  de  Monrrrcgio,  el  qual  cofieífajqj 
no  la  pudo  refoluerpor  medios  Geométricos, 
q  era  fu  infticuto  en  aquel  libro,  iocorriofe  por 
cfa  cauía  a  efta  rubtilitfijiía  arre  de  Algebra. 

4<r.  Si  k  perpendicular  fuere  conoVcida,y  !a 
la  bafe  también  conofcida,v  U  proporcio  q  eti- 
írefi  tienen  los  áo$  lados  defe  triagulo  fuere  fa 
bidajlefaios  dos  lados  coriofcidos,y  las  parres» 
déla  bafe  adondp  cae  la  perpendicular.  Sea  etie! 
mifmo  triangulo  a  b  c.  la  bale  b  c.  2o,y  la  per-' 
pendicular  a  d,feji  5»  y  del  lado  a  b,pará diado 
a  c.fea  la  proporción  que  ha  del  numero  f.para 
la  raiz  del  mifmo  jr.o  déla  raiz  de.5,pafala  vni- 
dad, que  es  la  mifina  proporcion,porqucya  fa- 
beis  que  Cocía  raiz  es  media  proporcional  entre 
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■rfu  quadradoyla  vnidad.  Queriendo  pues  co- 
no leer  los  lados  y  las  parteS-cn  las  quales  cfta 
diuífa  la  bafe,  pornemos  de  parte  menor  fer  i 
co,  y  fera  luego  b  d.2o.m.i-co.  El  quadrado  de 
á  c.  fera  t  cegué  con  25 .q «adrado  de  a  d.haran 
iiintosí  ee,p.z5.yefíoferaygiiaíaiqi2adrado  de 
a  c,Y  porque  b  d,es2Pvw.i.eo.fera  el  fu  quadra- 
do  4oo.p.t.ce.>«.4o-co..  el  qual  con  2^.quadrado 
de  a  d.  harán  junrost  425  p.i.ce.iíj.40.co.  y  eilo 
fera  ygiial  al  quadrado  de  a  b.Yporqiie  la  pro* 
porción  de  a  b,para  a  c.  «s  como  de  a.j.para  1» 
fera  luego  la  proporcío  délos  qufadrados  coma 
de  5.para  1,0  como  de  zj-^pard  5.  Afü  que  de  425 
p.í.ce.w,4o.co. quadrado  de  a  b,  para  i.cc.p.xf* 
quadrado  de  a  c.  fera  como  de  f  para  í»  Y  por 
que  ficndo  quatro  quantidades  propordona- 
Jes,íanto  fe  liaze  raukípiicando  la  primera  por 
Ja  quarra,como  la  legunda  por  larercerajtanto 
fe  hará  luego  mulriplicando  ía  primcra,que  ei 
425.p.i.ce.m.4oxo.  porlavnídadq  cslaquar- 
ta,como  multiplicando  Ja  fegunda  que  es  txe^ 
|>.2j.  p0r5.que.es  la  tercera  .  La  primera  por  la 
q.uarta,ha2cn  los  mifmos  425.p.í.cc,m.40.co.  y 
la  fegunda  por  la  tercera,  házen  ^.cep.ns,  que 
fcran  yguaks.Ygualando  pues  425. p  i.ce.OT.40, 
co,con  5.ce.p,i55,quedará  ala  fin4,ce.p.4o,co* 
yguaies  a  500.  y  partiendo  rodo  por  el  numeré 
délos  ccníos,el  quaí  es  4.  tememos  finalmenra 
a.ce.p.io.co.ygualcs  avfquees  la  primera  délas 
c5pucftas,y  la  obra  fera  cfta  conforme  a  la  Re« 
gla.  El  numero  délas  cofas  es  io,la  mitad  es  s-^ 
multiplicada  poríi»haze25.ios  quales  juntando 
con  75, q  (js  el  numcroi haremos  100. y  déla  rait 
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de  íoOjía  cjual  es  ¡o/acarcmos  <;mit&d  delmmt 
ro  délas  coi as,y  quedaran  $  por  valor.dela  cofa, 
que  es  la  linea  d  c.y  fera  luego  b  d*i/.cuyo  cjua- 
drísdo  fera  225,ciquai  juntando  coíi^lquadrá- 
do  de  a  d,?]  es  25.haraít250,y  ía»to  fera  eiqua- 
drado  de  a b.Y porq elquactrado  de d  c.és  ;,f,y 
el  quadf ado  de  a  d  también  es  25.  el  quadrado 
de  a  c.  fera  50,  fera  luego  a  b,  r.j5o.  y  a  c.b.^o» 
que  guardan  la  i^roporcion  de  r,^^.  para  la  vni- , 
dadjO  de  s  para  fu  niifma  rai:^,  la  qual  propor- 
ción es  la  mitad  de  vna  quiníupla,que  ha  entre 
los  quadrados.  Y  quien  efto  aun  dubdare  obre 
por  Regla  de  §,  diziendo  affi ;  h  fiendo  a  cu  es 
ab.R.5^,  fiendo  pues  a  CR.fo.quefera  a  bí  muU 
tiplicando  R.5o.porft,5.  haremos  R.i^o.laqual 
patíida  por  nvienc  la  milma  Juan  de  Montere- ' 
gio  ygualandojvino  a  cenfo  y  nuruero  ygualcí 
acofas,porq  hizo  lapoficion  por  otro  modo, 
47.   ai  h  bafe  del  triangulo  fuere  cono ícids^ 
y  la  perpendicular  también  conofcida,y  la  suma 
de  ios  dos  lados  conorcídaj  cadavrto  porfi  fera 
conofcido .   ExcmplOjEnei  mifmo  triangulo 
abe.  la  bafe  b  c,fea5.y  la  perpendicular  a  d,fea 
af  y  los  dos  lados  a  b,y  a  c,  juntos,  fea  7.y  que- 
remos faber  quanco  es  cada  vno  por  fi.iuan  de 
Monteregio  halla  primero  por  muchos  difcur- 
fos  que  hajcCj  la  quantidad  del  ángulo  b,  y  del 
ángulo  cpor  noticia  délos  quales  angülos,y  dis 
í&  bafe  b  eviene  en  cotiofcimícntó  délos  lados. 
Mas  no  puede  efto  fcr  prccifd,porque  la  quan- 
tidad de  los  ángulos  no  fe  cosió fce  fia  ¡a  rabia 
de  arcos  y  cuerclas,las  quales  como  coníta  por 
el  primero  libro  del  ülmagefto,no  pueden  fer 
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€xa¿laSj  pofqpe  las  mas  deías  cuerdas  fon  ral- 
X^s  forcías,  y  íabidas  por  otras  raizes  fordas. 
Por  loqual  obrando  por  aqueimodo,ii0  halla* 
remos  ¡a  verdadera  quanridadde  cada  vnode 
los  dos  lados,pucfto  que  cadavno  deüos  fueííe 
numero.Y  por  tanto  masfac¡¡mctc,ymascicr« 
f  amenté  obraremos  por  Algebjá,dÍ2Ícndo  affu 
Porque  ia  perpendicular  es  conoícida,y  la  bafe 
conofcidajmuiriplicarcmos.2  f.que  es  la  serpeíi 
dicular^por  2  j,  que  es  la  mitad  déla  baíe,y  lia.i 
rari6,yeft<)  fera  la  área  del  tnangü!o,ny  ay  ne-»' 
ceffidad  de  fabér  pas^a  eftoyfila  perpendicular 
cae  dentro  del  triangulo,  o  ü  cae  de  dentro,  Y 
porq  también  efta  arca  fe  fabe, multiplicado  lat 
differencias  dcla  mitad  délos  lados  fobrelos  la-, 
dos.f.vna  porocrajy  el  produelo  por  la  otra,  y 
cfte  ¿)dudo  multiplicado  finalmente  por  la  mi* 
tad  délos  ladoSj  y  tomando  la  raíz  de  lo  que  fe 
produze,  conforme  a  ladoíSrina  del  cafo  37. 
Tomaremos  por  tanto  la  mitad  de  los  lados,ls 
quales  6.  y  notaremos  el  exceíTojquc  tiene  fo» 
bré ja  bafe,  el  qual  es  i.  porque  pufímos  la  bafe 
fcr  5.  y  pornemos  el  lado  a  b»  fer  i.  co.y  fera  lue- 
go el  excc0o  de  los  é.fobrc  í.  co,  feis  m.cc©*  y 
porq  fiendo  a  b.i.có*fera  a  c.7.w.i.co.facaremo$ 
cftos  yim.ixo.dc  6.y  la  diffcrencíaferaí«co,ffí.r¿ 
fera  luego  las  tres  difFerécia$  i,\é.m.hCo,\ucúé 
m.  i;  ■Multiplicaremos  pues  i.co.  m.i#  por  (¡.m 
i.éo,yhsrán,j,co.m,ucc*m,&,  efto  mukipiicadc» 
por  i.haraics  raifisio,y  niukipíicado  finalmente 
7.co,w.i.cc.m.€épor  ó.quc  es  la  mitad  delosla* 
dos,y  liaran  43.Co.m,<S.cc.m.^6.  cuya  raiz  vnl* 
iierfalfcra  feareaddtriangwIo.Y  porcia  mif- 
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ma  área  es  ójnulfiplicaremos  por  tarSto  la  rsiiz 
vníuerfaí  por  fí  mifma^y  también  €Í  numero  <í» 
por  fi  niifmo,y  liaran  42.co.ni.<5.ce.m.56.yguales 
a  56.  y  a  ia  fia  déla  ygualacion  quedaran  V'^o. 
yi^uales  a  6  ce. p./z.y  partiendo  eftas  quantida» 
des  por  el  numero  délos  ceíbSj,€Í  quai  es  íí.qiie- 
darari  7  co*ygnaIesa  íce.p  ix  Yobrando  pork 
ícrccra  de  las  coinptipilas,  haüaremos  el  valor 
d€Ía  cofa  fer  5. y  lera  por  cíla  caufa^.el lado  a  b. 
y  cl  lado  a  c.fera  4.  y  fabe  ci^rtoque  por  el  mo^ 
do  q  trae  luán  de  Moiiceregio,no  vernan  eftos 
Humeros  precifamente^    ^ 
4S.  Si laspartcs déla  bafe  de! írúngulo  diiií- 
fas.;por  ia'perpendicular  fueren  cono.fcidas,y  la 
diferencia  délos  dos  lados  fuercLConofcidajCa- 
davno  de  los  lados  fera  conofcido.  Exemplo  ; 
Enel  mlfítío  triangulo  abe.  ía  parre  mayor  de 
la  bafe  diuifa  por  h  perpendicular  a  d4ea  b  d.k 
qual  pongamos  fer.?.  y  la  parte  menor  d  c*  fea 
3?.y  el  lado  a  b,exceda  al  lado  a  c^en  2.  Podremos 
por  eftas  cofas  q  nos  dan  fabidas  conoccr,quá- 
xo  fea  cadav no  délos  lados.  Porque  porriemos 
ellado  menorelqual  es  ac.f«r  i  co,y  fera  luego, 
a  b.i  co.p,2.y  el  quadrado  de  a  cdcra  I  ce.del  qual 
facaremos  zs.quadrado  de  dc.y  quedara  1  ce* 
m.25. y  tanto  fera  el  quadrado  déla  perpcndicn 
lar.acl.y  porque  ti  quadrado  de  b  d.es  Sr.porne 
jmosen  vna  sfimaeftosgí.con  i  c^aíí'.zs,  qua- 
drado dea  d.yferaniuntos  I  ce.p.^íí.y  cÍTO  fera 
ygual  al  quadrado  de  a  b.y  porque  a  b.es  i  co.p.  - 
».  multiplicaremos  por  ñ  í  co.p. 2,  y  harán  1  ce» 
f  .4  co.p.  4,  que  también  feran  el  quadrado  de 
a  h,Yguúe§i  feran  por  amo  1  ce.p.5(5»y  .1  ce.p. 
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4Co.p,4„  yacabadalay-giulacíon quedaran fi- 
nalmenssyguales  4  co.a^z»  quees con/ugacioíi 
ími  pie.  Parrirem  os  pues  5X.por  4,  y  vernanij. 
por  valor  déla  coía;  fera  íuégo  a  cij.y  a  b.  que 
lo  excedeen  z/erai^. 

49.  Si  los  dos  lados  del  triangulo  fueren  co- 
lioíddos,yla  proporción  que  entrefi  tienen  las 
partes  de  la  bale  diuífas  por  la  perpendicular, 
fuere  tambieo  conofcida,fcra  la  bafé  conofcida, 
ylaperpsíidiciilarjylaarea.ExeíiipioiEncliuif- 
mo  ri'ianguio  a  b  dos  dos  lados  a  b.y  a  c.  ieaíi 
conoícidos  y  defiguales^porquefi  fueren  ygua^ 
leSjrambien  las  parres  déla  bafe  feran  ygualeSjy 
en  cal  cafo  fio  íe  podra  alcanzar  íioticia.'dek  ba- 
fe,porque  podra  fer  oiayor,y  menorjímauer  va 
riedad  en  los  lados  »  Sea  pues  a  b  ¡1$.  y  a  c,  i,». 
y  la  proporción  de  bd,  para  be. í'ca  como 
de^djpara  ao  .  Pornemos  por  tanto  de, fer 
30  co.  y  fera  luego  b  d,  56C0,  y  kcdremosáel 
quadrado  de  a  c.  el  qual  es  lóp*  el  quadrado  de 
d  c.  el  qual  es  400  ce. y  quedaran  169 .m. 400. ce. 
y  cito  lera  el  quadrado  de  la  perpendicular  a  d. 
con  eíle  quadrado  juníaremos  iz(j6  ce.que  es  ei 
quadrado  de  b  d.y  feramdp.f  ^96  ce.que  feran 
yguales  al  quadrado  de  a  b,el  qual  es  la^.y  aca- 
bando k  ygualacion^  tememos  K91Í  ce.  yguales  ' 
a  já.q'ue  es  fimple  conjugación  Partiremos  pu- 
es 5(í,por  89é.y  vernaag||,  que  es'^¿.y  eftc  ítra 
el  valor  del  eenfo,y  el  valordelacofa  íerafu 
raiZjla  qual  es  ;|;.y  porque  puñnios  b  d,fer  5^ coi. 
fera  por  efta  cuenta  5?.y  d  c,fcraso.qiiaríos  qiis 
valen  5.  la  área  fe  conoíccra  facando  de!é95qua- 
drado  de  a  Céir?  quadrado  4e  de,  y  qucdaraii 
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144. por  d quadrado  de  a  'ú.y  kxi  luego  12.  h 
perpcdíciilar  a  cl.y  ferala  arca;84.por.q,tantó  fe 
íiaze  multiplicando  i2,por  7.Ía  mitad  déla  baíe. 
■  50.  Sí  las  partes  dclabafe  deltriangulo  diui- 
fas  por  la  perpendicular  fueren  coiioícidas,  y  la 
jspordo  aclos  ladosjlos  quales  prefuponemos 
acfiguaieSjfuere  conofdda,cadavno  deios  lados 
fcra  conofddo,y  la  perpedicular  cor!ofdda,y  la 
urca.  Exemplo:Enel  mifmo  triagulo  a  b  c/ea  la 
perpedicular  a  d,y  laspartcs  delabafe  fean  b  d, 
p.y  d  c,5.y  la  propordo  de  a  b,para  a  Cjfea  como 
de  5O5  para  z6.  y  queremos  por  eftas  cofas  que 
foíifabldas  cono  leer  los  lados.y  la  perpendicui 
lar.Pornemos  a  bjfer  50  co,y  fera  luego  a  c,2(í, 
ensacaremos  35,quadrado  de  de.  del  quadra- 
d@  de  a  c.  ci  gual  es  «576  ce.  y  quedaran  67G  ce* 
m.i^.y  tanto  íerad  quadrado  de  a  d,con  el  qual 
juntaremos  Sí^quadrado  de  bd.y  haremos  676 
ce.p.í^.que  fera  el  valor  del  quadrado  de  a  b.y 
porq  a  bjCra^o  co.  fera  el  (u  quadrado  900  ce.y 
tememos  luego  poo  ce,yguaíes  a  676  ce,p.56.y 
acabando  dcygualarjquedaran  224  ce.  yguaics 
a  5^,quc  csfimple  coniugacion.Pardremospu* 
es  56,por  224.y  vernan  j|^.que  fon  |.y  efto  fera 
el  valor  delccnfo.Guya  raiis  la  qml  es  |,fcra  c! 
valor  déla  cofa.Y  porque  pufimos  fcr a  bijo  co. 
fera  luego  ij-.y  a  c,que  era  26  co.fera  q.  la  per» 
pcndicular  fe  fabera  por  el  modoacuííúbrado» 
51,  Sí  la  diífercnda  queay  enere  las  partes  de 
la  bafe  diuífa  por  la  perpendicular  fuere  cono- 
ícida,y  la  difFercncia  délos,  dos  ladosfuere  tá- 
hkn  conoícída,y  la  perpendicular,la  bafe,y  fus 
partes^y  los  lados :  fei:aií  coiioícidosa '  Eumplot ■ 
'   '  Eíl- 
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Ene!  triangulo  a  b  c, el 
cxceíTo  de  E  d,  fobre  d 
c^íe&4..y  el  cx-ceííodei 
ladoá  bjíobrc  acjfea  a, 
y  la  pcf  pendicuiar  a  dj 
feaí2.Digo,que  iaba- 
o,  fe  y  los  lados  feran  co- 

fíofcidos  por  tñe  modoiPorncmos  d  c,fer  i  co. 
y  ícra  luego  b  d,i  co.p.4.el  quadrado  de  d c,Í€ra 
I  cenfo,y  el  quadrado  de  a  d.fera  144.  y  lera  lu- 
ego el  quadrado  dea  C3ic.e.p.i44.y  porque  bdj 
es  j  co.p.4.fera  luego  el  fu  quadrado  1  ce.f, 8x0. 
p.i(5. y  porque  el  deia  perpendicular  a  á^es  144. 
lera  luego  el  quadrado  de  a  b,í  ccp.S  co.pjóo. 
y  íera  por  tanto  el  lado  a  c,raiz  vniuerlai  de  i, 
ce.p.í44.y  ^^  ^aclo  a  b,fera  r.v.i  ce.f .8  co.p.  ido. 
y  porq  el  lado  a  b,excede  al  lado  a  c,en  2.yguíi- 
les  feran  por  efta  caufa  ;i.p.R.v.tce.p.i44.yR.v» 
2  ce.  p.  ^co.pvióo.  y  ios  quadrados  deíiasdos 
guantidades  también  feran  yguales,  los  quales 
íoníce.p  í4g  p.R.v,i<í  cf.p.2j04,y  ice.p.  2co.f, 
i6o.5acaremos  de  cadavno  delios  í  ce,p,í48.  y 
quedara  deia  vna  parte  r.  va6  ce./,2jo4.y  que- 
daran delaoíra  parte  tS'  co.p.u.que  feran  ygua- 
les.MultipIicarcixios  cadavna  deftas  quantida- 
des  por  fi  mifma,y  los  produftos  también  ferá 
yguales.  £  64  €€.^.192  co;p.i44.  y  »6  ce.í.2504.  y 
acabada  la yguaiacion^quedaran  48  ce.p.  Í92C0. 
yguales  al  numero  2160.  Partiremos  pues  todo 
por  48¿q  es  el  numero  délos  cenfós,y  qucdaraíi 
i  ce.p.4  co.  yguales  a  4?,  que  es  la  primera  de 
las  compueíías.y  obrando  por  fu  Reglajhaila« 
remos  ti  valor  de  la  cQÍtffer  5,  y  tanto  fera  d  c«'; 

y  puf* 
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Y  porque  b  d,c?rcedc-á  el  c,c.n  4..ferapor  cHacii* 
enta  p.  y  porq  el  quadradó  de  a  c,cs  t  ce.p.¡44.. 
y  2  cenfo  vaÍ€  z^.fera  luego  el  quadrado  de  a  c 
ló^xuya.  Tmz,qm  es  i^/eraa  c.y  porque  a  b.ex- 
cede  ai  lado  a  c,  en  2.  íera  por  cíla  cuenta  15» 
Eñs  esk  propofícion  23.  dci  fegundo  libro  de 
los  triangiilos  de  luán  de  Monteregio ,  la  qual 
el  también  reluelue  por  Algebra,  y  con  menos 
obra.Pero  prefupone  otra  propor¡cion,q  fe  de 
mueñxa.  por  el  íégundo  libro  de  EucÜdcs.Y  por 
eftacaufa  para  mas  facilidad,  vfando  de  menos 
principioSjhize  la  poficion  por  otra  arre. . 

52.  Si  la  área  dd  triangülofuerefabida,ydos 
lados  fueren  conofcidoSjferá  el  tercero  lado  co 
nofcído.Exempio:£nel  miímo  triangulo  a  bc^ 
lea  el  lado,a  bj8.y  d  lado  a  Cjí>.y  la  área  24.y  que 
remos  faberjla.quaiitidad  de  b  cPorncmos  b  c^ 
fer  z  co.y  feran  luego  todos  5  lados  i^.p.z  co.  y 
la  ¡mitad  íevA  y>f.  i  co.  y  las  diffcrencias  que  ay 
entre  ia  mitad  ycada  vno  de  los  iadoSj  feran 7. 
W..I  co  y  co.p.uy  i  co»  m.  i.  Y  multiplicando  eíias 
4  quantidades  vna  por  otra,y  el  produdo  por 
la  tercera,  y  cfte  produdo  por  la  quarra,  liare- 
snos  $0  ce.m.í  ce.ce.m.49.y  laraiz  vniucrfaí  de« 
fto  fera  k  área  del  triangulo ,  como  ya  fue  de- 
monftrado  en  el  cafo  57.  Y  porque  pufimos  la 
íiiifma  área  fer  24.muIíiplicando  por  ranío  ¿4, 
por  íi,y  h  raÍK  vniuerfaí  por,  f!,íos  produfíos  fe 
ran  ygualeSjIos  quales  feran  $76.y  50  ce.  m.  1  ce» 
cc.w.49.ygua!aremos  reftaurando  lo  diminuto, 
y  ternemos  6z^.  p.r  ce.ce.  yguaíes  a  5-0  ce.  y  eíla 
con/ugacion  es  f^meiante  a  numero  y  cenfoy- 
giialcs  a  cofasyy  cófqríijÉ  a  fu  Regla,fewla  obra^ . 
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porque  quedan  los  cenfos  en  lugar  de  coh&  ^y 
el  cunío.  de  ceiiío,  en  lugar  de  cenfo  .  Diremos 
pues  aífuLa  mitad  de  5o,cs  Zj.losquaies  rauld- 
plicados  por  fí, basen  625-.  deftos  fÍ2í, Tacando 
el  nuniero,queda  csñra  de  numero,  cuya  rais  es 
íambicn  cifradla  cjuaijiinfando  con  los  25,  ofa- 
cinido,refuÍEan  los  mífaios  25. Y  fera  por  tanto 
«Ivaiordelceíilb  losmifmos  2). y  el  valor  de  la 
cofa  fera  ^.  y  porqucpufimos  b  c,  fer  2  co,  fera 
luego  b  cao.  Y  rabe,qiie  cjuando  la  mitad  de  los^ 
cenfos  Tiendo  por  íi  multíplícada,haz€  tanto  y- 
gualmenre.como  el  numero  queeftaen  compa 
ñí'a  del  cenfo  de  cefOjComo  en  efte  cafo;  los  dos 
lados  que  fe  dan  conofddos^cornprehenden  en 
el  triangulo  aní^ulo  recto  .  Peroquandoel  nu- 
mero fuere  menor, aur^  dos  reipueíias.confor- 
ma  a  la  tercera  deiis  compueíras .  Y  en  tal  cafa 
no  auiendo  mudanqa  en  la  área  ,  ny  en  los  dos 
lados,  podra  auer  dos  bafes,  porque  feran  dos 
triángulos,  y  la  menor  fera  oppofira  a  vn"an^ii 
lo  agudo,y  ¡a  mayor  fera  oppofita  avn  ángulo 
obrufo,r¿íito  mayor  que  el  ángulo  reíto.quati 
to  el  agudo  era  menor  q  redo  .  Y  acerca  defto 
fe  lea  lo  que  abaxo  efcriu[iinosenelcafo.(^4. 

55,  Si  los  ladoí;  del  triangulo  fueren  cono fci- 
dos  ,  el  femidia metro  del  circulo  en  eñe  trian-' 
guio  defcripto  tocante  los  fus  lados  fera  cono« 
ícido.Exemplo.'Sea  enel  triangulo  ab  c. cuy  os 
lados  fon  a  b.ij.y  b  c.í4,.y  ac.ij.defcripto  el  cir- 
culo d  e f.cuyo  centro  es  g.y  toca  los  lados  del 
triangulo  en  ios  puntos  c!.  y  e. y  f.  alos  quales 
puntos  fon  terminados  los  femidiameEros  g  d¿- 
ge,y  gf.Q^eremospues  faber,k  quamidád  deí 

m  fcmi- 
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femidiametrOjpor  no 
í ida  de  los  kdoi  deí 
tnáiíguIo.Yparaeíío 
3}'  düí.  modos  ,  porq 
poriiorícia  deio«>  la- 
dos del  rríangülOjCo 
nokeremos  ía  área  co 
forme^  a  la  doélrina ' 
del  cafo.  5 7.  y  porq  en 
el  raifmp  lugar  áewonñrumos^que  mulíipljca- 
do  el  femidiainetio  delcircuio  por  la  mitad  de 
los  lados,  el  produdo  es  la  área  del  triangulo^ 
partiremos  por  tanto  la  área  del  triangulo  por 
ia  mitad  déla  área ,  y  eiqíiodenre  fera  loque 
vale  el  fémidiametro.En  eftecaíb  porque  la  a- 
rea  es  hallada  S4^  parOreníOS  eftos  84  por  21* 
que  es  la  mitad  cíelos  lados,y  el  quocientejque 
es  45f£ra  el  valor  del  femidiametro  *  Por  otro 
modo  mas  púdremoíi  conofcerel  femídi^me- 
iro, porque  por  los  lados  conofceremos  la 
perpenjdicular  a  Je.  por  la  dodrinadel  cafo.jj.líi 
qiial  perpendicular  multiplicaremos  porlaba- 
fe,y  ei  produdo  partiremos  por  la  suma  de  los 
tres  lados,y  el  quociente  fera  el  valor  del  íeipi- 
diametro.La  demonflracionderta  regla  es,que 
los  tres  lados  del  trianguIo,que  fe  llaman  pri- 
mcra  quantidad/iendo  multiplicados  por  el  fe 
midiametro,  que  fellame  quarta,  hazen  el  du- 
plo déla  área  de]  triangulo  :  y  la  bafe  del  trian-^ 
gulo,qiJ£fea  fegunda  quantidad,  íiendo  muíri- 
plicadapor  la  perpendicular, que  fea  la  tercera,^ 
ia;^e  también  el  duplo  déla  área  del  trianguíoí 
tal  proporción  aura  luego  déla  príOTcragtJáfí'' 

ti- 
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tiádiá  para  !a  fegundaj,  como  de  la  rercerapara 
la  quaita .  Diremos  luego  por  Regla  de  tres,  íi 
los  5  lados, que  fon  42,005»  dan  de  bafe  í4.ei  ca> 
tlici:o,que  es  hallado  11.  quanto  nos  dará  por 
vaior  dd  femídiametroí  Multiplicando  y  par* 
tiendo  hallaremos  que  la  quarra  quantidad  es 
4.  y  tanto  fera  el  valor  del  iemidiametro. 

5-4.  %i  los  tres  lados  del  rriangulo  fueren  co- 
nofddoSjei  diámetro  del  circulo, enel  qual  ella 

defcriptOjfera  cono» 
fcido.Exemplo:El  la 
do  a  b.  At\  rríafigiilo 
a  b  c,fcai3.y  bc,í4.y 
aCjfeaíy.  y  elcircu  io, 
cnei  qual  eíla  deferí- 
pto.  el  qual  también 
ie  llame  abe.  tenga; 
el  diámetro  ignoto. 
Digo,  que  eíle  díame 
tro  fera  conofcidó 
por.'Kegla  muy  facíL  Saberemos  por  ladoclri^ 
na  del  cafo.  92.  quaí  es  el  lado  fobre  que  pttede 
venirperpendicular  del  ángulo  oppoíito,  Y  en 
efte  cafo  porque  el  triangulo  es  oxygonio  ,  po^^ 
dra  venir  de  quaíquier  de  los  ángulos  al  oppo- 
fito  lado. Sea  pues  a  d.ía  perpendicular  que  cae 
fobre  bc.ia  qual  fera  conofcida  por  la  docT-rina 
delcafo»53.porlaqiíaI  partiremos  lo  que  fe  hi- 
3[lere  mukipIÍGando  a  b,  por  a  c.  y  el  quociente 
fera  la  quantidad  áú  diámetro  de!  circulo,  que 
en  cfte. e3¿emplo  fera  16 1.  Porque  i3,por  15. ha- 
^en  i^í'.y  ellos  partidos  por  la.que  es  la  quan- 
tidad ¿ela  perpendicular,  vernantólX-a  demo* 
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Uracioft  defta  Regla  es  eñajlcmná'o  dcípuñtú 
a.el  diámetro  a  e.y  del  punto  c.parae.lineare- 
€i:a,el  ángulo  a  c  e.fera  reílo^  por  fer  coftituido 
en  la  circumferencia  de!  circulo  fobre  el  diamc 
tro  a  e.y  po?:c|ue  el  ángulo  a  b  c-cs  ygual  alan- 
guloaec'.por  feren  íechps  fobre  vna  mifma 
drcumíerencía,  equiángulos  íeran  por  tanto 
los  dos  triangulo^  redangulos  a  b  d^y  a  e  c.por 
que  el  tercero  ángulo  ba  d, queda  ygual  al  ter- 
cero ángulo' e  a  c.por  ía.5  2.propoíkion  deJpri 
suero  libro  de  Euclides,y  commup  lentencia. 
Luego  tal  proporción  aura  de  a  d,para  a  c,  co- 
pio dea  bjpara a  e. por  la  4  propoficion  del  6 
libro  ♦  MeterepioíTpijes  la  obra  en  la  Regía  de 
íreSjdizíendo  affi :  Si  a  d.  íz.nos  da  a  c.  i^.a  b.  q . 
cjuanto  nos  daraí  Muitípíicaremos  íegCdo  poif 
tercerOj  y  partiremos  por  el  primero,  y  fera  e| 
quocientela  quantidad  del  diámetro  a  f.AffilQ 
clemueftra  luán  de  Monreregioi  en  el  fegundo 
libro  délos  rriangulos.ypuefto  que  la  perpen- 
dicular cayefe  fuera  del  triangulo  a  b  c.conio  ñ 
d  ángulo  c  b  a/uefc  obtufo^fe  íiguiria  la  mifma 
concluñon .  Porque  en  tal  calo  ¡a  proporción 
U  b.  c  fera  menor  q  íemicircülo,  y  Ileuádo  4^(á€ 
el  punto  a. el  diámetro  a  e.y 
licuando  de  e.para cuneare- 
flajferadefcripto  enel  círcu- 
io  el  quadrilatero  a  b  c  e.enel 
qual  los  dos angplos  cba. y 
9  e  c.que  fon  oppofitps,  feraii 
^^LJl^  .ygualesg  dos  reaps,'.porla 
^  ^  propoficíon.2i»del5  librode  , 
EudMe^'t  ■  F|>or<|ué|ambícn  lo|  dos  aíiguíos"' 


D  ESTA     OBRA,  ¿7f 

e  b  a,y  a  b  d.fon  yguales  a  dos  redos,  por  la.  15*. 
del  piimero  libro, jguaks  feran  luego  por  com- 
mun  fentétia  los  dos  ángulos  a  e  c.y  a  b  d.equi 
ángulos  feran  por  tanto  los  dos  triángulos  re- 
Üangulos  a  c  e,.y  a  d  b.  y  k  conciuñon  fe  figue 
affi  como  antes .  Sacamos  defla  dodrina  que 
pueftojque  los  lados  del  triangulo  no  feran  co- 
rroícidos ,  ü  nos  dan  conofcido  lo  que  fe  haze 
multiplicando  ab,porac.y  es  fabida  la  perpen- 
dicular a  d.  podremos  luego  hallar  la  quantí- 
dad  del  díametro,y  por  el  diámetro  fabidojel 
produiflo  de  a b,  por  a  e.  hallaremos  la  quanti-» 
dad  déla  perpendicular» 

55.  Si  el  diámetro  del  circulo,eneí  quaí  éña 
delcripto  el  triangulo ^fuere  conofcidojy  la  pro 
porción  que  los  lados  entre  ñ  tienen  fuere  co- 
nofcida,feran  eíos  lados  del  triangulo  conofci- 
dos  en  comparación  déla  quaniidad  del  diáme- 
tro, Exemplo:  En  la  figura  del  cafo  paíado  fea 
el  diámetro  de  vna  bra^a,  y  la  proporción  del 
lado  a  bjparaellado  a  c.fea  affi  como  de  2,  para 
j.y  de  a  c,para  b  c/ea  como  de  3,para  4,  y  que- 
remos faber  quantas  bracas ,  o  partes  de  bra^a 
terna  cadavno  délos  lados.  Primeramente  fien»- 
do  los  lados  2.  jhj  4.  hallaremos  que  k  per-« 
pendicular  ad.es  R.2^J.y  por  la  do  ¿Ir  i  na  del  ca- 
fo paitado ,  fien  do  afíi  la  perpendicular  r,  2  -gl* 
hallaremos  que  el  diámetro  es  r.i-j  ^I^.  y  tanto 
fera  el  diametrojfiendo  los  kdos  i.y  ^  y  4.  y  1^ 
perpendicular  r.z  •^ .  Agora  por  Regla  de  tres 
diremos  affi :  Si  fiendo  el  diámetro  del  circulo 
i»7^|^,es  el  lado  a  b.i.quando  el  diámetro  fuere 
f  bra§ajqiiaíiías  terna  el  lado  a  bi  y  por  tila  arte 

m  iij  obrs. 
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obrarem o 5,7 li aliaremos  las  quantidades  délos 
lados  en  comparación  del  diámetro, 

^6.  Sí  el  diámetro  del  círculo  defcripto  €ñd 
triangulo  fuere  conorcido,y  la  proporción  que 
los  tres  lados  entrcfi  tienen  fuere iabida,f€rati 
lostnifmos  lados  conofcidos  en  comparación 
deldínrrietro  .  Exemplo  :  Ene!  triangulo  a  b  c. 
fea  defcripto  el  circulojcuyo  centro  es  d  j  tm- 
ga  el  femidiameíro  e  d,4,bra9as,  y  la  propor- 
ción del  lado 
a  bj  para  el  la- 
do a  c,  feacq-^ 
mo  de  5 ,  para 
6.y  de  a  c,para 
b  c ,  fea  como 
de  65  para  7.  y 
quf  remos  co- 
nofcerla  quan 
tidad  deiqs  la- 
dos en  compa- 
f acioll  del  díametroj  obraremos  por  cfta  ar~ 
tejnquirlremos  quantaíeala  qmnridaddeí  fe 
roidiametro  en  comparación  délos  lados,  por 
la  do£i:rina  del  cafo  55.  y  hallaremos  fer  r*2  f.y 
íiendo  efi-o  affi  fabido,  podremos  por  la  Kegla 
de  tres  hallar  la  q cantidad  délos  lados;dÍ2Íen- 
do  affi:  Sí  fíendo  el  femidiaraetro  r.z  |.es  el  la- 
do h  o'jSenáo  el  mirmoTeniidiametro  4,quá- 
fo  ferael  mifmo  lado  hc<  Multiplicaremos  4 
por  7,  y  liaran  2K,  los  qiiales  partiremos  por 
S.2  f ,y  el  quociente  fera  el  valor  de  b  c.y  por  la 
iíiiíma  arte  fabereraos  quanto  es  a  b.y  ae.  -  ; ■ 
$%  SI  ios  tres  lados  dci  triangulo  fuqre»  co- 
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nofcidoSj  enel  qtial  fuere,  defcripío  vil  circiilpj 
no  tan  íolamente  el  diámetro  fcra  conofcidOj 
mas  aun  ias  partes  defos  ladós,que  por  ei  fe- 
midiametro  fon  partidos  por  los  puntos  délas 
contingencias,  y  las  diftaneías  del  centro  alos 
anguioíj  del  triangulo»  Exemplo  :  Enel  trian- 
gulo a  bc.fea 
defcripto  el 
circulo  cuyo 
centro  es  d.y 
los  femidia- 
metrosq  van 
a  los  puntos 
délas  contin- 
gencias feaíi 
d  e.d  f.y  d  g, 
y  las  lineas  q 
^  van  dd  mif- 
mo  centro  alos  ángulos  fean  d  a.á  b.y  d  c.  Di- 
go,que  ñ  nos  dan  c'onofcidos  los  lados  a  b.a  c. 
y  b  c.no  tan  folametite  fera  conofcido  el  femi- 
diamí'tro  del  circulo  ,  mas  también  las  partes 
délos  lados,ia3  qnales  fon  b  g.  c  g.  bf.  a  f.  a  e. 
c  e.  y  las  diílancias  d  a.d  b.  y  d  c  Porque  el  fe^ 
midiametro  féra  conofcido  por  la  do¿i:nnadeI 
C3fo.53,  Y  porque  los  tres  lados  fe  dan  cono- 
fcídos,fera  luego  conofcida  la  mitad  délos  tres 
lados,y  porque  ene!  cafo.57.  demonftramos  q 
a  b.con  cg.es  la  mitad  délos  tres  lados,  cono- 
fcida fera  luego  la  suma  de  a  b.  con  cg.  facarc- 
mos  della  él  lado  a  b.  que  fe  propone  conofci- 
do, y  quedara  conofcida  la  linea  c  g.  Y  porque- 
d  lado  b  Ctfe  propone  conofcido,Io  que  queda- 

,,.  miíii  de 
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de  b  c.facaadok  c  g.feraconofcidojy  cño  qm 
queda  es  h  g.  Y  porque  ene!  mifmo  caro.37.de- 
monílramos  que  b  f.  y  b  g.  fon  yguales ,  y  que 
G  s^.  y  c  e.  fon  yguales ,  conofcidas  fcran  luego 
b  f.y  c  e.y  porque  a  b.  y  a  efe  propufieron  co- 
nofcidas 5  Tacando  delJas  las  conofcidas  b  f .  y 
£  e.las  que  r£Íl-an,que  fon  a  f.y  a  e.feran  cono- 
fcidas,La  diílancia  bd. fe  podra  conofcerfacil- 
men£e,porque  por  el  ángulo  b  g  d.  enel  punto 
g.  dcla  contingencia  fer  retío,  ios  dos  quadra- 
dos  de  b  g.  y  d  g.  fcran  yguaíesaí  quadrado  de 
b  d.y  porque  el  lemidíamerro  d  g.es  ya  cono- 
fcido^y  ¡alinea  b  g.es  también  cüíiofdd4,eííoie 
quadrados  feran  conofcidos,por  lo  qual  el  qua 
drado  de  b  d.fera  conofcido,y  la  linca lid.  fera 
«ionofcida ,  y  por  la  mii'ma  arte  conofceremos 
las  otras  4iíl"ancias«E:xeir<pío:  Sea  a  b.ij.b  c.t^, 
y  a  c.is»  fera  el  femidiametro  del  circulo  4.  f 
porq  la  mitad  délos  lados  esii.y  a  b.es  i|.fera 
cg.S.y  otro  tantoferace.y  fera  luego  b  g.  ^.y 
otro  tanto  fera  b  f.y  porq  a  b.  es  15.,  lo  q  queda 
que  es  /.fera  a  f.y  otro  tanto  fera  a  e.Y  porque 
ag.es4.el  fu  quadrado  fera  i6.y  el  quadrado  de 
bg,  fera  36.  y  porq  i6.con56.1iazeo  52.ferapor 
cíía cuenta d  b.R.5a.y  d cíera R.íí'o.yad.R^óf». 
58-  Si  enel  triangulo  fuere  defcripro  vn  cíV- 
culojcuyo  femidiametro  ff  a  conofcído,  y  vno 
délos  iados  defe  triangulo  fuereconofcídojy 
también  las  parres  del  mifmo  lado,  por  el  pun- 
co  déla  contingencia  diuidid^s,  los  otroj; dos 
lados  del  triangulo  feran  conofcidos.fi  fi-e  mif- 
mo cafojy  en  las  mifmas  quantidadesque  aqwy 
pernemos,  pone  Fray  Lucas  en  la  proporción 

•     "    "      ■■■■'■ :di«. 
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áiühUj  y  Hicronymo  Cardano:losqiiaIes  pre-i 
fiiponen,c|ue  los  dos  ángulos  del  triangulo  q 
tienen  entren  eliado  ñoco  ion  agudos^y  lo  re- 
fueluen  por  Gcomeíria  muy  traba;adamé,te,lo 
q  nos  al  prcfente  trataremos  por  algebra  con 
inucha  faciiidad,y  vniuerfalmeníe  en  rodadjf- 
poficion  de  anguloSj.auicndo  ya  refoluido  el 
mifmo  cafo  por  Geornetriaenotra  parre  muy 
clara  meare,&  muy  fyciiiumére.Sca  enelírian- 
gulo  a  b  c  deícripto  el  circulo  e  f  g,  cuyo  cen- 
tro fea  d,  y  el  íu  femidiametro  fea  4,  y  el  Udo 
h  c  fea  14.  conuienne  a  faber  b  g ,  á.  y  g  c  ,S.  f 
queremos  por  ellas  cofas  fabidas  conofcer  los 
hdos  a  b,  y  a  c.  Porque  b  e.  y  b  g  fon  yguales, 
y  b  g  es  6.  fera  luego  b  e,  6.  y  porque  g  c,es  I, 

fera  f  c.  fu  y- 
gualjtambíeii 
g.  y  para  co- 
nofcer a  e  j  y 
a  f.poinemos 
a  e,  fer  ¡  co,  jr 
porque  es  y- 
gual  a  a  f.fe- 
ra  también  1 
eo .  efa  linea 
a  f.yferan  tó 
dos  tres  la- 
dos del  íriaíi 
fulo  28,^,2  co.  y  b  mirad  delios  fera  j^.pa  co.  y 
s  tres  ditferencías.dcía  mirad  deios  lados  alos 
tres  lados  feran  i  co.y  8,y  (í.  porque  el  lado  b  q« 
es  t4.y  ei  lado  a  c.-cü  tp  i  co.  y  el  tercero  a  b,  es 
^.b.ií^oX  obrmdQ  conforme  ala  Regla  4si  caf(> 
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3*7.miilíip]icaremosí  co.por  S.y  el  produjo  por 
é.y  £Í  produdo  por  i¿^,p.í  co.y  harán  48  ce.p.d/s 
co.y  cño  fera  tanro  como  el  quadradó  déla  área 
del  triangulo  a  b  c.V  porque  enel  miíbio  cafo  37 
demonftramos,que  la  multiplicación  del  fcmí- 
diamerro  del  elrculo  por  la  mirad  de  ios  lados 
Jiaze  la  arca  del  rrianguÍo,mulrip3icaremos  por 
..tanto  i4.,jf.i  co.por  4.y  harán  5'6.p.4  co.  y  ranra 
íera  la  arca  del  trianguio:eíla  área  multiplicada 
poríi  mifma,  hará  313o.  p  lí  ce.  p.  448  co.yeíla 
sfima  neccííariamente  íera  yguaí  a  ios  48  ce.  p. 
6yz  co.  igualaremos  quitando  lo  riiperíluo,y 
reduziendo  íieipues  todo  a  vn  cenfo, tememos 
ünahr-ente  ice.p.yco.ygualesapg.queeslapri- 
mera  conjugacio  délas  conipueílas.  Yobrando 
por  fu  RegiajOTultipIicaremoS  3  |,quees  la  mi- 
tad délas  cofas,  por  fi  mirma,  y  harán  12 1.  ios 
quales  jfuntaremos  con  el  numero  98.  y  harán 
íio^.  cuya  raiz  es  10  |.deftos  10  |.facaremos  5  -í-, 
y  quedaran  7,  por  valor  déla  cofa-;  y  fera  luego 
a  bji3.y  a  Cjfera  ty. 

59.  Si  los  tres  lados  del  triangulo  fueren  co- 
nofcídoSj  y  licuaremos  linea  refta  de  qualqüier 
deíos  ángulos  al  lado  oppof!to,la  qual  linea  par 
ía  efe  ral  lado  en  partes  conofcidas ,  fera  efa  tal 
línea  conofcida.Exemplo:Enei  triangulo  a  b  c, 
fea  a  b5i5.y  a  C5i4.y  bCjis.y  ^^  línea  a  d,cOrte  de 
la  linea  b  c*  la  linca  b  d^que  fea  4.  Digo,  que  la 
linea  a  d/era  conofcida.Porque  tal  proporción 
ay  déla  área  dd  triangulo  abe*  para  la  área  del- 
triangulo  a  b  d.qual  ay  déla  b.afe  b  c,para  la  bafe 
bd*por  la  primera  delfexto,que  afíi  comopar- 
ílraos  la  baíejaífi  partimos  la  área,  Y  porque  los 
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lados  del  tri- 
angulo abe. 
ion  conofd- 
doSjferalafu 
arca  conofd* 
¿R^y  entonces 
por  Regla  de  3 
diremos  affi; 
Si  be.  15-, nos 
dan  b  d.4.c|Ue 
ríos  dará  la  area.B4.  del triangulo  a  b  c?  Multi- 
plicando y  partiendo  hallaremos  que  la  área  del 
trianguib  a  b  d.  es  22f .  Obraremos  pues  como 
enel  cafo  52. qu€  porque  losdosladosa  b.y.bd. 
fon  conofcidos,  y  la  arca  deíTe  triangulo  a  b  d» 
£S  cónofdda,  la  bafe  a  d ,  fera  conofcida .  Y  poí 
otro  modo  ñn  Algebra  podremos  conofccr  a  d. 
Porque  licuaremos  drl  ángulo  ajfobre  be,  la    ./¿v  , 
perpendicular  a  e .  y  por  la  dodrína  del  cafo  55.  ;>"""''''- 
faberemos  la  quantidad  de  b  e.  y  de  a  e.  y  fi  b  c  J  ,'  -  -  ; 
fuere  hallada  ygual  a  b  d.  en  tai  cafo  a  d,  y  a  e;";  '  .  / 
fon  vna  fola  lineasque  haze  ángulos  reólos  con  '/ 
h  c.  y  facando  del  quadrado  de  a  b.  el  quadrado 
de  b  d.  o  b  e,  que  fon  vna  mifma  íinea,quedara 
el  quadrado  deia  perpendicular  .y  fera  por  tan- 
to eíTa  tal  linea  conofcida.  Pero  fi  he.  fuere  ha- 
llada mayor  que  b  d.  caerá  la  perpendicular  en- 
fre  d.yc.  y  facando  b  d.  de  a  e,  quedara  conofci- 
da e  d .  y  porque  los  dos  quadrados  de  e  d .  y 
a  e.  ios  quRlcsíon  conofcidos,  fon  ygualés  ai 
quadrado  de  a  d .  conofcido  fera  luego  el  qua- 
drado de  a  d  .y  la  raíz  a  á  .fera  conofcida .  Y  á 
hallaremos  que  b  e ,  es  menor  que  b  d ,  caerá  lá 

per- 
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3,  perpéildiciiUr  en- 
tre b.yd.yfacando 
be.de  bd.  queda-- 
ra  conofcida  e  d.  y 
profígu  iremos  por 
cj  íníímo  modo. 
Pero  íi  ía  perpendi 
cular  cayere  fuera  deí  mMílgulo ,  como  en  elía 
poftrera  ñgura^en  la  qual  a  b,cs  20.  y  a  c.io.y  b  c 
32. también  lera  conofcida  la  perpendicular  a  e. 
ye  e.conoícida,y  fcra  luego  e  d.conofcÁdajy  por 
noticia  de  a  e,  y  e  d.  q  ion  conDÍcídaí;,  conofce- 
rernos  a  d.  y  íi  el  ángulo  a  c  b.  fuere  reáro^  ter-* 
Hemos  el  milmo  modo. 

60.  Si  el  diámetro  del  circulo  fuere  cono fcido^ 
el  lado  del  triangulo  equllatero,qüe  enel  es  de- 
fcriptOjfera  conofcido.  Exemplo:  Ene!  circulo 
cuycdiametro  cs  4  alea  defcripto  el  triangulo 
abe.  equilátero,  y  queremos  faber  quanto  fea 
fil  fu  ladOjy  efto  fe  fabera  por  efta  arte.  Dei  qua- 
drado  del  diámetro,  eí  qual  es  í<S.facareroos  4. 
quadrado  del  femidiametro,  y  lo  que  quedare, 
q  cs  11.  ferael  quadrado  del  lado  del  triangulo^ 
Affi  que  fiendo  el  diámetro  4.ferael  lado  del  tri 
ángulo  equilátero  r  .  i  z .  Para  demonfiraeioii 
dcfto,  licuaremos  desdel  punto  a  el,  diámetro 
del  circulo,  el  qual  fea  la  linea  reéta  a  e.  y  de  bj 
para  e.  licuaremos  linea  reda.  Sera  luego  a  b  e^ 
medio  GÍrculo,y  porque  facando  deífe  arco  a  b  e, 
gue  es  medio  circulo,ei  arco  a  b>el  qual  es  ktcr 
cía  parte  de  la  circurnferécia  deí  mitnio  cirCulOg 
lo  que  queda  es  el  fexío  de  la  mifma  círcumfe-' 
ircnda  del  drcsiloi  porque  |  y  |  ha^en  i .  y  es  b 
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qiie  queda  el  arco  h  e,  fera  luego  eíTe  arco  h  ,g,Ía 
fexta  paFte  de  la  circoínferencía  del  circuio , 
Y  porque  enel  í|uarto  libro  de  Euclides  e&  de^ 
íBonílrado,  que  el  íemídiameíro  de]  circuio  es 
cuerda  de  la  fexta  parre  del  circulo ,  fera  luego 
la  \mi:s.  b  e.  ygual  ai  femidiametro  del  circulo, 
y  porque  el  ángulo  abe,  hecho  fobre  el  diáme- 
tro, y  aplicado  a  la  circurnferencia,  es  resfro,  fe- 
guii  lo  dejiiueítia  Euciides  enel  tercero  libro, 

ygual  fera  por  efi-a 
caufa  el  quadrado 
del  diámetro  ae.  a 
los  dos  quadrados 
de  a  b.y  b  e.encl  tri- 
angulo b  a  c.  íac^n^ 
do  pues  el  qiiadra- 
do  del  femidiame- 
tro b  e,  del  quadra- 
do  del  diámetro  a  e^ 
quedara  el  qoadra- 
do  de  a  b  ♦  lado  de| 
triangulo  equilátero .  Parte  el  diámetro  a  e.  lá 
lirrea  b  c.  por  la  mitad  enel  punto  d, porque  lle- 
nando linea  recta  de  e.  para  c.  los  dos  triángu- 
los a  e  b.y  a  e  c.feran  equianguIoSjpór  la.8.pro» 
poficion  del  primero  libro  de  Euciides .  Y  por 
tanto  el  ángulo  b  a  e.  queda  partido  por  la  mi- 
tad por  ^1  diámetro  a  @ .  y  por  la  .4,  quedara  e! 
lado  b  c .  del  triangulo  equilátero  partido  por 
la  mít^d  eneí  punto  d .  y  porque  el  lado  h  c.  es 
R.íi.  f?ra  luego  b  d.  r.  |  .  que  es  la  mitad.  Y  por 
efta  caufa  facando  dei  quadrado  de  a  b  ..el  qual 
f  s  Ut  ti  (¡mdmáoús  hdf  d  qud  €S^.  quedara 
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.el  quadrado  de  a  d.9,  y  fera  luego  a  d,^.  y  por- 
que a  e.  es  4.  fera  luego  c  d.  vno» 

(?i,  SI  el  lado  del  triangulo  equilátero  fuere 
conofcidOjel  lado  del  mayor  quadrado,  q  ^^^^ 
cabe,  también  íera  conofddo .  Exemplo :  £nei 
triangulo  equilátero  abe,  que  tenga  por  lado 
10.  fea  defcripío  el  mayor  quadrado,  que  ene! 
puede  cabeFjel  qual  fea  d  e  f  g.DigOjqoe  el  lado 
deíte  quadrado  fera  conofcido  por  vna  regla 

muy  facil.Porq  multi- 
plicaremos ei  lado  del 
triangulo  por  ñ ^q  en 
eftecafoes  ¡o. y  hare- 
mos loo.eftes  100  muí 
tiplicaremos  por  n.  y 
feran  1200. y  de  la  raíz 
deftqs  í2ooJacareRios 
£  "J;  el  triplo  del  lado, que 
^  es  zo.y  lo  que  quedare 
fera  iCl  lado  de!  quadrado,  y  ferapor  efta  cuenta 
^.  1200.  m.50,  Y  porque  efta  regla  fe  collige  déla 
demonrtracion  Geométrica,  y  della  operación 
dena^,harernos  la  demonftracion  primero. Por- 
que loís  lados  del  quadrado  e  f,  y  d  g.  fon  equi- 
difirantcs,  el  ángulo  a  b  c.  que  qued'a  de  dentro 
fera  ygual  al  ángulo  a  e  f.que  queda  de  fuera  de 
las  líneas  cquidiftantes  b  c.y  e  f.y  por  la  mifma 
rason  el  ángulo  a  c  b.fera  ygual  al  ángulo  a  fe. 
luego  todos  los  ángulos  del  triangulo  a  e  f.  fe- 
ran yguales  aios  dé  triangulo  a  b  c  Y  porque 
todo  triangulo  equilátero  es  tara  bien, equián- 
gulo, y  iodo  equiángulo  es  equilátero,  feran 
mgo  mmíijgmks  ¡0$  lados  dd'íriangufó 
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a  e  f .  y  porque  e  f .  es  lado  del  qmdradOj  ygual 
lera  lut'go  a  e.  a]  lado  del  quadrado.  lien,  por- 
que el  ángulo  d  e  fes  redro,y  el  ángulo  a  e  f.del 
triangulo  equiángulo  es  |.dc  dos  recroü,o  í.ác 
vn  recto, que  es  lo  mifm o, Tacando  portanto  de 
Jos  dos  vedos.q  fe  liazen  ciiel  punro  e.vn  redro 
y  I .  quedara  el  ángulo  b  e  d.  j .  de  dos  redros. 
O'dizc  afíi :  Porque  enel  triangulo  redangulo 
e  d  b.el  ángulo  d.es  re¿to,y  el  ángulo  b.es  f .  de 
vn  retío, fera  luego  el  ángulo  b  e  d.|.de  dos  re-* 
ños,porque  rodos  tres  valen  dos  reéíos.  Sera 
luego  por  efta  cuanta,  efe  ángulo  b  e  d.la  mitad 
dei'angulo  del  triangulo  equilátero,  y  fera  la 
recfra  e  d.  ene!  triangulo  equilátero  conftituido 
fobre  e  b.la  perpendicu1ar,qüe  vkm  defdel  an-^ 
guio  cal  lado  oppoíltOjy  fera  por  efta  caufa  bd. 
la  mirad  del  lado  deííe  tal  triangulo, Pornemo? 
luego  el  lado  e  b.ier  2.  y  fera  b  d.j.  y  porque  los 
ángulos  en  d.  fon  re6i:os,feraed,R. 5,  Y  porque 
auemos  demonílrado,que  a  e.  es  ygual  a  e  fiera 
luego  a  e.R.;,  íiendo  e  b.i.y  todala  línea ab. fera 
2.P.R.5.  Agora  fera  muy  fácil  conofcer,qu5tafea 
la  linea  e"f.  lado  del  quadrado,  quando  el  lado 
a  b,  es  iQ .  Porque  diremos  affi,  fi  fienda  a  b.  2» 
p.  R,3.  es  a  €.  R.j.  fiendo  la  rnifma  a  b.ío.quanto 
lera  effa  linea  a  e  ?  MuIíipHcaremps  por  tanto 
10.  por  R.  5 .  y  el  produéío  partiremos  por  2.  f  * 
K. 5, y  fera  el  quocíente  la  quantidad  de  la  linea 
ae.  o  ef  lado  del quadrado.écJg.  El  niimero 
10.  fe  multiplica  por  r.  5.  multipIicandolQ  prl- 
incramentepor  fi,y  defpues  el  producto  por  j* 
que  ha^e  500.  y  la  xzizat  500,  es  lo  que  fe  hasf 
multípliando,  10,  por  R.3.yeíísR.|09.feh3áe 
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partir  por  2  p.R.3.  Pero  conuiene  ha^^er  partí" 
oor  íimp!e,tnultíplícando  ¿p.R.^.  por  el  reciíb 
^.m.E.5.como  auemos  cnfeñadoenel  Capitulo 
de  partir  las  ra!2es,y  refuUara  por  partidorfim 
pie  ia  vnidad « Y  también  conuiene  raukiplícar 
la  R.joo.por  2.W.R.5.  y  efto  íe  hará  mu! ripii can- 
do R.  500. por  R.4,.  y  haremos  r.  1200.  porque  el 
quadrado  de  2. es  4.  y  agora  relia  muiriplicar  r 
^oo.por  wí.R^.y  harán  ;5í,r.9oo.  y  fera  1uí!«?o  to- 
da la  multiplicación  r.  íjoo.ní.R.  poo.  la  qualR. 
5>oo.es  5o.y  eílos  30. fon  el  triplo  de  so.que  eS  el 
lado  del  triangulo  equilátero  ab  c.y  hecha  eila 
muitipiicacion  toda  la  obra  quedara  acabada^ ' 
porque  fiendo  la  vnidad  parridorj  no  aura  ne- 
ccfíidad  de  partir  el  p-roducfíoj  porque  yerna  el 
msímoprodu¿lo,Refumiédo  pues  toda  la  obra, 
fiendonos  propueílo  el  triangulo  a  b  c.  y  que- 
riendo iaber,la  quantidad  delTado  del  quadra- 
do  d  e  f  g.mulíiplícarcmos  el  lado  del  triangur 
lo  a  b  c.por  ñ  mifnio,el  qual  en  eile  exemplo  es 
10.  y  haremos  loo.eíi-os  ico.  multiplicaremos 
por  5.  y  harán  500.  eílos  po.  multiplicaremos 
por  4.  que  es  él  quadrado  de  2.  y  harán  1200.  y 
multiplicados  por  5»  harán  900 .  y  diremos  por 
tanto,  que  multiplicando  ía  tcTcera  quantidad 
déla  Regla  de  tresja  qual  es  ¡c  por  la  fegunda, 
la  qual  esR.  3..y  multiplicando  el  produjo  por 
i.ifj.R.^.lo  que  fe  has"e  es  x.ííoo.iír.R.pooJa  qual 
«850»  que  £s  el  triplo  de  lo.y  es  loiado  del  tri« 
ángulo  equilátero  enel  prefcnte  cafo,  Y  no  vuo 
áeccfíidad  de  partir  por  la  primera  quantidadj 
por^  es  partidor  la  vnidad,  y  tomaremos  ^or 
unto  ía  R,í2oo,m,3o.  por  quodeEtCj  y  efto  fcra 

el 
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€llacIo  del  quadrado  d  t  f  g.  Eta  es  la  obra  que 
bczinios  íBuitiplicaodo  ro,  Íado  deí  trianguí® 
equilátero  por  r.  |.  y  el  produjo  por  el  redíb 
a.ífi.R.j.y  vinocílercdfo  R.uoo.w.R.^oo.Ypot 
que  lo  miímo  fe  haze  multiplicando  el  quadra- 
do  de  10.  por  y  y  el  produdíb  por  44  fi  de  prin- 
cipio lo  riiuitipífcaffemos  por  ú  produdo  de  5 
veses  4.  íl  qual  es  12.  baftara  para  tenermos  la 
primera  quantídad  del  recifo  quevienejinuiti-. 
pilcar  el  qtiadrado  de  lo.por  i2.,qiie  hazen  1200. 
y  diremos  fer  r.íioo. F porque  ia  fegunda  parte 
dei  rcciíb  vÍQñe  multiplicando  ú  quadrado  át 
io.por  ^.y  defpucs  por  5.Í0  mifmo  vcrna  luego» 
multiplicando  el  quadrado  deío.por  el  quadra- 
do  de  5.y  liaran  9oo«y  poniendo  á.R.goo.Fpor 
que  por  efta  cuenta  el  quadrado  ^oo.tíene  pro* 
porción  nónupla  con  el  quadrado  íoo*aura  lue- 
go entre  las  fus  raises  la  proporción  que csmí- 
tad  de  los  quadrados,y  eíía  es  tripla^y  por  efta 
cauía  luego  de  principio  podremoíi  tomar  por 
kfegunda  parte  dei  rccíít>,laqual  es  rai2  decía 
rada  por  menos^ei  triplo  de  la  tercera  quaridad 
de  la  regla  de .  5  \2l  qual  quantidad  es  lado  del  trí 
ángulo  equilacero,y  el  recifo  que  viene  en  efte 
cxemplo  lera  11.1200.  m .  30.  y  tanto  vale  el  lado 
del  quadrado.  Y  íi  el  lado  del  triangulo  fuefe  20. 
niukipíicaria'mos .  20,  por  (i,  y  hariaíisosAoo.  y 
cftos.400.  por.i2.  liasen, 4S00.  y  la  raíz  deftos 
4Soo,es  la  primera  parte  del  recifOjyla  fcgunda 
declarada  por  menos,es  óo.triplo  de  zo.Aífx  que 
íiendo  el  lado  del  triangulo  jo .  fera  el  lado  del 
quadrado  31.4800. rñ.éo.  El  remare  de  kdemoíi 
¿ración  es  la  regía  de  trcs,eí^í^^H?í^3  primera 

n    ■  '     quan- 
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qiiantidad,qiie  es  el  paríidor,por  fer  ¿omñiéÉ 
en  la  vnidad,tanío  vale  como  no  fe  poner,  jh 
feguíida  es  fiempre  vna  mifoia  en  todo  cafo,  y 
£S  R.^.y  Ja  tercera  es  d  lado  del  triangulo.Hanfe 
luego  de  multiplicar  fegunda  y  tercera  vriapor 
otra,  y  ei  produdo  por  el  recifo  dei  paitidor^ei 
qiial  recifo  es  z.w.r.?.  y  todo  eíio  fe  hazc  con  fu- 
lamente multiplicar  elqúadradb  de  ia tercera 
cjúantidad  por  12,  y  facar  de  la  raíz  dei  produdo 
ci  triplo  de  la  tercera  quantidad.  Bkn  dize  lue- 
go la  regla,que  ítiukipliquefrjos  el  lado  deí  tri- 
angulo por  íi  mifmojy  q  efe  quadrado  del  Jado- 
fe  multiplique  por  a.  y  que  de  la  rai2  del  prc»- 
dudro  faquemos  el  triplo  del  lado  del  triángu» 
lo,  y  lo  que  quedare  fera  el  lado  del  q^uadrado» 
La  regia  es  muy  breue,peroquanto  mas  breueg^ 
tanto  la  razón  deila  es  mas  prolixa* 

Por  Algebra  podremos  también iaber  la  qua- 
tíd^á  del  lado  del quadrado  de  fg.vfando  déla 
mifraafigura.Porriemos  d  g.lado  del  quadra- 
do fer  í  co.y  feranlas  dos  b  d.y  c  g.  juntas  lo.ifu 
j  co.y  porque  a  e.es  ygual  a  e  f.por  el  triangu- 
lo a  ef.  fer  equilátero^  fera  luego  b  c.iojn.i  co» 
y  porque  b  d.ycg.fon  entren  yguaíes,fera  lue- 
go b  d,5.??i.  j  cb  .  Sacaremos  pues  4el  quadrad» 
de  b  e»el  quai  es  loó.p.í  ce.m.io  eo.cl  quadrado 
de  b  d.cl  quales  2^.p.|<^<^-»«-5cO'y  Quedará  p&r 
el  quadrado  de  ed.7^.p.|ce,m,i5  co.y  porque 
el  mifmo  quadrado  de  e  d.esice,  porque  e  dies 
i  co.ygual  fera  luego ice.a  75".p4  ce.  m^ijco.y- 
gualaremosy  reduziremos  todo  avn  cenfo,y 
rerñémos iiíialmente^oo.ygualcsa  i  ce.p.éd  có. 
y  obrando  jpdr  la  ¡pniB^ra  ddas  eojiípiieitas,ha- 

liare- 
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liaremos  que  cl  valpr  de  la  cofa  es  R.1200.  w.30, 
y  íanro  fcra  ti  valor  del  lado  del  quadrado. 
62.  Si  los  lados  del  triangulo  fuere  deñgualcs 
y  conofcidos,  y  fobre  elyno  de  los  lados  fuere 
conñimido  vn  quadrado,  quccondosangulos 
fuyo$  toque  los  otros  dos  lados  del  triangulo, 
fera  ellado  del  quadrado  conofcido.  Exeniplo: 
Enel  triangulo  a  b  c.q  no  es  equilátero,  fea  a  b« 
ij.b  c.¡4.  a  c.if»  y  fobre  el  lado  bcfeaconfti- 
tuidoclquadrad® 
defg, que  toque 
losladosaib.y.ac. 
enlospíítosEyg. 
Digo ,  que  el  lado 
d  e.  del  quadrado 
fera  coghofcidb, 
Porqporlaquan- 
tídad  de  los  lados 
conofccmos  feria 
área  84*  y  el  catheto  a  fe.  fer  12 .  porncmos  por 
tanto  d  e.  fer  í  co.y  fera  luego  la  iincak  o.parte 
del  catheto  entre  k.y  !a  linea  g  f.tco.por  quáto 
las  iirjeas  d  g.y  k  o.fon  equidiílantes  enel  reétati 
guio  d  k  o  g.y  quedara  por  efa  caufa  a  o .  í  z.i». 
i  co.y  poría  linea  a  o.es  catheto  encl  triangulo 
a  f  g.multiplicaremos  í2m. i  co.por  |  co.quc  es 
la  mitad  déla  linea  fgw  y  haremos  6.co,ni.j.ce. 
que  feranyguaíes  a  la  área  del  mifmo  triangulo 
a  f  g.y  porque  eftos  dos  triángulos  a  bey  a  f  g. 
foíl  equiángulos  y  de  lados  proporeionales,por 
cíau^  de  la eqiiidiííancia de  las  baíes  be.  yf  gj 
tal  proporciojí,  aura  de  triangulo  a  triangulo, 
01110  del  qwadadojcuya  lado  es  bcpara  elqua 
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draáo  cuyo  lado  es  íg.  porque  affi  la  propor- 
ción de  los  quadrádos,comola  de  los  triangu- 
los,es  dos  veses  la  délos  lados.Tenemos  luego 
4,  Cjiíiridades  proporcionálesjla^prímera  es  84. 
aíca  del  triaogulo  a  b  c.  la  fegunda  es6.co.m.l> 
ce.  área  del  triangulo  a  fg.la tercera  es  ipéiqua- 
drado  de  b  c.y  la  quarta  es  ¡  cenfo,  quadrado 
ílef  g.Tanío  íiara  luego  multiplicar  ia  primera 
por  la  qHarta,q  llanto  la  fegundápor  latercera. 
JLa  primera  por  laquarta  haze  84  ce.y  la  feguii 
da  por  la  tercera  base  1176x0.  w.pg.ce.  ygiiales 
feran  luego  u^^í.co.iTi.pS.  ce*  a  84.ce.  y  hecha  Ja 
ygualaciori,  wjó.co.  quedaran  yguaíes  a  1S2.  ce, 
q  es  fimpie  conjugación.  Partiremos  pues  «76. 
por  182.  y  verna  en  la  partición  Sjf,  qué  fera  el 
valor  de  la  cofa,  y  tanto  fera  el  lado  e  d .  o  f  g , 
las  partes  délos  lados  del  triangulo  a  b  efe  po- 
dran conofcer  por  efta  arre,  porque  la  propor- 
,  don  de  b  cpara  fg.es  affi  como  de  a  b.para  ag, 
y  las  primeras  tres  quamitadcsfon  conofcidas, 
fera  luego  por  regla  de  tres  ia  quaría  conolcída, 
y  por  el  mifino  fe  coeofcera  a  f.  y  la  linea  b  d. 
conofceremos  Tacando  el  quadrado  de  d  g .  del 
quadrado  de  b  g .  Es  efta  arte  de  inueftigar  la 
quantidad  del  k'do  del  quadrado  deícripío  enel 
triangulo  de  lados  dcíigualcs,vniuerfal  en  qual 
qiíkr  otra  efpccie  deírianguIo,pueftd  que  encl 
equilátero  firue  regla  mas  faciíj  como  cnei  ca- 
fo paflado. 

yfabe3qiic:clladab  c.  del  triangulo  a  b  c.fó- 
fífc elqual  ymaginarnos fer  fundado  el  quadra 
ño  de  f  g.  afíí  mtñe  cafo  como  en  cí  paífado, 
efta  entre  dos  ángulos  agudos  k  y  Ct  porque  fi 
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vno  dellosfuefe  obtufo^no  podría  el  qii3clrado 
tocar  entrambos  los  lados  a  b .  y  a  c ,  .Y  ia  arte 
que  rememos  para  en  todacípeciedeírianguio 
fabricar  quadrado  íobre  eí  lado  que  cita  entre 
dos  ángulos  agudo s,fera  eftatEl  triangulo  que 
nos  propcneD,fea  abe.  ora  fea  oxygonioj  ora 
fea  redangulo^y  ora  fea  obtüfiangulo  có  tanto 
que  el  lado  b  c.fobre  el  qualauemos  de  fabricar 
el  quadrado^efte  puefto  entre  los  ángulos  agu- 
dos b .  y  c.  Tomaremos  la  linea  p  q.dela  quan- 
tidad  que  quiíieremos^  fobre  la  quai  conftítuí- 
remos  el  quadrado  p  q  r  t.y  haremos  mtl  piiíl» 
to  t.  con  la  linea  í  r.el  ángulo  r  t  L  yguai  al  síi- 
gulo  b.  y  enel  punto  r,  haremos  con  la  mifms 
linea  t  r.  el  angelo  t  r  í.  yguaí  al  ángulo  c,  y  feg 
el  concurío  el  punto  ly  eftenderemos  las  lineas 
1 1.  y  Ir.  que  con  la  linea  p  q.tfímdids  por  am- 
bas las  partes  concurran  en  y.  y  en  z.  Y  porque 
p  q.  y  t  r,  fon  equidifi-antes,  equiángulo  fera  el 
triangulo  1  í  r.  al  triangulo  1  y  z.y  fera  por  eíta 
caufa  el  triangulo  a  b  ccquiangulo  al  iriangulo 
I  y  z.  Par  tiremos  pues  el  lado  a  b.cnei  punto  g« 
tn  la  proporción  en  que  eíia  partido  el  lado  y  L 
cíieí punto  t.y  partiren^os  él  iado  a  cenei  pina-. 
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f o  f .  affi  como  efta  partido  1  z.  en r.  por  la  do- 
firina  de  Euclides  cnel  élib.  Y  licuaremos  de- 
fos  puntos  g.y  f.iobre  la  linea  b das  perpendi- 
culares g  d,y  f  e.  las  qualeívneceíTariamcntecó- 
ftitiiiran  quadradocon  las  dos  líneas  g  f.y  d  e. 
Porque  la  linea  t  r.es  cquidiílante  a  la  linea  y  z. 
y  aura  luego  tal  proporción  de  y  t. para  tl.qual 
ay  de  z  r-  para  r  1 .  por  !a  fegunda  del  fexto ,  y. 
ácño  íeíigue  que  los  dos  lados  a  b.  ya  c.del  tri- 
angulo a  b  c.  fon  cortados  pioporcionalmentc 
en  los  puntos  g, y  f.y  feran  luego  b  cyf  g.equi- 
diftantes  por  la  iiiifma  fegunda  del  fexío,y  por 
cjue  los  ángulos  en  d,y  ene.fon  re¿los,íambien 
los  lados  g  d.y  fe.  feran  equidillantes,y  feran 
por  efta  caufa  yguales  gf.y  d  e.ladosoppofitos 
yaquidiftantes  enel  quadrílaterodefg.y  tam- 
bién feran  yguales  los  dos  lados  oppofitos  ye- . 
quidiííantes  d  g.  y  e  f.  V  que  d  g.y  f  g.  íean  y- 
guales,  dernonírraremos  por  la  proporción  y» 
gual.  Porq  por  los  dos  triángulos  b  g  d.y  p  t  jo 
feren  equiángulos,  tal  proporción  aura  de  d  g. 
para  b  g.  como  de  p  r.para  ty.Y"  porq  los  lados 
a^b.  y  t  y.  cñan  cortados  en  los  puntos  g  -  y  £. 
en  vna  n:jifmaproporcíon,tal  proporción  aura 
luego  de  b  g.  para  a  g.  como  ay  de  y  t.  para  1 1. 
Y  porq  los  dos  triángulos  a  g  f.y  1 1  r.fon  equi» 
ángulos,  tai  proporción  aura  de  a  g .  para  f  g. 
como  de  t  L  para  t  r.  Concluiremos  luego  por 
la  proporción  ygual  demonftrada  por  Euclides 
en  la  .22.  propoficion  delquinto  libro,que  de  h 
linea  d  g.  primera  quantidad  para  f  g,  quarta  en 
la  primera  orden,fera  como  de  la  linea  p  t,  pri- 
mera para  ir.  quarta  en  la  fegunda  ,ordeii,y  por 
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qtie  p  í.es  y  gual  a  t  r.ygual  ftra  luego  d  g.  ag  f« 
V  porque  en  ios  cuadriláteros  de Jados  equidí- 
ílrantes  lo  s  ángulos  oppofitos  fon  yguales,y  los 
ángulos  eíi  d.y  en  e.fon  redos.íeran  por  tanto 
reáos  los  quarro  ángulos  delqüsdrilatero  dg 
fe.  y  lo  i-nifíDO  fe  podrá  demonitrar  por  la .  29. 
del  primero.  Qiiadrado  lera  por  tanto  el  qua* 
drilarero  d  g  f  e.  que  enel  triangulo  abe.  prpr 
pufimos  deicreuir  íbbre  ,ia  linea  o  lado  que  efta 
entre  los  dos  ángulos  agudos. 

Pero  íí  enel  triangulo  rectángulo  queremos 
defcreuir  vn  qüadradOjdetalmpdoq  el  ángulo 
redo  del  triangulo  fea  ángulo  del  quadrado,y  q 
d  ángulo  re<íl;o  oppoñío  delquadrado  toque  ai 
lado  del  triangulo  q  es  oppofito  al  ángulo  recito, 
cfto  fe  podra  hazer  miiyiacilméíe,y  aura  íara- 
fcien  regla  fíicii  para  conofcer  el  lado  del  t^  qua.- 
xdrado.ExeraplOjeneí  f  riangulo  reaangulo  a  b  c. 
enel  qual  el  ángulo  ,b.  es  reao,queríendp  defcre 
uir  vn  quadrado  fobre  el  lado  a  b.  o  be.  de  tal 
ínodo,qiíe el.anguio  bJea commun  al tríanguio 
y.al  quad.rado,  partiremos  el  angubb. por  la 
mmd ,  por  la  arte  ásEucUáé  cncl  primero  li^ 

.b.r^^yfeabd..ialir 
nea  déla  partieiój 
ydel  punto  d.lle- 
:  uaremos  fobre  b 
c.la.perpendicur  ^ 
lar  d  e.  Sera  lue- 
go medio  recSo 
elangulobde.y 
h^  por  la  quinta  del 
primero  libro  ,4? 
ü  iiij  *■        -^w-* 
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Enc!ídcs',yguaics  feran  las  lineas  b  e.y  ,cí  e.  To^ 
triaremos  b  f.ygual  a  be.  y  licuaremos  Üneare- 
¿tadel  píito  d.para  eí  pumo  f.  o  Ikuaremos  del 
pimío  d,  Ibbre  a  b.  la  perpendicular  d  f.  y  qiie- 
.dara  defcripto  el  quadrado  b  c  d  £  por  quanto 
ya  es  demonftrado  que  be.  y  d  e.  fon  yguaics, 
y  porq  el  qoadrilatcro  b  e  d  f.  es  de  lados  equi- 
diftaníeSjIos  hdos  oppofitos  be.y  df. feran  y- 
gualeSj  y  raoibieo  feran  yg^alcs  d  e.  y  b  f»  y  to- 
dos. 4.1ados  eiitrefi  feran  yguaies. 

Y  ü  quiiieremos  faber  ia  quantidad  del  fado 
del  quadrado ,  fiendo  conofcidos  ios  íados  del 
triangulOjdaremos  para  eño  Regia  muyfacíL 
•Multiplicaremos  el  lado  a  b.por  el  ludo'b  c.  y  el 
produílo  partiremos  porla  suma  defosdos  la- 
ctosa b,y  b  c.  poi^que  cLquociente  fcra  la  quan^ 
tidRd  del  íado  d  e,  E  xemplo, Sea  a  b,^.  y  b  c,4.  y 
a  c,  sr.  Mukiplicaremos  3  por  4 ,  y  haremos  1 2» 
ellos iJ.partiremos  por  7.que  es  ia  suma  de^.y 
4. y  vernaen  la  partición  i  ^.  y  tiento  fera  d  Cj, 
lado  del  quadrado  b  e  d  f .  La  de'monftracion 
deíla  Regla  es,  que  por  quanto  el  ángulo  ó.  es 
partido  por  la  mitad  por  la  linea  b  d"  tal  pro- 
porción aura  luego  de  a  b,  para  b  c.  qua!  ay  de 
á  d.para  d  c.poFla.^.propoíidon  del  .6.  de  Eu- 
dides.y  por  tanro  por  la  conjunta  proporción» 
talprpporcíon  aura  de  a  b.y  b  c,  entrambasjun 
tas,para  b  c.  como  de  a  d.y  d  ^entrambas  jun- 
tas para  d  el  y  porque  a  d. y  d  c«  juntas  fon  a  c* 
yla  proporción  de  a  c.  para  d  c.  es  como  de  a  b« 
para  de. por  los  triángulos  a  b  c,  y  d  c  c,  feren 
equiángulos  y  de  iado.vproporcionale$,por  tiln 
¿aufa  talpropprcion  aura  de  a  b.  y  b  e.camm-» 
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bas  luntas,  para  b  c.  como  de  a  b.  para  d  e.  De* 
fías  .4,c|uantidades3Ías  tres  primeras  fon  cono- 
fcidas,vfando  por  tanto  deja  regla  de.5,cono- 
fceremos  la  quaxta^dizimáo  afín  Si  j.qut  es  la 
sfiíTia  de  a  b,  y  b  c,  nos  dan  4.  que  es  b  c.quaíi- 
to  nos  dará  3.  que  es  a  b "^  muiriplkando  j.por 
4.  haremos  ¡2.  y  partiendo  eftos  12.  por  7.  kra 
el  c| nociente  i|.  y  tanto  fera  d  e,  lado  dd  qua» 
drado. 

También  es  ^fío  fácil  de  hallar  por  Algebra, 
porque  pornemos  d  e.  o  d  f.  fer  f  co.  y  porque 
ia  perpendicular  multiplicada  por  la  miud  de 
b  c,  haze  la  área  del  triangulo  b  d  c,  y  multipli- 
cada por  la  mitad  de  a  b.  haze  la  área  del  trian- 
gulo a  b  di  mulr^licando  luego  la  perpendicu- 
lar por  h  mitad  de  ambas  |unías,que  es  3I .  ha- 
remos la  área  de  todo  el  triangulo  a  b  c.  ei  qual 
confta  de  los  dos  triángulos  b  d  c.  y  a  b  d.y  por 
que  pufimos  la  perpendicular  fer  t  co.  fera  lue« 
¿o  roda  la  área  del  triangulo  a  b  c.5  co.i.  y  por 
que  la  mifma  arca  es  6.  conforme  a  la  doftrina 
del  afo  ?5.  yguaies  leran  luego  6.  y  5.  C04.  par« 
tiremos  6.  por  jy-V  ^^^^  ^^  quociente  24.  y  tantO' 
fera  el  lado  d  e,  que  es  lo  mífmo  que  auiamos 
hallado  por  la  regla  de  tres. 

6^,  Si  los  lados  del  triangulo  fueren  conofcl- 
doSjpodremos  por  ellos  faber  quanto  el  pumo, 
delrncdio,a  que  llaman  centro  del  pefo^difta de 
cada  vno  de  los  tres  ángulos,  Exempio:  Sea  e| 
lado  a  b.  del  triangulo  a  b  €.5-,  ya  c.6.  y  h  c.7.  f 
«1  punto  del  medio  ja  ^  llámm  centro  dd  pefo^ 
ica  d.y  las  diílancias  défte  tal  puáto  a  los  angu« 
|o§:  a.j:b,y  c,Í€aíllii§.l€^s-lliieii  da,  dh.y  d:o^ 
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.cíígo,q  caáavna  deüas 
lineas  lera  conofcida. 
y  deuemos  de  faberjq 
Tiendo  cl  punto  d.cen 
tro  del  pefo,  los  tres 
triángulos  a  d  b.  y  a 
dc.ybd  c  feranygua 
les, y  colgando  el  tri- 
angulo abe»  del  punto  d.  quedara  el  mifmo  tri- 
anguio  a  b  c.  en  niuel. 

Y  el  modo  que  tememos  para  hallar  eí  pun- 
to d.  lera  efte:  LleuarEínos  del  punto  a.  ai  pun- 
to c.q  efl:a  ene!  medio  entre  b.y  c.  la  linea  reda 
a  e»  y  del  punto  b.  ileuarernos  al  punto  f .  q  eíla 
enel  medio  entre  a.  y  c.  la  linea  re¿ía  bf.  el  en- 
cuentro deftas  dos  lineas  fe  llame  d.  Digo,  que 
eñe  punto  á,es  adonde  los  tres  triángulos  con 
corren  todos  en trefi  yguales  ♦  Y  para  demon- 
ítracion  dcfto,  licuaremos  del  punto  d.al  pun-.; 
to  c.  linca  re<aa,y  porque  b  e;  y  e  c.  fon  yguales, 
quedara  por  tanto  partido ei  triangulo  abe. 
por  la  mitad  por  la  línea  ae.y  por  ia  mifma  ra- 
«ofisqucdara  ei  mifjno  triangulo  a  b  c.partido 
por  la  mita.á  por  la  linea  b  f .  Y  porque  todas 
las  míuáes  de  vna  mifma  quantidad  fon  ygua- 
les entreíij  por  efta  caufa  yguai  fera  el  triangulo 
aec.ai  íriangulo  b  fc.facaremos  de  entrambos 
«I  eommun  quadrilatero  e  d  f  c^  y  quedaran  y- 
guales  los  d<is  triángulos  b  d  e.  y  a  d  f.F  porq 
d  triangulo  b  d  e,es  ia  mitad  del  triangulo  b  de. 
por  b  e.y  e  cferen  ygüales,y  por  ia  mifma  razo 
ci  triangulo  a  d  f.es  la  mitad  del  triangulo  a  d  c. 
pora  f»  j  f  e « feren  ygugkSj  l^gwales  ton  por 

san- 


tanto  ios  dQS  tríatigulos 
b dcij a  el  Ci qnt  q uando 
las  mitades  de  dos  quaíi» 
tídades  íbiiyguaks,  ne- 
ceíTario  es  q  eíías  raifmas 
^  quantidades  fea  yguales, 
D  e  *-  Y.poria  mifmaderaon- 

íí-faremos el trianguío  a d  b»fer  ygual  acada-^ 
y  no  deíTos  dos.  Porque  elíriangulo  a  eb.es 
ygual  ai  triangulo  b  fe,  por  quantocadavno 
¿ellos  es  Ir  mitad  dei  íríanguío  ab c¿facafemos 
de  cadavno  dellos  eLcommtm  triangulo  b  d  e» 
y  quedarael  triangulo  a  d  b.  ygual  ú  quadrila^ 
tero  e  d  fe,  y  porque  cíi-e  quadrilatero  es  ygua! 
a  cad^vno  de  los  triángulos  bá  c.y  a  d  Cpor  fer 
compuefto  de  dos  triángulos  q  fon  mitades  dg 
ioSítriangulos  hd  c.y  a  d  c.  ygualferá  por  efta 
^aufa  el  triángulQ  a  b  d .  a  cada  vno  de  ios  dos 
triángulos,  y  affi  queda  el  triangulo  a  b  c.  par- 
sido  en  tres  triángulos  entra  íi  ygiiaks,a  d  b, 
y  a  d  c  y  b  d  c.  los  quaies  todos  tienen  el  com* 
mun  punto  dí.oppofito  a  las  bafes  ab.y  acy  b  c 
Por  lo  quai  fiendo  el  triangulo  a b  c,  colgado 
del  punto  d.  a  ninguna  parre  fe  inclinara,  porq 
^quedara  en  niucij  por  efía  caufa  fe  llama  centro 
<5elpeíb  del  trianguló,  .^ffi  hablan  los  autoreSj, 
puefto  que  fegun  natural  Phiíofophía,el  trian- 
gulo por  fer  fuperácre,  no  tiene  pcfo ,  y  Archi- 
msdes  que  fe  lo  da^pienfo  yo  que  afñ  lo  cnren^ 
dcria^y  ó  fué  yma-ñdipn  fundada  en  cfto,Entr« 
¡os  cuerpos  quexicnc  pcfo ,{i  fon  de  vna  mífnia 
«aturaíe^a^^íabpríipOFcipn  ay  delpefo-dei  vno 
pap  elpefo  ddQtrog^ual  aj  de  la  cualidad  del 
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vno  para  la  quafitída^  del  otro ,  íiendo  ygiial- 
inente  raros  o  denfos.Exempio:Tomanao  dos 
maíías  de  oro  de  vea  miíma  ley  o  firiezajfi  fon 
igualmente  denías,pueí1:o.q  tengan  difíéreníes 
figuras,comofi  vnadelias  fueíTe  redonda,  y  la 
otra  quadrada,o  en  paií^aja  mifína  proporción 
que  ay  entre  los  pefos  deífas  dos  maíTas  de  oro, 
aura  neceííariamentc  entre  las  fus  quantidades 
corporeas.Dc  íuerte,^  fi  vna  pefaredos  libras^ 
y  la  otm  vna  libra,que  es  dupla  proporciójaiira 
íambien  proporción  dupla  de  la  quantídad  de 
la  vna  para  la  quantidad  déla  oíra,porquefí  la 
de  mayor  pcfo  fuere  couercida(pongamospoí 
exempio  )  en  4  cuerpos  cúbicos  de  oro  enere  ü 
yguakSjfera la  menor  conuertidá  en  dos,  pue- 
ño  que  las  fuperiicies  délas  tales  dosiiíaíías  de 
oro,por  fercn  de  diuerfas  figuras  no  tenga  pro 
porción  dupla  .Fingió  por  tanto  Archlmedes 
aunquejio  lo  ponga  p»or  fiílionjque  las  ftiper- 
ficies  pianaSjConiofon  las  íriiateras,  y  quadrí- 
lateras ,  y  otras  figuras  de  otras  cfpecies  tienen; 

f)cfo  j  y  por  la  proporción  délos  pefos  alcanzo 
a  proporción  délas  quantidadesdeías  figuras, 
porque  affi  como  en  los  cuerpos,  (prefupueft o 
quejas  figuras  planas  tienen  pefo)tal  propor* 
cion  aura  entré  los  pefos  dellas,  como  ay  entre 
las  fus  quaníidades.Hallada  pues  la  proporcia 
délas  quantidades  por  noticia  déla  propordbil 
délos  pefossentédamos  €1%  figuras  planas;de-¡ 
ftiíuras  délos  pefos ,: porque :l®Jiiifmq.'¡c,s  para- 
^:a;efpeeulacion,no,teíierp«fo,qu:etenie!iáo:la. 
perd^riojy  no  f  or  cío  miá^xm:  síaSítof  a^  pia 
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ñas  fus  qiiantídadeSjporq  foíi  accidentes  diuer 
(os  quantidad  y  peío  .  Con  eíla  fiibtíí  íiáioíi 
liaiio  ArchimedcSjque  déla  parábola  para  el  tri- 
angulo que  ríenc  U  miíma  bafe,y  ts  tan  aíto,  ay 
proporción  fcfquitcrcia,  T  auemos  de  iiotar,^ 
cnei  triangulo  a  b  c .  de  que  al  prefente  trata- 
mos/i  la  linea  c  d.fuere  prolongada  hafta legar 
al  lado  a  c.  lo  partirá  por  la  mitad,  porque  (ca 
ti  puntó  g.  el  encuentro  defa  linea  con  la  Unes. 
a  b.DígOjque  el  punto  g.efta  en  el  medio  entre 
a.y  b.Porque  fi  nos  dixercn^  no  efta  en  el  me- 
dio.íea  luego  k.el  punto  queefta  ene!  medio  de 
la  linea  a  !>«  y  demonftraremos  que  es  eíío  irn- 
poífible.Porque  licuaremos  de  djpara  k.y  dec, 

Í)ara  k.  lineas  re£5^as,y  ferari portante  yguales 
os  dos  triángulos  a d  k.  y  b  dk.porqueias  ba^ 
fas  a  k.  y  b  k. nos  dan  yguales,el  triaguío  b  d  k. 
daremos  al  triangulo  b  d  e;yel  triangulo  a  d  k» 
daremosal  triangulo  a  d  cJos  qualcs  triángu- 
los bdc.y  a  de.  fon  demonftradosyguales,y 
rcfukaraél  quadrilatero  bcd  k.  yguaiatodo 
lo  que  refta  del  triangulóla  b  c.  y  porque  todas 
las  mitades  de  vn  todo/oo  yguales  entrefi  por 
qualquier  manera  que  fe  tomen,  y  nos  dan  el 
punto  k ,  cftar  en  el  medio  deia  linea  a  b .  fera 
luego  el  triángulo  b  c  k  .la  mitad  del  triangu- 
angulo  a  be,  y  porque  también  es  iniEaddel 
triangulo  a  b  c.  el  quadrilatero  b  c  d  k .  ygual 
fera  luego  el  triangula  b  c  k.  ai  quadrilatcrp 
I)  ck  d .  ia  parte  al  todo,  que  es  impoffiblej  y 
por  tanto  el  punto  g,es.  el  que  cita  en  el  medio 
deia  linea  a  b,  y  110  £ 
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íten  deueitios  fal),e% 

^Uáiñmm  ^^í  P"í^- 
to  d.aqualquier  délos 

ángulos  dei  triangu- 
lo abc.es  áos  tercios 
de  toda  la  linea  defcé 
diente,conuien£  a  fa- 
ber,Ia  lineaad.es  du- 
pla deía  linea  cd.  y  b 
d.dupla  de  d  f.y  c  d.dupla  de  d  g.y  per  efta  cu-- 
cnta  queda  d  e  Ja  tercia  parte  de  a  e  .  y  a  d.  los 
dos  ícrcios,y  efta  es  la  proporción  deJas  otras. 
La  dcmonftraciori  es  efta, que  el  triangulo  b  d  c, 
€S  duplo  del  triangulo  e  d  c.  porque  la  bafe  be, 
es  dupla  delá  bafe  e c  y  porqpe  aueiini0.s  demon 
íÍ:rado,q  los  triángulos  b  d  c. y  adc.fonygua-- 
lesjduplo  íers  también  ti  triangulo  ad  c.dei  trí 
ángulo  ^  de.  y  porque  la  proporción  del  triatir 
guio  a  d  c,para  el  triangulo  e  d  c,  es  como  de  la 
bafe  a  d,p,ara  la  bafe  e  d,  dupla  fera  luego  la  bafe 
a  d,dela  bafe  e  d.  todo  efto  fe  demupftra  por  la 
primera  del  fcxto.  Afíi  q  Tiendo  a  dji.ferae  dji. 
y  toda  la  linea  a  e,fera  3. y  quedara  a  d.f.detoda 
la  linea  a  e.  y  por  la  mifma  razón  fera  d  c.|.  de 
cg.y  b  d.fera  f  .de  b  f.  Y  nota,  que.affi  como  el 
triangulo  a  b  c^e^  partido  eri  tres  t,rianguÍos  y- 
guales  a  d  b,y  a  d  c.y  b  determinados  al  punto 
d  >  centro  del  péfo ,  afíi  también  es  partido  en 
tres  quadrilateros  ygualcs  terminados  al  mif- 
mo  punto  d.los  quales  fon  e  d  f.g  d  f,  y  g  d  e.y 
los  ángulos  oppofitosal  punto  d,  cnlos  qua- 
drilateros fon  ios  ángulos  a. y  b^y  c.  dd  mifmo 
rrianguío  a  b  c.por  efta  caui"a  iiendo  colgado  del 

pura 
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punto  d.no  podrá  aucr  incIioadon,fiy  por  par- 
te délos  lados,ny  por  parte  délos  anguios,piie- 
fío  que  fe  pueda  partir  por  tal  modo,  paffando 
la  linea  déla  partición  por  el  punto  d.quc  que- 
den defiguáies  las  partes, Como  fi  por  el  punto 
dJicuaíemos  la  linea  y  1.  equidiftante  ala  linca 
a  b.porque  la  linea  c  g»  tiene  con  c  d.proporció 
fefquiakera,la  quai  ej»  de  ^^para  2.  y  el  triangirlo 
a  b  ees  feme/ante  ai  triangulo  yi  c.fcra  por  cñs 
caufa  la  proporción  del  triangulo  abe,  para  el 
triangulo  y  1  c.como  de  9,para  4.y  fera  por  efta 
cuenta  el  triangulo  y  1  c.4,  y  elquadrilatero  a  I 
y  b/era  5.  pero  ny  por  efo  el  triangulo  a  b  c.  fe 
inclinara  para  la  parte  de  a  b. 

Agora  faeilméte  podremos  cono fcer  la  diftan» 
cía  délos  ángulos  al  punto  d.en  comparacio  de 
las  partes  o  medidaSjCn  las  quales  fon  conofci- 
dos  ios  lados  del  triangulo  a  be.  Porque  ü  los 
fres  lados  del  triangulo  fon  conofcidos ,  la  fu 
área  fera  conofcida^y  porque  el  triangulo  a  e  h^ 
es  la  mitad  del  triágulo  a  b  c.conofcida  fera  por 
tanto  la  área  del  mifmo  triangulo  a  e  b,y  porq 
h  ees  coíiofcída,ía  fu  mitad  que  es  c  b.fera  co- 
nofcída.  Tenemos  luego  el  triangulo  a  e  b.cuya 
área  es  conofcidajy  los  dos  lados  a  b.y  h  e.  fon 
conofcidos,y  por  eílas  quantidades  notaSjpo-' 
dremoscondfcerel  tercero  lado  que  es  ae.por 
la  do  clrina  del  cafo.52.0  por  la  doéirina  del  ca- 
fo.59.por  Algebra  y  fin  Algebra,y  porque  a  d,€l 
l^de  a  e.fera  por  tanto  a  d.conofcida. 

64,  Si  losladbs  dci  íriangulo  fueren  cono- 
fcidosjpodrehios  por  eíloS  faber, quañío  qual» 
^uier  délos  lados  fepuede  «ftciiderjO  ahvmísr^ 
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fm  quefe  hagamudao^a  en  ios  otros  dos,yfifi 
■que  la  área  crefcajO  mengue.  En  eíía  materia  de 
liemos -de  faber,q  la  área  del  triangulo  rcifían- 
gülo  es  mayor  que  la  área  ác  qualquier  otro 
triangulo  en  que  ay  dos  lados  yguales  a  los  dos 
lados  del  írlangolo  redangiilo,qiie  cóprelién- 
ám  el  ángulo  redo,  Y  fí  en  vn  triangulo  ouie^ 
f€  ángulo  obíufo^y  ios  dos  lados  que  compre- 
Iienden  efe  ángulo  obíuíb  fueren  yguales  a  o- 
iros  dos  que  en  otro  triangulo  comprehendeii.- 
angiíio  agudo  ;  Digo ,  que  íi  el  ángulo  obtufo 
tanto  excediere  al  re£to,.quaoto  el  agudo  fuere  ■ 
menor  qMered:o,cn  tal  cafo  las  arcas  defos  dos 
triángulos  feran  yguaíes.Y  ü  iás  difirrécias  dd 
obtuío  y  del  agudo  ai  ángulo  re<flo  no  fuereis 
yguales,  la  área  de  aquel  triangulo  fera  mayor, 
cnei  qual  la  difícrencia fuere  menor .  Exemplo 
del  primero,  en  el  triangulo  a  b  c.  el  ángulo  b, 
fea  rea-o,  y  el  ángulo  e .  del  triangulo  e  d  f .  fea 
obtufoj  los  dos  iadosiab.y  b  c.  quecompre- 
lienden  ai  ángulo  redo,  fean  yguales  a  los  dos 
lados  d  e,  y  e  f  *  quecomprehenden  al  obtufo, 
Digo,que  mayor  es  el  triangulo  a  b  c.que  el  trL 
anguio  e  d  f .  Porq  licuaremos  por  el  punto  dj 
la  linea  d  k.cquidiítaiite aliado  e  f.y  del  punto 
f.  licuaremos  la  linca  f  1 ,  equsdiftante  ala  linea 
c  d.- y  eftenderemos  la  linea  fe.  para  la  parte  del 
punto  e.y  del  punto  d.lleuaremos  laperpcndi* 
^ii-iar  dgjíbbre  f  g.y  del  punto  1 ,  la  perpfendicu 
lar  I  o.fobrelamifmaf  g.y  del  punto  depara  el 
punto  o.  licuaremos  linea  reda.  Por  lo  qual  cri 
«1  quadrilateroe  dlf.  delados  equidiftantes  el 
lado-.6f».  fera  ygual  al  kdo;di.  y  m4  quadrí-r , 

latt-- 
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latero  dg  o  l.de  hdos  equidiftanreSjel  lado  g  o. 
íera  ygual  a  d  i.  por  h .  :?4„  del  primero  libro  de 
EucUde$'.j  por  efta  caufa  las.  dos  lineáis  go.ye  f. 
ferá  entre  fi  yguales:  y  porgue  pufimos  jguales 
bey  ef.  yguaksferan  por  tanto  b  c.ygo.y  por 
que  a  b.  puíimos  fer  ygiiaí  a  d  e,  y  d  e,  es  mayor 
que  d  g .  por  íer  lado  oppofito  al  ángulo  redo 
enei  triangulo  deg  mayor  lera  luego  a  b.  q  dg^ 
Gorremos  pues  de  la  linea  a  b.  la  linea  b  r.ygüai 
a  d  g.  y  licuemos  linea  recTta  de  c,  para  í.  y iera 
por  eíra  caula  el  íriangulo  b  r  c .  ygual  ai  trian- 
gulo d  o  g.por  la.4..dti  primero  libro^y porque 
el  triángulo  e  d  f .  es  ygual  al  mifmo  triangulo 
d  o  g.  porque  fon  conSííuídos  fobre  las  bafes 
yguales  g  o .  y  e  f .  y  entre  lineas  equidiftantes, 
yguales  jeran  luego  entre  fx  los  dos  triángulos 
¿re.  y  edf.  por  commun  {eñtentia:»  Y  porque 
el  triangulo  abe.  es  mayor  q  el  triaüguío  b  r  c» 
mayor  lera  luego  el  triangulo  a  b  c.que  el  trian- 
gulo e  d  f .  como  propuíimos,  Y  lo  mifmo  de- 
monll-raremos,  fi  el  ángulo  c.  fuere  agudo,  por 
que  fiempre  el  lado  d  c .  es  mayor  que  d  g .  y  el 
triangulo  d  g  o.es  ygual  ai  triangulo  «ídf.y  me- 
nor que  éí  triangulo  a  b  c  Y  es  eílo  verdad,na 
tan  folaméce  en  eíta  difpoíicionjtnas  aun  en  las 


©tras 


otraSjen  las  quales  cí  ángulo  e  f  d*es  re¿to  o  oU^ 
tufojporí^ue  no  puede  e0b  impedir  la  cieiiion^ 
íÍ:rac:ion,de  la  qual  íiempre  íe  colige,  q  íi  los  dos 
lados  a  b<y  h  c,  fueren  yguales  a  ios  dos  d  e.  y 
c  f.y  el  angulo.b.  fuere  re£lo,  pero  ei  ángulo  e. 
no  redOjde  quaiquier  qualidad  que  fea  ei  angu 
¡o  d^o  el  ángulo  f. mayor  fera  el  triangulo  a  b  c, 

queeltrl 
ángulo  ? 
d  f.  y  af- 
ft  qued^ 
pr^üada 
la  prime- 
ra'parte, 

Pero  fea  el  ángulo  b.agucío,y  el  anguío  e»oh- 
tüfo^ygualmentediílantes  de  ia  quantidad  deí 
re£^o.  Digo,  que  el  írianguio  a  be.  es  ygualal 
triangiüo  edf; Porque  llenaremos  por  eipun» 
to  d.  ia  linca  dlcequidiftante  a  la  linea  e  f.y  ha- 
remos enel  punto  e.co  e  f;ei  ángulo  fe  g-ygua| 
al  ángulo  b.Tanto  excederá  luego  el  ángulo  ob/í 
íufofed.aíangulareélo^quItoelmifmoredQ 
excede  al  agudo  fe  g.y  eílo  es  proporción  .áríth 
metica.Yporq  pendo  tres  quantidades  ordena- 
das en  proporció  Arithrne£ica,q  tanto  excede  h 
primera  a  la  fegunda,quanto  la  fegnda  excede  S| 
ja  tercera,es  ia  fegüda  ia  mitad  déla  sfima  déia 
priniera  y  tercerajfera  luego  el  ángulo  re£l:o  k  m| 
tad  deios  dos  ángulos  obtufo  y  agudo,y  cfosdos 
ángulos  obtufo  y  agudo  valdrán  dos  redo s,ios 
quales  fon  f  e  d.y  f  e  g.  Y  pOrq  los  dos  ángulos* 
f  e  d.y  €  d  g.jünt(5sívaié  dosrí¿l:os,porq  los  haze 
O'  ...      '^laJí^ 
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la  linea  e  d.  con  las  equídiftantes  d  g,  y  e  £  ygua 
les  feran  por  commun  feniencia  entrefi  los  dos 
ángulos  f  e  g.  y  e  d  g.  Y  porq  el  mifmo  ángulo 

feg.esygual 
^  al  coakerno  e 

g  d.yguaiesfe- 
ran  luego  en-" 
trefilosdosan 
gulos  edg.  y 
€g  d.  y  por 
efta  caufa  ene! 


d^K^--^-.>~-__^g___^       tríagulodeg. 
""^""^^  ,.*^'~-~-««»-«-«-»:fc  JQg  ^Qg  lados 

ed.yeg.íeraii 
ygualesporla 
■f  fexra  del  pri- 
mero libro  de 
Euclides.  Y  porque  pufimos  los  dos  fados  a  b. 
y  e  d.  yguaies,ygual  lera  luego  eg.  a  a  b.  y  porq 
pitfimosbc  y  ef.  yguaJes,yhezimos  el  ángulo 
f  e  g .  ygual  al  ángulo  b .  licuando  linea  reda  de 
f.parag.ygual  fera  el  triangulo  ,egF.al  triangulo 
a  be»  por  la  .4.  del  primero  libro,  %pofque  el 
triangulo  d  e  f .  es  ygual  al  triangulo  e  g  í.  porq 
tienen  vna  rniima  bafe,que  es  e  f,  y  eftan entre 
dos  equidiílaníes  5  yguales  feran  por  tanto  ios 
dos  triángulos  a  b  c.  y  e  d  f.  en  los  quales  el  ao 
guio  b.  es  tanto  menor  que  reftojquanto  clan- 
guio  e.que  es  obtufojcs  mayor  que  redo. 

Por  otro  modo  mas  fácil  fe  podra  eftodemo- 
ílrar:  Pufimos  los  dos  lados  a  c.yed*yguales,y 
losdos  bey  e£ygualcs,y q  tanto  excede  al  aa-  ' 
guio  reáo  el  ángulo  obEufo  acb.qísanío  clagu 

o  ii  do 
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«!o  á  e  f;f  s  excedido  del  red-o.Eftencíeremos  h 
línea  b  c,y  haremos  c  g.  ygual  a  b  c,o  e  íy  ileua- 
remos  de  a.  para  g.  linca  reda,  y  por  a.  licuare* 
moa  la  red-a  a  k.ecj^uidiílaíate  a  la  linea  b  g.y  Uc* 
liaremos  del  punto  c.la  linea  cfe.perpendicukr 
fobre  b  g.  Sera  por  tauto el  ángulo  a  ck.  el  ex* 
ceíío  del  obtuíb  a  c  h .  fobre  el  redo  b  c  k .  y  el 
miímo  ángulo  a  ck.fera  el  excefi^o  del  ángulo  r?^ 
üo  g  ckSohre  el  agudo  a  c  g. Luego  tanto  exce- 
de el  ángulo  ohtoíb  a  cb.al  ángulo  rcdo^quato 
el  reíío  excede  ai  agudo  a  cg.  y  porq  puíimos 
que  tanto:  excede  el  obrufo  a  c  b.  ai  ángulo  rt^ 
«fíojquanto  el  aí^udo  d  e  £,es  excedido  ád  recíío, 
por  la  miíma  differécia  luc^o  fon  excedidos  del 
reéi-o  ios  dos  ángulos  a  c  g.  y  d  e  f.  la  qual  dif« 
ferencía  es'ci  ángulo  a  c  k.  y  defío  fe  infierej^ue- 
los  dos  ángulos  a  c  g .  y  d  e  f.  Ion  y  guales,  por 
cfte  principio  fi  do3  guanridades  fueren  yguaL 
mente  excedidas  de  dos'quantidades  yguáles, 
feran  eíías  ejccedidas  entrp  ñ  yguakí» .   Siendo 
pues  ios  dos  ángulos  a  c  g.  y  d  ef.yguales,y  d 
lado  a c.ygual  aliado  e  d^yeliadocg.ygüalaí, 
lado  ef,  los  dos  triángulos  cag,y  e  df. feran  y^ 
guales  por  la  ,4.  del  primero  libro,  Y  porqucel 
snangíilo  a  be.  es  ygwéaUriaogiilo  c ag.por 

la 
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la.^S.del  primero  libro,o  por  Ja  primera  dtl  ft'x« 
tOj  yguales  feran  por  tanto  los  dos  triángulos 
ahc.je  á  £por  commun  kmmcm^y  cfto  que« 
riamos  deíiionílrar, 

Pero  fea  el  ángulo  agudo  d  c  f,  mas  propiíi» 
quo  al  rcño.que  el  obrufo  a  c  b.  j  los  dos  lados 
yguales  a  los  dos  Jados  como  ás  antes,  Poríie- 
siios  c  g.  ygua!  a  b  c.  o  e  f.  y  haremos  encl  pun- 
to c.  con  c  g.  el  ángulo  o  c  g.  ygual  al  ángulo  d 
c  f.y  la  linea  g  o.fieceííariarnente  caerá  éntrela 
perpendicular  c  k,  y  la  línea  a  c.  Porque  de  otra 
fuerte  no  feria  el  ángulo  d  e  f.  q  es  ygual  a  o  c  g„ 
menos  diftaote  del  re¿lo  que  el  ángulo  obíuíb 
a  c  b.  V  ikuaremos  linea  reata  del  puto  o.para  el 
punto  g.por  efta caufa  los  dos  triángulos  abe. 
y  o  c  g^.  quetíenen  yguales  las  bafes  b  c  y  cg,  y 
cftan coliocados  entre  las  eq^uidiftátes  b  g.y  a.k» 
feran  cntreli  yguales,  Y  porque  el  ángulo  o  cg» 
€s  hecho  agudOjCl  ángulo  a  o  c.fcra  o'btufOjpor 
que  ambos  juntos  valendos  re<íi:oSjporque  fon 
coliocados  entre  las  equidí fiantes  bg,y  a  k.fo- 
bre  la  linea  o  c.  y  por  efta  caufa  mel  trianguJGi 
o  c  a.eliado  a  c.por  fer  oppofito  ai  ángulo  ob- 
tufo  aoc.fera  mayor  que  ci  lado  o  c.que  es  op-* 
pofito  ai  ángulo  agudo  o  a  c.Y porque  pufimos 
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ygisales  a  c,y  e  d.  mayor  fera  luego  e  d.  qvie;ó,C 
Eftenderemos  por  tanto  o  c.y  liaremos  c  i.  y- 
gual  aeá.y  lleuarernos  linea  reda  de  g.para  i. 
y  los  dos  triángulos  e  d  f.  y  g  g  i.  feran  yguaies 
por  la. 4. del  primero  libroiy  porque  elle  trian- 
gulo g  c  i.es  mayor  q  el  triangulo  g  o  c.el  qual 
es  ygual  al  triangulo  a  b  c.  mayorfera  luego  el 
triangulo  g  c  i.  que  el  triangulo  a  b  c.y  también 
fera  mayor  q  efe  triatigiüo  a  b  c.cl  triagulo  e  d  £ 
Y  pongamos  finalmente,  que  el  ángulo  d  e  f. 
£S  mas  diftanre  del  refío,q  el  obíufo  a  c  b.por- 
fiemos  otra  vez  c  g.yguai  a  b  c.o  ef.  y  haremos 
enel  punto  eco  la  linea  cg.el  ángulo  gcr.ygoal 
al  ángulo  d  e  f  y  fera  por  tanto  el  ángulo  g  c  r» 
snas  diñante  del  redo,que  el  obtufo  ac  b,  y  la 
linea  c  r.caera fuera  de  a  c.porque  de  otra  fuerte 
río  feria  mas  diMnte^  y  licuaremos  linea  red:a 
del  punto  g,  para  r.y  porque  el  ángulo  k  c  g.es 
reílo,  y  las  lineas  bg.y  kr.fon  equidiftantes,, 
f  amblen  fera  redo  el  ángulo  c  k  r.  luego  el  án- 
gulo c  a  ri  exterior  del  triangulo  deí  triangulo 
a  c  k.  fera  mayor  que  el  interior  c  k  r.  el  qual  es 
refto,por  la .  16.  del  primero.  Obtufo  lera  por 
tanto  efe  ángulo  c  a  r.  y  por  efa  caufa  fera  agu- 
do el  ángulo  cr  a. del  triangulo  are,  y  porque 
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a  til  A^or  anguio  es  oppofito  mayor  lado,mayor 
fera  por  tanto  cr.queca.  y  porqueca.yed.fori 
püíftas  ygualeSjínayor  fera  luego  c  r.q  e  (¿.Cor- 
taremos de  ia  linea  c  r.  la  línea  c  o.  ygua!  a  e  d.y 
lleuaremos  del  pumo  g.  para  el  punto  o.  Jinea 
recra^y  íera  el  triangulo  c  o  g.ygual  al  triangulo 
€  d  f.por  ]a.4,de].j.iibrojy  el  triangulo crg.por 
fer  mayor  que  c  og,  también  fera  mayor  que  el 
f  rianguio  e  d  f.yporq  el  triangulo  a  b  ees  ygual 
ai  triangulo  c  r  g. porque  fon  fundados  en  baícs 
yguales  y  entre  lineas  equidiftanr€s,mayor  fera 
luego  el  trianguío  a  b  c.  que  el  triangulo  e  df» 
y  esla  caula  fer  el  ángulo  ásf,  íisas  diñante  del 
redo,  que  el  obí ufo  a  c  b. 

Defto  fe  collige/iendo  conofcidoslostres  la- 
idos del  trianguio/ipodremos  efteríder  vnladOj 
o  abreuiarlo_,y  quanto/ni  que  fe  haga  mudangá 
«nlos  otros  dos  lados,  ny  en  la  área  de  io  que 
antes  «ra.  Exemplo:  Enel  triangulo  a  b  c.fea  el 
ladoab.^.y  a  c,4;y  bc^-.  y  porque  enefteexem 
pió  el  quadrado  de  b  c.vale  tanto  como  los  dos 
quadrados  de  a  b,  y  a  c.  diremos  por  tanto,que 
«fte  tal  triangulo  es  rectángulo,  y  que  el  ángulo 
re¿ro  es  b  a  c.  que  es  oppofito  a|  lado  be  y  que 
€S  ei  mayor  triangulo  que  puede  auer  en  que  el 
lado  a  b.  fea.;,  y  a  c.4.  y  por  eííacaufa  fip roloo 
garemoSíO  abreufaremos  la  bale  b  c.  lera  ia  área 
del  triangulo  diminuida. Pero  porque  el  ángulo 
b.  es  agudo,podremos  prolongar  el  lado  oppo- 
fito, que  es  a  c.  fin  que  fe  haga  mudanza  en  ios 
lados  a  b.  y  b  cny  en  la  área,  de  lo  q  antes  era* 
Y  fera  efto  quando  tanto  fuere  prolongado  el 
lado  acoque  el  ángulo  oppofito b.fea  hecho  ob- 

o  üi]         tufo 
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tufo^y  tanto  mayor  q  redo,quaníp  agora  fiírt" 
do  agudo  es  menor  que r€(fro,porque  llegando 
el  ángulo  b,  a  eíTa  quantidadjentonces  ttrna  el 
triangulo  tanta  área  ygusl- 
mente  como  agora  tiene. y  el 
modo  que  tememos  para  fa 
ber  qiiáío  fedeuacl  lado  RC» 
prolongar,  fera  efte,  partiré^ 
mos  a.  c .  por  la  mitad,  en  el 
punto  d .  y  llenaremos  línea 
re¿}a  de  b.  para  d,  y  tanto  prolongaremos  a  c* 
liañ-at]feael  dunlo  de  ia  linea  bd.porquequaíi 
do  lo  fuere,entonces  fera  la  área  de  fe  triangulo 
ygual  a  la  área  del  triangulo  abe.  fin auer  mu- 
dañina  en  los  lados  a  b.  y  b  c.  pero  el  ángulo  b* 
fera  yguai  al  ángulo  abíufo,q  le  falta  paracom^ 
plimienro  de  dos  redos  .  Para  áemonftracioe 
deílo.eíienderemos  ia  linea  a  b.  por  la  parre  de 
b,  y  haremos  b  e.ygual  a  la  linea  a  b.  y  de  c.  para 
^  c.  licuaremos  linea  re¿la.  F 
porqueen  el  triangulo  a  ce* 
la  línea  b  d .  parte  ios  lados 
a  c.  y  a  e.  por  la  mitadj  equi- 
dfÍTanre  fera  cñn  linea  b  d  .a 
la  linea  c  c.por  k  fegíida  pro- 
pofidon  dt'lóJíb.dc  Euclid. 
y  fcran  por  efü  caula  los  dos 
triángulos  a  b  d.y  a  c  c.cqui- 
anguios,  y  por  lá  .4.del  mif- 
mQ.6.  terna  los  !adoVproporcionaks,de}  lado 
a  c.  para  ellado  a  d. lera  como  del  lado  c  c.para 
ellado  b  d.  y  porque  a  c.csduplo  de  a  d.duplo 
fera  luego  ce.  de  b  4 .  Tenemas  luego  «I  trian- 
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guio  b  c  e.  enel  qual  el  lado  b  e.es  ygual  al  lado 
a  h.  del  triangulo  a  b  c.  j  el  lado  b  ees  común 
a  entrambos  ellos  rríSgulos^pero  la  bale  c  e.del 
triangulo  b  c  e.  es  mayor  que  a  c.  bafe  del  rrian 
guio  a  b  cconuienc  a  faber,es  dupla  de  la  linea 
b  d.y  la  área  dá  triangulo  b  c  e.esygiial  a  la  área 
del  triangulo  a  b  c.por  la  primera  dé  ícxto^pox 
que  a  b.  y  b  c  fon  ygualeSjy  d  anguío  c  b  e.  del 
triangulo  b  c  e.  es  aquel  obtufo,q  con  el  agudo 
c  b  a.dcl  triangulo  a  b  ccüple  dos  recloSjy  tan- 
to es  luego  menor  q  re<Sto  el  ángulo  c  b  a.quár® 
el  ángulo  c  be.  es:  mayor  que  redo.  Por  lo  qual 
íí  quedando  la  ar/a  del  triangulo  ab  cenfu  quS 
tidad^quercmos  prolongar  la  bale  a  c.  fin  liazcr 
mudan^-a  en  los  lados  a  b.  y  b  c.  fera  neceííario 
que  abriendo  fe  mas  los  iadosab.y  bc.paraque 
hagan  ángulo  obtuío  yguai  al  ángulo  c  b  e.  k 
bafe  a  evenga  a  la  quantidaddelduplo  de  ía li- 
nea b  d.  y  porque  en  efte  cafo  es  b  d»jt.  1 3  .fera  el 
dupio  delta  R.'ifa.  Affi  que  end  triangulo  a  b  c.  q 
tkne  de  area.ó.fi  los  dos  lados  a  b.y  befe  fuere 
abriendo  mas,  de  fuerte^que  el  ángulo  h,  vaya 
creciendo,  porque  quanto  el  ángulo  b.  va  cre^ 
ciendojy  llegando  fe  a  redo^tanfo  la  área  va  ere 
cíendo,como  aucmos  demonílradojComo  elan 
guio  b.  fuere  redo»  fera  la  arca  máxima,  y  fera 
entonces  la  bafe  a  c.r.|4.  y  iaarea.7|.  Y  defpues. 
defto  paíTando  el  ángulo  b.deredojíra  luego  k 
área  dimínuiendo  de  los.yy.y  tanto  que  llegare 
el  ángulo  b  .a  la  quanridad  del  ángulo  obtufo 
c  b  e.íera  en  eíTe  punto  la  bafe  a  c.ygual  a  c  c.c6- 
uiene  afaberjcl  doblo  de  b  dj fera  por  taíiri?^, 
52.y  laarea  íera^é.y  la  c|ie^liafri|o  dize,porqí|e 
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el  tríangüio  ea  c.tiene.ts.de  arca,porqtíc  tahtd 
fe  hizt  miíitipiicando  a  e.que  es\6.  por  la  mirad 
de  acia  qual  mitad  es.z.y  filos  lados  fe  fueren 
snas  abreuiandojira  la  área  diminuyendo  de  los 
6. porque  como  auenios  dempnñrado,quaBtd 
ei  ángulo  fuere  mas  diftanre  del  redo,  ranro  la 
área  fera  menor,  y  es  buen^  eípecujacion. 

Otro  exemplo:  Se'ael  lado  a  b.^.y  a  £.5.7  b  c.fí'á 
y  fera  luego  la  área  r.  56.  y  queriendo  faber,  fi 
quedando  la  quamidad  de  la  área,  y  de  los  dos 
^dos  a  b,  ya  c.  y  haziendo  mudanza  enel  lado 
b  cío  deuemos  de  prolongar,©  abreuiarjy  qtiá- 
íOjprimeraméte  inueftigaremos  la  qualidad  de! 
ángulo  b  a  c.  oppofíto  a  efe  lado  bey  hallare^ 
mos  fer  obtufo^porqucel  quadrado  de  bces.56. 
pero  los  quadrados  de  a  Ky  de  a  c.no  házé  mas 
que«^4.y  por  eíía  caufa  quanto  mas  el  lado  b  c^ 
fuere  ,plongado,tanto  la  área  del  triangulo  fera 
menor, porq  fe  ira  mas 
apartado  del  ángulo  re- 
áo  el  ángulo  b  a  c.Pcro 
poderlo  emosabreui- 
ar,que  de.íí.venga  a  me 
norquantidadjíin  auer 
mudani^a  en  la  quantí- 
á^á  de  la  area,y  de  los  lados  a  b.y  a  cY  porque 
fepamos  quanto  b  c  fe  deua  de  abrcuiarjllcua- 
remos  del  ángulo  oppofito,>quc  es  a»  al  punto 
d .  medio  de  la  linca  b  c  linea  reííla,  y  diremos 
conforme  a  lo  que  auemos  demonftradó  eñ  e! 
triangulo  redaogulo,  que  quando  efe  lado  be* 
íanto  fuere  prolongado  que  fea  ygual  al  duplo 
deia  line«  a  d.ia  arca  dd  ísiangiiio  fera  déla  míC 
",   "       jna 
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tnaquaníídad  qiic  tiene  quando  cimiTmo  lado 
b  cts.á.  coíiuicne  a  fabcr,  fera  r.  ^6.  y  fcra  en- 
tonces agudo  el  arigiilo  b  a  c.  y  de  ranra  quafi" 
tidad,q  con  h  quantidad  dei  obtufo  valga  dos 
reíros.  Y  para  conofccr  Ja  quantídad  de  la  linea 
a  d.  licuaremos  del  anguloa.lalinea  ae.pcrpeíi 
dicular  fobre  bey  obraremos  como  enel  calo 
59.  Porque  facando  ei  quadrado  de  a  c.  el  qual 
es.ay.de  los  quadrados  deab.y  b  c.que  £00.45:, 
quedán,2o.  y  ia  mitad  deílos,  20.  partida  por*6. 
viene.if .  y  tanto  fera  b  e.cuyo  quadradOjCi  quai 
«s.2|.  lacado  de.9.  quadrado  de  ab.qii€dan.<J|« 
y  tanto  fera  el  quadrado  de  a  c*  y  porque  b  á.es 
I*  y  b  e.cs  .if .  quedaraí  d  c»i|.  cuyo  quadrado  es 
í|.  el  qual  juntaremos  con.6|tquadrado  de  a  c. 
y  haremos.í^.cuya  raíz  quadrada  fera  a  d.  y  por  • 
qucR,8  fiendo  doblada  es  R.p.  diremos  luego 
qucquando  cllado  b  c.clqual  antes  defebazcr 
cnel  mudanza  es.6.  tan- 
to fuere  abrcuiado^que 
fea  R.32.  fera  la  área  dei 
triágulo  la  mifma  r.  56. 
C  y  la  prueua  affi  lo  diz«e' 
n-^i  poiquefiendoab.  3,  y^ 

t' ^  ac5,ybcR.32.  ferak 

suma  de  los  lados.g.p.R^a-  cuya  mitad  es,4.  p, 
R.8.  de  la  qual  facando  cadavno  de  los  lados/c* 
ran las  tres diíferencias  4.m  R.8.y  K.%.m>  ¡^y  r.8^ 
p.i.  Multiplicando  pues. 4.p-R.8.por.4.»í.R.8. 
haremos.  8.  los  qwales  multiplicando  por.j.quc 
fe  hazen  por  la  -multiplicación  de  r.8.  m«i,  por 
st.8*p.i*Haremos.56.y  fera^or  tanto  ia  área  del 
tíáanguló  »,56,€onform€  a  háo&tm  áú  caí® 

17« 


17'  y  la  mifma  quantidad  tenia  el  tmngüíó^ 
quando  el  lado  b  c.  era.(5. 

Pero  ü  queremos  hazer mudanza  eneílado 
a  b.  no  la  Irasiendo  en  los  lados  a  c.y  b  c.porq 
el  ángulo  c  es  agudo,  creícera  el  lado  a  b.de.3. 
que  ai  prefente  íiene,y  tattibien  el  ángulo  círa 
creciendo  hali'd  íer  ofa£uíb,y  tanto  mayor  que 
reííií'o,quanro  antes  del  crecimiento  es  menor  q 
recíí:o,y  lera  entonces  ei  lado  a  b.  duplo  dcU  li- 
nea que  pártela  línea  a  b.  por  la  mitad,  la  qual 
feraconofcida  licuando  linea  perpendicular  des 
dd  punto  c.  fobre  a  b.eííendída  por  la  parce  de 
a.  porque  por  el  ángulo  b  a  c.  íer  obtufo,  es  for 
§ado  caer  fuera  del  triangulo  la  perpendicular  q 
viene  de  c.y  faber  febafacilmentek  quantidad 
de  ia  perpendicular,  por  laaiiea  íer  yafabida. 
Partiremos  por  tanto  R.56.q  es  la  área  del  trian 
guio  ponil.qU'^^sIatiiiíad  de  ab.y  vernacnla 
partición  R.24|.y  tanto  rcraperpendicular,por 
q  la  área  del  triangulo  es  el  producto  de  la  per- 
pendicular multiplicada  por  la  mitad  de  aquel 
lado  fobre  4  cac,ora  la  caida  lea  fuera  del  trian- 
gulo,yorafea  de  dentro.  Sabida  pues  la  perpeo 
dicularjíacafemos  eí  fu  quadrado  del  quadrado 
de  ac.y  quedara  el  quadrado  de  la  linca  queefta 
entre  ia  perpendicular  yac.  cuya  raíz  juntare- 
mos có  la  mitad  de  la  linea  a  b.y  d  quadrado  de 
la  suma  dellas  juntaremos  c5  el  quadrado  de  la 
perpendicular,y  la  raiz  de  la  suma  denos  quadra 
dos  diremos  que  es.  la  linea  que  viene  del  pííto 
c.y  parte  el  lado  a  b.por  la  mitad.  Obrando  por 
cfte  modo,  hallamos  q  es  efta  linea  k.iS^.  y  lera 
luego  d  duplo  dclk  r,  n^,  y  diremos  luego  que 

c[üan^ 
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R>  n3'      •  ■        __^  <5uando  el 
ángulo  be 
a.dcagudo 
que  es  en  el  , 
C  triangulo 

p  b  c.qiie  tomamos  por  cxemplo,eneí  qual  a  b. 
es.5.  y  a  c.j.y  b  c.é.  y  la  área  R.56.  viniere  a  fer  tan 
obtufo,quecon  la  quantidad  del  agudo  haga  el 
valor  de  dos  reáos,  fm  auer  mudanza  en  ios  la- 
dos a  c.y  b  cfera  el  lado  a  b.R,¡i5,ylaarea  fera 
lo  que  anres  era.f.R.  ^6,  y  fera  por  tanro  el  cre- 
cimiento del  lado  dt-i^.  para  n.irj.y  la  experieri- 
cia  afíi  lodize.Porque  fjendo  a  c.5.y  b  c.é.y  a  b.R. 
íi^.fera  la  suma  de  los  tres  lados.u.  p.  R.ii^.cuya 
mitad  es.54-.p.R.2S|*y  las  difFcrencias  deíla  mi- 
tad de  los  lados  a  los  tres  lados  fon.jj.m.R.^Sl. 
y  K,^^Jñ.l.y  R.28I  p.j.  Multiplicando  pucs,5:|.p, 
R.2S4.  por.j^.iíj.  s.,1^^,  haremos  el  numero.z»  y 
multiplicando. 2. por. 28. los  quales. 28. fe  hazen 
por  la  multiplicación  de  r,  2^,  m.  4-  por  a.  28|, 
p.  5»  haremos.56  y  fera  luego  la  área  del  trian- 
gulo R.56.  como  era  quando  el  lado  a  b.cra.6. 

Y  por  Algebra,íín  los  diTcurfos  Geométricos 
q  auemos  hecho/iendo  nos  propuefro  el  trian- 
gulo a  bc/cuyos  lados  fon  conofcidos,  podre- 
mos faber,fi  puede  el  lado  a  b.crecer  o  méguar, 
y  quanto,  fin  auer  mudanza  en  la  quantidad  de 
los  Iados,ny  en  la  área.  Porque  primeramente 
por  los  lados  podremos  faber  la  quátidad  de  la 
area,por  la  dodrina  del  cafo. 37.  Defpues  defto 
proporncmos  el  triangula  abe.  cuya  área  es 
conofcida,y  ios  dos  lados  a  cy  b  c.fon  conofci- 
4o$jy  burearemos  la  quátidad  de  la  Hnea  o  lada 

3L  Da 
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a  b.como  fi  fueííe  ignoío,y  efto  haremos  obra- 
do como  enel  cafo  ,52.  y  vcrnemos  a  ía  tercera 
de  Jas  compílelas.  Y  íi  facando  el  numero  que 
cfta  co  compañía  del  cenfo  de  ceíiíbj  del  qua- 
drado  de  la  mitad  de  ios  cenfos,qtie  cftan  en  ín 
gar  de  cofas,ninguna  quátídad  quedare,  que  es 
vna  ^ifra, lo  mifmo  fera  darla  o  quiíai-la  de  U 
mit&á:  de  los  cerífos,y  concluyremos  que  el  cafo 
tiene  vna  íoia  refpueíía,y  lo  que  vinkte  fera  la 

quantídad^qucdc 
principio  pulimos 
tener  a  b.  y  díre-- 
mos  que  eíe  Jado 
ab.  no  puede  fer 
abreu  jacio  ny  pro- 
longado,, ñnauér 
mudanza  en  la  a- 
fea,y  que  los  lados  a  c.y  bc.comprcjaenden  con 
a  bia  mayor  area^qué  con  otro  algún  lado  nue 
dm  c6pr£hender,y  en  tal  cafo  ei  ángulo  cAers, 
reílo.Pero  íi  facando  del  quadrádo  déla  mitad 
délos  cenfos  el  numero  qucefta  encompañia 
del  cenfo  decenio,  alguna qüantidad  quedare^ 
en  tal  calo  la  fu  raíz  fícada  de  la  mitad  de  lo$ 
cenioSjdaravnaquantidad  aliado  quees  oppo 
lito  al  ángulo  c,  y  añadida  dára  otra  quantidad 
differente.  (Redara  por  tanto  la  mifma  area^y 
lá  raifma  quantidad  de  los  dos  lados  a  c,  y  b  c, 
con  dos  quantidadesdefiguales,querefponder! 
a!  lado  a  b>  el  qual  quandb  fuere  Ja  menor,fera 
oppofito  aangulo  agudo  ryquando  mayor,fera 
el  ángulo  ob cuío ,  y  la  q uantidad  que  de  prin^ 
cipio  poncmps  tener  a  b.  fera  vna  dcft.as  do%\ 
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qtjanridades,  y  por  efta  arte  alcanzaremos  íi  el 
lado  puecle  crecer  o  menguar.  Exetnp lo;  Sea  el 
lado  a  b,  5.  y  3  c.5.  y  b  c.<S.  obrando  por  fu  reg}^ 
liallarenios  la  ares  fer  r.jó,  y  fi  queremos  faber 
fi  puede  el  lado  crecer  o  mcnguar,quedando  ia 
jnífíDA  quantidad  de  area,y  dcJosdos  lados  ac, 
y  b  c.  propornemos  efta  queftion:  El  iado  ac, 
dei  triangulo  a  b  c.es.5.y  b  c.es.6.y  la  área  es  r. 
56.preguntamos  guanta  es  la  linea  a  b.lado  op 
poíito  al  ángulo  cí  Pornemos  ab.fer.i.co.y  fe- 
ra  luego  la  suma  de  ios  iados.ir.p.ixo.cuya  mi- 
tad es,5|,p.|.co.y  la  diíferécia  otila  mitad  a  los 
tres  lados  íera.j|.m.|.co.  y*|.co.w.T'y.l'CO*p.|« 
Multiplicaremos  pues.5l.p4.co. ^or.sjm^lxo^ 
y  haremos. 5o4.?«.|.ce,y  mulíiplicando.|.co3.|» 
por.^.co.p.5,haremos4-cc.m4.  y  defpuei  mul- 
tiplicando eltos  dos  produdos  vn'o  por  otro, 
conuíenc  a  faber4.ce.ni4-  por.30l.iii14.ce.  haré- 
mos.7.ce.i|.m.^.J.ce,ce.iñ.  7í|/cuya  raíz  fera  1*1 
9rea  del  triangulo*  Y  porque  la  mífma  área  es 
R'jÓ.ygualesferan  luego  R.s6,y  R.v.7.ce.||.w.j| 
ce,ce,ÍTi.7j|.  y  íeran  luego  ios  fus  quadrados  y*. 
gualeSjios  quales  ion  el  numero.5d»y.7.ce4|.^ 
T5.ce.ce.m.7x|.y  acabada  iaygualacion,  y  redu- 
cido rodo  a.i.cc.ce.refültaran  finalmente.  1017, 
§.i.ce.ce,yguales  a.í2  2, ce.  Obraremos  por  iater 
¿era  de  las  compuertas  por  efte  modOjía  mitad 
de.U2»es.óí.cuyo  quadrado  es.j/il.delquaí  fa- 
caremosaoi7.  y  quedara.z704.cuya  raiz,la  qual 
€S.53.facandode.6i.quedan.p.ydandolaalos.áf; 
hazen  .1 1  j,  y  podra  por  tanto  el  cenfo  fer.9*  f 
lambien  podra  fcr.iij,  podra  luego  la  cofa,quc 
€$  ú  lado  a  b.  valer»  | .  y  podra  fer  R.n5.y  la  arca 
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ferála  mlfma.  Enel  Gafo.fz.pufimos  el  exemple 
cié  quando  ay  viufola  refpue/i:a,por  lo  qual  no 
puede  cHado  crecer  ny  mcngpar,por  fer  oppo 
íiro  al  ao^ulo  itdo,  y  ü  crefdefe  o  mcnguafe, 
la  área  feria  menor. 

f  De  los  Rombos. 

ROmbo  es  fij^ura  quadrilatera ,  en  la  quai 
los  quaíro  lados  íonentrefi  ygiiales,pero 
los  ángulos  no  fon  redos,y  eo  efto  es  el 
Rombo  diííercnte  del  Q«adrado,mas  tiene  ios 
ángulos  oppofitos  yguales,  como  por  la^^.del 
primero  fe  podra  demoftrar,fi  le  íiechamos  los 
diámetros,  y  feran  por  tanto  yguales  a  dos  re-* 
éíios  los  do_s  ángulos  q  los  dos  lados  liasen  con 
el  vno  de  los  iados,y  por  eAacaufa  ios  lados 
oppofiíos  del  Rombo  es  forjado,  que  fean  equí 
diíiantes,  Exempío:  Si  los  lados  del  quadriia- 
íero  a  b  c  d .  fon  yguales,  y  los  anguios  no  fon 
tc¿i:os,ilamafe  Rombo  el  tal  quadrilaterOjy  he- 
cliandole  ios  diámetros  a  c.y  b  d.  los  dos  trian 
gülos  a  b  d.y  cb  d.fon  yguales  por  la. g.dei pri- 
mero libro*  y  ios  ángulos  b  a  d.y  b  c  d.  que  fon 
oppofitos ,  feran  yguales :  y  por  h  mifma  arte 
demonííraremos  en  los  dos 
triángulos  b  a  c.y  d  a c. que 
los  ángulos  a  b  c.  y  a  d  cíon 
yguales.  Y  porque  los  qua- 
-  tro  ángulos  del  Rombo  va- 
'  d  Jen  quatro  redros,  porque  fe 
refuelue  en  dos  triángulos, 
por  cfta  caufalos  dos  ángu- 
los que  fe  hazé  fobre  el  lado 
a  b.íeran  ambos  ellos  puntea 
ygua-. 
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yguaies  a  dos  redos,ypor  tanto  los  dos  lados 
h  c.  y  a  d .  feran  equidiftantes,  Y  por  la  miíma 
arte  quedara  prouado  que  los  dos  ángulos  he- 
chos fobre  b  c.íbn  yguaies  a  dos  redos,yq  los 
dos  lados  a  b.y  c  á,  fon  equidiftantes.  Y  defíos 
ángulos  de!  Roiiibo,el  mayor;qes  obtufo,que- 
áa.  óppofito  al  mayor  diarnetro:.y  el  menor,que 
es  agudo,  queda  oppofito  al  menor  diámetro^ 
J"  no  bafta  la  noticia  de  los  lados  del  Rombo, 
para  conofcer  la  fu  area,j3orq  ios  mifmos  lados 
del.quadrílatero  con  diñ^rentes  ángulos  coni'- 
prehendcn  áreas  defiguaies^y  de  toao  daremos 
fus  reglas. 

6s,  Si  el  lado  del  Rombo  fuere  conofcido^y 
el  y  no  de  los  diámetros  también  fuere  conofci- 
do/era  la  área  cono fcída.  ExempIorEÍ  lado  a  b« 
y  cadavno  délos  otros/ea.io.y  el  diámetro  b  d, 
feá.ííí,conofceremos  la  área  por  efte  modo;  Del 
quadrado  de  a  b.  el  quaí  es.ioo.  facaremos.<)4* 
quadrado  de  b  e.  mitad  del  diámetro  b  d.y  que- 
daran.jíí.por  el  quadrado  de  ae,  cuyaraiz^que 
es.6  multiplicarernos  por.ró.que  tiene  el  díame 
tro  b  d.  y  haremos  .5)6.  y  tanta  fera  la  área  del 

Kombo.  La  razó 
defíaobraes,qen 
cltrianguioábd. 
multiplicando  el 
catlieto  ae.porb 
e.  que  es  la  mitad 
debd.hazcmosia 
área  dele  triangu- 
lo, y  por  q  los  dos 
ín'anguiol  a  b  d-.y : 
p  bdc» 
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h  d  c.  fon  yguales,  por  efta  caufa  uniútiplkmdüt 
a  e.  en  b  d ,  haremos  la  área  de  enírajr!|>os  lo§ 
íriangulos,y  de  am bos  juntos  confía  el  Rombo, 
Qiíe  los  ícmidlaíiieíros  b  e,  y  e  d.  fcan  yguales, 
y  los  ángulos  en  c.íeaiirc¿i-ps,eíÍo  es  muy  claro^ 
forqíxelos  dos  triángulos  I?  a  c.y  da  c.fon  equi 
ángulos  por  la*  8 .  luego  fn  los  dos  trisng^lo^ 
|>  a  e.y  d  a  e.  los  dos  ángulos  en  a.  fera  yguales, 
y  por  la,4.c?>ncluírenios,que  b  e.y  c  d.fon  ygua- 
les, y  los  gngwlos  a  c  b.  y  a  e 4.  ygualeSj  y  por 
cfa  <:aufa  fon  reüos» 

66.  Si  la  área  del  Rombo  fuere  cono,fcid^,y  el 
vno  de  los  diámetros  fuere  tambié  conofcido, 
ti  otro  diámetro  fera  conofddo,y  d  lado  íam-^ 
Ijien  conpfcido.  Porque  fi  la  área  es  conofqda,y 
el  diametro_bd.conpfcido,porq  la  área  fe  halla 
por  la  mulíiplícaqipn  del  diámetro  b  d.enel  ca- 
theto  a  e.partiremos  por  tanto  la  área  por  b  d. 
y  verna  a  e.y  el  doblo  de  ae.fera  a  c.  El  lado  co- 
nofceremos  juntando  el  quadrado  de  a  e.  cp  el 
quadrado  de  b  e.  porque  la  raíz  déla  suma  fera 
diado  ai?.  Exemplo:Sea  laarea.^<?.y  b d.i(5.par- 
íircmos.p\í,  ppr.ió.y  vernan.6.  y  tanto  fera  a  e^ 
euyo  quadrado.5i5.sfimado  có.'5^4-quadr4i4o  de  h 
c.hará.ioo.cuya  raizóla  qual  es.io.íera  el  lado  a  b, 
6y,  Si  la  área  del'  Rombo  fuere  conofcida,  y 
I^  proporción  de  los  diámetros  también  fuere 
cpnofcidaj  el  lado  fera  conofcido,y  Ips  diame^ 
iros  conófcidós.Ejf cíiiplo :  Sea  ,6ó.  la  área  del 
Kombp  a  b  c  d.  y  la,proporcÍG  del  diámetro  a c. 
para eldiametro b d.fea cómo de.4.para. 3  Di- 
gOjq  el  lado  y  los  diámetros  feranconofcidos 
por  efte  modo ;  Pornemos  a  Cr  fer.4,  co»  y  fera 

por 


D  E  S  T  Á     O  B  RA*  joo 

por  tanto  b  d.j.ccy  a  c.fer2,2.co.  y  porqla  are  a 
del  Rombo  es  Jo  que  fe  haze  multipiicando  a  e„ 
por  b  d.  muítíplicaremos.2.co.por.5,co.y  hare« 
mos.íí.cenros  que  feranygualesa.éo.quees  fim 
pie  conjugación.  Partíremos.dcpor.d.y  verna 
¡o, por  valor  del  c€nfo,y  fera  luego  el  valor  déla 
cofa  k.io.y  porque  a  e,€S,2.co,multiplicarenios 
a.io.por.z.y  harán  R.40.y  tanto  fera  a  e.y  mul- 
tiplicaremos R.io.por.3.y  hará  R*9o.y  tanto  fera 

b  d,  Y  la  expe- 
f  rienda  affi  lo 
■    dize,porque  r. 
4o.multiph'ca- 
j  daporR.9o,ha 
w  zcR*  |6oo»la 
qualcS.íJo.que 
pufimos  fer  la 
area,y  partire- 
^  mosR»90'PO'^ 

la  mitad,y  vertía  R^2|.que  fera  b  e  Juntaremos 
los  quadrados  de  a  e.y  K  e.en  vna  stimaj  y  hará 
62Í.y  tanto  fera  el  quadírado  de  a  b.  y  fera  lue- 
go a  b.  R.62|.  Y  es  eñe  cafo  femeiante  ai  que  fe 
trato  en  los  quadrangulos  reñangulos  altera 
parte  longiores»en  los  quales  fiendo  la  arca  co 
nofcida,y'la  proporcio  de  los  lados  conofcida, 
bufcauamos  la  quantidad  de  los  lados.  Porque 
.  haziendo  el  quadraíigulo  reífranguio  b  d  f gjo 
bre  el  diámetro  b  d,  y  el  femídiametro  a  e.  fera- 
neceífaríamente  ygual  al  Rombo,y  el  diámetro 
h  d.quedara  por  lado  del  reftangulo,  y  la  linea 
a  e.íera  ygual  al  otro  lado,y  la  obra  fera  la  mif- 
ina.  Por  que  hecha  la  poficion  íbbrc  los  diame- 

p  i)  tros 
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tros  deÍRonibo,tomajiios  la  mitad  del  vno^y 
profeguimos  la  obra  affi  tomo  eíi  los  r£(ííangu 
los.  Y  por  efta  caufa  auemos  por  eícüfado  mu! 
íipiícar  cafos  en  ios  Rombos,  porque  conuer- 
tiendo  ei  Rombo  en  redangulo^como  aueinos 
liechOj  lo  <jiie  fe  prqpufiere  dei  Rombo  ie  apli- 
cara al  re<fi:anguío,  y  obrando  erjel  r¿(f!anguio, 
facaremos  la  refpuefta  para  el  Rombo, con  muy 
poca  índuítria*  Y  con  la  miíma.  facilidad  obra- 

renioSjí]  mten 

gr~~~' y^^ — ■ ■ — f   dieremos  el  ro 

-^   '  ^  bo  dcícriro  en 

el  í^uadragulo 
redaftgulofg 
h  le.  cuyos  la- 
dos fon  los  día 
metros  del  rO" 
bo,y  la  areaes 
fC  dupla.  Y  fien- 
do  nosdada  la 
área  del  rombo,tomare{uos  el  duplo  por  la  área 
del  reaangulo,y  lo  que  fe  tratare  de  los  diame 
tros  delrombo/era  como  fi  traníTem os  délos 
lados delredangulo,yíi  nos  dan  conofcidoslos 
diarhetros,es tanto  como  darnos  fabidos  los  la« 
dosdelreSangulo,y  la  reípuefla  para  la  área  de! 
jombo,fe  facara  de  la  área  del  rectángulo,  pora 
confta  fer  el  rombo  la  mitad  del  reaangulo,y  el 
cxempíodefto  daremos  enel  cafo  figuiente» 

6B*  Sila área  del Rombofuere  conofcida,  y 

lo  que  viene  partiendo  el  mayor  diarnetro  por 

el  menor  fuere  cono fcido,  feran  losdiametros 

conoíeidos,  y  el  igdo  conoídio*  Exemplo;  U' 

•  ■;    '■-'-■''-  ■  -'■ ara 
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arca  de!  Rombo  a  be d.fea.uo*yfiencío  partido 
cl  diámetro  ac.  per  el  diámetro  bd.  fea  el  quo- 
'  cíente.if  y  queremos  por  eftas  cofas  conoícidas 
faber  hqmtid&á  de  los  diamctrosdel  Romboj 
y  fu  lado.Por  que  en  kigura  páfada  es  el  re^aíi 
guío  dupl© del Rorabojlera luego  laarcadelre- 
fíangulo.34o.y  porque  ios  Jádoü  dd  reclanjyub 
fon  yguales  a  ios  diámetros  del Rombp,porne-. 
mos.por  tanto  el  lado  menorjq  fea  f  g.ícr.r.co.y 
fera  luego  el  lado  f  k.2.cofas  y.|*de  co.por  qüáto 
2.co.y.|,.de  cofa  Jiendo  partidas  por.í. convienen 
2f .  V  porq  la  multiplicación  del  vno  de  ios  lados 
del  red-águlo  por  el  otro^haze  Ja  área  del  rediaíi 
guio,mulriplicaremosportanto.i»co.por,2.co. 
y.f.de  co.y,  haran.a.cenfos  y.f.decenfo,que  ferá 
yguales  a.24o.y  es  fiíiipíe  conjugación.  Partiré- 
fnos  pues  el  numero,24o.  porclnumero  délos 
.ccnfoSjq  es.aj.yverna.ioo.porvalor  del  cenfo:y 
fera  luego  el  valor  de  vna  cofa.io.y  taitto  fera  el 
lado  f  g.o  diámetro  bd,y  porq  elladof  k.parti 
do  por.!o.víene.2f.  multiplicaremos  por  tanto 
ío.por.2|.y  haremos.24.y  tanto  fera  él  lado  £h 
del  rc¿Hguio,c>  el  diámetro  a  c.del  Rombo-O  íi 
quif1eremos.partircmos.24c.que  vale  la  área  deí 
reftangulo  por.to.lado  menor,y verna.34.por  el 
lado  mayor.  Para  conofcer  el  lado  delRombo, 
inultiplicaremos  a  f.q  es.5'.por  ü  mifma,y  harán 
25- .y  multiplicaremos  á  f.que  es.12.por  li  mifma, 
y  haran.i44.eftos  quadrados  juntos  ha2en,i69, 
cuya  raíz,  que  es  15 .  fera  el  lado  a  d. 
f  Del  Romboide. 
Omboide  es  figura  quadrilatcra ,  en  la 
qual  íblamente  los  lados  oppofitos  foa 
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ygualcs,  y  ios  ángulos  no  fon  redos,  y  en  eño 
es  diíferentc  del  quadragulo  redanguÍo,que  no 
es  quadrado.  Por  q  la  mífma  diíFerejncia  que  ay 
.entre  eílas  dos  figur2s,ay  también  entre  el  rom 
bo  y  el  quadrado.  Demonítro  Euclides  enel  prí 
inero  libro,  q  enel  qiiadrilátcro  ü  los  lados  op- 
pofitos  fuere  cquidiftanres,fcran  también  ygus 
|cs,ylacou€rfafe  puede  demonftrar  por  la  arte 
de  que  vfamos  enel  rombo,  de  fuerte  que  ene! 
romboide  los  lados  oppofiros  fon  yguaies  y  e- 
quídiílanteSjporque  de  vnacofa  deftas  feíígue 
la  otra.  F  porque  los  ángulos  dei  romboide  fe 
pueden  variar  por  muchos  modos,y  !a  mudan 
^a  de  los  ángulos  liase  diuerfidad  en  las  áreas, 
como  de  ios  triangules  auemos  denionftrado 
enel  cafo.64.  que  es  la  tnifma  razón  del  quadri- 
latero  de  lados  equidifiates,por  conftar-de  dos 
triángulos  yguaies ,  por  efta  caufa  la  noticia  dt\ 
los  lados  no  es  bailante  para  con  ella  fola  co- 
fiofccr  la  area^como  el  quadrik'tero  de  lados  e- 
quidiftantes  no  fuere  redangulOjCn  que  todos 
los  ángulos  fon  re«5los>  Es  baítante  la  noticia  del 
lado  para  conofcer  la  área  del  quadrado,  pero 
no  bafla  conofcer  el  lado  para  por  el  conoíctr  la 
arca  del  rombo .  Es  la  caufa,  que  el  ángulo  del 
rombo  no  puede  ferreftojrecibe  por  tanto  mu 
cha  variedad,  y  defto  naíce,que  la  fu  ínitad,quc 
¥l  diámetro  feñala,  la  qual  es  vn  triangulo  ifo- 
íceleSjpirede  fer  mayor  o  menor,  fegun  q  el  án- 
gulo del  rombo  es  mas  llegado  alred:o,o  mas 
apartado  dú  en  la  quantÍdad,como  aucmosde- 
Kxonftrado  enel  cafo. 64,  Teño  no  tiene  lugar 
«nel  quadradOjporque  h  mmá  áú  £$  vxi  rriao 

guía 
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giilo  f  e¿2:anguIo  ilbfceks  jinayor  c¡  el  ttiangUlo 
ifoíccles,  que  es  la  mirad  del  rombo,  y  por  eíla 
taufa,mayor  es  el  quadrado,que  eí  rombo  de  y- 
gual  ámbito,  Y  puefto  q  los  dianieíros  del  rom" 
Bo  foíl  defjguales ,  qualquier  deílos  lo  parte  eíl 
dos  triángulos  yguaies  ífoiceles,  los  dos  dellos 
fon  oxygoriios,  y  los  otros  dos  ambligonios,  o 
obtiifiangulos,y  es  el  oxygonío  yguaUlaínblí- 
gonio,  porq  el  ángulo  agudo  del  oxygonío  con 
d  obrufo  dd  ambligoniojhazen  júntamete  dos 
fedroSjpor  Id  quai  ranto  esel  agudo  menor  qué 
reáf^o^quanro  ei  obtuíb  cs  mayor  q  féd^Ojypor 
h  doílrína  del  cafo.64.iera  yguaIes,.Sieildo  pues 
aíTijq  la  noticia  de  los  lados  del  romboide  no  e$ 
bañante  para  por  eiia  conolcer  la  area,rera  neceí- 
faríoq  allende  dcfto  ie  deeonofcidoeldiametrojí 
'o  la  perpédieular  qviene  del  vno  délos  ángulos 
fobreel  oppofiro  íado,y  c5  e'fto  fera  la  área  cono 
fcídíijComo  veremos  en  ios  cafos  que  ic  figuen, 
69.  Si  los  lados  delróboide,y  el  diámetro  fue- 
te conoícidos/era  la  íü  área  ¿ohofcida.Excploí 
Ene!  romboide  abe  d.íea  el  lado  ad.ó.y  a  b.^.y  ei 
diámetro  b  d.íea.íji.y  queremos  cono fcer  la  arca* 

Poiqelróboii 
de  queda  par- 
tido por  el  di- 
ámetro en  dos 
tfiágulosyí^ua 
ieSjConofccre- 
moslaaícadeí 
triágulo,0  por 
ía  perpendicu- 
íar,o  por  lado- 
p  íii}        ¿tri- 
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¿trina  del  cafo.  37.7  el  doplo  de  ja  área  deltrían' 
guio  fera  la  área  del  romboide.  La  sfima  de  los 
lados  del  triangulo  es.20.la  mitad  es.io.y  las  dif 
ferendas  de.jQ.a  íos.s.lados  fon.í.y.4,.y.5.  Mul- 
tiplicando.i.por.4.hazen.4.y.4.por.5'.ha2en.2,o. 
y.io.por.io.  hazen.200.  y  fera  luego  la  área  de! 
triangulo  a  bd. o  b  c  d.R.200.  y  erduplo,quees 
R,8oo,ferala  área  del  romboide  a  be  d.Y  enefto 
del  romboide  es  neceííario  aduertir>fi  el  nume- 
ro que  nosdan  por  quantidad  del  diámetro  bd» 
es  menor  que  los  dos  lados  juntos  a  b.  y  a  d.  o  fi 
a  b.  es  menor  que  a  d.  y  b  d.  o  fi  a  d.  es  menor 
que  los  dos  a  b.  y.b  d.  porque  affi  cuplé  que  fea 
para  conftituíríriangulo,porque  no  fíendo  los 
jQU meros  del  diámetro  y  de  los  lados  tales  ,  el 
cafó  que  nospropufieren  fera  impofíiblé.  Por 
noticia  del  catheto  del  triangulo  hallaremos  la 
mitma  quantidadde  areajporque  enéfte  cafo  el 
quadrado  de  h  d.  fera  mayor  que  el  quadrado 
dé  a  b»  y  que  el  de  a  d.juntos,  y  fera  por  tanto 
obtufo  el  ángulo  b  a  d.yagudoslos  dos  ángu- 
los a  b  d.  y  a  d  b.y  por  efta  caufa  la  perpendi- 
cular que  viniere  del  ángulo  a.  fobre  b  d.  caerá 
de  dentro  del  triangulo  a  b  d.y  por  la  dodrina 
del  cafo. 33.  hallaremos  eia perpendicular  fer  r, 
9||,la  qual  multiplicada  por.g.que  vale  el  dia^ 
mctrOjharan  R.Socy  efto  fera  la  área  de  los  dos 
írianguloSjde  los  quales  confta  el  romboide. 

Y  quando  el  quadrado  del  vno  de  los  lados 
del  rornboide  fuere  mayor  que  el  quadrado  del 
otro  ladOjy  del  diámetro  iuntos,en  tal  cafo  líe- 
úaremos  la  perpendicular  fobre  efe  ladOjlaqual 
fiando  mukipiicada  por  efelado  nosdar^Ia  área 

'  del 
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dú  romboide.  ExemplorEnel  romboide  abe  d 
fea  a  b.io.  y  h  c.5.  y  ci  diámetro  a  c.S.  porque  el 
quadrado  de.io.  es  mayor  que  el  dc^.y  elde.g. 
juntcsjei  ángulo  ac  b.  fera  obtufo,y  la  perpen- 
diciüar  c  f.  caerá  de  dentro  del  triangulo  abe. 
conofceremos  c  f.  por  la  dodrina  del  cafo.3  j.y 
multiplicarla  emos  por.ío.  y  haremos  el  duplo 
del  íríanguío,que  es  tanto  como  la  área  del  ro- 
faoide.  F  fabe,que  enel  romboide  no  puede  fer 
q  el  quadrado  del  diáme- 
tro fea  yguai  a  Jos  dos  qua 
drados  juntos  de  los  eos 
Uáos^  porque  en  tal  cafo 
el  ángulo  deÍromboide,q 
es  oppofito  ai  diámetro, 
feria  redo,por  lo  qual  ca- 
da vno  de  los  otros  angu 
los  también  feria  re¿ro,y 
no  feria  por  efa'cauía  rom 
boide.  Pero  puede  enel  romboide  el  quadrado 
del  vno  de  los  lados  fer  ygual  a  los  quadrados 
del  otro  ladojdel  diámetro  iuntos,como  ñ  a  b. 
fuere.  10. y  ac. 8. y  be, no.^.fino.ó.  y  en  tal  cafo 
el  ángulo  a  c  b.  fera  refio,  y  muitíplicando  por 
tanto  a  c.  por  b  c.  verna  la  área  dej  romboide. 

a«U  Del  Trapezio. 
Valquier  figura  quadrilatera,que  no  es 
de  las  fobredichaSjfe  llama  Trapezio.  Y 
puede  en  el  Trapezio  aucr  dos  lados  oppofítos 
yguales,  pero  no  feran  equidiftant€S,porquefi 
k)  fuefen,  fiendo  yguales  y  equidiñantes,  tám«. 
Bien  los  otros  dos  lados  ferian  yguales  y  equi- 
€liftan£es,ypor  efa  caufayaiio  feria  Trapecio. 

p  V       ypu€ 
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i'  j)uedeenel  Trapezio  auer  dos  lados  oppdás 
toa  que  feaíi  £cjuidiftantes,mas  no  feran  ygiia- 
ies,porqiie  fe  figuiria  €Í  tnífmo  inconuenicntéi 
i^  eño  fe  ve  en  eíle  ojuadrilatero  a  b  e  d.  que  (§ 
g  .  Trapezio^en  el  qual  a 
"*~^-- — ^^  b.  y  c  di  fon  y  guales,- 
pero  no  fon  equidi- 
ílantcs,y  a  d,y  c  b.foil 
_^  equidiftSteSspero  no 

f«;  C  fon  ygualcs.  Otros 

Trapezios  ay.en  Jos  quales  dos  lados  fon  cqui- 
dííl:aníes,p€ro  todos  quatro  fon  defíguales:y  o> 
tros  aj'jenlos  quaks  dos  lados  fon  ygua!es,pero' 
no  ay  en  ellos  lados  equidiñanteS;  y  otros  ay,eri 
los  quales  ny  ay  lados  yguales^ny  cquidífí-anteSá 
70.  %i  en  ef  Trapezio  a  b  e  d .  ios  dos  lados 
a  d .  y  b  c.  fueren  eqüidiftantes,  y  todos  quatro 
conofcidosjla  fu  área  íera  conofcidaí  Por  q  potí 
gamos  por  exemplo  que  b  e.fca.ia.y  a  d.8,y  ^  b. 
5.ycd.4y  porque  b  c.ental  cafo  es  mayor  que" 
la  equidiftante  a  d.  licuando  las  líneas  a  b.y  c  dv 
para  las  partes  a.y  d.es  neeeíTarío  q  |íendo  pro-» 
íongadas  concurran,  y  hagan  triangulo  cesnls 
bafebrc.  Porque  fi  fucilen  equidiftantéSjporqí 
a  d.y.b  cfon  equídíftantes,yguaks  ferian  luego" 
a  d.y  b  c.y  yguáles  a  b.y  c  d.  que  es  cotra  lo  prc- 
fjupueíio,  y  no  feria  Trapesio .  Concurren  por 
tanto  los  dos  lados  a  b.  y  c  d.  pero  no  para  las 
partes  ¿e.  Ky  de  c.porque  íi  para  cíFas  partes  noü 
dbcrcn  que  cocorren/igueíe  que  mayoí  es  a  d, 
€|ue  h  cy  cíí^o  es  contra  el  prefupucfto.  Y  ^  cftcí 
fj  íígua,cs  ní)uy  claro,  porq  por  caufa  de  ¡a  equí- 
diftaneia- de  las  üíie^s  a  d.y  i»  e»  sal  proporcioni 

aura 
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aura  de  a  d.para  b  c,  como  de  toda  la  linea  qut 
ay  entre  el  punto  a.  y  el  concurfo,  para  la  linea 
que  a.y  entre  el  punto  b,y  el  conGUrfo.y porque 
la  que  ay  entre  el  punto  a.  y  el  concurfo,es  ma* 
yor  que  la  que  ay  entre  el  punto  b*y  el  cócurfo, 
porque  la  incluye  en  fi,  mayor  fera  luego  a  d* 
que  b  c.Sera  por  tanto  el  concurfo  paralas  par- 
íes  de  a.y  d.fea  pues  enel  punto  c.y  feran  luego 
conofcidos  los  dos ladpsae.yed.del triangulo 
a  d  e.  Porque  por  la  ygualdad  de  los  ángulos, y 
femejan^a  de  los  triángulos  eb  c.y  e  ad  fera  por 
la. 4. del. 6. tal  proporción  de  b  c.para  a  e.  como 
de  b  c.  para  a  d.y  fera  luego  por  la  proporción 
diuifa,  demonftrada  enel. s «íal  proporción  de 
a  b.  que  es  la  diííerencia  entre  b  e.y  a  c.para  a  c. 
corao  aydela  diííerencia  que  ay  entre  b  c.y  a  d. 
para  a  d.y  porque  la  diferencia  entre  b  c.y  a  d, 
es  conofcida ,  fera  luego  conofcida  la  propor- 
ción defa  diííerencia  para  a  d.que  fe  da  conofci- 
da, y  la  proporción  de  a  b.  para  a  e.  que  es  efa 
inifma,fera  conofcida,y  porque  a  b.es  conofci- 
da, fera  luego  a  e.  conofcida .  Y  la  regla  facada 
defta  demonfl'rácion,fera  efta:Debc.que  eneftc 
cafo  es.u.facaremos  a  d.que  es.S.y  quedaran. 4. 
de  diííerencia,  diremos  pues  por  regla  de  tres, 
ri.4.nos  dan,¿.  que  es  a  d.  f.quc  es  a  b,  quanto 
nos  daraí  Multiplicaremos. H.por.5.yharl40. 
cftos.40,  partiremos  por.4.y  vernan.io.y  tanto 
fera  a  e,  y  por  el  mifmo  modo  obrando  halla- 
remos c  d.fer.J2.  fera  luego  toda  la  linea  b  e,  15» 
y  toda  la  linea  e  c.  1  g.  Siendo  pues  el  triangulo 
c  b  c.  de  lados  conofcidos,  k  fu  área  fera  cono- 
ídda,y  porque  d  triangulo  a  d  c.tieneios  lados 

*    son- 
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conofcidoSala  ÍLi  área  fera  conofcicía,y  iacáñdú 
"vna  área  de  otra^  quedara  conofdda  la  área  de! 
Trape:?io  abe  d.Eíh  reglay  demonftradon  he- 
cBajpára  conofcer  la  área  del  Trapezio,  en  cj  ay 
dos  lados  eqiiídiftaníes,  aprouecba  para  cono- 
leer  ü  el  cafo  es  porfible.  Porque  fi  nos  propu- 
lieren  elTrapezío  abe  d.eneí  qual  los  lados  b  c, 
yad.fon  equidiftantes,  y  nos  dixéren,que  ab, 
«S.20,  y  ad.  lo.y  c  d.4o.y  be. 50» preguntando 
nos  qiianto  fea  eí  valor  de  la  área,  haziendo  le 
fü  cuenta  conforme  a  ia  regla  qtíeauem os  dado, 
lialiareniQS  efte  cafo  fer  impoffible .  Por  que 
demonftrado  auemosjque  Tiendo  los  dos  lados 

b  c.y  a  d.  equidiíían- 
tes,ybc.  mayor  que 
a.  d,  neceíTariamen  te 
los  lados  ab.y  cd, 
ficndo  prolongados 
han  de  cocurrir  para 
las  parres  de  a .  y  d. 
afficomocn  e.  pero 
q  los  lados  delTra- 
pezio  tengan  las  qwa 
tídades  que  nos  declararon,  efto  es  impoCíiblc, 
Porq  fi  tienen  efasquanrídades,obrando  luego 
porla  regla  q  Tacamos  de  h  demonftracion/era 
b  e.50.  ye  e.óo.  y  por  tanto  encl  triangido  e  b  c. 
los  dos  lados  b  e«  y  b  c.  feran  juntos  yguaies  al 
tercero  lado,  que  es  e  c.  ío  qual  es  impoffible. 
For  que  eri  todo  triangulo  qualesquier  dos  la- 
dos juntos  Ton  mayores  q  el  tercero,por  la,2o. 
delprimero  libro.  Sí  el  piiTmo  impoffible  fe fj- 
gue  enel  triafigulo  aed*  por  lo  qual  imf  ofíible 
■''  ■'    ■   ■  ' ,.   "       '  es 
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£S  auer  tal  diípoficion  de  Trapezio ,  qiral  nos 
propuíieron  para  manifeftar  la  área  qu€  tiene» 
7 ¡ .    Enel  mifmo  Trapezio  a  h  c  d.  enel  qual 
los  dos  lados  a  d.  y  be*  fon  equidiííantes,íilos 
lados  ion  GonofcidoSjia  qualidad  délos  ángulos 
b.y  c  fera  cOnofcida,y  también  las  perpendicu- 
lares que  vienen  de  a.y  de  d.fobre  b  cferanco» 
noíddas.  Porque  ñ  los  lados  a  b.  y  c  d.  fueren 
ygualeSjios  dos  ángulos  h,  y  c.  íeran  yguaies  y 
agudos.  Es  lacaufa,qiíe  íí  a  b.  y  cd.  fon  yguaies, 
los  lados  b  e.  y  c  e.  del  triangulo  e  b  c.  en  la  fi- 
gura del  cafo  pafado,  y  ^or  la  mifina  demonfrra 
cion  feran  yguaíes,y  íeran  por  tanto  yguaies  ios 
dos  ángulos  b.y  c,  fobre  la  bafe  be.  por  la.^.dd 
primero  librOjy  feranluego  agudos,porque  no 
puede  auer  en  vn  triangulo  dos.angulo5  reCTos, 
íiy  obtufos.  Pero  fi  el  lado  dc,fuere  jnayor  cim 
ab.eianguloc.  fera  agudo.  Es  la  caufa,qíÍ€ndo 
d  c. mayor  que  a  b.  fera  también  ce.  mayor  que 
be.  porque  de  c  d.para  a  b.cscomo  deed.pará 
a  e.  y  fi  c  d.  es  rhayor  que  a  b.  también  e  d.  fera 
mayor  que  a  é.y  luego  toda e  e.fera  mayor  que  * 
íodá  b  e.  por  lo  qual  mayor  lera  el  ángulo  b.  4 
el. ángulo  c.^por  ier  oppofiío  a  mayor  lado,y  e! 
ángulo  c.  por  ícr  menor  Jera  agudo,  por  la  ra- 
zón iobredicha,que  no  puede  auer  en  vn  trian 
guio  dos  ángulos  réétos  nyobtulbs.y  entonces 
para  conoicer  la  qualídaddelanguidb.  fera  ne- 
ceíTano  inquirirla  quantidad  de  a  c.y  d  e.por  la 
regla  del  cafo  paiado,  para  que  coftíle  la  quan- 
tidad de  b  e,  y  de  c  e .  y  haremos  coinparacion 
entre  el  qü adrado  de  c  e.  y  los  dos  quadr.ido$ 
de  be.  y  b  ceonfórme  a  ia  doéiritía  del  caíb.jz.: 
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porq  fi  fuere  haüado  menor  que  efos  dos  qua* 
4raaos  juntoSjel  ángulo  b.fera  agudoj  fi  fuere 
mayorgíera  obtuío^y  fi  fuere  yguai  a  ios  qua- 
dradosifcra  recílo.Si  el  lado  d  c.fúere  menor  que 
a  b,  feraluego  a  b.mayor  que  d  c  y  írataremos 
de  los  ángulos  alTi,como  quádo  poniamos  que 
d  e.  fiícííe  hallado  mayor  que  a  b. 
•  Siendo  pues  cono  leída  la  quaíidad  de  los  aíi* 
gulQS,faciimcnre  podrcfnos  faber  la  quantidad 
de  las  perpendiculares  que  vienen  dea,  y  d.fo» 
ferc  la  bafe  b  c*  Porque  íi  los  ángulos  b.y  c.  fon 

agudoSjComo  en 
elia  figura,! as  per 
pendieulares  a  f« 
y  dg.  caerán  de- 
dentro  del  Tra- 
peziojyfi  los  la- 

&2  ^dosab.ycd.fue 
ronyguales  Jos 
dos  ángulos  b.  y  c.feran  yguales.Y  portel  qua- 
drilatero  a  d  g  f,  es  de  lados  equidiftantes,ygua 
les  fcran  luego  las  perpcndiculares,y  yguaks  las 
dos  lineas  a  d.y  f  g.  y  por  la  yguáldad  de  los  la- 
dos a  b,  y  c  d*  los  quadrados  de  a  f.  y  b.  f.  feran. 
ygualeS  a  los  dos  quadrados  de  d  g.  y  c  g.  y  Ta- 
cando de  vna  y  otra  pártelos  quadrados  dea  f.. 
y  d  g.qué  fon  ygualesjqucdaran  entreft  yguales 
los  quadrados  de  b  f.y  c  g.y  efas  lineas  b  f.y  c  g. 
feraíi  yguales,  y  fera^cada  vna  delias  conofcida,, 
porque  fon  ellas  /untas  el  exceíTo  de  b  c,  íobrc 
a  ¿.Sacaremos  por  tanto  el quadrado  de  bf.del 
quadracjo  de  ai?,  y  quedara  conofcido  el  qua- 
drado de  atf ,  £3!;cmplo;  Sea b Qiíí,  ad,§. ab.5. 

'^  y  de» 
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fde.s^  lera luegp  fgrS.yh 1 1* cuyo  quadracío^ 
que  es.4.  lacado  dt'.af.  que  el  qu^dr^do  de  a  b* 
quedaran,  ai.  por  e\  qnsiáy^^áo  4e  k  perpendicii^ 
lar  a  f.  y  lera  por  tmXo  a  f.  r.h. 

Mas  pongamos  en  la  miímd,  águra  los  angu* 
los  b.y  c.agpdos,  per<s>  losladosab.y  cd^defi- 
guales,  a  b.  f.  c  d.  <í.  b  cu.  y  a  d.gvy  ínquirire- 
■  íiiQs  la  qijantídad  de  la  perpendícuíar  por  e/t^ 
arte.  El  quadraclo  de  c  d'.fera.^ó.y  el  de  a  b.íera 
%$.  y  I3  difiFercncía  dellos  íera.ii»por  io  qual  los 
¿os  c|uadradQS  de  dg.yd?  eg.;untQS,excedera 
^  los  quadrados  de  a  f.y  de  b  í>/untos  en  efos.». 
Sacando  luego  de  entrambas  las  sumas  los  qua 
drados  de  las  perpendiculares  dg.y  a  f«que  fon 
yguales,y  las  quantidades  que  quedan  aun  lera 
defiguaíeSj  por  la  mifma  áiffcrencia  que  entre 
¡as  sumas  auia. Excederá  luego  el  quadrado  de 
c  g.  al  quadrado  de  b  f,  en.i  1.  y  porque  la  linea 
f  g.es.S.feran  las  dos  lineas  b  f.  y  c  g /untas  los 
4,qüe  quedan  de.u.  Pornemos  luego  b  f,  fer.i. 
co.y  lera  por  tanto  c  g.4.  m.r.co.cuyos  quadra- 
dos fon  .1.  ce,  y.  i.  ce.  p.  16.  m.  %xo.  juntaremos 
con  él.i.ce.quadrvado  de  b  f.ii.  y  terncmo?.  i.ce. 
p.u.iguales  a.i.ce.p.hlm.g.co,  Fgualando  ha^ 
liaremos  que.^fon  yguales  a.8,co.  partiremos 
5. por. 8.  y  vernan  ,  |-.  por  valor  de  vna  cofa,  la 
qual  es  b  f.  cuyo  qujíídi-ado.^.facaremos  de.25-. 
quadrado  de  a  b.y  c^^iedsrán. 24.1^1.  por  el  qua- 
drado de  a  f.  fera  luego  la  perpendicular  a  f.  o 
d  g.R,  24^.  y  deíh  obra  de  Algebra  fe  puede  fa- 
car  regla  fácil  para  cafos  femejantes. 

Y  ñ  en  eftos  Trapezíos  de  dos  lados  equidí- 
ílantes,  sQntinwando  los  otros  dos  lados  hafta 
■■■■*'■  el 
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el  cotscurfojhallarcmos  que  d  vno  de  los  aíigíi 
losfobre  la  bafe  es  uGtofexRÚmoáo  muy  mas 
facii,porqye  d  menor  lado  de  los  dos  oppofitos 
que  no  ion'  eqoídiftanreSj  fera  ía  mifma  perpen 
dícuiar.  ExempioiEnel  Trapezio  a  b  c  d.el  lado 
a  b.  fea.6,  a  d.4»  b  c.12.  y  c  d.  lo.  y  porque  c  á.m 
i|íayor  qii€  a  b«mayorlerael  ángulo  b.qucel  an 
guio  c.  y  fera  por  tanto  agudo  elangulo  c.y  por 

que  prolongado 
ab^ycd.haftael 
punto  e.  del  con- 
curfojhallaraos  q 
h  €*  f5i,9,y  ecr^. 
conforme  ala  re- 
gla dd  cafo.yo.y 
esdquadradodé 
i5.ygúalalosdos 
^-      r  ^  ^  quadrados  de.% 

y  de .  i£ ,  pronunciaremos  por  efta  caufa  al  án- 
gulo b,  por  reao,  y  la  línea  a  K  fera  perpendi- 
cular fobre  b  c,  y  la  otra  perpendicular,  la  qual 
€sd  f.íéra  tanibien.S. 

Pero  ñ  en  eños  Trapecios  de  dos  lados  equi- 
diftantes  el  ángulo  b.juere  obtufojafii  como  en 
laíiguiente  figuraren  tal  cafo  fiemprela  perpen 
áiciúnr  ae.  que  vkm  del  punto  a.  cae  defuera 
del  Trapezio,  de  íuerre  que  él  punto  e.  es  antes 
del  punto  b.  y  larazon  defto  auemos  dado  ba- 
blandodelos  triángulos  ene]  cafo45,Mas,la  jper^ 
pendícular  que  viene  del  punto  d.puede  caer  ío 
,  bre.  b  c.por  tres  modos  dsi»erentes,porq  .0  .caerá 
de  dentro  del  Trapecio  en  tmne  b.  y  c  cónio 
cnlaprimerafigyrá,  o  caerá  en  ¿aílí  como  en 

.     ■laí€- 
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ia  fegundajO  corranáo  al  lado  a  b.catí-* 
ra  en  g.entre  los  puntos  c,y  b.aífictí- 
moeolatereera.Yporqiialquierííio- 
do  que  eíro  fea,por  vna  mifma  regla 
podremcis  conofcer  la  quütMad  de  ¡^ 
perpendicular.  Y  para  e(to  4ciífino|  Cr* 
de  íaber,que  en  la  pHmera  figura  |a  li- 
nea f  da  qual  éfta  entre  dpunro  U y 
la  perpendicular  que  y  Une  áo\  pmtf 
d. excede  a  la  línea  e  b.ia  qual  ^ftíi  gn'rt 
tre  el  punto  b.y  la  perpendieiílajT  que 
^/knc  de  íi.y  el  exccíTo  es  ygi\a,l  3  9q.ud   ^ 
excedo  por  el  qual  el  lado  b  <;.cxc?4c 
ál  lado  a  d. Porque  e  f.y  a  d.fon  ygi^? 
Ícs,y  por  eíla  caufa  tauto  excederá  la 
linea  b  c.a  la  linea  a  d,quanfO  excpdíje 
a  la  liiica  c  f.facaramos  de  bey  d?f  f..  ^ 
h  coiUmun  linea  b  f*  y  quedaran  par- 
taco  las  lineas  f  c.y  e  b.áeüguak.s,f}Qt 
la  mifma  dííferencia,por  la  qual  laU^-. 
ílea  b  c.excede  a  la  lin^ia  e  f,y  porcoíl-    if) 
feguicnré  a  la  linca  a  4^  V  eo  la  fegfidia 
figura  es  lo  liiifmo,  porqup  la  Un^aí?  ,  ' 
c.  excede  a  la  linea  ?  b.  pote.l  e3f?effp  ,  , 
(Én  qu?  1^  mifm?  b  c,  e?cc,éd^  4  Jaling?^ 
ad.  poí'qad.y  ?  b,fon  yguaMtT  .eí^jy^ 
la  tercera  figura  también  la  Mfie.a  g  €* 
la  qual  íft?  entre  etpinttgf  c.yl^  fser-r.  CT 
pcndiciíjar  ^  viene  cip  4*  excedíi  tanto,    . 
ala  linea  e  b.quáto  b  c.excedealíado 
a  d.  Por  qué  a  d.  y  c  g.  fon  yguaks,  y  . 
por  tanto  quanto  b  ceSécediere  a  e  g»  _ 
thú  excederá  al  hdú  a  d.deniosa  I>j;, 
^  yaeg*  ^ 
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y  aeg.  lacomrnun  linea  bg. que  eñaeii  medio, 
y  Conñkuiremos  de  vm  parte  la  linea  ge.  y  de 
la  otra  íeraconíl-iruidak  lineaeb^q  guardaran 
la  mifnia  differencia.  que  tienen  b  c,  y  e  g-por^ 
íi  a  quátidades  deíiguales  dieremos  vna  mifrna 
quáíitíklad,  refuitaran  defigualcs  por  la  níifnia 
differencia  que  antes  auia. 

T  deuemos  de  notar,que  en  qualquícr  deftas 

írcs  figuras  la  linea  que  jaze  entre  el  punto  c.  y 
la  perpendicular  q  viene  del  punto  d.  hazc  vn 
guadradojcl  qual  excede  al  quadrado  dda  linea 
e  b.por  aquella  differencia  por  la  qual  el  qua- 
df acio  de d c, excede  ai  quadrado  de ab. y  efto 
.  demonfíraremos  en  la  primera  figura.  El  qua- 
dradio  de  d  c.  es  ygiial  a  los  dos  quadrados  de 
df.y  fc.y  el  quadrado  de  ab.es  yguaí  a  los  dos 
qüadrados  de- a  «.y  e  b.y  por  tanto  los  prime- 
ros dos  qitadrados  ;untos  excederán  a  los  dos 
fcgundos  Juntosjpor  la  miíma  diffcrccia  por  la 
qiial  el  quadrado  de  d  c.  excede  al  quadrado  de 
ab.facaremos  los  dos  quadrados  de  las  perpcá 
dicuíarcs.d  f.y  a  e.que  Ion  yguaies,  y  quedara  la 
uiifeiá  differencia  entre  el  quadrado  de  f  c.y  el 
quadrado  de  e  b .  y  cía  miíma  differencia  aura 
éntrelos  quadrados  de  d  c.y  a  b,  y  tñá demon- 
ñracion  firue  en  todas  tres' figuras. 

Agora  daremos  regla  para  conofccr  la  quan- 
tidMáe  la  perpendicular  en  qualquier  áeñss 
tres  fígurafSjy  q  fírua  en  todas,  y  pornemos  ex- 
cit0plo  en  la'  primera ,  porque  el  mii'mo  modo 
rcrhemos  en-las  otras.  Porque  b  linea  fc*e.\cc- 
de  tanto  a  la  linea  e  b.  quanto  la  linca  b  cexcc^ 
de  a  la  linca  a  d  .  como  aUeiinos  demoníírado, 

faca« 
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facaremos  a  d.dc  b  c.y  quedara eonofcídó  el  ex- 
ceíTo  de  f  c.fobre  e  b/Iten,porque  tanto  excccíc 
j         .    el  quadrado  de  d  c  ♦  al 
quadrado  de  a  b.quáro 
el  quadrado  de  f  c.  ex- 
cede al  quadrado  de  e  b. 
facaremos  el  quadrado 
r  r         le  de  a  b.  del  quadrado  de 

^     ^      -^  d  c  y  quedara  conoíci- 

do.el  exccíío  del  quadrado  de  fe,  fobrc  eí  qua-* 
drado  de  e  b.  Y  fiendo  ello  aífi  conofcidojpo- 
dremos  por  Algebra  conofcer  la  quantídad  de 
e  b.  y  facarcnioü  el  fu  quadrado  del  quadrado- 
de  a  b.  y.  quedara  conoícido  el  quadrado-dea  e. 
y  fera  luego  conofcida  efa. perpendieular  a  c,0 
por  la  mifma  arte  coaofccremos  f  c.cuyd  qua- , . 
drado  [acaremos  del  quadrado  de  d c.y  quedara 
conofcído  el  quadrado  de  la  perpendicular  d  f» 
Exemplo;  El  jado  ad.íea.io.ab.d.bc.if.ydc.g. 
facaremosj.io.de.if.y  quedaran.  5. y  tanto  fera  el 
cxceíTo  de  f  c.fobre  eb.yfacaremos.^íí.qüíidrá- 
dode.íí.de.<?4.quadrado  de.g.yquedaran.xS.y 
tanto  fera  el  exccíío  del  quadrado  dé  f  e.fobreeí 
quadrado  de  c  b»  Tenemos  luego  dos  quatiti*'. 
dades  f  c.y  e  b.la  mayor  excede  a  la  meinor  en.5-,- 
y  el  quadrado  de  la. mayor  excede  al  quadrado 
íie  la  menor  en. 28^,  y  fiendo  affi  conofcido  el  ex* 
ceíro.ai5tual,y  el  potencial./acilmente  por  Álfre- 
braconofccremósla  quahtidíd  decaaavnade-. 
Jlas.  Por  qu€  pornemos.ía  menor  fenuco.y  fera 
luego  la  mayor.i.co.  p.^.  y  icran  los  quadrados 
l.ce,  y.io.co.  p.i,cc;p.'^25.  daremos. al  menor^qúe 
es.i.ce»  ios.ib'»  y  tcEaímos,i:.ce.  p.?8,.ygualesíi  - 

q  i]  io,co«, 
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lo.co.  p.i.ce.  p.a^,  Yguaíandp  qucdaran.ío.co.y- 
guíales  alnumero.j.qujE  esfimple  eonjugacionj 
Í)artircíiios4.por.ío.y  vernan.jl.por  valor  de 
la  cofa,y taíiío  ícraeb.  cuyo  quadradey  es.-y|^* 
los  qpaíes  facadosde.  ^d.  quedara  d  quadrado 
át  h  perpendicular  a  e.^y^l^-icuya  rai2  fera  a  e, 
Dciía  obrai  hecha  por  Algebra  facarciiios  re- 
gla fácil  enel  Trapezio^que  tknc  ángulo  obtiifo 
íbbre  la  bafe,  y  dos  lados  cquidiíí-antes.  Multi* 
plicaremos  por  fi  los  dos  lados  no  eqüidiíiares 
haziendo  qtiadrados,y  del  quadrado  mayoría- 
carcmos  el  menor, y  de, lo  q  quedare  facare mos 
el  quadrado  de  la  difieren  cía,'  que  ay  entre  los 
lados  equidiftarrtes,  y  lo  que  quedare  partire- 
mos por  el  duplo  déla  dicha  differécia,y  cj  quo- 
ciejiíe  fera  la  linea  e  b.  cuyo  quadrado facare- 
mos  del  quadrado  de  a  b .  y  la  raíz  de  lo  q  que- 
dare fera  a  c.y  en  efta  obra  iiempre  entendemos 
que  las  perpendiculares  viene  ft>bre  el  lado  ma- 
yor de  los  d&s  equidiftatcs,aque  llainamos  bafe, 
y  al  menor  de  los  dos  cquídiílantcs  llamamos 
cabera  •  EncI  «lifino  exemplo  obraremos  affi; 
8.  por  fi  multiplicados  hazen.<?4»  y.(í.por  ñ  ha- 
zen.j6.  faGando.3(í.de.<54.  quedan.2§,  y  de.i5.fa.. 
cando.io.qucdan.í-.qüe  multiplicados  por  ñ  hs- 
^en.z$Aos  qualt s  Tacaremos  dcaS.y  quedará.^, 
efto's*  3, partiremos  por.io.duplo  de.^.y  vcrnan 
t-g.quc  lera  c  h.  cuyo  quadrado  .tI««  facarcmos 
de,56.y,quedaran,35'.r|i»cuya  raiz  fera  la  perpen 
dicular  a  e.  y  eíto  acontece  en  la  primera  figura 
de  las  tres,,  ' 

Y  pongamos  en  otro  exemplo  a  d.  6»  a  b.io* 
bgay  y  d  c,  s  7,  para  conofcermos  la  perpendi- 
cular 


cuIar,facaremosde.¿S9'9uadradode.i%el  qug- 
drado  de.io.y  quedaran48p.deftosfacarcmQs.8i. 
quadrado  de.9.difcenda  dcíj-y-í^-.y  íjuedaran 
108.  los  quales  partirepios  por.18.  duplo  de.9.  y 
vernan.6,quefera.é  b,  cuyo  quadrado.3<í4>rare- 
mosde.íoia'.y  quedaran, 64.cjiiadradQ  de.SVy  du 

remos^por  tanto, 
quelaperpédicü- 
kresi.y  por  qu9 
e  b»  es  hailada,<5, 
feraygualdcad. 
— ^r^  y'aconíecera  efta 
ert  la.  2.  figura. 
Y  pongamos  en  otro  exemplo  a  d.3.a  b.io.  y 
bc.j2,y  d  c,i/.para  conofcer  iapsrpcndicular/a- 
caremos.  loo.  quadrado  de. lo.dc.  289.  quadrado 
de.x7..y  quedaran.!  §9.  def^  os  íacaremos.Si.qua- 
drado  de.9,  que  es  Ja  diíferencia  cntre.u.  y.?,  y 
quedaran. 108.I0S  quales  partiremos  pomS.du.- 
pío  de.9.yvernan./í.quclcraeb.ciiyp.  quadrado 
que  es,56.facando  de.ioo.quedará.íí4.qi|adrado 
de  la  pcrpendicu]ar,y  fera  luego  U  perpédicular 
S.como  anteSj  puefto  que  h  bare.y]a  cabera  fon 
de  differentcs  quantidades ,  pcr«  h  diferencia 
entre  ellas  es  la  mifma  ♦  Y  efto  a^qnícce  en  la 
tercera  figura^porquc  fiendo  a  d.j.no  puede  e  b. 
fer,  6.  fino  pañando  e  b.  del  pumo.;en  qui;^a€  la 
perpendicular  que  viene  dej  punto  d, 
7 2.  Si¡ los  lados  del  Trapezs©  qu?  tícíie  do?  la- 
dos equidiftantes  fueren  cQnofcídos,  ]a  íu  área 
fera  conofcida  por  otro  modo  differeíe  del  cafo 
yo.Por  que  por  Ja  do¿?:nna  del  cafo.ri.fabremfts 
guanta  fea  Ja  perpendicular,  por  la  qual  multi* 

q  üj  glíca 
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plfcaremos  la  mitad  de  la  suma  de  los  dos  Jadas 
4íi.-jü¡diÍTa£es,c^'ue  ion  la  baíeyla  cabe^a^y  el  pro-r 
díji¿?o  feía  la  área  del  Trapczio  .  Por  que  cu  la 
primera  íigura  del  cafo  paíado^enla qual  ios  aii 
^ul@sb.y  c,  fon  agudos,  fijos  Jado  ü  a  b.  ycd. 

■  fon  ygiiakíiJunrandQ  ad.cqn  bc.rcrn.emo's  bf. 
y  cg.queionygüaícsj  dos  vczes  fg.yfera  lue- 
go ia  iTiítad  de  ia  síima  ía  linca  f  g,cQ!i  bf.o  con 
cg.  Y  porque  el  redangulq  a  Fg  d.  fe  ha?;e  por 

Ja  multípbcHCÍon  de  la  pcipendicijlar  a  f.  ^n  f  g, 
y  el  triangulo  a  b  f.por  la  multiplicación  de  a  f, 

■  por  Ja  mirad  de  b  t.  por  ella  cania, fi  jnulripiír- 
caremps  la  perpendicular  en  b  f .  tememos  io^ 
dos  triángulos  a  b  f .  y  d  c  g.  y  porque  Ja  mifma 
perpendicular  multiplicada  por  f  g.  haze  el  re- 
¿íangulo,  como  auemos  dicho,  multiplicando 
por  tanto  la  perpendicular  por  la  mirad  ác  la. 
suma  de  los  dos  lados  équídiílanres  tememos 
la  areá  del  Trapecio.  Y  en  la  milma  figura  ü  los. 
lados  a  b.y  c  d.  fueren  puertos  defigualeSjla  mi- 
tad déla  suma  de  los  do.^  lados  equidiftátes  Ícví 
f  g.  y  la  mitad  de  b  f.  con  la  mitad  de  c  g.  y  por 

"  que  la  ar^a  del  triangulo  a  b  f*es  etprodudto  de 
h  multiplicación  de  la  perpendicular?  a  f.  por  la 
mitad  dé  b  f « y  la  área  del  triangulo  d  c  g.  es  el 
produfto  de  ia  mulíipiicacion  eje  la  mifm^  per- 
pendicular,!) de  fu  ygual  d  g.por  la  mitad  de.cg. 
y  la  área  del  reólünguio  a  f  g  d.cs  el  produíSto  d? 
Ia  multiplicacio  de  la  mifma  perpendicular  por 
í  g.por  tanto  tn  la  primera  figura  ¿n  la  qual  I0J5 
ángulos  fobrc  la  bafc  del  trapczio  fon  agudos, 
y  ja  báíc  y  Ja  cabera  fon  equidiftantes,  |a  arca  fé 

Salla  jnulfiphVando  laperpeqdiguíar  por  1^  mi- 
tad 
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íad  defos  dos  lados  equidiftantes. 

y  quando  ei  ángulo  b.  es  redo,  es  lo  mifmo,- 
Porque  la  mitad  de  los  dos  lados  equidiíiantes 
csia  linea  bf.y  la  mirad  de  fe  y  porque  el  qua- 
drangulo  a  b  f  d .  fe  haze  por  la  multiplicado ii 
del  catheto  en  b  f.y  ja  arca  del  triangulo  d  f  c.  fe 
haze.  por  la  multiplicación  del  caí'heto  en  ia  mi- 
tad de  fe.  fcra  luego  la  área  del  trapezio  lo  que 
fe  haze  multiplicando  el  catheto  en  la  mitad  de 
la  suma  de  los  dos  lados  equidiftantes. 
.    y  quando  el  ángulo  b.es  obtufo,es  lo  mifiro» 
Por  que  en  la  primera  figura  de  las  tres  de  án- 
gulo obiufo,íleuando  dd  punto  b.la  perpendi- 
cular b  k,  fobre  e  c.  fera  muy  claro  q  la  suma  de 
los  dos  lados  equidiíiantcs  a  d.  y  be,  es  tanto 
conjo  fe.  y  a  k»  y  dos  vezes  b  f.  y  fera  luego  1.a 

mifad  de  la  dicha 
suma  la  mitad  de 
f  c»  y  la  mitad  de 
a  k.y  la  line'a  b  f. 
juntaméte,y  por 
qlaarea  del  trían 
guio  df  ees  lo  q 
fe  haze  multipli 
cando  la  perpendicular  por  la  mitad  de  fe.  y  la 
areá  del  triangulo  a  b  Les  lo  que  fe  haze  muitir 
pilcando  la  perpendicular  por  Ja  mitad  de  a  k. 
y  la  area'del  reáamuío  hfd  fc.  es  lo  que  fe  ha?c 
multiplicando  la  pírpéndicülar  por  b  f.y  deftas 
tres  figuras  J.  triángulo  d  f  cy  triangulo  a  b  k, 
y  quadrafiírnlo  bfcík.  escompueftala  área  del 
trapezio,  fera  luego  la  área  del  trapezío  lo  que 
fe  haze  inultiplicando  la  perpendicular  por  la 

q  iii]  mitad 


SSiítad  4^h  suma  deloaj  dos  lados  equidiftíínre^/ 
■  Y  .en  la  feguníla  iigurg  i4c  las  tres" del  ^ngulq 
C)btiiro,esefto  aun  muy  clarp^poi-que  mtilfiplii 
cando  la  perpefudiculfir  por  la  mit^d  de  la  line^ 
3'd.  haremos  I3  área  d^  I  tríangMJo  a  h  d.y  hiul-i 
íiplícando  %  perpendicular  por  la  n^itad  d?  I^ 
linca  b  c .  harenips  la  areá  cfel  triangulo  db  c . 
y  porque  defta^  dos  í^reas  £Scomp¿e|la  lá  arci| 
del  trapezio,  pbr  tanto  h  imultiplicadon  de  la 
perpendicular  por  la  mitad  de  los  dos  lados  ?- 
quidillantes  háze  la  arca  cjcl  írape2io. 

y  en  ja  íercera  figura  del  í^nguío  obtufój  es  Ja 
mifiji^prueua,  por  que  el  red-angulo  a  eg  d.  es 
duplo  del  triangulo  a  b  d .  porque  fon  cóloca- 
c!os  entre  las  equidiftanfes  e  e.y  a  d.  y  tkñm  la 
inifma  bafe  a  d.  y  por  que  el  mifíuo  refíanguíq 
fehazc  por  la  íiiuIripHcacion  de  Ja  pcrppndicu- 
lar  por  a  d .  lupgp  la  ?irea  díel  triangulo' a  b  d.  le 
I  hará  por  lamultí-y 

Q^^-  ,  _,  ,   ^  u  plicacion  de  la  pe r- 

pédicularpor  la  mi- 
tandea  d.Y  porque 
lacrea  del  triangulo 
-^  dbc.fehazepor  la 
_  miiitiplicadondelí^ 

iJiiTma  perpedicularfor  la  mitad  de  b  ¿y  dcflos 
«los  triángulos cplla  la are^ del  tr^pezio ahcd\ 
ygual  ffera  luego  la  arca  <^ú  tfape?io  a  Ip  que  fe 
fiaze  mul^¡Í!)lícanáo  |,a  perpendículaif  ppr  la  mi- 
tad délos  áos  lados  ^d*  y  be»        . 

Luego  fí  queremos  faber  íjulta-fiea  la  arfa  del 
itápezio,  fabértmos  primerarne^te  por  la  do(^' 
triíia  del  cafo.71.l3  ^uanii.cía4^<:  ía  p?íp?l0iíiicu-í 

lar. 
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|ár,y  multiplicándola  por  la  mitad  délos  dos  la- 
dos equidiflanteSj  q  fon  bafe  y  cabera,  haremos 
Ja  área  del  tal  trapczjo.  Exemplo  enel  primero 
trapezio  del  caíb .  71 .  encl  qual  la  bafe  cs.iz.  y  la 
¿cabeqa.B.hallamos  la  perpédicular  fer  ?:<2í.y  pof 
que.i2.con.S.liazen,2o.multiplícaremos.io.pQr 
R.  21.  y  haremos  r .2100.  y  tanto  lera  la  afea. 

Y  enel  íegundp,enel  ^ual  la  bafe  cs.12.  y  la  ca,- 
bp<ja.  g.pcro  el  vno  de  los  lados  era.f.y  el  otro. (á, 
hallamos  la  perpendicíuiar  fcr  r.24^.  multipli- 
caremos por  tanto» io«  por  r.  24^1.  y  haremos 
¡i.  2460^1.  y  tanto  íera  la  área. 

Y  ene!  tercero írape2i'o,enel  quaUabafces.w. 
y  la  cabe(ía.4..cra  la'perpendif  uiar.6.yguai  al  vné 
de  los  dos  la4oSj  por  el  ángulo  del  trape:?!o  fer 
reélo.Y  porqur,i2,^on".ij,.hazcn.t(í.la  mitad,que 
.es.S'.  multiplicaremos  por  «6,  y  haremos./^,  y 
tanto  fera  Icárea. 

y  en  el  quarto  trapeziojque  ese!  primero  de 
ángulo  obtufo  íobre  la  bale,  poi  q  la  cabera  es 
so.y  labaie.15.la  mitad  de  ambos  juntos  Íera.i2|. 
que  ri-juitiplicados  por  r,;5"t1-d*  ^  tuehaUada  la 
perpendicular,hará  R,56io^.ytaniG  lera  ia  área, 
•  Y  eniél  quirico  trapezio,que  es  el  ícgundo  del 
ángulo  o btufo,la  cabera  es.^.yla  bafe.15.yla  mi'^ 
tad  de  ambos /untos  es*io|.y  porque ía peinen 
0icular  fue  halla(ia.S.multiplicaremos.io|.  por 
¿  y.'harcmos.S4«  y  tanto  fera  la  arca. 
:  Y  eáel  fexto  írápezio,que  es  el  tercero  dsmn^ 
gulo"ob?ufo,Ia  cabera  es.5<.  y  la  bafe.  12.  y  ia  mi- 
lafl  de  ambo$  juntoscs.7l.los  qualesíicndo  m%M! 
íiplicadoáí  por  ¿8 .  que  fue  hallada  la  pcrpendi- 
fularj  haíen,¿o,  y  %mtQ  fera  la  atea, 

q  V  Los 
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I,os  diámetros  deftos  trape2ios  podremos  fá- 
cilmente conofcer.  Por  que  en  ei  primero, en  d 
quai  los  dos  lados  no  equídiftátes  ion  yguaies, 
laJinea  bf.es. 2.  y  affi  quedaraf  cío.  cuyoqua- 
drado,que  es.ioo.  juntamente  con.2i.quadrado 
déla  perpendicular  a  f  haranazi.cuya  raiz  íera 
£Í  dianieírQ  que  va  de  ji.para  c.  £l  otro  díame- 
tro  es  yguaí  deíre.  Pero  en  eíle  eaib  muy  mas  fa- 
dimente  podremos  conofcer  ei  diámetro  por  la 
arte  que  traemos  en  el  capitulo  /20,  del  Icgundo 
libro  De  rationc  w<*«/g4«<ií,traíando  de  las  dííHan 
cías  de  los  lugaresdel  orbe» 

y  en  el  fegundo  trape;^io  tara  bien  fera  cono-, 
fcido  el  diámetro. Porque facaremGS.^.q«c  vale 
h  f  de.¡2.  que  es  b  c.  y  quedaran. ii|-i  cuyo  qua- 
drado  juntaremos  c544||;qüa,drado  de  k  per-^ 
■  pendicular  af .  y  el  qüidrado  defasfima fera  el 
quacírado -del  diámetro. 

¥  eneitertero,por  queeiaiígulo  b.esre<íí:o,y 

los  quadrados  de  a  b.y  éh  b  c.juntos  hazen.igo. 
íera  eí  diámetro  a  c.  R.  1 8  o .  ' 

¥  ene!  quarío,  por  que  la  linea  e  b.  esi^l.  fera 
el  lado  c  c.del  triangula  r.e¿?:angulo.i5x|.  y  por 
que  el  quadrado  deia  perpendicular  es.^j^l^-jun 
íar  lo  emos  con  el  quadrado  de.j5x|.y  la  rais  de 
la  suma  dellos  fera  el  diámetro  a  c. 

V  enú  quinto,  porque  la  linea  e  b.es.6»fcra  e  c. 
2i.y  la  perpendicular  a  c.es. 8. liaremos  los-qua.. 
drados,y  la  raizde la  suma  dellos  fera  el díame- 
f  ro,  qup  vadea,  para  c.  T  ,enel  fexío,por  que 
la  linea  e  b.  es. 6, fera  e  c.iS.y  la  perpendicular  es 
Sobaremos  los  quadrados^y  la  raiz  dela/süma 
dcilos  íera  ei  diámetro  que  va  de  a,  paia  c. 

rpor 
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Y  por  que  traramos  de  ios  trapezfos  prolixa- 
;neníe,para  que  mas  efto  coníble  por  fus  prin- 
dpioSjy  eíie  es  nüeftro  intento  en  efta  obra,que 
ios  praíticos  quede  íci<;ntes,recogeremos  agora 
3o  fobredicho  erí  vna  fola  regla,que  todo  com- 
prehenda,ia  qual  por  fu  dernonfiradon  proiía- 
remos,  y  fin  la  doíftrina  del  cafo.70. 

73 .  ijiendo  nos  propuerto  vn  trapezio  de  dos 
■lados  jequídiftaníes,deios  quales  ci  major  fe  lla- 
ma bafe,  y  el  menor  cabera,  y  iodos  quarro  la- 
dos fon  conofcidos/i  queremos faber  la  quan- 
íidad  de  la  perpendicular  q  viene  Ibbre  labafe, 
y  ia  qualidad  de  los  angulos,y  quáta  ka.  la  aréa, 
haremos  afíi ;  Sacaremos  del  bafe  ia  cabei5a,y  íi 
ios  dos  lados  fueren  propucftos  ygualeSj  mui- 
íiplicaremos  por  fi  la  mitad  de  la  cüfFerécía  que 
íy  entre  la  bafe  y  cabe^ayhaziendo  quadrado,eI 
qual  facaremos  del  quadrado  del  lado,y  la  raiz 
de  lo  que  quedare,  fera  h  perpendicular,  MuL 
tiplicaremos  por  íanto  la  perpendicular  por  la 
mitad  de  la  suma  de  la  bafe  y  cabeija,y  haremos 
la  área  del  trapezio,cuyos  ángulos  fobre  la  Bafe 
feran  yguales  y  agudos,  y  los  otros  que  fe  hazé 
fon  la  cabera  feran  yguales  y  obtufos. 

Pero  fi  los  dos  lados  fon  propueftbs  defigua- 
ícs,  facaremos  el  quadrado  del  menor  del  qua- 
drado kiel  mayor,yr!  lo  que  quedare  fuere  ygu'al 
al  quadrado  déla  differécía  que  ay  entre  la  bafe 
y  cabera,  en  ral  cafo  cl  Jado  menor  fera  la'  per-^ 
pcndícular  que  con  la  bafe  haze  ángulo  refto,  y 
cl  otro  ángulo  fobrc  la  bafe  fera  agudo,y  los  o- 
iros  dos  ángulos  que  los  lados  házen  con  la  cá^ 
^e§3,  feran  los  que  quedan  de  qüaíro  re¿^os  ,f» 

vno 
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Vilo  deüos  es  ref^o,ej  quaj  h&zeelhdo  menor, 
y  clotro  98  obtuío,el  quai  haze  el  lado  mayor* 
l^a  arcg  conofceremos  muiripiicando  la  perpen- 
dicujiar  por  h  mmá  déla  jifima  de ia  h^kycH" 
|)e^a»  Pero  íi  la  diíferencia  deloj  quadrados  de 
ios  dos  lados  fuere  hallada  menor  que  el  qua- 
ífrado  de  la  diífereoci'a  de  la  bafe  y  cabe^a^en  raí 
cafo  los  ángulos  del  trapezio  fobre  la  bafe  feran 
agudos,y  los  otros  dos  lobre  la  cabega  ferá  ob- 
lufos,  Sacaremos  pues  U  diíFerencia  que  ay  en- 
tre los  quadrados  délos  kdos  del  quadrado  de 
la  differencia  de  la  bafe  y  cábela,  y  lo  q  quedare 
partiremos  por  el  duplo  déla  dicha  differencia 
de  bafe  y  cabera,  y  lo  que  viniera  en  la  partido 
lera  Ja  linea  que  ¡izt  entre  laperpendícular,q  fe 
íunra  con  el  lado  m£nor,y  el  ángulo  agudo  pro- 
pinquo.Efta  linea  multiplicaremos  en  fi  mífma 
haziendo  qmdrado,el  qual  facaremos  del  qua- 
4r^do  del  lado  menor^y  la  raíz  de  lo  que  que- 
dare fera  la  perpendicular,  la  qual  multiplican- 
do por  h  mitad  de  la  bafe  y  cabegajVerna  la  área 
del  trapezio  conofcida,  , 

Y  (i  hecha  comparación  entre  la  differécia  de 
ios  quadrados  de  los  lados  y  el  quadrado  de  la 
differécia  de  h  bafe  y  cabc,9a,hallaremos  mayor 
Ja  differencia  de  los  quadrados  de  los  lado8,que 
«1  quadrado  de  la  diíFerencia  de  k  bafe  y  cabera, 
«n  tal  cafo  el  ángulo  que  haze  la  bafe  c5  el  lado 
menor  fcra  obíufo,y  el  otro  que  haze  c6  el  lado 
mayor  fera  3gudo,y  por  tanto  ios  otros  dos  án- 
gulos, que  los  lados  hazen  con  la  cabera,  feran 
los  que  quedan  dequatro  reflos.  Y  para  cono- 
cer ia  perpendícular/a^aremos  el  quadrado  de 

la  dif- 
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la  ditícrencia  de  k  bafc  y  cabe^a,de  la  diffcrcncia 
de  los  dos  quadrados  de  los  lados ,  y  lo  q  (que- 
dare partiremos  como  antes  por  el  duplo  de  h 
dicha  differencia  de  bale  y  cabera,  y  lo  que  Vi- 
niere en  la  partición  fcra  ía  linca  q  iaxe  de  fuera 
del  trapecio  entre  el  menor  lado  y  laperpendi* 
cular,ei  qiiadrado  dcft^a  linca  Tacaremos  del  qua 
drado  dd  lado  menor,  y  lá  raíz  de  lo  que  que- 
dare fera  la  quantidad  de  la  j^crpcndicular.  La 
qual  multiplicaremos  por  la  mitad  de  la  suma 
de  la  bafe  y  cabe^a,y  tememos  fabidalaarea  del 
trapezio. 

En  suma ,  quando  los  lados  fon  propueftos 
defiguaícs,  hazemes  comparación  entre  la  dif- 
ferencia de  los  quadrados  délos  lados  y  el  qua* 
drado  de  la  diíFcrcncia  de  la  bafe  y  cabe^a,yfi  los 
hallamos  yguales,  dezimos  que  el  lado  menor 
es  la  perpendicular ^y  el  ángulo  que  hazc  con  la 
bafe  es  re£to,y  el  otro  es  agudo.  Pero  fi  los  ha« 
llamos  defyguales^facamotí  ía  menof  qimíidad 
de  la  mayor,  y  lo  q  queda  partimos  por  el  <dtá-* 

{)Io  de  la  dicha  dsñércnck  ét  la  baffe  y  cabe$a,y 
o  que  víeneenlaparíícíofl  raultíplicamosJííiA 
milmo^y  el  produño  facamos  del  qiuadrado  dú 
menor  lado, y  ia raiz-dje lo  quequeda^kxiíaiüs 
feria  perpendicular,  la:<il^ai  en  toda  diípoficíon 
multíplicaraos  por  lamáíadl  de  k  suma  de  kibs- 
fe  y  cabe9a,  y  hazcnMíS  la  atea  del  trapezío,  X 
quanto  a  los  angulof,fi  hallamos  qiae  es  mcnoi' 
la  diñerencia.  ác  ios  dos'qtiadi-ados  deloskdoa 
que, el  q^úadrado  deda  diéerencia  de  la  bafe  y  ca 
bc9a,dezimos  que  lo«  ángulos  íobre  la  bafe  fon 
agudos.Mas  hallando  la  mayor,esobtufo  el  án- 
gulo 
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guio  q.u.e  jel  menor  lado  haze  c5  la  bafcjporquís. 
el  otro  que  el  lado  mayQr  haze,es  agudo  en  to- 
da ¿fiípoíkíon. 

Qüatito  a  los  diámetros^  quanfío  los  dosla- 
dosfonygualcs,auemos de facar déla  ha.khmu 
íád  de  la  differccia  que  entre  éik  y  la  cabera  ay-j^ 
yeiqüadrado  de  lo  que  quédamele  juntara  con 
ci  quadrado  de  la  perpendicüIar,porqiie  la  raíz 
defa  suma  l'era  el  diámetro  *  Y  íí  ios  Jados  fon 
dcíiguaks,  y  ej  menor  dclíps  fuere  hallado  per- 
pendicular íobre  la.bafe,  juntaremos  Juquadra- 
do  con  el  de  la  baíe,  y  la  raíz  defa  sfima  fcra.el 
diámetro  del  trapcsíOj  que  ya  defde  lo  alto  d^ 
menor  lado  haíía  el  concurfo  del  lado  mayoria 
Ja  bafe.  Pero  fi  fon  defiguales,  y  no  Fuere  el  me- 
nor lado  perpendicular  fobre  la  bafc,.  y  los  an-.- 
gulos  fueren  hallados  agudps  fobre  la  bafe,  fa- 
caremos  de  la  bafe  2a  linea  q  en  la  particionvino, 
y  el  quadrado  délo  que  quedare  juntaremos  c6 
el  quadrado  de  la  perpendicular,  y  la  raiz  de  la 
suma  que  hízieron  fera  el  diámetro  que  va  def- 
de  lo  alto  del  lado  menor*  Y  ü  el  ángulo  que  el  . 
menor  lado  haze  con  la  bafe,por  la  regla  q  aue- 
mbs  dado  fuere  hallado  obtufo,  en  tal  cafo  jun- 
taremos Gon  la  bafe  la  linea  que  vino  en  la  par-  . 
íicíon,y  el  quadrado  de  todo  junto  juntaremos 
con  el  quadrado  déla  perpendicuíar,porquc.Ia 
raíz  defa  suma. lera  el  diámetro,  que  va  defde 
lo  alto  del  menor  lado. 

La  demonftracion  fera  eíla,vfando  délas  ü*- 
guras  pafadas, ¿'ea  a  b,  mcínor  quc.c d.  llenare- 
mos del  punto  d .  la  linea  d  e.  equidiíiante  a  h 
linca  a  b,  y  por  que  él  quadrilatcro  a  b  e  d,  es  ck. 

hdos 
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lados  equidillUíites,  yguaies  lera  por  tanto  los 
dos  lados  a  b.y  d  c.y  conofdda  íera  la  linea  c  ei 
la qual  queda  íácando  deja  baíe  b  c  la  linea  b e. 
qiiees  ygual  a  la  linea  a  d.  Pongamos  q  el  qiia** 
drado  de  c  d.k  halle  exceder  al  quadrado  de  d  e, 
en  menor  quantidad  que  lo  que  es  el  quadrada 
de  e  e.  agudo  lera  luego  el  ángulo  dec.  por  que 
íi  Füefe  redo  exceder  lo  hía  en  tanto,  y  fi  fiieíe 
obtufo,  excederlo  hia  en  mayor  quantidad.  Y 

porque  el  ángulo 
¿         d ce. es  menor  q 
efe  ángulo  dec, 
por  fer  oppofito' 
a  menor  bdo  en 
el  tri'5oulocd'e¿ 
■^  lera  por  cía  razof 
,j  j  í^agudo,ylIeuah- 

do  del  punto  d.  linea  perpendicular  íbbre  e cía 
qual  fea  d  f.  es  forjado  caer  entre  ios  puntos  e.*  - 
y  c.y  por  la.íj.propofieion  ¿el  fegúndo  libro  dé 
Euclides,el  quadrado  de  c  d.  lera  menor  que  ios 
quadrados  dcde.y  ec.  quanco  cselduplodeio 
que  fe  haze  de  c  e.  en'  e  f.  luego  el  quadrado  de 
cd. coneí  duplo  de  loquefehazedeee.en  ef. 
es  iranio  como  los  dos  quadrados  dé  d  e.  y  e  c* 
y  fatando  de  eí^trambas  eftas  sumas  el  quadra- 
do del  lado  d  e.  quedara  de  la  vna  el  íbló  qua-  ','\ 
drada  de  e  <!,  y  de  la  otra  quedara  el  cxceffó  del 
quaárado dec d.  fobre  cí  quadrado  de  d e, con  . 
el  duplo  délo  q  fciíazede  ce.  en  ef.  ygual  que- 
dara por  tantoel  quadrado  de  e  cal  excelso  del 
qii.idrado  de  c  d.  fobre  cl  quadrado  de'd'e,  con- 
ei  duplo  de  io<j«c  fe  liaze  de  ce,  «11  c  f.  Sacaren 

mos  " 
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mos  pues  del  quadrado  de  la  linea  c  e.  la  quáí  es 
el  exctlTo  de  ia  bafe  íbbre  lacab€^a,el,exceíío  del 
quadrado  de  c  d. íbbre  el  quadrado  de  d  e.y  que<^ 
d^ra  el  duplo  de  lo  que  fe  haze.de  c  e.en  ef.y  ejfto 
vale  ta^nto  como  lo  que  fe  haze  del  duplo  de  c  e. 
en  e  f.  y  por  que  cí  quadrado  de  c  e.es  cbnofci- 
d[o,y  el  cxceíTo  del  quadradfo  de  e  d. Íbbre  el  qua- 
drado de  d  e.  es  conofcido,  lo  que  queda,que  t$ 
lo  que  fe  haze  del  duplo  de  c  e.én  e  f.  fera  cono- 
fcido .  Y  por  que  el  duplo  de  c  e.  es  éonofcidoj' 
Ísarriremos  efo  que  queda  por  el  duplo  de  c  e.y 
o  qucvin/cre  en  íafjarticion  fera  e  fia  quaífera 
conofcída-Sacaremos  el  quadrado  de  é  f.áel  qu3i 
drado  de  d  c.  q  es  yguaj  aí  menor  iado,y  ia  raíz 
de  lo  q  quedare  fera  la  perpendicular  d  f .  Y  que 
el  ángulo  abe.  fea  agudo  es  muy  claro,por  qué 
las  lineas  a  b.  y  d  c.  jfon  hechas  cquidirtantes,  y- 
gual  fera  por  tanto  el  ángulo  d  c  c.  que  éá  exte- 
f ior,y  agudo  al  interior  a  b  cj'ara  conofceronoá 
el  diámetro  a  c.  licuaremos  del  puto  a.fobre  íy'a 
h  perpendicular  ag,y  pot'que  a  b.esygEia]  a  d  e. 
f  a  g.a  d  f.en  los  dos  triángulos  redangulos  b  a  g, 
y  c  d  f.  yguales  fcran'por  tanto  b  g.  y  e  f.  y  por 
gue  c  f*  es  la  que  vino  en  la  partición ,  y  es  por' 
cía  caufa  conofcida,tambien  b  g.fcra  conofcida,' 
la  qualfacarernosde  beque  fe  propufo  cono- 
fcida,  y  quedara  g  cócono fcida,  cuyo  quadrado 
juptarcmoá  con  elquadrado  déla  peipendículai; 
a g.  que csygual  ád f» y  harán  vna suma  cono'* 
fcida,  y  la  raíz  defa  suma  fera  el  diámetro  a  c. 
:^a^  pongamos,  que  el  quadrado  de  c  d,  es  ha- 
llado exceder  el  quadrado  de  d  c.cn  mayor  qua- 
«idad  qu?  lo  qiuc  es  d  quadrado  de  e  €.1*  qual  li-^ 
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nea  es  el  exceíTo 

dclabafcfobrc  Ja 
c2hc<¡a,ohtUÍo  íc- 
ra  luego  el  ángu- 
lo de  c.dcl  trian- 
gulo c  d  c  .  Por^5 
íi  el  exceíTo  fue  fe 
tanto,  ci  ángulo 
dec. feria  rc(fío,y  ñ  el  exceíTofude  mcnor.'leria 
^gudo, licuaremos  dei  punto  d.íbbre  b  cía  per 
pendicular  d  f.  y  fera  toreado  caer  fuera  ád  tri- 
angulo c  d  e  ,  ^íacaremos  pues  el  quadrado  de 
e  cdel  cxccfíb  del  quadrado  dcc  dJobre  el  qua- 
drado de d e.y  quedara  el  duplo  deloque fe ha- 
xe  de  e  oen  c  f.ppr  Ia,i4,delfegund0jyeí?'0  va- 
le taíitOjComo  lo  que  fe  ha.^e  del  duplo.dc  c  e.en 
£  f .  Luego  fi  partiéremos  efo  que  quedo  por  el 
duplo  de  c  e  .  verna  e  f.  cuyo  quatírado  facarc- 
mos  del  quadrado  déla  linea  de.que  es  ys^uai  al 
jTienor  lado, el  qcial  es  a  b.  y  la  raís  délo  q  que- 
dare, lera  la  perpendicular  d  f .  V  que  el  ángulo 
»  b  c.fe^  obtufojcsmuy  claro,porque  esygualaí 
exterior  d  e  c.que  auemos  demoníírado  ferob 
tufo, y  la  caufa  dda  ygualdad  cs  porque  las  líne- 
as a  b.y  d  e.fon  equidiíUntesj  eUngulo  d  ce. 
es  agudo,  porque  el  ángulo  de  c.es  oIdcuCo  ene! 
triangulo  c  d  e,El  diámetro  ac.  fcraconofcido, 

{)orquclas  perpendiculares  a  g.y  d  f.  fonygua- 
€s,y  las  dos  a  b..y  d  e.  ygu'ales  en  los  quadrila- 
ícros  de  lados  equidiftantes,  por  lo  qual  en  loa 
dos  triángulos  redrangulos  e  df.y  b  a  g.lbs  dos 
lados  ef  ybgferan  yguales,  íuntaremos  pues 
h  g .  con  bey  roda  h  linca,  c  g.  (era  coaoícida, 

r        '  cuyo 
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j^uyo  qúadrado  pornemos  en  vns  sfirníi  con  el 
quadrado  déla  perpendiciiíar a  g.  y  Ja  rílig^  4eÍ4 
gumafera  el  diámetro  a  c.F  pongamos  ünalmé- 
íe  que  la  differécia  dejos  qwadradps  de  d  c.y  d  c. 
f  s  ygual  al  qiiadrado  de  c  e,k  qu^l  es  la  difFereh- 
cia  entre  la  bafe  y  cabeca  del  trapeí5Ío,re61:o  f€r4 
luego  el  ángulo  c  e  d,  del  triangulo  c  á  e.y  redo 
también  el  interior  a  b  centre  las  ec|uidiftaníes 
a  b.y  d  e.y  muitiplicaado  el  lado  a  b.por  la  mi- 
tad deiasüma  déla  bafey  cabe^a^feraconofcid^ 
la  arpa  del  trapeziOjy  el  diámetro  fera  conofci' 
dojhaziendo  suma  del  quadrado  del  lado  a  b.y 
del  qua4rado  de  la  bale  b  c.  porque  la  raíz  dcfa 
5iüma  fera  la  quñtidad  del  dian[íetro,y  a  efto  fir- 
líe  laprefente  figura.  ExcmpíoíQiiado  elangu 
.  lo  h.  es  ha- 

'^^  liado  a^u- 

do,  a  d.  íe^ 
j.bc.ií.ab, 
13.  y  de,  j^t 
Elquadra- 
^  do  de  iS'  e§ 
S2^de!  qual  facado  líp.  quadrado  de  ij.quedan 
S6y  de  21.(5  es  la  bafe  Tacar  la  cabc<;a,q  es  7. que- 
dan i4*cuyo  quadrado  es  icjó.y  fera  luego  el^an- 
gulo  b*agudo,dcftos  ií;6.facaremos  ^íS.y  qdaran 
Ho<íos  quales  partiremos  por  28- duplo  de  14. y 
vernan  5.cuyo  quadrado  25'.íacareinos  de  i6^.y 
quedaran  144.  cuya  raíz  ij.  fera  la  perpcndicu^ 
lar,la  qual  multiplicaremos  por  i4.iniíád  deba 
fe  y  cabera, y  haremos  ifí8.y  tata  fera  la  área  déí 
trapczio.El  diámetro  fera  20, porque  de  ai.  fa* 
car  5.  quedan  Kí.cuyo  qyadr^dó  z5.^,sümado  .con 
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144.  quadrado  déla  perpendicular^  hallen  400. 
cuya  raíz  fera  ci  diámetro  a  ceti  fu  figura» 

Exemplo  quando  el  ángulo  b.es  obtufo;  Sea 
a  d,7.bc.i6.ab,io.  y  de.  i7.ciquadradode17.es 
z^P-del  qu4Í  facando  loo.quadrado  de  ío.quedS 
iiJs>.deíos,quaks  facando  ^>.quadrado  de  9.  que 
,€S  la  diffcrencia  déla  bafeycabc9a  >  quedan  ró^'» 
los  qua'ies  partiendo  por  18. que  es  duplo  de  p. 
vicoé  6. cuyo  quadrado  j¿J.facandodetoo,que- 
daa  <J4.cuya  raíz  i.fera  ia perpendícularja  qual 
multiplicando  por  .nl.mitad déla  bafe y  cabe- 
^a^hara  5)2.  y  tanta  fera  la  arc/i  deltraperio;  El 
diámetro  fera  R.j^S^porque  juntando  é  coni6* 
haremos  iz.cuyo  quadrado,que  es  484.porne- 
mos  en  vna  suma  con64.y  harán  5'4S.euya  rais? 
€S  a  c,    Penfo  Oroncío  Fiaeó  que  la  noticia  de 
ios  quatro  lados  del  trapezio  que  tiéntaos  la- 
dos equidiftantes,no  era  bailante  paraconofccr 
la  área,  porque  dize,  que  fe  mida  eldiartietro^y 
que  quedando  affi  el  trapezio  partido  en  dos 
triángulos  de  lados  conofcidos,  las  áreas  defos 
triángulos  feran  conofcidas,y  la  área  del  trapc^ 
s;^io,que  délos  dos  triángulos  confta,f€ra  codo 
fcida  .  Y"  no  ve  que  por  la  noticia  délos  quatro 
ladoSjfi  los  dos  Ion  cquidiítanresjfe  fabe  la  área, 
y  ia  perpendicular,y  los  diametros,y  el  cócur- 
fodedos  lados,yla  qualídad délos  angul6s,co- 
ir  o  auemos  demoítrado.De  fueríe,que  enel  tra- 
pezio que  el  toma  por  excmplo  para  inquirir  la 
área,  no  era  mas  neccíTario  deg^ir,  fino  propo- 
ner afjíí.-Tenemos  vn  trapezio  que  de  bafe  tiene 
2o.y  la  cabetja  a  ella  equidiftate  tiene  to.y  el  me- 
nor lado  ddos  dos  es  loy  el  mayor  es  i6,y  que- 

r  i]  re- 
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remos  faber  la  quantidad  deja  área ,  y  quanta 
fea  la  perpendicular,)'  quanto  fea  qualquier  cic- 
los diámetros ,  y  la  quajidad  deles  ángulos,  y 
pi^olongando  ios  dos  lados,quanto  lesíaita  pa- 
ra llegar  alconcLiríb,  Principalmente  que  el  diá- 
metro no  fe  puede  conofccr/mo  fabi^ndo  pri- 
mero quanta  es  lá  perpendicular,y  quien  cono- 
fce  la  perpendicular ,  luego  ponbfcela  área  del 
trapezío  multiplicándola  por  la  mitad  déla  su- 
rna  déla  bafe  y  cabeca ,  Verdad  es,  que  en  aquel 
capitulo. 20 -deí  fegüdo  libro  De  ratione  nauigan-'/ 
¿{/jqüe  ai;emos  alegado, enienamos  a  cofioí'cer  el 
diámetro  del  trapesio ,  ene!  qual  dos  U^os  fon 
equidiftanres,  y  los  otros  dos  fon  y  guales,  fin 
noticia  déla  pérpendicular.y  íi  pretendía  Orpn- 
cio,que  el  diámetro  fe  mediefe  mecíiahicamen- 
re ,  ya  efo  no  feria  conofcer  por  cuenta  y  Geo- 
íiieíria .  Y  para  mechanicamente  medir,  mejor 
feria  medirla  perpédicular,  porque  eííocs  mas 
propinquo  para  faber  quantafea  la  arta  del  ira 
pezio,  Y  tiene  otro  incomodo  el  conofcer  la  a- 
rea  del  |:rapezio  por  noticia  de  los  triángulos 
deque  cóníVa^el  qual es,que  la  quantidad  íe  no- 
bra  por  binomiojfi  la  área  del  vno  délos  trián- 
gulos, o  de  entrambos  fuere  irraciona],  faluo  í¡ 
las  dosaréasfu€rencommunicantes,porque  en 
fal  cafo  pueílo  que  ninguna  dellas  fea  numero, 
fe  podran  nombrar  fimplemente  .  Como  fi  el 
vno  délos  triángulos  del  trapezio  tuuiefe  de  a- 
reaR.S.y  el  otro  fuefe  R.52.  porque  partiédo  52* 
por  8.  vienen  4,  que  e?  numero  quadrado,cuya 
raix  es  2. por  efta  cuenta  r,32. tiene  en  fi  dos  rai- 
zes  de  8.ygualni.2nte,y  R/S.con  R.32, -ambas  jun- 
tas 
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tas^fcran  tanto  como  tres  raizes  de  S.y  porque 
R  8. multiplicada  por5.hazeR.72.  por  efta  caufa 
diremos  que  la  área  del  trapezio  es  R.72 .  Otro 
cxt'fnploí  La  arca  dciVnó  délos  rriangulos  fea 
E,8\  y  la  área  del  otro  fea  Rag.particndo  18.  por 
S^vicnen  i  ^.cuya  rai^  es  i  ^.  y  por  c0a  caufa»^ 
ií>. terna  en  fi  la  raíz  de  S.vna  ves  y  medía,y  por 
eíia  cania  Icran  aüídas  por  comíiiunícanfes,y  r> 
iS.coñR.8./untas,íeran  tanto  como  dosrai;íes^^ 
medía  de  8,  y  porque R.g.  multiplicada  por  2I » 
íiaze  R.^jo.  diremos  iuego,quc  la  área  del  trape- 
2Ío  es  R.50. 

74»  Silos  quatro  lados  del  trapeziojquenc» 
tiene  lados  cquidifi-antes,y  el  diametro,fuereií 
conofddoSjla  área  fera  conofcida.  Porq  queda 
cístrape;^ío  partido  en  dos  triángulo?  de  lados 
ccnofcidoSjios  quaics  rriangulos  por  ela  caufa 
feranconoicídos  j  todalaarea  del  trape2;io,% 
dellos  conrta,  fera  conofcida, 

ij[  Tentáronos,))  otras  figuras  de  muchos  Udos. 
75    Si  los  lados  del  Fentac¡ono,o  de  otra  quaí- 
quicr figura  de  muchoslados,fuere conofcícíos 
la areafera  conofcida  con  ayuda  de  inftrumétá 
mechanicoJ  Porque  aun  q  algunas  figuras  muí- 
íilateras  tengan  Regla  efpecial  para  porfola  lar 
noticia  délos  íados  podermos  faber  la  área,  es 
pero  Rcglageneral  en  toda  figura reélilineapa- 
fando  del  triangulo,refoluerfe  en  tantos  trian- 
gulos,quantos  Ion  los  ángulos  o  lados  que  tie- 
ipe,menosdos,  y  por  los  rriangulos  conolc^3?4a 
area.Exemplo:  Qualqiuer  quadrilatero  fe  pue- 
departir  en  dos  trianguloSjque  fon  menos  dos 
que  quatro  ,  y  el  pentágono  fe  puede  partir  en 
'  r  íii  trest 
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tres  triángulos,  que  fon  menos  dos  que  s-  y  c^ 
exágono  en  4;tríangulos,  que  fon  menos  dos^ 
<y.y  affipor  lo  configuienrecnias  otras  figuras, 
y  la  arte  que  tememos  para  partir  en  triangu-' 
los,fera!lleuar  lineas  reflas  del  vno  délos  angu- 
Jos  a  todos  los  otros  angulos,excepto  aiosdos 
ángulos  vczinos  de  entrambas  las  partes,como 
«h  eíla  figura  pentágona  vemos.  En  la  qual  lie-,. 

uando  del  ángulo  a.  li- 
neas a  los  ángulos  c  .y 
d  .  quedara  partido  en 
tres  triangulo s,y pora-. 
quy  fe  conoíce  quantos 
ángulos  reíaos  V  valen 
los  ángulos  interioreá^ 
de  qualquier  figura  re^ 
(Siiinea.  Porque  del  nu- 
isicro  délos  ángulos  facadodos,  quedara  el  nu- 
mero de  triángulos  en  los  qtiales  íe.refueiue ,  y 
porque  los  ángulos  de  cada  vno  délos  triángu- 
los yalédok  re¿i:os,doblando  por  tanto  efe  nu- 
mero que  queda, terncmo;^  el  numero  de  angu-^ 
los  redpSiquc  valen  los  ángulos  interiores  dc- 
fa  figura  reéiilinea,  Exempío  del  pentágono ; 
De  5.facar  2.  quedan  3»  que  ion  tres  triángulos 
en  que  fe  refuelue,y  porque  el  duplo  de^.es  6« 
diremos  por  tanto^que  los  5»  ángulos  interio- 
res del  petagono  valen  6 ►ángulos  recios  .Y  tra?- 
tamos  délas  figuras  reaiíineas,  en  las  quale»  el 
numero  de  ios  lados  es  ygualal  numero  dé  los 
ángulos  interiores^porqueay  otras  figuras  re - 
¿lílineas ,  en  las  quales  el  numeró  délos  ladost 
120  es  ygualal  numero  délos  angulos,como  en 
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eíle  quadrllateroa  b  c  d . 
cjue  tiene  íblos  tires  an-. 
gulos  interiores ,  ios 
qualcs  vaíé  irienos  qu^ 
dos  réíSos.  Y  partida  Ja 
ügura  redilihea  en  tri- 
'J  angulosjcomo  dicho  a- 
uemos,medirenios  cojí 
algún  mechaníco  irtrtruméto,  ias  líneas  por  lajé 
qiiales  ia  tal  figura  es  partida  en  triangules  .  Y 
íeria  aptifíimo  inftrumento  vna  Regla  partida 
tn  panes  yguaks ,  y  cadavna  de  las  partes  íerá 
d^  aquella  medida  por  la  qual  notamos  los  la^ 
dos  déla  figura  reáilinea. Porque  fi  nos  dizcn,q 
los  lados  tiemn  tantos  palmós/era  la  regla  par 
íida  en  palmos,  y  por  eíiá  arte  íerá  ios  lados  de 
los  triángulos  conofcídos,  y  por  noticia  délos 
ladoSjpodremos  conofeerla  afea  déla  figura  re- 
¿i:ilinca,por  íer  compuefta  deles  triangulos,cu-" 
yas  áreas  fon  cdrtofcidas  conforme  a  fus  reglas* 
y  algunas  vezes  baftára  para  conofcér  la  área 
déla  figura  reftiiinea  medir  vnafok  Iinea,como' 
ttiel  petagono  equilaterd  y  equiagulo  a  b  e  d  c* 
la  linea  b  e.Porquefacando  deles  ángulos  a  b  e. 
y  a  c  d  «que  fon  yguales^los  dos  ángulos  abe. 
y  á  c  b .  que  fon  yguales,por  eí  triangulo  b a  c. 
fcr  ifofceks,quecíaran  por  tanto  yguales  c  b  e»y 
d  c  B.  y  por q  los  do s  ángulo s  b  é  d*y  cdc.  fort 

Í guales,  y  los  quatro  ángulos  del  quádriíatero' 
c  d  c.valé  4'recíio$,yguales  ferá  luego  a  das  re- 
íoslos dos  ángulos  e  b  c.y  b  e  d.potq  fon  lamí 
tad délos  4,angulos  deí  quadrílatero,  y  í^ra  po¿ 
«fta caufa  equidiftantes  las  dos  lineas  bey  e  á." 
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yporque  b  ees  mayor  que  a  b.por  fer  oppofífa 
a  mayor  ángulo  értel  triangulo  b  a  c,  mayor  iera 
también  que  e  d,  Dtño  fe  ligue  que  el  quadrila- 
tero  be  ie.es  trapcsío  de  dos  lados  eqtiídiílá- 
í!es.f.b  c.baíCjye  d,<:abe^a,y  los  otros  dos  lados 
b  e.y  c  d.que  no  Ion  equídiftaíites/on  yguales» 
Podremos  luego  conofcer  la  área  deñe  í rápe- 
nlo por  la  dddriiia  del  eafo.75.  y  porque  la  arca 

de]  triajigulo a  befe  ca 
nofce,  porque  ios  iadoi 
fe  dan  conoícidos ,  y  h 
arca  del  pentágono  eo- 
lia de  la  área  del  trape- 
2io,y  déla 2rea  del  tri-: 
anguío,refukara  por  tá 
ío  conofcMa  la  área  del 
pentágono .  Y  lo  raifeio  podremos  laber  en  el 
pentágono  equilátero,  puefto  que  no  fea  equi- 
2nguio,fi  fuere  eompiicfto  de  vn  triangulo ,  y 
de  vn  quadriiatero  de  lados  equidiftanfes.Co» 
mo  fi  hiziefemos  el  quadrádo  ís  c  á  e.y  fobrc  cf 
lado  b  eJiiziersraosel  triáguío  equilátero  ab  c. 
rnanifieílo  es,que  en  tal  difpofi- 
don  el  pétagono  a  b  c  d  ccsequí 
laterOjpero  no  es  equiángulo,  y 
fera  la  íu  arca  conofcida^  porque 
€onfta  de  la  área  del  quadradOj 
y  déla  arca  del  triangulo  equilá- 
tero,q  fon  conofcidaSjy  en  efta 
no  interuíene  mas  que  la  noti- 
cia dcllado  del  pentágono.  Y  porque  en  las  fi- 
guras equiláteras  y  equiángulas  baíía  la  nóri-- 
dadelo^iados  para  conofcer  las  áreas ,  pucfta 
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qvít  enel  pentágono  zheá  c.  equilátero  y  equl-i 
ángulo  diximos  que  fe  midiefeia  linea  bc.tr a-»_ 
taremos  agora  deías  figuras  rcftiíineas  cquiia- 
seras  y  equiángulas  por  fi. 

76.  Sí  ei  lado  dei  peragono  equilátero  y  tqus 
ángulo  fuere  conofcido,ci  íemidiametro  áelcir-' 
culo  éirmferípfOjy  eiremidiametro  del  círculo 
inJcripto,y  la  cuerda  del  ángulo  pentagonico,y 
la  area,feran  conoícidos .  ' 

ExempIo:EneI  pentágo- 
no a  b  cd  e.  equilátero  y 
equiángulo ,  y  en  qual- 
quier  otra  figura  rcdrili- 
nea  equilátera  y  equián- 
gula, es  demonñrado  ed 
el  qu2r£o  libro  de  Eudi- 
des,  q  partiendo  los  dos 
ángulos  propinquos  a.y 
b.por  la  niitad,por  las  íi 
neas  a  f.y  h  f.hs  qíiales  enel  punto  Econcorré, 
es  efe  punto  fxentro  del  circulo  circrifcripto,dc 
fuerte  que  la  linea  a  f.fera  el  f£midiameíro,y  par 
tiendo  cl  lado  a  b.por  la  mitad  en  g.y  licuando 
la  linea  f  g.Ios  anr^ulo»  en  g.feran  rcá:os,por  la 
g.propofició  del  primero,  o  tercera  del  tercero. 
Y  por  cíla  caufala  linea  f  g  *  fera  femidiametro 
del  circulo  ínfcripío.Fógainos  pues  el  lado  a  b« 
|er4»y  porque  porEuclides  es  demonftrado  en 
cl  librojj.q  fiendo  la  linea  b  e.la  qual  es  cuerda 
del  ángulo  pentagoniep,  partida  en  la  propor- 
ción que  tiene  el  medioy  dos  extrcmos,fera  la 
parce  mayor  ygual  al  lado  a  b.y  porque  cfa  par- 
te mayor  fe  da  en  eñe  cafo  conofcida^porq  pu-  ■ 
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^mos  a  b.  fer  4.  y  la  proporción  es  coíiofdcfa, 
conofcida  fera  luego  la  linea  b  e.  que  es  vno  de 
los  extremos  por  Regla  de  tres ,  Porque  parti- 
rcmos  ehiumero*2.en  la  proporción  del  medio 
y  dos  cxíremos,dizieíido  affi  conforme  afure^ 
glatElquadrado  de  ¿.  es  4»  y  la  mitad  de  2,  es  i. 
cuyo  quadrado  esi,  juntaremos eílos  dos  qua- 
drados4.yí,y  harán  5.y  fera  por  íaíito  la  parte 
mayor  del  numero  2.R.5.rá.uy  lo  que  queda  de 
2.q  es  ^.fH.R.y.fera  la  parte  menor.Y  hecho  eíl;o, 
diremos  por  Regla  de.?,  ñ  R.j.m.í.  vienen  de  2. 
partido  en  la  dichajppofcioni4.de  q  quantidüd 
vernaníMulripIicaremos  ^,por  2.y  haremos  8. 
Sos  quales  partiremos  por  R^y.w*!. por  eñe  roo-* 
do,multiplícaremos  í!:,5.w.í.q,es  el  partidor,por 
R.5.p.í.y  haremos  4.yefí-e  quedara  por  parridor^ 
y  multiplicaremos  también  S',porR.5-.p.i.y  haré 
mos  R.  3  2o.  p.  8^  los  quálcs  partiremos  por  4.y 
VernaR.2op.2.y  rato  fera  el  valor  déla  linea  b  e. 
y  lo  mifínoverna  obrando  por  Algebra,por 
que íierido lá partemayor  déla lineab'^e.4.  por- 
nemos  la  menor  fer  f  to.  y  íera  luego  toda  [ali- 
nea b  c.4.p.x  co.  Y  porque  tanto  fe  haze  multi- 
plieandó  b  e.en  la  parte  meno|,como  la  mayor 
cnfi  niifma,raultíplicaremos  4.p.t  co.  por  t  co« 
y  harán  4  co.p  i  ce.que  fcran  yguales  a  ¡-(í.y  cíl:a 
es  la  primera  conjugación  delascopiíeftas,  cuya 
obraferaefta:  La  mitad  de  4x5  2.  que  multipli- 
cados eiifi,ha;^n  4.yeft9S  juntando  con  lí.  ha 
femosio.y  diremos  por  íahtOjqueR.2ó.m,ijxs 
el  valor  de  i  co .  que  c»  la  parte  menor ,  la  quaí 
juntando  con  los  4,parte  máyor,haremos  r«20. 
f  2.  y  canto.fera  la  linea  b  ev 
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El  femidiam erro  a  f .  conofccrcmos'por  eñe 
modo.  Pcoionftrado  €s  enel.  tj.  libro  de  Eucli- 
des,  que  fiendo  vna  linea  partida  en  la  propor- 
ción del  medio  y  dos  extremos,la  parte  mayor 
feralado  del  exagono,y  la  menor  lado  deldcca- 
gonOjfiguras  deícriptas  en  vti  mifmo  circulo^j 
q  el  quadrado  del  lado  del  exagonOjCon  el  qua- 
drado  del  lado  del  decagono,entrambos:/uritos 
en  vnasünia,hazévn  quádrado,ciiyarai;<^es  la- 
do del  pentágono  defcripío  en  el  mifmo  circu- 
lo. Y  porq  tenemos  partido  el  numero  a.enefta 
jPporcion  4  tiene  el  medf6*y  dos  extrcmos,yÍa 
parte  mayor  es  R.j.ma.y  la  proporción  q  ha  de 
toda  la  lineadla  qual  es  2. parala  parte  mayorjcfa 
mifmaha  de  la  parte  mayor  para  la  menor,  por 
cftacaufafi  pufiercmos  la  parte  mayor  feri.íera 
la  parte  menor  r.  5.  ?«.i.  y  porq  el  quadrado  de 
2,es  4.  y  el  quadrado  de  R.í.fñ.i.  que  es  la  parte 
menor,es  6,m,R.zQ.  harán eítos  dos  quadradoá 
juntos  en  vna  sfima  to.  w;  r,  20.  cuya  raíz  fera 
lado  del  pentágono,  fiendb  2.  la  parte  mayor^q 
es  lado  del  exágono, y  fiendo  la  parte  menor,4 
€s  lado  del  decagono,R,5.m.í.  Pero  porque  nos 
pufimos  el  lado  del  pentágono  1er  4.cuyo  qua- 
drado es  ló.dircmos  por  Regla  de  treszSi  Tiendo 
el  quadrado  del  lado  del  pentágono  lo.wi.  r.  20, 
es  el  quadrado  del  lado  del  exágono  4.  quando 
d  miímo  quadrado  del  latió  del  pétagono  fuere 
16.  quanto  fera  el  quadrado  del  lado  del  exago- 
noíMultiplicarcmos  jtí'.por  4.7  harán  64,cftos 
partiremos  por  lo.m.R'.  2o.por  cfte  modo,  mu!- 
liplicaremos  primeramente  to.??í.R*2o-por  lo.p» 
a*2o.y  harán  30. que  fcra  partidor  íimple,y  mol 

ti- 


V  PARTE,  TERCERA 

íjpllcaremos  también  los  64*  por  10.  p,  é..  20.  y 
l3araiTé4o.p.R,8íp2o.  los  quales  parfiremos  por 
S'o.y-  vernan  8*.p.R.is  |.  qu«  fera el quadrado  del 
kdo  del  éxagono,y  la  fu  raíz  lado  del  exágono 
defcripío  en  aquel  circulo,  enel  qual  el  lado  del 
pentágono  es  4.  Y  porqué  el  lado  del  exágono 
es  ygual  al  feoiidiametro  del  miímo  circulo ,  lo 
qual  es  demonftrado  eneL  4.  de  Euclides,  fera 
luego  el  femidiamctro  del  círctdo,que  enefta  fi- 
gura es  a  f.R.v.S.p-R.u  |. 

Y  lo  mifmo  hallaremos  ¿brando  por  otro 
modo:Sieíido  el  numero  a.  y  partido  en  la  pro- 
porción del  medio  y  dos  extremoSjtal  propor- 
ción aura  de  j.m.R.jr.  parte  menor  para  R.5.ra.  r. 
parte  mayor,cojiio  cíela  miima  parte  mayor  pa- 
ra z.y  porque  Tiendo  tres  quantidades  ordena- 
das en  continua  proporcíon,tal  proporción  ha 
déla  primera  para  la  tercera,  como  del  quadra- 
do déla  primera  para  el  quadfado  déla  fcgunda^ 
por  efta  caufa  tal  proporción  aura  del  quadra- 
do del  lado.del  decagonoj  para  el  quadrado  del 
lado  del  exagono,como  de  3.m.R.5  .  para  el  nu- 
mero 2 .  y  por  la  conjunta  proporcion^taí  pro* 
porción  aura  delquadVado  del  lado  del  decago- 
!io  con  el  quadrado  dú  lado  del  exágono ,  am- 
bos juntoSjparael  quadrado  del  lado  del  exagb 
fíOjComo  déla  primera quantidad y terceraam«, 
bas  juntas,que  fon  ^.m^R.y.para  a*  que  es  la  ter^. 
cera  .  Y  diremos  entonces  por  Regla  de  tres,  ñ 
5,  íTi.  R.  s*  tíos  dan  2.  que  nos  dará  16.  qtaadrado 
del  ladc»  del  pentágono  sf  Multiplicaremos  i6. 
por  2. y  harán  ^i.los  quales  partiremos  por 5-, 
ro.R,5.mulciplicando  primero  aíi  ios  52,  como 
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los  5.;».R.5:.por  y.p.R.^. y  partiendo  defpues  vil 
^ducí-o  por  el  otrpjy  fera  el  quociete  como  de 
ántts  S.j^.R.uf.  y  tanto  Itra  el  valor  del  quadra 
do  d§i  lado  delexagonojclqualesyguaíalfemi 
diámetro,  y  fera  por  tanto  d  femidiámetro  af^ 
K.  v.s.p.R.í2  f.  Eíio  pues fabidojfaciliri ente  co-* 
nofceremos  la  quaritidad  déla  línea/g.Ia  qual 
es  femidiametrp  del  circulo  inlcripto ,  porque 
facaremos  4.  que  es  el  quadrado  dea  g.de  S,p, 
K.12 1,  quadrado  de  a  f.  y  quedaran  4.  /.  r.  12  |, 
por  elquadrado  de  f  g.  y  fera  luego  fg.  r.  v.4. 
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La  área  del  pentágono  conofceremps  multi- 
plicando la  linea  f  g^por  la  mirad  déla  suma  de 
los  lados,la  qual  es  10. Multiplicaremos  pues  iq, 
por  R.v.^.p.R.u  f  .y  harán  raiz  vniuerfal  deila 
suma  400. p..R.í28'poo.y  tanta  fera  la  área  del  pé- 
tagpno equilátero  y  equiángulo ,  cuyo  lado  es 
4.  La  razón  dcfía  obra  es,que  lleuádo  lineas  del 
centro  f.  a  todos  los  ángulos,  queda  partido  el 
pentágono  en  5.  triágulos  ifojíceles  todos  ygua- 
ies  ,  y  que  multiplicando  el  cathcto  f  g  .por  la 
mitad  de  a  b.haz'emos  la  área  del  tríágulo  af  b, 
y  por  eíla  caula  multiplicando  f  g.por  la  mitad 
délos  cinquo  lados,  la  quales  to.  por-q  puíimos 
el  lado  fer  4.  tememos  la  areá  délos  5.  rriangu- 
loSjdeloS  qualés  cpnfta  el  pentágono. 
.  lten,podremos  conofccr  qüanta  es  la  área  del 
pentágono,  multiplicando  el  feípidiametro  a  f, 
y  vn  quarto  del  por  la  linca  b  e .  que  es  cuerda 
del  ángulo  pentágonicOjla  qual  ya  fue  conofci- 
da  .Porque  la  linea  b  f.  que  esmitad  de  b  é.  es 
c^thfeto  end  triagulo  a  b  LÍobre  labalea  flft 
:  ...  "'  día»- 
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«Jiamctro  del  cátenlo,  por  eña  caufa  ü  multipli- 
caremos b  r, por  toda  la  bale  a  f.haremos  el  du- 
plo dé!  triangulo  a  b  f.)'  íi  ínüítiplicarcmos  te. 
por  af.  hareroos^por  la  mifma  razón  orro  tato, 
¥  todo  eñó  junto  fera  la  área  de  quatro  triangu 
los  yguaics  al  triangulo  a  b  £  y  porque  tanto  fe 
haze  multiplicando  b  e.en  a  f.éomo  b  ff.ea a  f.  y 
í'€.  en  af .  y  juntándolo,  luego  multiplicando 
todala  linea  b  e,  en  toda  la  linea  a  f.haremos  la 
arca  de  quatro  triángulos  yguales  al  triangulo 
a  b  f;  y  por  eftacauía  mulriplícádo  la  mifma  b  c. 
por  la  quaría  parte  déla  linea  a  f.  haremos  la  a-- 
íca  de  vn  folo  triangulo  ygual  al  triagulo  a  b  f. 
y  multiplicándola  poraf.y4.de  a  f.haremos  los 
^.triangülos,en  los  quaies  fe  díuide  el  pentago 
,  no. Y  lo  mifmo  haremos  multiplicando  b  e.por 
.a£y  elprodudio  por  j|,  Pero  porque  no  mul- 
tipliquemos tanto  numero  de  raíces  Tordas,  lo 
mcior  de  todo  es,quando  el  lado  del  pentágo- 
no fuere  numerojCúmo  ene'íle  cafojobrarj  por  el 
primero  modo,mukíplicándo  el  femidiamerro 
del  circulo  infcripto  por  la  mitad  délos  lados. 

77,  Si  el  diámetro  del  circulo  fuere  conofci- 
dojCl  lado  del  pentágono  equilátero  y  equián- 
gulo cneldefcriptp  kra  conofcido ,  y  la  cuercííi 
del  ángulo  pcntagonico,  y  el  femidiametro  del 
circulo  enel  pentágono  infcripto ,  y  la  área  del 
pentágono  también  fera  conoícida. 

Porque  prefupuefta  la  doílrina  de!  cafo  pafa- 
do  ,  cit  el  qual  todas  las  lincas  fueron  conofci- 
dasjías  vnas  en  comparación  délas  otras,  fí  pu- 
fiercmos  agora  de  nueuo,quevna  délas  dichas 
lineas  fea  la  quantidad  que  quifier<?nio$ ,  todas 
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las  oirás  cii  pomparacion  della  femn  conofcidas 
por  la  Regla  de, 3,  F entonces  multiplicando  k 
cuerda  del  ángulo  pentagonico,  por  el  kmidiá^ 
metro  a  f.y  por  la  quarta  parte  del  mifmo  femi" 
diarnetrojíeralaarea  del  pentágono  conofcída. 
Pero  fi  mas  nos  pIugmere,jpodremos  conoíeer 
cadavna  délas  lineaíTconformealadodrina  del 
,  cafo  pafado.  Exemplo:  Pongamos  que  el  feniíV 
diarnerro  a  f.  es  4.  Oigo,  que  rodas  las  otras  lí- 
neas a  eñe  refpeélo  feran  conolcidaSjporq  par* 
tiremos  la  linea  a  f.que  es  ygual  al  lado  del  ex- 
ágono erí  la  proporción  del  medio  y  áos  extrc^ 
nioSjla  parte  mayor  lera  ygual  al  hdo  deldeca- 
goíiodefcripto  enel  mifmo  cii'culo  ,  comofiie 
dcmonftrado  porCampaño  en  la.j.proppficion 
dei  iib.i4.de  Euclídes.  Diremos'por  raro  affijel 
quadrado  de  4, es  i6,y  e\  qiiadrado  dez.q  es  la 
mirad  de  4.es  4.4  juntos  hazen  20.  y  lera  luego 
la  parre  mayor  r.  20*  ra.z.  y  efto  lera  el  lado  del 
decágono,  Y  porq  íosquadrados  del  lado  del  ex*» 
3gono  y  del  lado  del  decágono /untos  ,hazcneí 
quadrado  del  lado  del  pcnragono  defcripto  en 
el-miimo  circulOjjuntaremospor  efta  caula  coir 
líí.quádrHdo  de  4.  el  quadracío  deR.2ó.  ma.  el 
quales  24,w.R.32o.y  harl.4o.!Ti.R.32o. cuya  raí? 
vniuerfal  lera  el  lado  del  pentágono,  y  el  bino- 
mio delíc  recifo^el  qual  es  4o.^.R«3ao.fcra  el  qua 
drado  déla  cuerda  del  ángulo  pentagonico.Y  k 
razón  por  que  íieiido  el  quadrado  áe\  lado  del 
pentágono  40ÍIÍ1.R.920 .  dezimos  que  40.  p.  r. 
I20.es  ét  quadrado  déla  cuerda  del  ángulo  pcn- 
tagonícó.fes  en-a.Demoníl:ro.  Campano  en  la.4, 
propofKion  del  líbr.o,  14.de  BwlidGSj  q  el  qua- 
drado 
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Ársiáo  del  femiciiametro  del  circulo  es  la  quí% 
ra  parte  de  la  sümíi  de  los  quadrados  del  lado 
¿íei  pentágono  defcripio  ene]  miñno  circulo,  y 
dÚ3L  cuerd?  dcianguio  penra^oníco,  ?  porque 
pufimos  el  femídiametro  a  f.íer  4.fer4  el  fu  qua 
drado  líí.  yeitos  lé,  feran  la  quinta  parte  dcios 
dichos  dos  q«adrados,y  ieran  luego  So.los  dos 
quadrados  juntos  .  T  por  que  el  quadrado  del 
lado  del  pentágono  es  4o,í5'uR.52p.  fcra  por  tan 
to  ci  quadrado  de  la  cuerda  del  ángulo  pénta- 
gonicOjlo  que  refta  focando  ¡de  go.  los  40.  m*  íl* 
IZO.  y  es  lo  que  refta  40,  p»  r.  5^0,  y  fera  Juego  el 
lado  del  pentágono  r.v^^o^aíí.r.jzo  .  y  la  cuerda 
(del  ángulo pentagonicoR.v^o.p.it.  5 2p.  Bl  fe»- 
midiametro  del  círculo  infcripto,que  es  f  g.  cOr 
llofceremos  por  eftc  modo:  Porque  elquadra-' 
do  de  qualquier  quátidad  es  quadruplo  4dqv3k 
drado  déla  miradGlefaquanfidadjy  el  quadfa- 
do  de  21  b.  es  40.  líi.  r.  520.  fera  por  eíta  caufa  el 
quadrado  d^  a,  g.  lo^w*  r.  20.  el  qual  fácaremoi* 
de  16.  quadradp  4e  a  f.  y  quedaran  í$.  p,  ¡^.  20.7 
íanto  fera  el  quadrado  de  f  g .  y  fera  luego  f  g, 
j*.v.d,|.R.2o.  La  área  del  pentágono  cónofcere- 
iHQS  inultipiicando  el  femidiametro  con  4  del, 
qut  fon  s»  por  la  linca  b  e,  la  qual  es  v-.v.^^o.p^ 
it.520.  y  harán  R»v.?ooo.p.E.2ooooo.  Afh  q  jun- 
tando 1000  .  con  la  raiz  de  200000  .  la  raíz  defa 
suma  fera  la  área  del  pentágono. 

Conforme  a  efta  inifma  demonfíracíon  y  do- 
^úñRyñ  nos  áan  conofcida  la  cuerda  del  angw- 
lopeníagonicojconofceremos  por  ella  las  otras 
quantidades.  Excmplo :  Sea  h  cuerda  b  c.8,par. 
|iÍ3emos  en  la  proporción  cjcl  medio  y  4os  ex- 

ífe- 


DESTA    0:,BRA.  ^     ^¿} 

f  reiiios,di2:iencío  affi,S  en  íi  hazen  64.  y  4,  en  í¡ 
hazen  I  ^  *  y  fera  "todo  iiintó  80 :  fera  inego  la 
.:  parte  mayor  R,8olm.4.<iueferá  el  lacio  del  pco- 
íagono  defcripto  enel  mífmó  circulo.  Y  porque 
entrambos  los  quadrados  )Untos.  f .  el  dellado 
del  pentágono,)?  el  deh  línea  b  e.fon  el  quincu- 
pio  del  quadrado  delfemidiamctro,miuitíplíca 
remos  r. 80.111.4.  en  íi  mifnia,y  haremos  9(5.  líi. 
K.Siio*  y  el  quadrado  de  S.es  64.  y  todo  ;unto, 
es  léo.w.  R.  5UO.  La  quinta  parte  derta  suma  es 
32.m.R.2o4f.cuya  raíz  vniuerfal  fera  el  lemídi-- 
ametro,el  qual  multiplicaremos  por  10.  que  es 
la  cuerda' b  e. con  vn  quarfo  délla  mifma,  y  ha- 
remos R.  v.32oo.m,R. 2048000.  y  tanto  fera  la  a- 
rea  del  pentagonbjporque  tanto  vale  multipii* 
car  a  f.por  b  e.y  ^.de  b  e.  tomo  b  e.por  a  f*  y  |. 
deaf.-  Es  laxaron,  que  tanto  házc  multiplicar 
a  ñpúí  b  é.como  b  e,  por  a  f.  y  que  tanto  haga 
multiplicar  be.  por  el  quartoded  t\  como  a  f. 
por  el  quarto  de  b  e.y  cíío  generalmente  en  ro- 
das las  quantidades,y  fus  partes,de  vna  mifma 
denominacion^es  efta  la  prueua.  Porque  de  b  c. 
para  el  quarto  déla  mifma  b  e.esla  proporción 
:qúe  ha  de  a  f.  para  el  quarto  delá  hiifma  ai.  te- 
nemos luego  4  quantidades  p'r6porcionales,ía 
primera  es  b  e,la  fegüda  es  el  fu  quarto,la  terce- 
ra es  á  f,  y  la  quarra  es  el  fu  quarf  o;  por  lo  quaí 
tanto  fe  hará'  mulríph'cando  ía  primera  por  la 
quarta,  quanto  la  fegünda  por  la  tercera  ♦  Y  fi 
nos  darí  conbfcida  ía  área  del  pentágono  equi- 
látero y  equiángulo ,  por  ella  podremos  cdno- 
fcer  élkdo  .  Excmplo  fea  Ltarea  ro .  y  porque 
-ia'proporcíonquE'qüalquiér  figura  rcclilinea 
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tlcíii  para  la  femejante  figurares  la  proporción 
i  délos  quadrados  cielos  lados  dcíasi  miTmas  ügü 
ras,y  fabemos,que  quanda  el  lado  dei  pentago 
íio  es  4.  es  la  área  R.v.40í3.p.K.i2cS'opo.  dircrno^ 
por  tanto  porKcgladeVj. Si  R..v.40o*p.R.i28op(?, 
iios'da  ío.  quanto nosdara lé-.quadrado  eje  4 íf 
Mulríplicarcmo^  t(>  ..por  jo  .y  h^r^n  |í)p  ,  p^ara 
partir  por  it,  y.400.  i^,  r.  ¡iSooo.^y  para  tener 
partidor  fmiple,iiiuirjp Iicarcmos*R, v'.4dp  p.R, 
128000^  por  ?^;v.4pov?í/  ft.iiSooo.y  hará  R.52Í00P0 
qiiefera  eípártidor.YroultíplícareíTios  taiíibié 
los  |6q.».por  r.  v.  400/ni.  r.  ííí^oop  ♦  y  harán 
R.v.ioi^QoQoañ .li.SjSK^oKooopppo  .  líi  qwal  par- 
tiremos por  r.  3^000,  y  vcríiá  en  la  ppríícíon 
JR.V.320.  p.  R.  §1920,  y  efte'  fei-a  £Í'|iJadrado  dc| 
lado  del  pentágono  equilátera  y  equiángulo^ 
cuya  área  es  lo.y  la  rais  deíía  raiz.Vniueríalie 
ra  elÍado"cíel  |)enragono,"" ' ■"-  :• ' ■"""'■'''^''  '  "■'■' 
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alosLeñores.  /  •^' 

^Areípioinc  bien  auifaros  délos  libros  díeAÍ- 
'gcbra,9we  hafta ora  fon^vehidos  a  Eipaña, 
para  que. |os kaes  eon  íúizio,y  eíigaes  el  q 
fucrede  'rnas  proueeho,  El  pritnerp  de  todos  q 
yo  ícp4,fue  ííf  Slírna  de  Arithmeíica  y  0eome- 
|ria,qpeíO!npuío;Fray  tucas  de  Burgo  excelle-, 
fe  Ariíliíncticp^dei^  qualtódps  dclpwesnos  ai 
lí-emos  ^prpuefhado.  Pero  trata  ^éAígcbra  tan 
fin  orden;  queireítíéliiemvchaiS  í|iieñioííes  por 
cíia  arté>hte^  de  házer  mcndbn  dellá^y  comcjfi 
§ando  4e  h^zer  $1  diftiJirfo^amé?  áé  Üegar.^1  ca- 
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bOjponc  en  súmala  conciuíioii,  que  río  es  para 
aprendizes  .  Por  eftá  caufa  yknciole  tan  gran 
falta  en  la  doctrina,  tome  ha  muchos  aiíosefte 
traba/o  de  componer  efte  Iibrb,y  antes  que  £n- 
tendieffttn  lo  házer imprimir,  y  auiendolo  ya 
comunicado  a  muchos ,  que  del  facáronlo  que 
bien  les  parcfcio,  vino  otra  síima  de  Hierony-; 
mo  Cardano ,  la  quai  compufo  con  emulación 
de  Fray  Lucas,  porque  hazc  vn  capítulo  de  fus 
yerros.En  tanto  que  lenota  por  yerros  los  de- 
fcuidoso  inadüertencia  en  ct  sumar, partir,o 
multiplícarjén  4  no  cabía  ignorancia.  Eftc  Au- 
tor luuo  enei  principio  ordenjmasdcfpues  ef- 
criue  confurámeníe,:y  háze  de  todo  vna  enfa- 
lada  nial  hecha,  y  deípues  cmbio  otro  libro  de 
Algcbra^qué  es  vn  chaos.  Deípues  deftos  IVico- 
lao  Tarralla  muy  gran  maelko  de  cuenta  y  bué 
Geómetra,  noto  los  yerros  de  entrambos ,  en 
los  libros  que  compuíb,  y  dcfpues  de  fu  muer- 
te, vino  al  prefente  vn  libro',  que  en.fu.cafa  fe 
hallo,  enel  qual  feparamentc  trata  de  Algebra. 
El  qual  libro  en  la  orden,  y  clareza,  y  enel  efty- 
lo  rnueílra  ferfuyo^príncrpálmentequeva  enel 
allegando  lo  que  en  los  otros  libros  auía  efcd, 
pto,y  por  el  fe  puede  muy  mejor  de  préder  eíia 
arte,que  por  los  libros  de  Fray  Lucas  y  Carda- 
no.  Pero  toda  via  no  es  obra  abfolata,  porque 
remete  los  Ledores  alos  otros  libros  fuyos ,  y 
prefupponc  algunas  Reglas  que  no  fueron  por 
el  dcmonftradas ,  ny  fe  hallan  en  los  libros  de 
EucIideSjdel  qual  toda  cíla  do6^rina  procede. 
Y  también  tiene  otra  falta,que  los  menos  cafos 
que  traCjCn  que  va  praticando  el  Algebra,  fon 
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de  Añthmctica ,  y  los  mas  fon  df  Gcotuctrlaj 
muy  díffidks,y  de  operación  muy  pro]|xa,y  eo 
jos  qü ales  el  míímo  fe  cmbará(¿a  muchas  ve- 
scSjCo'íitó  a baxp  irionftrarf/iendo  elmúy  ex- 
¿ercitado  eneíia  arte.yo  en  eñe  my  libro  ítern- 
|3re  lieiio' orden ,  y  ios  cafos  de  Arirhhietícay 
Geometría  q  Ion  mas  difHeíles,  van  ^la  poñre^ 
qué  es  dódríoa  de  AriftoteJes ,  y  aíTi  en  los  fa- 
cileíJ,  como  en  los  difííciIcs,liago  losnefeírari- 
ós  'diTciiríos .  Demueítro,  todas  las  Reglas  de  q 
vfo,y  no  allego  a  otro  Auípr  fino  a  EuclideSj  y 
onde  conuiene,iiy  traigo  roais  <iue  lo  aeceírario. 
Algún  tanto  me  alargue  en  las  proporciones, 
por  el  güilo  que  de  aquella  materia  tenia .  A'o 
cupo  en  my  la  emulación  que  cfotros  Autores 
l:uuieron,ny  otro  ningún  rerpecílo,  ralito  apro- 
sicchar  a  los  eíludioios  dcíla  arte,  que  no  la  fa- 
benXos  dod:os  emenden  las  faltas  que  háiiará, 
pero  no  me  arguyan  de  yerros  que  no  Irueren 
cometidos  por  ignorancia. 

Nicolao  Tcrtalk  enelfu  Ijbyo  de  Algebra,en 
elfoiio<,2.dizicndo,como  yna  dignidad  ha  de  Tcr 
multiplicada  por  otra ,  y  queriendo  dar  razón, 
porque  fiendo  vna  digiiidad  multiplicada  por 
órra,es  el  produdro  otra  dignidad,la  qual  tiene 
.  por  fegno  o  denominación  el  cpmpucllo  cíe  la? 
denominaciones  délas  dos  dignidades  que  fue- 
ron multiplicadas,  como  fi  mu|íiplicanios  vna 
cofa  por  vn  cenfojvienf  vn  cubo^porque  la  de- 
nominación de  cofa  es  i.  y  h  del  cenfp  es  2.  que 
júMtas  en  vna  sí3ma,liazeíi  3;  que  es  la  denomi- 
nación del  cubo,  díze  que  ya  por  el  íuc  dcmon- 
ftrado  €ÚslM>  hbro^  iio,  i^u  en  d  corrcíario  delsi 
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Oíflaua,que  al  ni ülriplícar  en  la.  píoporcio  Gcor,' 
mttrm,  reíponde  el  süinar  tn  la  propbrci.o  jA- 
ritiiiTictica.Y  quepor  quanto  Jas  denominado-.' 
nes  ddas  dignidades  van  coiuinuadás  «npro-. 
porcioB.  Aritiimetica  i.  2.3. 4. 5. 6,  y  ccíera,y  las 
mítmas  dignidades  van  continuadas  en  propor 
cío  iiG  eo  mecrica,porfj  uc  cofa,cenro,cübo,cenfQ> 
de  ccóíbj  relato  primo,  ceníb  de  cuí>o,  y  cetera^ 
guarda  vna  mifma  pioporció  Geomctncai  po^ 
eftacaufa  díze^tjue  mulripíicando  dos  dignída^ 
deíí  y  na  por  otra, es  el  prpduñoqtra  dignidad, 
cuya  denominación  fera  c)  numcrd  compueílo 
délas  dos  denominaciones  de  las  miímasdos 
dignidades. Y  en  eíto  le  embarazo  mucíio,porq 
aqttel  fy  correlario  que  ailega,di?e  vna  verdad^ 
que  ninguna  cofa  le  firpe  para  el  propofito-que 
quiere  dcmonílrarja  qual  es  efta:  Sí  4  quanti- 
dades  fueren  ordenadas  erlcontiniiaproporcio 
Arithmetica^aírj  como  forí2.3.4.5.el  compueílo 
délas  dos  extremas  que  fon  a.y  5' .y  hazen7.rerí? 
ygual  al  copuefto  de  las  dos  del  medio,que  foíi- 
5.74.  porque  también  hazen/ .  Y  ñ  otras  4»,. 
quantidades  fueren  ordenadas  en  continua  pro 
porción  Geométrica, como  fon  }*<>.!2. 24, tanto 
fe  hará  multiplicándola  primcra,qiie  es  5 ,  por- 
la  quarta,que  es  24. como  íi  multiplicaremos  ln, 
fegunda  que  cs  6.  por  la  tercera,  que  «s  n.  porq 
cadavno  délos  dos  producios  es  72.  Y  portíin- 
ío  al  sumar  de  las  quantidades  ordenadas, en, 
proporción  Arichfiietica,rerponde  el  multipli- 
car en  ks  quantidades  ordenadas  enprop.orci^. 
Geomctrica.y  ao  cs  neceíTariojquc  ¡á  proporcio 
fgacoasiüMa ,  por  ^we  su  citas  4 .  quaiiS'i4ade& 
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s.^.^f/.íantoihasen  2,caii  ■/.'como  3  con  4 y  íM 
eftas  quatro  2.4.5.io.tatiío  fe  hará  multiplican- 
do z.poY  io.como  4,  por  ^.  y  todas  eftas  Reglas 
tienen  fu  demonftfacion.Pero  lo  que  el  preten- 
día demonftrarjes  cofa  muy  diiferent^jy  es  Re- 
gla verdadera  diftsnfta  daquel  fu  correíarip, 
Ny  dÍ2¿e  bien ,  qué  porgue  la  cofa  es  la  primera 
dignidad,  tiene  la  vnidadppr  íegno  o  dcjnqmi" 
nacían.  J  foBrc  cfto  fe  vea  lo  que  en'eíla  mate- 
ria tengo  efcriptó  cfi  el  Capitulo  del  multipli- 
car las  dígnidádcSjcneí  qual  todo  éft  q  fe-  hallara 
úemonñrudE^,       i  .  ,:'„i  -.■;•.,■•■/ 

^nel  fol/74  j  p.Bazc  ks.dcmoíTiftFaí         de 
ios^c^ítulos  de  las  conjíígacíones  eompueíias. 
Mas  fí  írataremos  de  jíium,ero.s  com^utügsde 
Víiidades  iíidiiiifiWes,qiiando  el  niinjero  de  las 
cofas  fuere  Impar,  no:p|Cidra!)  ferulrlqsrfcaplto-^ 
loSjnylas  fus  cfcmonftracípne$..Sf  por  efta  caufa 
liize  otras  Reglas^  calas  quales  no  es  nccelíario 
tomarla  mitad  del  numero  délas Goías,yefto  fe , 
■hallara  enel  cap  Jegudo,deia  tercera  parte  priíi- 
■dpal;deftje libro.  ^  ^ :','". 
; .    Éfiel  folio,  II.  cap.  de  como, fe  ha  de  hazcr  U 
poficsorichios  cafóSiP  £|ueritoSydi;^e,quea^ 
ñas  vczeS::es  mceífarid  hazer  dos-poficJ^Jics^ 
iuetáíido  efte  tcrinirio  cjuaritidad,  porqde  otra 
manera  afíirma,  que  dfflieulíofamentep© 
yenír  a  capitulo.  Y  el  quefita  en?Í  qual  miieftra 
«ílá  ricíreffidád,,  es  eíle ;  Bafqacmos  dos,  numc- 
fosjque  tanto  fe  haga,  mpltipiicando  d  vno  de- 
jlps  por  |..,')r,}üntáíidp.íá^;,quaí«o.íehaFam^^^^ 
^iplicando  el  ptrb  jor  ly  íkando.4,y^ 
defté^  ti  víiQ  mttíííplicado.pDr^ei  otro^haga  q. 
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Pone  que  el  yno  deí!oscíos  números  fea  ico.y 
que  el  otro  fea  vna  quantidad,  y  liaze  en  el  díf- 
curfo  dos  ygualacionéSienia  primera  concludeg 
que  4  co.  p.  20*  íbít  yguaics  a S.  quiantidades , y 
liase  ia  parcicioh^y  en  la  fegunda  viene  dcfpues 
a  co nc iu d i r,q  ue  i  ce.p.j  GO.Íbn  yguales  a  24. Mas 
que  en  eíl:e  mifmo  cafo  balk  vnafolapoíicion, 
y  vna  fola  ygualacion,  en  ia  qual  í  cc.p.5.GoI  foíi 
yguaíesas4.  y  con  mucho  menos  difcur¡b,  y 
mas  facii ,  monftrarloeniOíí  affi ;  Pprnenips  erf 
primero  numero  kr  i  co  .  el  qual  muiti'pUca.áQ 
por  4.  hara4  co.y.  juntando  le  ló.  tememos  4  co, 
p  iG.Y  porque  eííe  primero  numeroíelqualpu^ 
fimos  l'er  j  eo.fiendo  multiplicado  por  el  ieguti- 
do, ha  de  hazer  ís.fera  luego  el  fegüdo  numero 

J-?-y  eík  fegundo-  ntimefo »  multiplicaremos 
por  8>y  haremos  J^.  quitemos  le  4.  y  quedar^ 
^   ni.4.  qué  feran  yguales  a  4  co.  p,  líJ.Tgua- 
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laremos  reííaurando  lo  diminuto  j  y  refultaraíi 
J^  yguales  a  4  co.^.20.  y  multiplicando  en  f^* 

tememos  finalmente  4  ce.  p.  20  co. yguales  a  pifo 
y  redu2;iendo  todo  a  vn  cénfojquedaran  i  ce.  p* 
5C0.  yguales  024.  que  es  la  primera  délas  com- 
puertas, y  en  eftp  mifmo  acabe  el  Tarta llá  cojí 
dospofíciones,  y  con  mas  trabajó  al  doble,  y  o- 
brándo  hallaremos  el  vaicir  déla  cofa  fer^.y  eñe 
íera  el  primero  numero  ,  y  porque  el  legundo» 
es  lo  que  viene  partiendo  ¡i.por  el  primer Cí/era 
por  efta  cuenta  4.  Ya  vn  no  tengo  viíló  cafo,  q 
refoluiendófe  por  la  Regla  de  quantidad,  no  lo 

f  iii'}  pQ-" 
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podarpQS  tarrihíen  rtfoiuer  habiendo  ía  pondo 
en  las  dignidades  comumnes^íin  vfar  dek  quao 
íidad.V  lo  que  d^fte  Autor  voy  entcndiendojcs 
hazer  todo  muy  írabajadamente,  cómo  en  efte 
calb,yeíi'oírbsadeiahíéfe  vera.  .,  - 

E-nHfolió.ij.e'íici cafo,  en  q.  5;  ce./,8,fonyguá-  ' 
les  ^  loo.m.R.áo  ccdize^quepara  haj^riaygua» 
lacion,  €S  neceíTario  quitar  la  raíz  délos  extre- 
mos déla  ygualaciofi^iaqiíaí  obra  es  proiixáy^ 
ferá  por  tanto  itíejpr  por  r. 20  cc.rpmar  eo. R.2q. 
y  yernafin  trabajo  ala  primera  délas  copuchas, 

Enel  folip.í4.íín¿l  cap.dle  cómo  auem  ps  de  in," 
í|uirir,fi  podremos  tpniar  las  raizes  délos cxtre 
inos  déla  eqiiaeion,aün  que  efcriue  largo,  toda 
vía  eílando  en  las  fus  palabras ,  ligeramente  el 
í^edlor  podra  caer  en  yerro,  fino  cííuüiere  áui- 
fado.  Porque  dize,que  enel  írinoraio.de  digni- 
dadeSjfi  Ips  nuíuérós  deías  dos  dignidades  fue- 
ren quadrados,  y  las  mifmas  dignidades . íariv 
bienfiieren  qisadradaSjCn  tal  cafo  podrcrnos  to 
mar  ía  raíz  del  ral  trinomio,  Éas  fi  en  el  trino- 
mio no  vuiere  dos  niuneros  quadrados ,  y  las 
dignidades  no  fueren  quadradaSjüo  podremos 
tomar  k  raíz  del  tai  trinomio  .Pero  lo  contra- 
lio  defto  pro  liaremos  fer  ppifible,  porque  efl:e 
íriíiomio»  9  ce.ce.§.44ce.p>ío.  no  tiene  raíz  qiia- 
dradaj  puefto  quejps  dos  números  p.  y  4;  fon 

3uadrados^y  las  dignidades  cc.ce.y  ce.fon  qua- 
radaSjporque  ce.ce.  tiene  por  raíz  al  cenfo,y  el 
ceníb  time  por  rajzla  cofa,  íten,cfte  trinomio 
2o.C€.ce,p.7  cc.p.  cu>R.2Í?b. tiene  por  iai;<;efte  bi- 
nomio ce.R.io.p.cQ.R  «7.  De;  manera  jque  ü  reioJ/* 
üiendo  afgutt  quefito  vimeíTemos  a  parar  en 

10^- 


lo  ce.ce.p.y  cc.^  cu.R.28o»yguaIes  al  numero  go. 

Í)ronuí?ciar€inos  que  ce.R.  lo  p.co.R,7.fpii  yguá- 
es  a  R.Spr  que  es  la  primera  conjugación  de  las- 
compueftasj  partiendo  toda  por  R.io.parare- 
duzir  la  ygiiaiac'ion  ai  ce.  podremos  obrar. por 
£na,y  manífiefto  es^que  ningún  numcrio  dej  di- 
cho trinoíTíio  es  quadrado ,  íten,  fuera  razón, 
que  dixcra  qual  délas  raij^es  auemos  de  tornar^ 
quando  el  trinomio  de  dignidades  tuuiere  dos 
rmz€S,  difieren  tes,  Pórq  u  é  t  íte  trinomio  9  ce.cc. 
p.ié  ce. ^.24  cu.  tiene  cfp.s  ,raí;<es,  ja  v na  es  3  ce. 
m.^  co.y  la  otrafS/j.  co  m.j  c^.por  quáto  qual- 
quier  dellas  fiédo  en  fi  miTma  rnukíp]Ícada,ha- 
ze  p  ce.ce  §.i6  ce.m.i4  cu.y  no  era  efto  cofa  para 
dexar  de.desir^porque  ñn  eílc  auiíbjel  capitulo 
que  haze  para  inueííígar  las  raizes  dejos  extre- 
mos déla  yguaíacion^no  cieñe  frufio/Itenjporq 
el  mifmoeffedo  es  tomar  las  raizes  délos  extrs 
mos  déla  ygualacion,que  abatirlos  mifaios  ex- 
tremos, partiéndolos  par  víi  común  partidor^ 
vuiera  de  dczir  como  efto  íe'auia  de  has^er.Ejs- 
emplo  ñ  nos  diíceren  affi :  B  u  fq  uem  o  9  vnfiümé- 
ro,quc  multiplicado  por  ó.  llaga  tanto  cóhio  e! 
fu  cubo  con  ellü  qüadradó,  ymas  4,.  Amrno& 
dicho  enel  capitulo  déla ygüaMioñ ^ qwe  pues 
íí  co.íon  yguaics,ai  cu.p.i  ce  |.4.facaremosdc 
en tram bb s  los  ektreriios  i  ce,  f,  4.  y  qu edarail 
6  co.w.i  ce  m/4;^ygtiaies  á  tcu/y  íacarerpo^  de 
entrambos  «ftó?  eictreiiibsla  vnídad,  y  queda" 
ran  é  co.w.jt  cci&.j.  yguaíés  a  1  cu.  m.  i. y  cftos 
íeran^emmiitií  partido  í-jCÍ  qüaí  ferai  co.m.r.cí 
qual  juflrameíite  los  partirá ,  y  ícran  Ip&.quoci.  .;. 
entes  í  cc.f. i  co.f.i»  y  f.m.i  co.quc  feran  ertíreíi 

f  V         ygualcs 
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•jguales>y  reftaurando  lo  dimííiuto,y  ñjc$pd6ío 
iuperfÍuo,refulíai:á  finalmente  i  ce^p.zcó.ygua- 
les  a  4, .  que  es  lá  primera  délas  compueítas ,  y 
vino  por  eíla  arte  a  capitulo  mánifieíío,y  el  va- 
lor déla  cofa  es  R.5.m.  1. 

Enelfo.  15,  cap  .de  como  licuaremos  ios  ro- 
los déla  ygualacion,  da  para  efto  dos  m*oc|o9,y 
c!  primero  dlzej^ue  íera  facándo  el  rneíior  c^ue- 
brado  del  mayor,  y  eíio  eíiei  fu  exempló  puede' 

bien  fefjpor.q  ppne  que  i  ce  p.  j^  ícan  yguar- 
lesa  io.p  i~  y  miilriplicando  los  dos  quebra- 
dois  en  4*.  luego  fábercnioSjquc  menor  quebra- 
does  ^¿°~°:"  que  -^,  por quaílío  10 co.por 4,co« 
hazen  40  cé.  y  ly.por  5  ce.  hag^en  45  ce.  De  ma- 
nera,que  ^j^  queda  redusido  a  cfte  j~„:  mas 
-JJ   quedara-  rcduzido  a  efre  quebrado  -^^^ 


J2CU. 


Pero  efta.  Regla  no  puede  fer  vniuerfal^  porque 
las  mas  vezes  nó  podemos  faber,qualddos.doS 
quádrados es  elniaypr.  Por  que efte quebrado 
ffb.  comparado  a  eíle  fg,,  hallaremos  q  puedep 
fer  yguakssy  puede  el  primero  fer  mayor,y  pue- 
defer  menor,  fegun  fuere  el  valor  déla  coia,quc 
aun  nois  es  ígriqta,antes  para  cOnofccr  quanto 
fea  d  valor  defa  cofa,  hacemos  la  ygualacion* 
Porqiie  fi  dyalpr  déla  cofa  fuere  a.feranygua-. 
les^y  fí  íutte  j/'tóa jor  qucbrad'ofera |a^, 4  |a^ 

pero  íí' el  valor  deíacoíafoereí|mehof^ 

^^?:íío- Swe|2^»  y  quaníoica  a 

apsi^i^i^oío,'--.  :.;.r':- /.•^.;  ^:.';-; 
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íttn  por  que  no  ley  los  qúefitos  de  Anthmc» 
tÍGa,díre  lo  <^ué  tióte  en  los  de  Gcometjria,  Los 
queíítps  tf;y  i^.y  2p, fon vnmifmo  qucfito en 
Fray  Liicas^y  éfi  Cárdanosos  quaks  efte  autor 
reprehende  con  liiueha  razoHjporqíie  í'u  opera 
cion  no  firuefino  en  triangulo  oxigonio. T  por 
tanto  cfte  Aiiíor  para  fatisfazer  cn  ios  triángu- 
los ambligonios  y  refíangulos,de  vn  cafo  íii^o 
fres^y  £üe  coílreñido  a  efto,  porque  refuciu^c  eñe 
qucíito  por  noticia  deja  perpendicular,  y  por 
¿ña  eanía  le  cduíno  conoíccr  la  qualidad aelos 
ángulos,  y  defta  manera  de  y  n  cafo  hizo  tres. 
Mas  efte  mifnio  cafd,quees  elcaío  jS.cíi  lanu- 
eftra  Algcl)ra,trai:ainos  vñiucrfalmere/m  auer 
meccfí'idad  de  conofcer  la  qualidad  délos  ángu- 
los, ny  la  pcrpeiipiciakr,  yefí  muy  pocas  pala^ 
brasyj  con  mucha  facilidad.'  , 

El  calo  .50Í  es  cflíc ;  En 
el  triangulo  a  b  cel  aíi 
guio  a.  fea  recto ,  y  los 
tres  lados  juntos ,  fcaii 
60,  y  muíriplicádc)  ab. 
pora  c  .  y  cl.produfío 
por.  la  pcrpiédicular  a  d. 
íea  lo  que  fe  haze  tknto  como  el  quadrado  d® 
iodos  tres  lados  iu!Ítos,como  ñ  fueffen  vna  li- 
fiea.y  queremos  fabcr  cadavno  délos  lados  por 
fi,y  la  perpendicular,y  la  arca.  Eftecáfo  refuel- 
ue  por  la  tercera  délas  copueíias,  la  qual  es  me- 
íios  euidcnte ,  cotoo  fe  mueftra  en  eík  mifrn® 
cafo,  porque  dubdádo  c!  Autor  enel  fin  déla  o- 
pcraeion  í¡  juntaría  la  raíz,Ia  qual  eneUu  diícur 
fo  es  s  l'con  la  mitad  del  numero  délas  cofas, 
''    ""'■'"  oE 


,l'Áin:.E.  TERCERA  ■■,., 
Q  Ci  la  facaria,  concluyo  diziendo ,  que  íédtiim 
de  lacar^  porque  fi  la  itintaíle  no  quadrariá  cotí 
ioq.iie  cicaío  prefupone.Y  portante  me)or  fera 
reíblucr  cíi:e,queíifo,deiiianeraiqué  venga  la  y-» 
guaiacion  ala  primera  délas  compucftas .  Y  no. 
aura  necefíídad  antes  de  acabarla  obra,  de  ren- 
tar fí  quadra  o  no  quadra  con  el  fu  prefujílucíío, 
por yn  modo, o  por  el  otro.  Pornemos  pues  la¡ 
bafe  b  c.fer  jo.rá.j  co,  y  porque  rodos  los  tres 
ladosfon  óo.fcran  luego  los  doslados  a  ky  a  c, 
50.  p.  ^co>  y  el  cxceíío  délos  dos  lados  fobre  lá 
bafe  fera  ICO.  y  el  quadrado  ddos  dos  lados  jun 
íoSjGomo  de  vna  iine3,fera 9oo.p. |  cc/p.jo co»  y 
el  quadrado  de  b  c.  fera  poo.p. ¡^  ce. m.  30  co.  F 
porque  por  la  quarta  del  íegundo  libro  de  Eu- 
elides,  el  quadrado  de  los  dos  lados  /untos ,  es 
ygual  alos  quadrados  del  fedo  a  b.y  de  a  c.  jun- 
tamente con  el  duplo  del  re<í?:angulo  de  a  b.  en 
a  c,  facaremos  por  ta.nío  de  9oo.p.  4  ce.p.50  co» 
el  quadrado  de  b  c.el  quales  9oo./.|ce  m.pco. 
y  es  ygual  alos  dos  quadrados  de  a  b .  y  a  c.  por 
la.47.propoficion  del  primero  de  Euclides,y  lo 
que  queda,qu€  es  60  co»fcra  el  duplo  del  rcáan 
guio  de  a  b.en  a  c.y  la  mitad  defto,que  es  :5o  co. 
lera  lo  que  fe  hazc  de  a  b.enia  c.y  es  e!  duplo  ide¡ 
triangulo  redanguío  a  b  c.  F  porque  lo  fe  hazc 
de  a  b.cíi  a  c.multiplicado  por  Ja  perpendicular, 
es  ygual  al  quadrado  de  la  suma  de  ios  tres  la- 
dos^ei  qual  es  5600.  partiremos  por  tanto  eftos 
jííoo.por  las  joco.que  fon  ío  que  fe  haze  de  a  b„ 
en  a  c*  y  ci  quocientc  fera  ía  perpendicular  a  d.  • 
y  €Sjñ^  qwociesc  |i^  d  qwa¡  qiísbrado  íraid© 

amenos 
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a  menos  roto  es  p^l.  Y  porque  la  mültíptodó 

deía  perperrdicuiar  por  la  bafeíoda,haze  el  du- 
plo áela  área  dei  triangulo ,  como  en  fu  luguar 
auemps  demoníirádo, multiplicaremos  luego, 

Ü^  .  por  30.  wvf  co.  que  es  la  bafe^  y  haremos 

36oo.m.6oca,  qyg  feranygüalesa  30  co.Ygualare- 

111  os, multiplicando  en  t^-.  y  tememos  30  ce  y^. 
guales  a  5600. ií».<$o  co.y  reííauratido  io  aiminu - 
ío,y  redu^ijendo  todo  a  i  cc.réfulraraii  íinalme- 
íe  1  ce.  1^.2  co.yguales  a  120*  que  es  h  primera  dt 
las  compítelas,  y  la  obra  kra  eíta;  La  mitad  de 
%,csi.  cuyo  quadrado  que  es  u  juntaremos  coíi 
lip^y  liaran  ui.cuya  raiz  es  «.  y  deftos  u.  fácare- 
mos  í.y  quedaran  lo.por  valor  déla  cofa.y  porq 
.  la  bafe  es  jo.w.^  co/era  por  efta  cuenta  35.  y  los 
dos  lados  juntoSjferan  55.y  porque  la  perpen- 
dicular es  *^? .  fcra  luego  íz,  y  porque  el  duplo 

del  triangulo  es  30  co.  que  valen  ^oo.la  miuá  q 
€S  isp.fera  ía  área  del  triangulo.  El  valor  de  ca- 
da vno  de  ios  dos  latios  Jabcremos  por  i-l, arte 
(leí  Autor» 

El  cafo-ií.  rcfueluc  con  mucíío  trabajo.  En  cí 
triangulo  a  bc.cn  el  qüalel  ángulo  a.  es  reíTroj 
pone  que  la  Surna  délos  tres  lados  fea  éo.y  que 
la  perpendicular  a  4/iendo  multiplicada  por  el 
diámetro  dd  circulo  Infcrlpto  ene!  dicho  trian- 
guló,haga  <Íq  ,  y  mquire  la  quantidad  de  cada- 
vno  délos  lados  por  dos  modos.  ¥  enel  fegun- 
do^vía  defte  prefupuefto,que  en  Jos  triángulos 
reáanguldsjlos  dos  lados  guc  contienen  clan* 
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guio  'redo,  cxctdeñ  al  lado  oppofiro  al  anguío 
reólo  en  U  quaaridad  del  diámetro  del  circulo 
infcripío  «nel  miimo  triangulo ,  El  qual  prefu- 
puefto  prueua  por  cxperiéncia,mas  efta  por  my 
demonílrado  encl  cafo.  59,  dek  Algebra  en  ios 
cafos  de  Geometría,  adonde  también  demoii- 
(  fÍTamos,quefi  el  ángulo  fuere  agudojcle'xccíío 
délos  dos  lados  fobre  la  bafe,fera  mayor  i^ue  e! 
diameíro,y  ii  fuere  obcufb/era  menOr.Mas  por 
que  allende  d^ñe  pr^í^upuefiOjaun  fe  ayuda  eíle 
Autor  de  otras  Regías  para  refoluer  efte  quefí- 
ío ,  lo  quífe  hazer  con  mucho  menos  trabajo, 
y  vengo  a  parar  en  lo  mirnio^queel  a|  cabo  di- 
xe.Pornemo«  piies  que  la  baíe  b  ccs-jo^w.!  co. 
y  feran  luego  los  dos  lados  iUníds,30.  p.  §  co.  y 
la  diíícrécia,£jue  ési  cp.íera  porel  preílipuefío, 
ygual  al  djaméírq  del  circulo  inícnpto.  Fporq 
el  femidiailrtetro  multiplicado  por  la  mitao  de- 
los'erés  iados,hazc  la  areá  del  triangulo,  como 
auernosdemonftradoiínel  cafoi^y.  deGeome- 
íria } luego Ji muitiplicaremoffel  diamerró,que 
es  I  cq.por  50. que  es k jtiiraddelos tres  lados, 
haremos  50  cb.  y  tanto  íera  el  duplo  de  laaréa 
áel  rriangulq^  y  porque  el'caíb  dizc;qiie:el  dia- 
metrodel  circulo  multiplicado  por  la  perpcndi 
cular»  haxe  60.  fera  luego  laperpéndicular  lo  ^ 
viene  partiendoíSo'  por  la  perpcdicular,y  efto  es 

-~  y  porque  la  friifma  perpendicular  müitipli- 

cada  por  la  bafe,haze  el  duplo  déla  área  del  trí- 

angülo^multiplicarcmps  -í?l ,  por  p.m,  J  co.  y 

haremos  '^""f^í^'  4  í^ra  «i  4»FÍo  de  h  arc4 
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la  qual  auíamos  hallado  fer  50  cd,  Yguales  fcratí 
por  tanto  30  co,  y  '   -~^-~'  Mukipliwr^^ 

cñas  quanridades  en  í^.y  haremos  50  ce.ygua-' 
lesa  i§oo,  w.  30  co:y  reftáurando  lo  dimmwtbj 
terrícrnos  30  qe.p.30  co.yguales  a  iSoó.y  pámen^ 
do  todo  por  el  numfcro  délos  cenroSjTerultáran. 
finalmente  1  ce.  |>.i  co.  yguales  a  60,  y  affi  acaba 
ci  mifírjo/iwtor-cnei  fegundo  difcurro,pcro  con 
jnas  trabajo.  '       • 

hnel  cafo.  52.no  redarguié  aJ  ^duerfario  fufñ^ 
cien  teniente.  ;    , 

Encl  caro.  94.  inquire  primeramcnrej  quanto. 
ff  a  el  lado  del  quadra^fo  infcripto  enel  tnangu- 
io,y  defpues  dizejfómo  ie  ha  de  defcreuir  el  quí?. 
drado  enel  triangulo,y  todo haze  muy  proiixa- 
íyieíite  y  muy  tr^bajad^ment^.  Efte niífmo  cafo 
trate  muy  facilmétc,y  es  el  cafo  62.de  la  nueftrg 
Algebra  en  los  cafos  de  Geometria. 

Enel  cafo.jfí.fe  mueftra  efte Nicolao Tartalla 
¡Buy'ignorante,fiendo  el  pero  muy  excercitado 
en  Ariíhmetica  y  Geoníie|:ria,y  no  tiene  efcufa» 

Por  que  toma  eí 
triangulo  abe. 
en  el  qual  b  c.  fea 
2o*y  ac.50J.yla 
área  20o.y  inqui- 
re por  eftas  cofas 
la  quantidad  del  tercero  lado  que  es  a  b.  Y  ma. 
nifiefto  es^que  el  ángulo  ?  c  b.  el  qualcs  oppo- 
fito  al  lado  a  b.puede  feragudO,y  puedcfcr  ob-. 
íufo/iendo  a  c.  50.  y  b  c.  io.  y  k  área  200.  pero 
guando  fuere  águdOj  fera  el  lado  a  b.mcnor,  y. 
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guando  fueé:  óbtufo,fera  mayor,  y  dé!  cafo  no 

'  confl-á  fer  agudo,  ny  confta  fer  €)brufo  *  píorquc 
ora  fea  agudo,ora  fea  obtufo^  la  are^i  no  crefce, 
ny  mengua .  Y  en  tal  cafo  que  la  arcano  crefce 
ny  mengua ,  y  los  dos  lados  fon  Ioü  mifirios,  el 
ángulo  agudo  con  el  óbtufo  juntosy  házen  dos 
ángulos  reftos  en  valor  ,'como  vemos  en  erta 
figuraren  ia  quai fon  dos  rriangulds,  el  finiftro 
a  b  c.  y  el  dextro  a  be.  y  los  dos  lados  b  c.  fini- 
ftro,  y  c  b,  dextro  fon  yguales  ,  y  el  lado  ac .  es 
commun,y  porque  enel  triangulo  abc.finiftro 
fclangulo  a  cfí.es  agudo,y  enel  triangulo  a  b  c^ 
dextro,  el  ángulo  a  cb.es  obtufo,  mayor  fera  el 
tercero  lado  a  b.del  tríagulo  dextro^xí  ue  el  ter« 
^ero  lado  a  b.  dclrnagulo  frniííro,y  eíto  fe  prue- 

'  na  por  la.  24.  prop^oUcíoh  del  primero  libro  de 
Euclides.  Pero  los  dos  triángulos  térnan  afeas 
yguales  por  ia.38.del  rniínío  primero  líbrO,por 

-  que  las  bafes  b  ¿ly  c  b.lbn  yguales»  Áffi.que  fi- 
endo  nos  propueííb  el  triangulb  á  b  cenél  qual 
h  c.fcáio.y  ac.30.yl3  area-zob.no' podemos  por 
€Ílas  cofas  conofccr  k  qüátidad  del  ángulo  a  c  b. 

•  Í3or^ue  puede  fer  agudo  jCoino  ¿11  el  triangulo 
fmiftro,y  puede  fer  obtufOjComo  enel  dextro! 
Mas  inuelligaremoslaquantídaddellado  a  h» 
affi  enel  triangulo  en  ei  qual  el  ángulo  a  c  b .  es 
agudo,como  enel  triangulb  enclqual  el  ángulo 
acb.esobtufo,y  cfto  fin  noticia  déla  pcrpendi- 
c-ukr;^rq  bafta  lo  que  fue  propueílo,y  'ei  mo* 
do  fcra  cfte^Pornemospará  mayorífadlidad  eíi 
|aoperacion,qiié  el  laoo  a  b,  ignoto  qualquícr 
qijc  el  feavfcr  2  cü.  y  ferari  luego  todos  ios  tres 

'  fedos  5o./a  co*  y  la  mitad. deílosífera  25.p.i  co. 
'  ■  "  "  '    ■   '  '  te 


y  la  diñer encía,  deíla  mirad  a  cadavíio  délos  íá# 
dos  fera  i  co-p.y.  y  i  ¿o.w.jr.  y  Sj-.w.!  co. y  obra- 
do conforme  al  nueítro  calb.37.  de  los  caíbs  de 
Geometría, conofceremos  la  area,pQrque  25.  p» 
I  co.  por  25'.7«.i  co,  hazen  615. rha  ce.  y  i  co,p,f. 
por  I  £0  m.j.  hazen  s  ce.  w.  25-,  y  efi"e  1  ce.  ra,  2<^. 
por  625. WJ  cejiazen  <S^5o  ce.m.ice,ce.m.i5<Í25.  y 
eftc  produdo  fera  ygual  alo  que  fe  ha^e  muiti- 
pilcado  en  fi  mifma  la  arca  del  triangulo,ia  qiiaí 
pufimos  fer  2oo,y  fera  elprodu¿ro  deía  área  en 
ñ  mífixia40O0O4qiieferayguaÍ  a  6yoce.m4cc.ce, 
m,i$6z$.  y  reítaiirando  lo  diminuto,  cernemos 
6so  ce.  yguales  a  I  ce.ce.  ^.55(^^5.  y  obraremos 
como  quando  cofas  fon  ygüalesacenfoynu- 
mero.Porque  multiplicaremos  en  fy.5i5.que  es 
la  mitad  del  numero  de  ios  ceñios,  y  haremos 
105Ó25.  délos  quaks  facaremos  ss^y^S'J  queda- 
rán 50000.  cuya  raíz  íacaremos  délos  325  .  y  lo 
q  queda  es  325 .  m.  r.  50000  .  que  fera  valor  del 
ceiiío,  eriel  rriangulo  en  el  quaí  el  anguío  a  c  b. 
es  atildo .  Y  juntaremos  la  dicha  rai;^  con  los 
3^;.'  Y  barcinos  ^a^.p.R.joooo,  que  fera  el  valor 
dei  céro,enei  tr'iágulo  ene!  qual  el  ángulo  a  c  b, 
fuere  obtufo.  Y  porque  pufimos  el  lado  a  b.que 
es  jgnotOjfcr  2  co.que  es  la  raíz  de  4  ce.  multi- 
plicaremos por  tanto  el  cenío  por  47  haremos 
r,oo,m  R.Sooooo.que  fera  el  quadrupío  delcen- 
fo,enel  rriangulo  adonde  el  lado  a  b,es  menor, 
y  es  oppofíro  al  ángulo  a  c  b.  a2udo,y  eíTe  Jado 
a  b ,  menor  fera  la  raíz  vniuerlal  de  1300 .  m .  r. 
^OQQoó.yd  quadrupío  del  cefo^mayor/era  íjoo. 
!♦  Ri 800000»  y  kfu  raí;?;. vmuerialfepei valor 

t     ^"  ^¿ 
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dé  z  co*  coíiiíiene  a  faber  la  cjiíantidad  del  hé& 
a  b»  hiayor ,  el  qu al  eíí  oppóííto  al  anguío  a  c  b, 
obniío.'Ffi  de  ¡priJIcipio  pufíeramo^  ci  lado  a  b. 
ignofo ,  íer  i  cp .  tío  íuiÜeramos  iií?c£'í J';dad  de 
quadrüplar  el  cefifó ,  por  que  (sendo  t'l  iaclp  a  b, 
1  co;  la  raíz  yniuerfdl  ^ielcenío  que  viniere;  fcra 
ciiiiiírno laclo  a  bjiias  poniendo  que  fea í  co.p 
aliemos dequadruplar  el  ccníb,o  no  lo  quadru- 
piareinosjpt'í'p  dnplaiTíiVos  la  íh  raíz  vniíí erial 
paraqtie  íepamos  la  quaníídad  dea  b.  Y  Nko-r 
lao  Táríalla  périío,qu£  el  lado  ignoto  era  vno, 
y  de  vná  fola  quaiitidad,  y  por  dra  csuíaia.  rai|: 
del  liumero  que  c|i!cdo,dixo  que  awiamps  de íá 
car  déla  mitad  del  noíisero  ddos  (:cnfoSj  y  que 
no  1^ jutitaíTemos,  porque  la  expérkncía  lo  ní> 
padefcia'*Pero  la  verdad  cs,que  fieifido  nos  pro- 
pueílo  elíe  ca.ío,la  arca  tie  vn  tri.ingulp  es  200. 
y  dvnodclosladoses2o,ycl  otro  30.  yqiicre« 
nios  conofcer,quanto  es  el  tercero  lado:  reíppr 
deremo$  que  el  tercero  lado  puede  fer  R.v.r.cq. 
lí'í.R.Süoooo.y  que  puede  íer  R.v. 1300. p.R.Scóo  00, 
y  no  puede  tener  vna  ibia  reípueíla^fino  quaiu 
do  el  ángulo  oppofito  al  lado  ignoto  fuere  re- 
6^0jy  cíl'o  je  mamfiena  en  la  operiicion:porqiie 
facando  del  quadrado  de  la  mitad  del  numero 
délos  ceñios  ,  el  numero  que  efta  en  compañia 
delceníb  decenio,  ninguna  quantidad  queda- 
ra, quando  el  ángulo  fuere  rcfíp  ,  Veafe  lo  que 
tengo  efcrip'to  ersiel  cafo,  52.  y  64^  de  lanueíira 
Algebra  fpbrexafos  fem^/anrcs.y  en  lá  explica- 
don  dela-edfá  bailara  el  Autor  preponer  üI  ceív 
(9  lanow'dcxai^vniuerfí^l ,  como  hecho  auc- . 
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mqs  j  «las  pardee  que  rraba/aua  por  hazer  ob* 
faíro lo  que  de  fuyo  es  claro. 

El  cafo.  42.  déla  Algebra' de  Nicolao  Tartalla 
£S  cfte  í  En  el  triangulo  a  be .  el  duelo  dellado 
a  b.quefeamejior,ena  c.quefealado  mayor,es 
3  00,  y  el  diámetro  del  circulo  circufcripto  es  25-, 
y  el  diarnetro  del  circulo  inlcriprojes  8'.y  quere- 
.  mos  íaber,  quanto  es  cada  vno  de  los  lados ,  y 
quanta  fea  la  área.  En  efte  cafo,hafta  partir  dos 
cofas  q  es  valor  deloíí  dos  lados  en  tales  dos  par 
íes,q  la  vna  muitipiicada  por  la  otra, haga  300» 
va  diftinfío.Pero  da  quy  eñdelante  va  hazíédo 
vn  diícurfo  intricado  por  los  qüadrados  délos 
mifíTios  dos  lados,para  conofcer  la  perpendicu 
lar  en  las  mifmas  partes  de  la  cofa  ,  Y. para  efto 
prefupone  algunas  reglas,quc  por  el  no  fueron 
demonftradasjquc  no  es  buena  dodrina,  y  por 
tanto  quife  refoluer  efte  cafo  por  otro  modo 
mas  fácil.  Enel  cafo  .5-4,  dsla  nueítra  Algebra  fue 
demonílrado,  qucli  el  ^ 

du¿ro  de  a  b,en  a  c.fue- 
re  partido  por  la  quaii 
íid ad  del  diámetro  del 
círculo  circufcripto,  el 
quociente  fera  la  perpé 
dicular  q  vieüQ  del  an-  C 

guío  a.fobre  la  bafe  b  c ,  affi  cayendo  de  dentro 
del  triaiígulojcomo  cayendo  de  fuera.  Partire- 
mos por  efta  caufa  joo.  pori^;.  y  el  quociente  q 
es  íz.  í'cra  la  quantidad  de  la  perpendicular  que 
vieriedc  a.fobre  b  c.Y  porque  enelcafo.5  5.  deln 
irufoia  nueftra  Aigebraiue  demonftrado,que  Iji,- 

vil  pro- 
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ptúpóTcion  que  tiem  eíTa  miíma  perpénákuíaf 
para  el  femidianieíro  del  cireuloiníeripto  en  eí 
jniftno  triangulo  abe.  eífasniíma  proporción 
aura  déla  silma  délos  tres  lados  para  iabafé;  b  e, 
y  la  proporción  deja  perpendicular  quces  íí» 
f)ara  el  femidiarrietro  del  cireuloinÍGripto,  que 
cí»  4,.es  tripla^ternaii  luego  todos  los  tres  Jados 
juntos  proporción  tripla  parala  baíe  be.  Y  por 
tanto  íi  puííeremos  b  c ,  fer  i  co  *  iosdos  lados 
a  b.y  ac.  ^untoSiferan  2  co.y porque  el  dudo  de 
a  b.eíi  a  ees  jpa.partiremos  eftas  s  cO.  cjueígn 
los  dos  lados  a  b.y  a  g.  juntos, en  tales  do?  par- 
tes, íj  la  yna  multiplicada  por  la  otra  baga  300. 
y  obrarído  por  la.y.regla  délos  medios  propor- 
cionales,que  es  lamilhia  deq  vfa  A'icolao  Tar- 
salla, diremos  affi :  La  mirad  de  2  co^es  t  co*£u- 
yoquadrado  es  t  ce.del  qual  iacarcmos  500*  y 
quedara  i  ce.  m,  300.  fácaremos  de  i  co.  la  raíz  de 
sGe.m.300.  y  también  )uní:arla€mos,y  refultara 
por  el  lado  menor,que  pufimos  fer  a  b.  t  co.ríí. 
R.  v.i  ce.  iti,  500*  y  por  ellado  raayor^  que  es  a  c. 
ico.p.R.v.lcejM.íoo.Daquy  en  delante  obrare*- 
mos  por  ia  do¿í:rina  del  cafo.37.dela  nueftra  Al- 
gebra, por  ella  arre.  La  mitad  délos  tres  lados 
esico.f,  facaremospor  tanto  de  i  co.^.  el  lado 
b  c.que  es  i  co.y  quedara  por  differencia  |  co.  y 
la  diíFerencia  de  a  b.fera^co^f  .r.v.i  ce.íñ.po.y 
la  diferencia  de  ac.  fera  |  co.w.r.v. i  ce.m.  3 00. 
Eftas  4  quantidades  mu}tiplÍGarcmos,la  prime- 
ra por  la  fegunda  j  hará  |  ce .  y  la  tercera  por  la 
.quaría,  hará  |  ce.  m,  1  ce*  iti.  3^00  ♦  y  botuieildo  a 
inuííiglkar  vn  du€to  par  €|  oteo,  i  |  ce.  poir  |. 

m 


DESTA     OBRA,  ^ 

ce.ffl.  eílta  quantidad  i  ce.m.goo.  haremos  ^1  ce» 
'¿cmenos  cña.  quantidad |.ce,ce  ma^ ce»y  efe 
vltimó  producfoferael  quadrado  delaquanrí- 
dad  deia  arca  del  triangulo  a  b  c»y  porque  enel 
cafo-  37*^"«  demoníiraaojquc  la  müiciplíacíGn 
déla  ííiirad  délos  lados  dcí  triangulo  por elíV-r- 
rnídíametro  dei  circulo  en  el  inícripto  haze  ia 
arca  del  mii'mo  rriágulo,;iiiiíiíipiicarcnios  ico-. 
I.quecs  la  mirad  ác  loa  tres  lados  por-4 »  qti@ 
€S  el  femidiametrodei  circiilo  infcripto,  y  iia- 
jan  6  co.  que  fer^n  la  área  dei  trianguio,y  porq 
«!  quadrado  de  ¿í  co.es  ^á  ce.  fera  luego  fócelo 
quefeBaze  muífipíicando  la  área  en ti  miíma.Y 
porque  enel difcaríb  que  hezimos,concliiÍ4T5os 
que  la  fíiifma  área  multiplicada  en  íi  ,■  hazia  ^z- 
áe  ce.ce.menos  efta  quantidad  ( I  ce:  ce.  rñ.  225-* 
xe.)  ygualejs  íeraíi  luego  entreíi  50  ce.  y  y|  ce.ce, 
jh,  efta  quaníídad  ( |  ce..ce,w.2^5  ce.)  ygualare- 
rnos  reftaurandí)  primeramente  cldefecro,que 
£S  efta  quantidad  |  ce.  ce.  w.  ^25  ce ,  y  ternemos 
-^^  ce.ce.  yguaies  a  :^6  ce.p .-I  cexc.m,zisSQ .  y  re- 
Áauratemos  el  otro'deítdo  quees  225'Ce.y  ter- 
aiemos  ,4  ce.ce  p  zij  ce .  yguaks  a  56  ce.f .  Icc^ 
4ce .  y  faca  remos  de  entrambos  ios  extremos  e| 
íiiper£uo,que  es  5^  ce.y  quedaran  |ce.ce.yguar- 
íes  a  T^  ce.  ce.  p.  iKjy  ce.  y  facaremos  finalmente 
los  Y^  ce  cc*y  refultaran  fl  í;e.ce.5''guaks  a  1%  ce. 
y  abatiremos  deñas  dos  dígnidadcsja  denomá 
nación  delcenfo  ,  y  quedaran  finalmente  rl  c^» 
yguaks  al  numero  láp.  que  es  fimple  conjuga-^ 
don.Partircmos  por  tanto  1 8í).por  ^l-y  vernl 
I jó.por  valor  de  s  cenfo^y  d'  valor  dtla  cola  ítta 
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R.  3  5<í.  y  tanto  ferá  la  bafe  h  c.  y  porque  cl  lado 
a  b,  era  í  co.w.R.va  ce.  iñ.  300,  y  1  ce.w.500.  es  jcf. 
cuya  raíz  es  é*  fera  luego  6.  la  raíz  vniuerfal,  y 
fera por  eíla  cuenta  eliado  a  b.R.35é.meiios  6.  y 
cliaao  a  c.fera  R..53d.yroas().  y  porque  la  área 
era  6  co .  multiplicaremos  por  é .  el  valor  dek 
cofa  que  es  R.j^^.y  el  procfu¿to  que  es  R,tzo^6, 
fera  la  área» 

Qiiado  Nicolao  Tartalla  eítlíi  refolucio  dcííe 
cafo  parte  la  differencia  délos  quadrados  délos 
dos  lados  por  la  quanridad  déla  bafe,y  el  quo- 
cieníc  faca  déla  mífma  bafe^y  lo  quequeda^par-. 
te  eí5  do9  partes  yguales  ^quiere  por  aquel  mo- 
do partirla  bafe  en  tales  dos  partes,qu€  el  qua- 
drado  déla  mayor  exceda  ai  quadrado  déla  me- 
.Hor  en  la  dífFerecia  délos  quadrados  délos  dos 
lados jY  es  la  regla  nona  del  capimío  délos  me- 
dios proporcionales  en  la  nueííra  Algebra  jía 
quai  en  eíTe  lugar  demonñramos.F  lo  que  mas 
.  abaxo  trae  en  la  refolucion  del  mifrao  cafo,tam- 
bien  tkne  fu  demonftracioaPero  como  diclio 
tengOjCS  aquel  modo  fuyo  muy intricadoj pre 
fuponereglas  que  nunca  por  el  fueron  demon- 
ílradaSj  y  poreíia  caufa  no  aprcuechapara  ios 
que  fon  aprendices ,  ny  tan  poco  para  ios  do- 
•ños,  porque  no  ternan  déllo  neceffidad ,  Em- 
pero el  dicho  Nicolao  Tartalla  fue  grandiffímo 
Anthmetico,y  hallo  capítulos  nueuos  de  cofas 
y  cubo  yguales  anumerojy  los  copañeros  defte, 
de  los  quales  hazS  íriencionenel  fu  libro  de  las 
inuencioncs,los  quales  capítulos  no  fen  aun  di 
miiigados^y  de  creer  es^que  fi  biuíedo  el  diuulr 

;     '■  /  -gara 
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^áfa  €Íl:a  fu  Algebra  que  anda  impréffa-»  h  em;- 
yara.  tan  emendada ,  que  no  vuieraea  ella  que 
apuntar.  Y  porque  auiendo  vos  dicho  q  hallo  ca 
pitulosnueuos  mepodriades  dar  cuIpa,por  no 
los  traer  en  effe  my  libro ,  os  daré  defto  alguna 
ra2¿)n,DÍ2e  enel  dicho  libro  ddas  inu€GÍones,q 
auicndole  pedido  Hieronymo  Cardano  Regh 
para  úber  elvaior  ddacoíajquando  cofas  y  cubo 
fonyguales  anumero,le  monftrara  efte  fu  inueíi 
to  cncfte  íonetot 

Quando  chd cubo  €on  k  cafe  ap-ejfo 

SeaguaJia  a  quakhe  numero  cújlret? 

Xfouandui  ííltridifferemi  in  eJjQim.  *. 

Ji)4f0!  terrai  (¡uefio  per  conftitto  -  ii 

Ch'el  lor  proiiíHo  fempréjt  egimls 

Alterco  culo  ddk  cofa  neto^ 

El  rejíduo  poifuo  genérale ' 

Ddlilor  Uti  cuh'i  bm  fotrati 

Varra  la  tm  cofa,  principóle* 

7^  dize  mas^que  la  dcclaracíóti  defta  regla  le 
dio  en  efte  exemplo.  i.cu,p.5  ccfon  ygua-' 
les  a.to.y  cj  le  dio  á  Cardaao  fa  fe,y  pro- 
metió jurando  ís  por  ios  landos  Euan^dios,<f 
no  ditiulgariacíla  fu  regia  fn  ninguna  obraque 
publfcaflfe ,  piieílo  qiíe  enella  quiíiefe  confcíTsr, 
q  del  la  deprendiera.  Y  porque  dcfpues  defro  d 
dicho  Hieronymo  Cardano  diuul¿o  vnaobra, 
en  la  qual  trae  la  mifma  regla.confcfiando  que 
la  deprendiera  del  miímo  Nicolao  Tartalb,  pe- 
ro que  teniendo  la  Regla.faciimete  por  fi  halla- 
rala  demonfl:racion,enojofe  mucho  defto,o  por 

V  iiíi  9"^ 
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que  fío  le  camplio  la  promclTa^o  porque  cfcri- 
itio^ue  el  primero  Inueíitor  fuera  Scipio  Fér- 
reo Bononieníe,  del  qual  la  deprendiera  Anto- 
nio Haría  Florido  Veneciano^y  qiieaperrando 
rnüclio  eíi  vm  dííputa  cíle  Antonio  Maria  a  Ni- 
colao Tartalia,  hallara  también  la  mifma  Regla 
el  dicho  Tartalía^  el  qual  fe  aqucxa  tanto,  y  ha- 
lóla con  tanta  paffíon^que  parefce  auer  perdido 
el  íefo.Mas  pues  eñe  Nicolao  Tartalía  tanto  cc- 
laualos  fus  iiiuentos,  y  tanto  péfar  recebiapor 
que  otro  los  diúulgaíTe  ,•  pueíi-o  que  confefafe 
auerlos  del  deprendido  ^  no  vuiera  de  atribuir 
affí  los  lib^og  de  ponderibus  de  íordano^  los 
quales  pufo  por  obra  fuya  enel  dicho  libro  fuyo 
délas  jnucncioneSjlos  quaíes  libros  de  lordano 
yo  tenso  efcriptos  de  mano,y  fueron  frailada- 
dos  déla  libreria  de  San  Viaor  de  Parys ,  Mas 
Bohiiendo  a  nueíVro  propofito  princjpaíjla  ck- 
poficioadel  foneto  es  efta:  Qtiebüfquettíosdos 
quantidades,que  la  mayor  excédala  menor  ene! 
Humero  propueíil:o,que  enefte  exemplo  es.io.  y 
«^ue  fean  tales,  que  multiplicando  la  vna  por  la 
otra  j  hagan  tanto  como  es  el  cubo  de  la  tercia 
parte  del  numero  de  las  cofas,  las  quaíes  en  cite 
cxemplo  fon  3.  y  la  tercia  parte  delias  es  t,  cuyo 
cubo  también  es  i.  y  que  eftas  dos  quantidacíes 
bufquemos  o  por  algebra,©  por  otra  qualquisr 
via,y  feran  cíías  dos  quanridades  xí.z6,p,s*  y  r. 
3(5.rá. 5-.  porque  la  mayor  excede  la  menor  en  ío« 
y  el  duao  de  la  vna  en  la  otra  es  i*  Y  díze  en- 
íonces,quede  la  raíz  vníuerfal  cubica  de  la  ma- 
yor íacandola rais  vniuerfal cubica  deja  me*- 

nor^ 
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norjfcra  lo  que  queda  el  valor  déla  cqfajquan- 
do  í.cu.p.^.co.  fueren  yguales  a.io.couíene  afa- 
ber  RtV.cu.  K.ió.p.S'  m.ú.Y*cu,&,z6.  m.f ,  y  eílo 
prometió  que  demóílraria  con  ias  otras  fus  re- 
glas nueuas ,  Y elmas  fácil  modo  que  podre- 
mos tener,para  hallar  las  dos  quantídades  que 
manda  que  bufquemos  cont  las  condidones  fo-' 
faredichaSjfera  eík:  Mulríplicaremos  enfi  la  mu 
íad  del  numero  propueílo,  qucha  defería  dif- 
ferencia  délas  dos  quanridades,yconel  produ- 
¿lo  juntaremos  el  cubo  déla  tercia  parte  del  nut 
mero  de  las  cofas,  y  la  miz  de  todo  junto ^  y  h 
mirad  delmii'mojiumero  harán  vnbinomío,c| 
qual  tomaremos  por  la  primera  quantidad,  y  el 
recifo  defle  binomio  fera  iafegunda  quantidad* 
ExeDipio:Si  queremos  faberquaksferáíasdos 
quantidades,que  vna exceda  a  la  otra  emio.y  ^ 
multiplicando  la  vna  por  la  otra,haganx.  obra- 
remos affi,  la  mitad  de  io.es  5.  que  multiplica- 
ndos enfijhazen  25x00  los  guales  juntaremos  r* 
y  leran  t6,  y  diremos  por  tarito,que  eftc  bino- 
mio R.26.p.5.ferala  mayor  quátidad,y  R.26,w.f« 
fera  la  menor,  O  tro  exempio  en  quantídades 
racionales;  Si  queremos  faber  quaíes  fera  aque- 
llos dos  números,  que  eí  mayor  excede  ai  me- 
nor en.!o.  y  que  multiplicando  vno  por  otro, 
hagan  ?<;,  obraremos  am,  la  mitad  de  jo.cs  5.  ^ 
muiciplicado  en  ú,  haze  2S.<oíi  io^  quaíes  jun* 
taremos  39,  y  harán  64.cuya  faiz  que  es  S-j^-^ 
taremos  con  5. y  harán  jj^y  tamo  fera  ía  mayor 
quantidad,  y  de  S'.facando  5., quedaran  3,  por  la 
menor  ^uan ridad,  y  allí  es  que  rj.exceden  a  |*ea 
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10.  y  !3*por  y  lia^e  39,  Efta  Regla  Tacamos  déla 
operación  que  fe  irazt  por  Algebra, porque  pu- 
limos la  mayor  quanridad  en  eíkexemplo  íer 
I  íCo.  p.5.  y  la  menor  reo.  m.5.  y  miikíplícando 
.i.co.^^,5.por  ixüJíhS'hdL^en !.ce.m*25»quc feraii 
yguales  a  59.  y  ygualaiido  aw«mos  de  juntar  los 
25.cofi39.  y  quedara  entonces  yguaks  64-h  í*ce. 
y  íerapor  ranro  ei  valor  déla  coi'a  la  raíz  de  64^ 
Y  no  fera  Iwego  neccíTario  haztr  mas,que  mul- 
tiplicar en  ü  (a  initad  del  num€ro,qú£  ha  de  fer 
elexceíTo ,  y  {unraf  el  prodiKfto  coíi  el  numero 
que  fe  hade.hazer  por  iamukíplkadó  déla  ma- 
yor qiiaoíidad  por  íameiiorjy  tememos  el  cen- 
fo,y  la  raií>^deft'  cenfo  con  la  mina  áú  dicho 
iiumero,fera  la  quatídad  mayGr,y  la  raiz  dcihiiT 
mo  céfo,menos  ía  dicha  mitad/era  la  meiior.Es 
cila  Regla  nueua  de  Nicolao  Tartalía  q  trae  en 
cfíc  Soneto  muy  cierta,para  faber  el  valor  de  la 
cofajqiiando  cofas  y  cubo  fon  yguaíes  a  nume- 
rd,y  aun  q  el  dizt  q  no  Í€  puede'dar  della  exeiti 
pío  en  quantidades  difcretas,yos  lo  daremos. 
Sean  ¡.cu.p.p.co, yguaíes  a!  numero  z4.y  querc-' 
silos  faber  quanto  es  el  valor  déla  coia.  Obra- 
remos affija  mirad  de  ió.ts  15. que  multiplica- 
dos en  íijhazen  1(59.  y  porque  las  cofas  fon  9*  la 
tercia  parte  dellas  ferag.cuyo  cubo  fera  27, dios 
27.  con  j¿9.  liazen  ipí>,  y  fera  por  tanto  el  bino- 
mio R.í96,p,^,j  elfurecifo  leraR.igé.mj^y  fa- 
cando  la  raíz  vniuerM  cubica  de  R..j9(í*n'i.í3.  de 
3a  raíz  vniuerfal  cubica  de  K4^6,f>4^.lo  que  que*-- 
da  fcrgel  valor  déla  cofa,que  moííraremos  íer  z, 
f  orque  la  raíz  de  i^(i,es  14.  que  con  ¡5.  fon  27. 
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cuya  raíz  cubica  es  5.7  feraporefta  cuenta  el  nú. 
mero  g.raiz  cubica  de  ,27 x\  qual  numero  27* va^ 
k  tanto  como  la  KA^6.f,ij.MüSR,V'CU»jLaf6.m 
15  .fera  vnidad,  porque  de  14.  que  es  11,196.  facar 
13.  queda  i.y  tanto  vale  elreeiíbR.ipfíj^.ij.y  la 
raíz  cubica  de  i.es  i.y  pues  la  raizcubica  deí  bí> 
nomio  era  5.  y  la  raíz  cubica  del  rcciío  es  uy  Ta- 
cando i.de  5.  quedan  ¿.  fera  luego  el  valor  déla 
cofa  2,  De  manera  q  R.v.cu.Racjó.pjj  m.R.v.cu. 
R.igí.m.i^.es  quantidadracional,la  qualrefulra 
facando  vna  quantidad  racional  de  otra  racio- 
nal .  Otros  cxemplos  daremos,en  los  quaks  la 
raíz  cubica  del  binomio  es  quantidad  irracio- 
nal,)!' también  la  rai;^cubica  del  recilb  es  quan^ 
íidad  irracional,  mas  lo  que  queda  facando  vna. 
raÍ2  deia  otra  es  numero,  que  fera  el  valor  de  la 
cofa.  ExempIo.Sean  i.cu.p.6.co.  ygualesalnu- 
mero  2o.la  rnitad  de  ao.es  ío.  que  multiplicados 
cníi,hazen  too.  y  porque  las  cofas  fon  ó.el  tercio 
dellas,fera  2.  cuyo  cubo  es  8.  y  eíVe  numero  S* 
con  los  loo.bazén  108.  y  fera  luego  el  binomio 
R.ioí;!  p.io.  y  el  recKo  fera  R.toS.m-io.  y  fera  por 
tanto  el  valor  déla  cofaR.v.cu.de  R.ioS.pao.me 
nos  R.v.cu.deR.ioS,fT¡.io.la  qual  monfíraremos 
fer  ei  numero  a.Porque  la  raiz  cubica  áeñc  bi- 
nomio K.ioS.p.io.  es  eñe  binomio  R.^.p.r*  como 
conña  multiplicando  R-^.p.t.en  fi,y  el  produño 
otra  vez  por  R.3  f -i.Masla  raiz  cubica  deftcre- 
cífo  R.xoBm. io.es eíi-erecifo R.^.jwa.como cófta 
multiplicando  cnfi  r.  5.^.1,  y  el  produjo  otra 
vez  por  R.3.m.  i  .  y  manifiefto  es,  que  facando 
».5.m,  i.de  R.í  .S.í.quedíí  2.Y  fera  luego  el  valor 

^^   ^  déla 
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dek  cofa  z.qnc  concorda  coíi  el  exemplo,  porq 
él  cubo  de  2,ts  8.  y  6  co.  vaím  iz*  y  todo  junto 
es  20- pero  R.^p.i.y  R.j.m.i.  que  fon  las  rai^^es 
cubicas  dfíl  binomíOjy  dei  rcciío  fon  quandda- 
des  irracionales. O  tro  «xépío  ;  Sean  i  eii.p.5  co. 
yguaics  a  14.  la  mitaddc  I4.es7.  que  multipli- 
cados enfijuzm  49.y  porque  las  cofas  fon  |.e| 
tercio  deliaí;  ferki.cuyo  cubo  también  fera  j,^ 
con  49.ferars  ?o.y  fera  por  tanto  cl  binomio  r* 
50.p,7»y  elrecíío  r.jto.  m.  7,  y  el  váíor  déla  cof^ 
íeraR.v.cii.R.5o.p.7,nienosR.v,  cu»  r»  ^o.  m.  7» 
puefto  qiie Nicolao  Tartaila dize  enefteexem* 
piden  la  platica  que  tuno  con  Rícsrdo  Ventu- 
ortíie.gentii  hombre  Ingles^  qutá  valor  déla 
cofa  es  R.v.cu.7,p.R.4í.  menos r*v.cu. 7.111.11.41. 
Pero  erro  en  la  cuenta  por  iiiaduerreciaj  o  vuo 
yerro  en  entrambas  las  imprefrioines ,  por  que 
iio  es  fmolo  que  diximos ,  que  monílraremos 
fer  cl  nvmcroz.  Porque  &.2,f.  u  es  raia;  cubica 
de  R.50.P.  7.  como  confta  multiplicando  en  fi  r» 
%p*tty  el  produíííopor  ella  mifma,y  Ra.rii.i.es 
raíZ cubica  deííe  rccífo  r-jo,  m.  7.  como  coalla 
multiplicándola  por  fi  mifma,  y  ella  mifmapoír 
el  produdo.  F  manifieftd  es,  que  facando  r,  2. 
ro.i.dc  R.ii'p.f.  quedan  2.  que  fera  e!  valor  de  la 
cofajía  qiiaí  hallauamos  fer  R.v*cu.R.5o.p,7»me- 
Hos  R.v.cu.R.5-o.m.  7.y  concorda  con  el  exem- 
pío,  porque  íiendo  la  cofa  2.  el  cubo  fera  g.  y  el 
•valor  de  5  cofas,  fera  6,  y  todo  junto  14 .  Díze 
Kicolao  Tartalla  fobfe  efie  exempio>  ^  efte  ca- 
pitulo refcibe  dos  Realas,  y  que  la  vna  deílas 
laosaüía  de  áar  el  valor  de  ¡a  £ofaxacÍDJial,quc 
'   ■     ^    ^      ■       •  '       ■     ^  '  ti 
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m  eñe  exemplo  es  2*y  tfta  Regla  no  es  bailada, 
y  que  la  otra  que.ei  hallo ,  nos  da  el  valor  de  ía 
cofa  irracional,  que  monfínmqs  fer  r,  v.  cu.  r* 
5-0.^.7.  menoSR.v.cu,k.5Q.|ñ.7,  y  dize^quelos 
antiguos  creyendo  ,  que  el  capitulo  de  cofas  y 
cubo  yguaíes  a-numero,rccebia  vna  folaUcgla^ 
la  q  ualferuíria  affi  en  las  cpnclufioíies  raciona- 
lesjcomo  en  las  xrrac¡oiiaIes,bufcauaji  ía  Regla 
con  números  apoíiadoSjlosquaiesya  por  exp^ 
ricnciaauian  conofcido,y  no  con  ptros,afíi  co- 
mo en  eftc  exempiOjCncl  quai  poniendo  ia  co-? 
ía  fer  2.y  el  valor  dej  co.ó,  ei  cubo  es  S.y  todo 
junco  14 .  y  teniendo  fabido  que  fieíido  i  cu.p^ 
5.  co,  yguaks  a  14.  el  valor  déla  cofa  es  2*bufca-. 
uan  Realaja  quaí  le  dkk  z.por  valor  déla  co.. 
y  quanfo  a  eñoque  eldize,auciT]os  de  entender 
que  fu  intención  no  feria  q  reiponden  dos  va- 
lores déla  cofa,el  vno  racional,y  el  otro  irrací" 
.onal,quando  cubo  y  cofas  fon  yguaks  a  nume- 
rOjpprque  cfto  es  impoffiblcPorque  en  eñe  ex- 
emplo}  fi  el  valor  déla  cofa  que  es  irracional,  es 
menor  quea.  valdrán  las  3  cofas  menos  que  ó.y 
el  cubo  menos  que  S.  y  todo  junto  menos  que 
«4:  y  ü  es  mayor  que  2.  valdrán  las  5  cofas  mas 
que  <í  .  y  el  cubo,  mas  que  g  ,  y  todo  junto  mas 
que  14.  Has  el  verdadero  fentido  deuefer  efte, 
que  por  la  Regla  que  aun  no  es  haliada,nos  ver 
nia  el  valor  deja  cofa  racional  defcubiertamen- 
íc ,  que,  en  eílc  exemplo  concluiría  fer  a.  o  raís 
quadrada  de  4.  o  cuba  ds  5?..  o  raiz  de  la  raíz  de 
líí.que  es  lo  mifnio.Pero  por  ia  regla  que  eiha- 
ÍIq  jpucfto  q[U€  ia  cofa  fea  qiiantid'ad  racional^ 

vic-» 
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viene  elh  mífma  explicada  por  quantidades  ir- 
racionaies*  Porque  r.v^ciuríJo  p.  7.  es  quanti- 
dad  irradoíial,pprqiJe  es  Ra.p.u  y  R.V.CIUR..50. 
m,j,  también  es  quancidadi  irracional  Ja  qual  es 
ii.2.m.i,Mas  facando  ía  vina  írradonaldela  otra 
srracional,qucda  por  valor  déla  cofa  vna  quan- 
íidad  racionaljla  quaí  es  z,  aun  que  ía  Regla  no 
concluye  i.fino  diziendo  que  es  vna  quantidad 
irracional  menos  otra  irracional  Pero  toda  via 
vnprofiado  diría  qiieen:a  expoficion  que  yo 
imagino  daquel  dicho  del  Autor^no  íatísfaze, 
porque  cldizc,  que  el  capítulo  de  cofas  y  cubo 
yguaies  a  numero  refcibe  dos  Reglas  .f .  la  que 
aun  no  es  halíada^la  qiiaí  daria  quantidad  raci- 
onal,"/ efta  qiíe.por  el  fue  liálláda,que  da  quan- 
tidad Irracional  por  la  madera  declarada,  y  po- 
dría inítar  diciendo,  que  quando  t  cu.  p  5  co, 
fueren  yguaies  a  10 .  ninguna  Regla  podra  auer 
quede  por  valor  del  a  cofa  quantidad  racional, 
y  que  Tiendo  i  cu.f  ,9'co.  yguálesa  26 mo  puede 
éftafu  Regla  concluir  por  valor  déla  cofaquan 
íidad  irracional .  Porque  R.v.cu.R^ipíí.f  .i^.m.R, 
V.  eu,R.i9(5.m.i3,  en  ningún  fentido  que  k  pue- 
dan dar,  fe  puede  dezir'quantidad  irracional. 
Mas  dcxando  cílos  tales  binomios  aparte,  cu- 
yos nombítes  fon  quantidades  diifcrctas  ^  alos 
qualcs  raras  vezes  acontefce  laygualacíon  ve 
nir,  dezimos  délos  otros  binomios  y  recifos,cj 
la  noticia  que  por  ellos  nos  viene  del  valor  deia 
íofa  es  muy  confufa,  Porque  los  binomios  y  re 
cifos  en  los  quales  no  ha  quebrado ,  las  mas  dt 
tes  vczes acontí:fce  no  fer  cubos, por  quanro 

para 
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para c|ue fean  cuboSjCs iieceíTario quede! funo- 
bre  que  es  numero  fe  pueda  íacar  vn  numero 
CKbojvqueei  numero  qoe  queda  fea  paríibleeíi 
tres  youííles  números  fin  quebrado  ,  y  que  las 
raizes  cubas  Tacadas  por  entrambos  los  nóbrcs 
concorden  yna  con  otra.  Es  la  caufa^que  ei  no- 
bre  dei  binomio  cubo  que  es  numeTo ,  tiene  eíi 
(u  coinpafíia  la  raiz  quadrada  de  vil  cierto  xiu^ 
jnerb^y  no  de  oíro,y  el  nombre  que  es  raiz.tie- 
pe  en  fu  copania  vn  cierto  numero  y  no  otro^ 
y  es  eüo  coñi  rara.  Binomio  cubo  es  R,io8.p4o. 
mas  no  hará  binomio  cubo',  el  miímo  numero 
ip.en  compafíia  de  oíra  rais,  ny  efla  raíz  encó- 
pañia  de  otro  numeró,y  binomio  cubo  es  r,jo, 
6,7.perq  no  lo  rera;7,en  cojmpafíía  de  otra  raiz, 
íiy  io  íera  eíTa  rais  en  eompañia  de  otro  nume- 
ro. Y  porque  en  efte binomio  R.2^*p.5,  facando 
del  numero  5 .  la  vnidad  que  es  cubo,  queda  el 
numero  4.qiteno  fe  puede  partir  en  tres  partes; 
yí^uales  í\n  qucbrado^no  fcra  por  efla  caufa  cu- 
bo eííe  binomio  R.i6.p.  5,  y  quedara'por  tanto 
muy  cófufa  la  noticia  del  valor  déla  coía,quan-. 
do  I  cu.  p.3  co .  fueren  yguales  al  numero  10 ♦  y 
en  los  orros^cafos  íemeíantes .  Porque  lo  que  fe 
podra  colligir  es^que  el  valor  déla  cofa  ella  en- 
tre dos  términos  notos  y  defiguales;  Es  el.  me-» 
ñor  termino,apro3£Ímando  las  raisi^es  cubas  dd 
binomio  y  del  fu  recifo,la  quantidad  que  qüe-^ 
da  facando  de  io  que  es  vn  poco  menos  que  ia 
rais  cuba  dd  binomio,  io  que  es  vn  poco  mas 
que  la  raíz  cuba  del  recito,  Y  es  clmaycr  tcrmi- 
|íO 'lo, %ii€  queda  facando.  délo  que  es  vn  poco 
■'     •■  -  .  -  ^^^^ 
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inas  que  la  rais  cuba  del  binoitiio,  lo  que  es  víi 
|>üco  menos  cjiíe  la  raíz  cuba  del  recifo,  Y  ñ  vi- 
niere la  yguaiacion  a  binomio  y  recifo ,  en  los 
«guales  liaqufbrados,es  muy  diffícil  íaber  ñ  fon 
cubos,  y  puerto  que  nos  los  den  por  cubos ,  es 
toda  via  difücil  acerrar  en  la  diuifion  que  de  jos 
nombres  dd  binoinio  auemos  de  hazer  ^  para 
3:iaÍÍarmos  la  raiz  cuba,como  auemos  dicho  ,eii 
ekap.15.  del  tratado  délas  proporciones.  Pero 
íi  md  binomio  no  vuíerc  quebrado  ,  fácil  fera 
conofcer  ü  es  cubo  ,  y  filo  fuere,  luego  hallare- 
SBOS la  fu  rai:^  cuba,y  facando  la  del  recifo  átU 
del  binomio  j  el  valor  de  la  cofa  refultaranoto 
claramente  .  If  no  es  fieiupre  difficil  acertar  cíi 
ladimfion  délos  nombres  del  binomio^  tiene 
quebradOjComo  veremos  en  eíle  exenriplo:Seari 
I  cu.  p .  í  co  .  yguales  a  10  *  y  queremos  íaber  el 
valor  déla  coía^diremos  affi,La  mitad  de  io,cs 
5 .  cuyo  quadrado  es  2<> ,  y  porque  la  cofa  es  u 
íxiüitiplicarenios  j  en  íi  cúbicamente ,  y  hare- 
mos jj.el  qual  juntaremos  con  z^.y  liaran  25  j-|^ 
y  ferapor  tanto  el  binomio  r.2S  5} .p,  5.y  el  re^ 
cifo  K.25  il.íw.j.y  fera  el  valor  déla  cofa  r.v,cu. 
R.25s|.p.5'iiienosR,v.cu»R.25  2;y.rii.5»  Cumple 
luego  inquirir/i  el  dicho  biíK>mío  «..zs  jj"  p-  5« 
es  cubojy  eíto  haremos  bufcando  le  la  raíz  cuba 
por  entrambos  ios  nóbrcs,  puefto  que  aun  no 
faberaos  ü  es  cubo,  y  cfto  tentaremos  por  eil^a 
manera:  Sacaremos  del  numero  y,  nombre  rae** 
flor  lá  vnidad,  porque  es  cubo ,  y  quedaran  4  4 
cwyo  tercio  £S  i|,  y  ñ  el  dicho  binomio  a  cub»^ 
j  la  diuifíon  44  numero  5,.  ci  Um  ac?  íííida,  la 
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raií^cuba  de  i.  que  tairíbien  es  i.  feReí  nombre 
menor  déla  rai;5;^cuba  binom^ca  que  biiícamos^ 
y  partiendo  i  j.  por  eíTe  nombre  menor,  la  raíz 
quadrada  délo  que  yíene,qiic  es  i  fferá  el  noíi^» 
bre  mayor,  y  toda  Ja  rai;5;^cuba  del  dicho  binpj- 
mió  fera  r.í  j,p,i.Y  fi  ladíclia'diuífion  fue  bi'c 
^cercada,  partiendo  el  número  j:.  eriel  cubó  i.^ 
enel  numero  4.  yclbínoniio  es  cubo,  pues  v;e<. 
ne  por  mayorrtómbrc  r.  i  f  es  forjado  ¿]"ue, fa- 
jando el  cubo  de(ía  r.  i  f  de  la  r.  ¿s  ¡I-  nombre 
rnayor  del  binomio ,  y  partiendo  ló  que  queda 
en  tres  partes  ysuales ,  y  ella  tercia  parre  fien- 
do  partida  por  él  nombre  mayor  opinado,  que 
fis  R.i  j.  venga  vna  quantidad,  cuya  raíz  fér^  el 
nombre  menor  que  de  principio  hallamos  ,hq 
lo  affirmando  hafia  ía  fin  deíla  operacio,Ia  qual 
íera  eña.  El  cubo  de  r.i  fes  r.2  ífJa  qual  facarc 
mos  dcla  R.  25  j^,  por  fu  Regla,  porque  partiré- 
mos  zs  ry.por  2 1|«  y  vernan  10  t|.  cuya  raiz  es 
3  ^.  deftos  5  k'  facaremos  la  ynidád,  y  quedaraii 
z  ^.y'por  cftós  ¿4. multiplicaremos  R. 2  ^|.  y'há- 
ranij.a.y  efta  es  la  qué  queda)k  qual  partiré-» 
mos  en  tres  parces  Ygpales,y  fera  cadaYr\adé'- 
llas  R.  I  f  efta  R.  1 1  .'partiremos por  el  ílQñjibr.í 
jitayor  opin^do,quc  también  es  r.i  |»  y  yerna  «1 
cuya  raiz,que  también  es  i,'  fera  el  nombire  me- 
nor .  Y  porque  concorda  eíla  operación  coiilf 
primcra,€l  dicho  binomio  k.z^  ^h'-f'  y.ferajuC* 
gado  por  cubo,  y  q  la  fu  ráiz  cuba  fue  bien  ha- 
ílada jla  qual  es  r, i  f. f .  i .  y  la  raiz  cuba  cj^l  fi?  ^ 
cíf®  fera  i^.i  {.  m.  i .  y  porque  el  válQr  deíá  coí|  , 
fuclialladQ  fcr  it.v.cu,R.,íf  j|.§,5*m.R.  y,  cu.  at 


^Sí7'. ^'S'  fácarfmps  r.'í  },,  w.i.^'que  es, faisr  cu Eá; 
áeir^cifojdela  r  i  f  p,i.cjuc  es  raíz  cuba  del  bino 
!iiio,y  quedara  eí  nuíncro  2.  poí*  valor  déla  co- 
fa. Daquycollígireriió$,qué  quando  el^  biripírjÍQ 
es  cubo  ,  el  valor  deía  cofa  es  muy  claro,  perq 
quando  íio  es  cubo,  coiiió  qüando  poniaínps  9 
j  cu. p. 3  co. fucíferi  yguaics  a  lo.  y  y enia  por  va-' 
jor  deía  cofa;R,.v.cUiR*2'(í,p.  5,'í«.r*  v*  eii.  r.  z<í\ 
m.^.el  valoV  delá  co(¡í  es  obfcuro,  porque  r*  2¿ 
p,5*  no  es  eiiboi  ny  tan  poco'  el  fu  reciío.    Ma$ 
toda  via  inefor  es  tener  ícicncia  por  qualquieir 
modo  que  fea^que; ignorancia,  y  tomamos  por 
r&medio  la  dicha  Regla,  porque  también  quado 
el  cenfo  y  lascólas  fon  y  guales  al  numero ,  fi  c! 
quadrado  deía  mitad  de  las  cofas  junio  con  eS 
numero  propueílonohazcn  r^umero  quadra- 
dOj?s  el  valor  de  la  cofa  vna  raíz  forda,  menos 
el  numero  que  es  la  mitad  délas  coIíis-YÍj  Nico 
laoTajtalía  fue  inuentor  della  Regíajcomo  fe 
cree,  tengo  paramy,  que  no  quifo  componer  li- 
bro de  Algebra  de  Reglas  nucuas,erpcraní.io  de 
hallar  otra  mejor  Regla  de  cofas  y  cubo  ,  ygua- 
Ses  a  numcro,y  otras  para  otras  conjugaciones 
dependentes  cíefta.  Y  ü  eíio  áfíi  cs,no  vüíei-'a  de 
fener  unta  gloria  coníigo  por  lainuenció  deña 
Regla,  porque  habla  tanto  en  ella ,  y  encare^ala 
íanto,que  hazcfaíVidio.Y  lo  peor  es, que  fe  lía- 
ze  inuentor  de  otras  Reglas  muy  'antiguas ,  y 
communes,  que  todos  tenemos",  pízV,qucen 
d  anfíd  de.  ^^d.  ía  noche  de  San  Martin,  la  gúaj 
ñcfta  dize  que  cayo  entóiices  en  fabado,fanraíí^ 
ando  eñeiiechcr,quando  no  podía  dormir,ha- 
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lio  cap.geíleral  ai  cap.de  cchfo  de  cubo  y  cubos¿ 
yguales'a  numero,  y  para  otros  tap,  délas  mif- 
■nrds  díonidades/iendo  eño  doflrína  muy  com 
mu  11,1a  cjtial  trae  Fray  Lucas,  y  delá  quaí  todos 
auemosVíado,  antes  que  el  tal  cofa  fantafíkgr- 
íe ,  y  yo  la  £raií»o  eii  la,  3.  parte  principal  dcfte 
libro  cap. 4,.  Y  es  la  Rcgla,que  quando  tres  dig- 
nidades fueren  proporcionales,  y  la.  menor  fue* 
re  numero  :  porncjnnos  en  el  lugar  dt  Jas  otras 
'dos  dignidades  cofos  y  cenfo*  y  obraretnóis^fíí 
como  quando  las  3  dignidades  fon  nuínero,cbk 
y  ce  ♦  pero  lo  qué  viniere  fera  valor  de  aquella 
di¿nidad,en  cuyo  lugar  pbfimos  Jas  cofas.  Ya* 
'qaellas  dignidades  dijimos  fer  proporciona- 
feSjCUya^  ci€nominac¡oní;s  fe  exceden  porygua- 
ies  differcnciáSjComo  fonhumero^cubo  jcenfo 
de  cubo,  porque  la  de  numero  es  cifra ,  y  la  del 
'cubo  ^»  y  la  del  ccnfo  de  cubo  <í.  y  por  la  mifma 
fazbn  fon  proporcionales  numero, ccnfo,ycen- 
ío  de  cenlb,  como  en  el  mifhío  cap  .  mas  larga- 
mente clía  cfcripto  ,  Yquanto  a  li  fobredrcha 
i-egla  de  cofas  y  cubo  ygúales  a  numero,no  dub 
(dainos  qué  fea  d-2rra,porque  ticnt  dcmonítra- 
don,'  mas  lo  que  pretendemos  es  manifeftar  el 
Valor  déla  cofíi,y  efto  fe  akañíja  por  ella  las  me- 
íhos  vezes-  Porque  quándo  el  binomio  es  cuboj 
podernos  le  hallar  la  raíz  binomica  cuba,  de  la 
^ual  facamoí!  la  rai¿;,cuba  dtl  recifo ,  y  lo  que 
queda  es  el  valor  de  la  cofa  j  laqual  es  el  duplo 
¡del  menor  nombre  delía  raíz.    Pero  quando  el 
binomio  no  es  cubo,  pueíto  que  el  valor  de  la 
cofa  fea  quantidad  raciona! ,  declaraííepor  eíTa 
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PARTE  TERCERA 
Regla  tá n  o bfciiraíiie rife,  que  nadie  podra  aíl- 
nar  al  valor  déla  cofa.  Excmpío :  Sea  i  cubo,  p. 
5  ^^"  yg"3Íes  a  jTj.  y  queriendo  faber  por, la  Re- 
gla el  valor  dekí  cofa,  mulriplicaremoj;  en  ñ  la 
mitad  del  numero, la  cjiíal  es  iS-y  liara  jí^.y  por 
c[ueer*^t^í'í^i^'^^l'i""i^'*"°''^^Í3í>  cofas  es  i  fu  cu- 
bo fe  r  a  i/ él  iqiial  juntaremos  con  ios  524.  y  ha- 
yan 325'.  y  fera  liiej^o  conipueíto  el  binomio  r. 
^¿j.p.iS.  y  feía  el  (u  recifo  «,'325,^,18.  y  confor- 
me ala  Regía  fera  el  valor  ¡déla  cofa  r.  v.  cu.  r, 
325.^.18. m.R.v.  cü.  R.  525.  w.'i8.  y  era  por  tanto 
iiecefíarío  facarde  3a  raíz  cuba  del  dicho  bino- 
mio la  raíz  cuba  del  fu  recito,  porcjue  lo  q  quc- 
daíTc  feria  el  valor  dclá  cofa.  Mas  efto  no  te  pu- 
<íde  l'iai^er,pQrque  el  binomio  R.^25.  p.  ¡$,  no  es 
cubo,  y  es  la  razón,  c|ue  el  nurnero  iS-  cjuc  ts  el 
nombre  mcnor,no  fe  puede  partir  en  tales  dos 
partes,  q  la  vna  íea  numero  cubo ,  y  la  otra  fea 
diuifible  en  tres  números  ygualcs  ím  quebradoj 
como  diximos  que  fe  halls  en  todos  los  bino- 
mios cubos  .  Qaieda  luego  en  efte  cafo  el  valor 
déla  cofa  muy  obfcuro ,  el  quaí.por  vna  rcgUlIa 
fabemos,que  es  eí  niimero  3,  Porque  quando  el 
quadrado  y  el  cubo  del  numero  délas  cofas  fon 
juntamente  yguaies  ái  numero  que  nos  propo 
ncn  ygual  a  las  cofas  con  el  cubo  ,.  eíTe  numero 
délas  cofas  es  cJ  valor  de  vna  coía.Y  en  eílo  Ve 
remos  la  impérfedi'ón'deja  dicha  rc¿la,quc  íi-, 
cndo  3*  como'dc  anícs,cí  valor 'delá  cofa,  icráii 
I  cu,  yy  co.ygUal¿á  a  54,y  bufcando  el  vaíbr  cíe 
la  ¿oía  por  la  Regla, hallaremos  qúi  ¿s  r»  v,  ciji* 
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numero  27.no  fe  puede  partir  en  tales  dos  par* 
fes ,  que  la  vna  fea  numero  cubo ,  y  la  otra  fea 
diuifiblé  en  tres,  numeras  enteros  fin  quebra-^- 
do,  no  í-era  por  tanto  binomio  cubo  r,  756.  p  * 
27 .  no  tiene  luego  rai;^  bínomica  cuba ,  ny  tan 
poco  el  fu  recifo,y  queda  por  eíTa  caufa  obfcuro 
el  valor  déla  coía,quando  ?  cu.p.p  co.  fon  yuya- 
les a  54.6]  cjual  por  otra  reglilla  fabemos  qcs  5* 
porgue  la  raiz  ijuadrada  de  p.es  raiz  cuba  de  la 
mitad  de  54.  Ny  aura  ilriíbmético  de  tan  foíil 
Ingenio,  que  proponiéndole  eíías  dos  quanti- 
daoes  R.v.cu.R.^j^.p.ig.w.R.v  cu.R.325.  m,'íg..'|r 
R.  V.  cu.  R.  57().  jp.  27.  m,  R.V.  cu.  R.  576.  líi,  274 
pueda  conofcer  que  fon  yguaks,)?  vale  pero  ca- 
davna  deilas,  3.y  el  impedimento  es,vcnir  élva- 
lor  de  la  cofa  explicado  por  quantidades  irra- 
cionales ,  y  los  binomios  las  mas  de  las  vczes 
Bo  feren  cubos.  Y  aquy  acabo  ella  obra,fuppli- 
cando  alo s Ledo res,que  no  me  quieran  dar  cul- 
pa, por  no  traer  efía  Regía  de  co.  y  cu  .ygualcs 
a  numcro,y  las  otras  de  dignidades  difpropor- 
cionales,  por  fus  principios ,  porque  el  traba)© 
era  grande,  y  muy  chico  el  loor,principalmcíe 
no  me  contédando  aquella  manera  de  lo- 
tificar el  valor  déla  cofa*  Alíalo  halla- 
ran todo  tratado  jpor  el  Cardano^  ,   ,: 
o  bien  o  maly  fi  PioS  nos  di*. 

ere  a  entender  otro  mejor    .^  i; 

UiodOjtracrloemos      "/.'y     _/-/    /^ 
«notfó' Libro»       ,  ^7     'i'^    '• 


